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LIPSIAE: TYPIS8 5. G. TEUBNERI. 


ΟΡΒΑΒΒΑΤΊΟ. 


Praeter codices solitos PBF V b, quos ipse contuli, 
nisi quod cod. Bodl B ab initio usque ad finem 
definitionum alt. p. 136, 19 beneuolenter conferendum 
suscepit G. À. Stewart, ἃ. d. Oxoniensis, in hoc 
libro X uti mihi licuit palimpsesto cod. Musei Britannici 
Add. 17211 (L), de quo cfr. uol. IV p. VI; continet 

X prop. 16 p. 44, 12 μετρήσει ad finem prop.: 

X prop. 16 p. 46, 2 (μέγε)ϑος — p. 46, 8 ὅτι. 

p. 46, 17 (με)τρεῖ ad finem prop. 

X, 16 lemma p. 46, 23 -uov ἐλλεῖπον ad finem. 

X prop. 31 p. 92, 19 (μέ)σαι ad finem prop. 

X prop. 32 totam. | 

X prop. 32 lemma ab initio ad p. 96, 20 ὅλῳ. 
- X prop. 80 p. 240, 9 δυνατόν ad finem prop. 

X prop. 81 ab initio ad p. 244, 10 ὑπό. 

X prop. 112 p. 358, 19 B. ad finem prop. 

X prop. 118 ab initio ad p. 362, 19 οὕτως. 

In appendicem hic, ut semper, ea sola recepi, quae 
in uno saltem meorum codicum in textu legebantur; 
quare in mea editione quaedam eorum, quae Áugu 
in app. V habet, frustra quaeras; sunt enim 8 
marginalia, quae in uol. V suo ordine edentur. 
legomena critica quominus uel huic uel quarto uolvw 


VI PRAEFATIO. 


praemitterem, sicuti constitueram, prohibuit ratio scho- 
liorum, quae quinto uolumine comprehendentur. nam 
eum inde non pauea subsidia ad codices aestimandos 
peti posse uiderem, statui iis demum editis ad pro- 
legomena illa adcedere. 


Scerib. Hauniae mense Nouembri MDCCOLXXXV. 
I. L. Heiberg. 


ZTOIXEIA. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. III. ΑΥ̓͂ ᾿ 


σι 


ι΄. 
Ὅροι. 

α΄. Σύίμμετρα μεγέϑη λέγεται và τῷ αὐτῷ μέτρῳ 
μετρούμενα. ἀσύμμετρα δέ, ὧν μηδὲν ἐνδέχεται 
κοινὸν μέτρον γενέσθαι. 

p. Εὐϑεῖαι δυνάμει σύμμετροί εἰσιν, ὅταν τὰ ἀπ᾽ 
αὐτῶν τετράγωνα τῷ αὐτῷ χωρίῳ μετρῆται, ἀσύμ- 
μετροι δέ, ὅταν τοῖς Gs; αὐτῶν τετραγώνοις μηδὲν 
ἐνδέχηται χωρίον κοινὸν μέτρον γενέσϑαι. 

y. Τούτων ὑποκειμένων δείκνυται, ὅτι τῇ προτε- 
ϑείσῃ εὐθείᾳ ὑπάρχουσιν εὐθεῖαι πλήϑει ἄπειροι σύμ- 
μετροί τε καὶ ἀσύμμετροι αἱ μὲν μήκει μόνον, oí δὲ 
καὶ δυνάμει. καλείσϑω οὖν ἡ μὲν προτεϑεῖσα εὐϑεῖα 
ῥητή, καὶ αἴ ταύτῃ σύμμετροι εἴτε μήκει καὶ δυνάμει 
εἴτε δυνάμει μένον ῥηταί, αἱ δὲ ταύτῃ ἀσύμμετροι 
ἄλογοι καλείσϑωσαν. 

δ΄. Καὶ τὸ μὲν ἀπὸ τῆς προτεϑείσης εὐϑείας τετρά- 
γῶνον ῥητόν, καὶ τὰ τούτῳ σύμμετρα ῥητά, τὰ δὲ 
τούτῳ ἀσύμμετρα ἄλογα καλείσϑω, καὶ αἱ δυνάμεναι 


Ad deff. cfr. Hero deff, 128—199, Anonymus Hultschii p. 256, 
Martianus Capella VI, 718. 


Εὐκλείδου στοιχείων v P V, Εὐκλείδου στοιχείων τῆς ϑέωνος 
ἐκδόσεως v F, Εὐκλείδου στοιχείων i τῆς ϑέωνος ἐκδόσεως b. 
1. ὅροι] om. PF'V, ὅροι τοῦ t Ὁ, ὅροσ τοῦ t B. numeros om. 
codd. ὄ. Ante σύμμετροι ras. 1 litt P. 8. ἐνδέχεται bg. 
9. προστεϑείσῃ b et e corr. F. 10. Post εὐθείᾳ add. Theon: 
τουτέστιν ἀφ᾽ ἧς ϑέσει τὰ' μέτρα τό τε πηχυαῖον καὶ τὸ πα- 
λαιστιαῖον καὶ τὸ δακτυλιαῖον ἢ τὸ ποδιαῖον λαμβάνεται (BF V b). 


Liber X. 


Definitiones. 


1. Magnitudines commensurabiles uocantur, quas 
eadem mensura metiri licet, incommensurabiles autem, 
quarum communis mensura inueniri nequit. 

2. Rectae potentia commensurabiles sunt, ubi qua- 
drata earum eadem mensura metiri licet, incommensura- 
biles autem, ubi nullum spatium communis quadra- 
iorum earum mensura inueniri potest. 

3. His suppositis demonsiratur, rectas numero in- 
finitas esse datae rectae commensurabiles et incommen- 
surabiles partim longitudine tantum, partim potentia 
quoque. iam data recta rationalis uocetur, et quae ei 
commensurabiles sunt siue longitudine potentiaque 
siue potentia tantum, rationales, quae autem ei in- 
commensurabiles sunt, irrationales uocentur. 

4. Et quadratum datae rectae rationale uocetur, 
et quae ei commensurabilia sunt, rationalia, quae autem 
ei incommensurabilia sunt, irrationalia, et, rectae, quae 


πλήϑει)] om. F. σύμμετροί ve καί] supra scr. m. rec. P. 11. 
μόνον, oí δὲ] om. Theon (BFVb) 18. Post δυνάμει add. 
Theon: of δὲ δυνάμει μόνον (BF Vb). προστεϑεῖσα b et e 
corr. F. 14. σύμμετροι b, corr. m. rec.; deinde add. Theon: 
κατὰ τὸ συναμφότερον (cvv- om. b), τουτέστιν (καὶ del. F) μήκει 
καὶ δυνάμει (ΒΕ Vb); idem P mg. m. 1 pro scholio. 16. 
“προστεϑείσης b et e corr. F. 17. ῥητά! om. F. 18. Ante 
ἄλογα add. κατὰ τὸ συναμφότερον F; idem P mg. m. 1 pro 
8cholio. καλείσθωσαν 'Theon (BF V b). 
A* 


4 ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ /. 


αὐτὰ ἄλογοι, εἰ μὲν τετράγωνα εἴη, αὐταὶ αἱ πλευραί, 
εἰ δὲ ἕτερά τινα εὐθύγραμμα, αἱ ἴσα αὐτοῖς τετράγωνα 
ἀναγράφουσαι. 


[4 


α΄. 

ὅ — 4vo μεγεϑῶν ἀνίσων ἐκκειμένων, ἐὰν ἀπὸ 
τοῦ μείξονος ἀφαιρεϑῇ μεῖξον ἢ τὸ ἥμισυ καὶ 
τοῖ. καταλειπομένου μεῖξον ἢ τὸ ἥμισυ, καὶ 
τοῦτο ἀεὶ γίγνηται, λειφϑήσεταί τι μέγεϑος, 
ὃ ἔσται ἔλασσον τοῦ ἐκκειμένου ἐλάσσονος με- 

10 γέϑους. 

Ἔστω δύο μεγέθη ἄνισα τὰ 48, Γ, ov μεῖξον τὸ 4 B: 
λέγω, ὅτι, ἐαν ἀπὸ τοῦ 4 B ἀφαιρεϑῇ usitov ἢ τὸ ἥμισυ 
καὶ τοῦ καταλειπομένου μεῖξον ἢ τὸ ἥμισυ, καὶ τοῦτο 
ἀεὶ γίγνηται, λειφϑήσεταί τι μέγεϑος, ὃ ἔσται ἔλασσον 

15 τοῦ Γ᾽ μεγέϑους. 

Τὸ I' γὰρ πολλαπλασιαξόμενον ἔσται ποτὲ τοῦ AB 
μεῖξον. πεπολλαπαλσιάσϑω, καὶ ἔστω τὸ 4 E τοῦ μὲν Γ 
πολλαπλάσιον, τοῦ δὲ A4 B μεῖζον, καὶ διῃηρήσϑω τὸ 4E 
εἰς τὰ τῷ Γ ἴσα τὰ 42, ZH, ΗΕ, καὶ ἀφῃρήσϑω ἀπὸ 

20 μὲν τοῦ 48 μεῖξον ἢ τὸ ἥμισυ τὸ ΒΘ, ἀπὸ δὲ τοῦ 40 
μεῖξον ἢ τὸ ἥμισυ τὸ OK, καὶ τοῦτο ἀεὶ γιγνέσϑω, 
ἕως ἂν αἱ ἐν τῷ 4148 διαιρέσεις ἰσοπληϑεῖς γένωνται 
ταῖς ἐν τῷ 4E διαιρέσεσιν. 

Ἔστωσαν οὖν αἱ AK, ΚΘ, ΘΒ διαιρέσεις ἰδοπλη- 

95 ϑεῖς οὖσαι ταῖς Zl Ζ, ΖΗ, HE: καὶ ἐπεὶ μεῖξόν ἐστι τὸ 
4 E τοῦ AB, καὶ dieto ἀπο μὲν τοῦ ΖΕ ἔλασσον 
τοῦ ἡμίσεως τὸ EH, ἀπὸ δὲ τοῦ 4 μεῖξον ἢ τὸ ἥμισυ 


ἄλογα V, corr. m. 2. Deinde add. καλεέσϑωσαν Theon 
(BPYW. 9. ἴσαι q. ὅ. ἐκκειμένων] ante ἀνίσων add. B 
mg. m. 1. 8. ἀεῶ αἰεί F, del ἄν V? γένηται V. (η e corr), 
γίγνεται b. ληφϑήσεται Vb. 9. ἐστιν Theon (BF V b). 


ELEMENTORUM LIBER X. D 


quadralae iis aequales sunt, irrationales uocentur, in 
quadratis ipsa latera, in ceteris figuris rectilineis eae, 
ex quibus quadrata ills aequalia construi possunt. 


I. 


Propositis duabus magnitudinibus inaequalibus si 
a maiore plus quam dimidium subtrahitur et a re- 
liqua plus quam dimidium, et hoc semper fit, magni- 
tudo relinquetur, quae minor erit proposita magni- 
tudine minore. 

Sint duae magnitudines inaequales 4B, I, quarum 
maior sib 418. dieo, si ab 4B plus quam dimidium 
subtrahatur et ab reliqua plus quam dimidium, et hoc 
semper fiat, magnitudinem relictum iri, quae minor 
sib magnitudine I: 

Nam Γ᾽ multiplicata aliquando magnitudine 48 
maior erit [cfr. V def. 4]. multiplicetur et Z4 E magni. 
tudinis Γ΄ multiplex sit, eadem autem 7 4B, et AE 
in paries magnitudini I' aequales ZZ, ZH, HE diui- 

datur, et ab 4B plus quam 
iB |—— 3! dimidium subtrahatur BO, ab 
H 440 autem plus quam dimi- 


4 | | E ^ dium O K, et hoc semper fiat, 
donec in .4B totidem diuisiones fiant, quot in ZfE. 


K 09 
A4 ———À 


ἔλαττον F. τοῦ] οῃῃ. V? ἐγκειμένου Ὁ. ἐλάττονος Ε΄. ^ 12. 
δὴ ὅτι b. 18. καὶ --- ἥμισυ] om. P. καί] (prius) καὶ ἀπὸ V. 14. 
αἰεί F. γίγνεται V, γίνηται b. ληφϑήσεται V. ἐστιν V. 

ἔλαττον P. 16. γαρ] ἄρα F. — 4B μεγέθους Theon (BF Vb). 

19. εἰς} m. rec. B. ἀπό] om. V. 21. γινέσθω P. 238. 
ταῖς] corr. ex vro: m. rec. b. 24. oov] om. b. διαιρέσις P, 
ged corr. — 25. HZ F. ἐστιν F. 26. τοῦ] (alt) post ins. 
m. 1 F. 27. ἡμίσεος b, ἡμίσους V. τό] corr. ex τοῦ F 

ἢ τὸ ἥμισυ] vov ἡμίσεως F, τοῦ ἡμίσεος BV b. . 
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τὸ ΒΘ, λοιπὸν ἄρα τὸ ΗΖ λοιποῦ τοῦ O.4 μεῖξόν 

ἐστιν. καὶ ἐπεὶ μεῖξόν ἐστι τὸ ΗΖ vov ΘΑ, καὶ 

ἀφήρηται τοῦ μὲν ΗΖ ἥμισυ τὸ HZ, τοῦ δὲ G.A μεῖξον 

ἢ τὸ ἥμισυ τὸ ΘΚ, λοιπὸν ἄρα τὸ 4Z λοιποῦ τοῦ AK 

5 μεῖξόν ἐστιν. ἴσον δὲ τὸ 4Z τῷ I" καὶ τὸ Γ ἄρα 

τοῦ AK μεῖξόν ἐστιν. ἔλασσον ἄρα τὸ ΑΚαὶ τοῦ I. 

Καταλείπεται ἄρα ἀπὸ τοῦ 48 μεγέϑους τὸ AK 

μέγεϑος ἔλασσον ὃν τοῦ ἐκκειμένου ἐλάσσονος μεγέϑους 

τοῦ Γ' ὕπερ ἔδει δεῖξαι. ---- ὁμοίως δὲ δειχϑήσεται, 
10 κἂν ἡμίση 7 τὰ ἀφαιρούμενα. 


β. 

Ev δύο μεγεϑῶν [ἐκκειμένων] ἀνίσων ἀνϑ- 
υφαιρουμένου ἀεὶ τοῦ ἐλάσσονος ἀπὸ τοῦ μεί- 
ξονος τὸ καταλειπόμενον μηδέποτε καταμετρῇ 

15 τὸ πρὸ ἑαυτοῦ, ἀσύμμετρα ἔσται τὰ μεγέϑη. 

Ζύο γὰρ μεγεθῶν ὄντων ἀνίσων τῶν 48, ΓΖΩ͂ καὶ 
ἐλάσσονος τοῦ 4. B ἀνθυφαιρουμένου ἀεὶ τοῦ ἐλάσσονος 
ἀπὸ τοῦ μείξονος τὸ περιλειπόμενον μηδέποτε κατα- 
μετρείτω τὸ πρὸ ἑαυτοῦ" λέγω, ὅτι ἀσύμμετρά ἐστι τὰ 

90 48, ΓΖ μεγέθη. 

Εἰ γάρ ἐστι σύμμετρα, μετρήσει τι αὐτὰ μέγεϑος. 
μετρείτω, εἰ δυνατόν, καὶ ἔστω τὸ E* καὶ τὸ μὲν AB 
τὸ Z4 καταμετροῦν λειπέτω ἑαυτοῦ ἔλασσον τὸ ΓΖ, 


2. ἐστιν} comp. Fb, ἐστι ΒΥ. ἐστι] om. V. — 4. η τὸ 
ἥμισυ] τοῦ ἡμίσεος B Vb, τοῦ ἡμίσεως F. — 7. καταλέλειπται Bb. 
8. ἐγκειμένου b..— ἐλάττονος F. 10. ἡμέσυη P, ἡμίσεα V. 
Seq. demonstr. altera, u. app. 19 dexemévas] mg. m. 
1P. ἀνϑυφαιρομένου V, corr. m.9. 18. αἰεέ F. ἐλάτ- 
τονος F. 15. τα] τὸ F, corr. m. 29. 16. καὶ ὄντος Theon (BF V b). 
17. ἐλάττονος F. ἀνϑυφαιρομένου V, corr. m. 29. αἰεί F. 
19. ἐστιν P. 21. ἐστι] supra scr. ται V. vi] om.F. 238. 


ELEMENTORUM LIBER X. 4 


diuisiones igitur 4K, ΚΘ, € B numero aequales sint 
diuisionibus ZZ, ZH, H E. οὐ quoniam 4E 48, et 
a 4Ε minus quam dimidium subtractum est EH, ab 
418 autem plus quam dimidium BO, erit H4 — O 4. 
et quoniam HZ — 6 4, eti ab H4 dimidium subirac- 
ium est HZ, ἃ 0.4 autem plus quam dimidium 6 K, 
erit Z4 Z — 4K. uerum 4Z -— Γ. quare etiam I' — AK. 
ergo 44K « I: 

Ergo ex magnitudine 4B relinquitur magnitudo 
ΑΚ minor proposita magnitudine minore I' quod 
erat demonstrandum. 

Similiter autem demonstrabitur, eliam si, quae 
subtrahuntur, dimidia sunt. 


II. 


Si ex duabus magnitudinibus inaequalibus minore 
semper uicissim a maiore subtracta reliquum nunquam 
praecedentem magnitudinem metitur, magnitudines in- 
commensurabiles erunt. 

Datis enim duabus magnitudinibus inaequalibus 
4 B, ΓΖ minor sit 4B, et minore semper uicissim 8 

maiore subtracta reli- 


E H 
——À 41—1———1— B quum ne unquam prae- 
Z cedentem | magnitudi- 


'——————————————————AÁd . . 
nem metiatur. dico, 


magnitudines 4B, ΓΖ incommensurabiles esse. 

Nam si commensurabiles sunt, magnitudo aliqua 
eas metietur. metiatur, si fieri potest, et sit E. et 4B 
magnitudinem Ζ 41 metiens se ipsa minorem relinquat 


247 mut. in ΓΖ m. 2 B, m. rec. b; ZZ e corr. PV. ἐλάσ- 
σονα P, sed α del. 
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τὸ δὲ ΓΖ τὸ ΒΗ͂ καταμετροῦν λειπέτω ἑαυτοῦ ἔλασσον 
τὸ AH, καὶ τοῦτο ἀεὶ γινέσϑω, ἕως οὗ λειφϑῇ τι μέ- 
γεϑος, 0 ἐστιν ἔλασσον τοῦ E. γεγονέτω, καὶ λελείφϑω 
τὸ AH ἔλασσον τοῦ E. ἐπεὶ οὖν τὸ E τὸ AB μετρεῖ, 
ἀλλὰ τὸ 48 vo ZZ ustoet, καὶ τὸ E ἄρα τὸ Z4 με- 
τρήσει. μετρεῖ δὲ καὶ ὅλον τὸ If: καὶ λοιπὸν ἄρα 


᾿ τὸ ΓΖ μετρήσει. ἀλλὰ τὸ ΓΖ τὸ BH μετρεῖ" καὶ τὸ E 


10 


1ὅ 


20 


S 


ἄρα τὸ BH μετρεῖ. μετρεῖ δὲ xal ὅλον τὸ AB' καὶ 
λοιπὸν ἄρα τὸ 4 μετρήσει, τὸ μεῖξον τὸ ἔλασσον' 
ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα τὰ 48, ΓΖΩ͂ μεγέϑη 
μετρήσει τι μέγεϑος" ἀσύμμετρα ἄρα ἐστὶ τὰ AB, ΓΖ 
μεγέϑη. 

᾿ΕἘὰν ἄρα δύο μεγεϑῶν ἀνίσων, καὶ τὰ ἑξῆς. 

γ΄. 

Δύο μεγεθῶν συμμέτρων δοθέντων τὸ μέ- 
γιότον αὐτῶν κοινὸν μέτρον εὑρεῖν. 

Ἔστω τὰ δοϑέντα δύο μεγέϑη σύμμετρα và AB, ΓΖ, 
ὧν ἔλασσον τὸ 4B: δεῖ δὴ τῶν 48, ΓΖ τὸ μέγιστον 
κοινὸν μέτρον εὑρεῖν. 

Τὸ AB γὰρ μέγεϑος ἤτοι μετρεῖ τὸ ΓΖ ἢ οὔ. εἰ 
μὲν οὖν μετρεῖ, μετρεῖ δὲ καὶ ἑαυτό, τὸ 4B ἄρα τῶν 


1. BH] in ras. P, mut. in B4 B m. 2, in 4B m. rec.; H 
ecor V. 2. γιγνέσθω F. ληφϑῇ BVb. 8. ἔσται P. ἔλατ- 
τον F. εἰλήφϑω V. 4Ἅ. τό] (ργ.) τοῦ F. 65.Z4P. Z4 
mut. in 242 V, 42 BFb. 8. ΒΗ] ΗΒ Ῥ. μετρεῖ] (prius 
supra m. 2 F. 10. ἐστίν} om. V. 11. Post τι ras, 1 htt. V. 

ἐστίν P. 13. μεγεϑῶν ἐκκειμένων F. καὶ τὰ ἑξῆς] ὅπερ 


ἔδει δεῖξαι V (post ἑξῆς add. G Ὁ); ἐκκειμένων ἀνίσων ἀνϑ- 
υφαιρουμένου ἀεὶ τοῦ ἐλάσσονος ἀπὸ τοῦ μείξονος τὸ καταλει- 
πόμενον μηδέποτε καταμετρῇ τὸ πρὸ ἑαυτοῦ, ἀσύμμετρα ἔσται 
τὰ μεγέϑη m.9 V, del. ἀνίσων lin.18. 17. ἔστωσαν F. σύμ- 


ELEMENTORUM LIBER X. 9 


ΓΖ, ΓΖ auiem BH meliens se ipsa minorem relin- 
quat 4 H, ei hoc semper fiat, donec relinquatur magni- 
tudo minor magnitudine E. fiat et relinquatur 4H « E. 
iam quoniam E magnitudinem 4B metitur et 4B 
magnitudinem Z/Z, eliam E magnitudinem Z 4 metitur. 
uerum eiiam totam lI'zf metitur. itaque etiam reli- 
quam magnitudimem ΓΖ metietur. sed ΓΖ magni- 
iudinem BH metitur. quare etiam E magnitudinem 
BH melitur. uerum etiam totam 44B metitur. quare 
eliam reliquam 44H metietur, maior minorem; quod 
fieri non potest. itaque magnitudines 4B, ΓΖ nulla 
magnitudo melietur. ergo magnitudines 4B, I'Z in- 
commensurabiles erunt [def. 1]. 

Ergo si ex duabus magnitudinibus inaequalibus, 
el quae sequuntur. 


III. 


Datis duabus magnitudinibus commensurabilibus 
maximam earum mensuram communem inuenire. 

Sint duae magnitudines datae commensurabiles 4 B, 
I'4, quarum minor sit 4B. oportet igitur magnitu- 
dinum 4B, Il'/ maximam mensuram communem in- 
uenire. 

Nam magnitudo 4B magnitudinem I'7/ aut metitur 
aut non metitur. iam si metitur, et se ipsam quoque 


μέτρα μεγέϑη V. 18. ἔλαττον F. 20. μέγεϑος] om. Theon 

(BFVb) ἤτοι] m. rec. P. 21. Post οὖν add. τὸ 48 τὸ 

I4 S. μετρεῖ) (prius) supra m. 1 B. αὐτό B, corr. m. 2. 
τῶν AB, I'd] om. V 


10 


1ὅ 


20 
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AB, ΓΖ κοινὸν μέτρον ἐστίν᾽ καὶ φανερόν, ὅτι καὶ 
μέγιστον. μεῖξον γὰρ τοῦ 4B μεγέθους τὸ AB οὐ 
μετρήσει. 

Μὴ μετρείτω δὴ τὸ 4B τὸ ΓΖ. καὶ ἀνϑυφαιρου- 
μένου ἀεὶ vov ἐλάσσονος ἀπὸ τοῦ μείξονος, τὸ περι- 
λειπόμενον μετρήσει ποτὲ τὸ πρὸ ἑαυτοῦ διὰ τὸ μὴ 
εἶναι ἀσύμμετρα τὰ 48, I4: καὶ τὸ μὲν AB τὸ EA 
καταμετροῦν λειπέτω ἑαυτοῦ ἔλασσον τὸ ΕΓ, τὸ δὲ 
ΕΓ τὸ ZB καταμετροῦν λειπέτω ἑαυτοῦ ἔλασσον τὸ 
AZ, τὸ δὲ AZ τὸ ΓΕ μετρείτω. 

Ἐπεὶ οὖν τὸ AZ τὸ ΓΕ μετρεῖ, ἀλλὰ τὸ ΓΕ τὸ 
ZB μετρεῖ. καὶ τὸ 42 ἄρα τὸ ZB μετρήσει. μετρεῖ 
ὃὲ καὶ ἑαυτό" καὶ ὅλον ἄρα τὸ AB μετρήσει τὸ AZ. 
ἀλλὰ τὸ AB τὸ 4E μετρεῖ: καὶ τὸ 42 .ἄρα τὸ ΕΖ 
μετρήσει. μετρεῖ δὲ καὶ τὸ DE: καὶ ὅλον ἄρα τὸ I4 
μετρεῖ" τὸ 42 ἄρα τῶν 48, I4 κοινὸν μέτρον ἐστίν. 
λέγω δή. ὅτι καὶ μέγιστον. εἰ γὰρ μή, ἔσται τι μέ- 
γεϑος μεῖξον τοῦ 4Ζ, ὃ μετρήσει τὰ 48, ΓΖ. ἔστω 
τὸ Η. ἐπεὶ οὖν τὸ Η τὸ 48 μετρεῖ, ἀλλὰ τὸ 48Β 
τὸ ΕΖ μετρεῖ, καὶ τὸ Η ἄρα τὸ ΕΖ μετρήσει. μετρεῖ 
δὲ καὶ ὅλον τὸ ΓΖ" καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ ΓΕ μετρήσει 
τὸ H. ἀλλὰ τὸ ΓΕ τὸ ZB μετρεῖ" καὶ τὸ H ἄρα 
τὸ ΖΒ μετρήσει. μετρεῖ δὲ καὶ ὅλον τὸ 48, καὶ 
λοιπὸν τὸ AZ μετρήσει. τὸ μεῖξον τὸ ἔλασσον" ὕπερ 


1. ἐστίν comp. F, ἐστί Bb, ἐστὶ τῶν AB, ΓΩ͂Υ. καί 
(alt.) μέτρον ἐστίγ. 4. καί] om. BFVb. ἀνϑυφαιρομένου V, 
ged corr. m. 2; ἀνθυφαιρόμενον Ε. — 6. ἀεί] ἄρα ἀεί V b, ἄρα F, 
om. B (ἄρα ἀεί m.2). 8. τὸ ΕΓ — 9. ἔλασσον͵ m. 2 B. 10. 
δὲ AZ] AZ δὲ P. 18. μετρήσει — 14. 4B] mg. m. 1 P. 14. 
Post AZ ras. 1 litt. V. 16. μετρεῖ] μετρησει F. Deinde add. 
Theon: τὸ 4Z ἄρα τὰ 48, I4 μετρεῖ (BF Vb); idem m. rec. P. 

ἄρα] om. g. ἐστί BV, comp. Fb. 18. τά] τό B, corr. 
m. 2. Post ΓΖ add. μετρείτω καί V, sed punctis del. 20. 


ELEMENTORUM LIBER X. 11 


H Z 
I———34 A I———— M ———4B 


E 
I'^—47——4———————————4 id 


metitur 4B magnitudinum 4B, ΓΩ͂ communis est 
mensura. et adparet, eandem maximam esse; nam mag- 
nitudo magnitudine 4B maior 4B non melietur. 
ilaque ne metiatur 4B magnitudinem I'Z7. eli mi- 
nore semper uicissim & maiore subtracta reliquum 
aliquando magnitudinem praecedentem metietur, quia 
48, «ΓΖ incommensurabiles non sunt [cefr. prop. II]. 
el 4B magnitudinem Εἰ 4] metiens se ipsa minorem 
relinquat ET, EI' autem ZB metiens se ipsa minorem 
relinquat 4Z, οὗ 42 magnitudinem ΓΕ metiatur. iam 
quoniam 44Z magnitudinem ΓΕ metitur, ΓΕ autem Z B, 
eliam .4Z magnitudinem ZB melietur. uerum etiam 
se ipsam metitur. quare etiam totam 4 B metietur AZ. 
sed 4B magnitudinem ZE metitur. itaque etiam 4Z 
magnitudinem Ez/ metietur. uerum etiam ΓΕ metitur. 
quare etiam totam ΓΖ, metitur. itaque 44Z magnitu- 
dinum 4B, ΓΖ communis est mensura. iam dico, 
eandem maximam esse. nam si minus, magnitudo erit 
malor magnitudine 42, quae 48, I'7/ meliatur. sit 
H. iam quoniam H magnitudinem 4B metitur, et 4B 
magnitudinem Ezf metitur, etiam H magnitudinem 
EZ melielur. uerum etiam totam I7/ metitur. quare 
etiam reliquam ΓΕ metitur H. sed ΓΕ magnitudinem 
ZB metitur. itaque etiam H magnitudinem ZB metitur. 
uerum etiam totam 44B metitur et reliquam 4Z me- 


E 4] (prius) 4E P. 21. καί] (alt) om. V. 28. vo] (alt.) 
τόν P. 214. λοιπὸν ἄρα F. 
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ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα μεῖξόν τι μέγεθος τοῦ AZ 
τὰ AB, DA μετρήσει. τὸ AZ ἄρα τῶν AB, I4 τὸ 
μέγιστον κοινὸν μέτρον ἐστίν. 
Δύο ἄρα μεγεϑῶν συμμέτρων δοθέντων τῶν 48, 
ὅ ΓΖ τὸ μέγιστον κοινὸν μέτρον ηὕρηται' ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 
Πόρισμα. 
Ἐκ δὴ τούτου φανερόν, ὅτι, ἐὰν μέγεϑος δύο με- 
γέϑη μετρῇ, καὶ τὸ μέγιστον αὐτῶν κοινὸν μέτρον 
10 μετρήσει. 
δ΄. . 
Τριῶν μεγεθῶν συμμέτρων δοθέντων co 
μέγιστον αὐτῶν κοινὸν μέτρον εὑρεῖν. 
Ἔστω τὰ δοϑέντα τρία μεγέϑη σύμμετρα τὰ A, B, Γ' 
15 δεῖ δὴ τῶν 4, B, Γ τὸ μέγιστον κοινὸν μέτρον εὑρεῖν. 
Εἰλήφϑω γὰρ δύο τῶν 4, Β τὸ μέγιστον κοινὸν 
μέτρον, καὶ ἔστω τὸ 41 τὸ δὴ 4 τὸ Γ' ἤτοι μετρεῖ ἢ 
οὔ [μετρεῖ]. μετρείτω πρότερον. ἐπεὶ οὖν τὸ 44 τὸ 
Γ μετρεῖ, μετρεῖ δὲ καὶ τὰ 4, B, τὸ 4 ἄρα τὰ 4, B, I' 
90 μετρεῖ" τὸ 4 ἄρα τῶν 4, Β, Γ κοινὸν μέτρον ἐστίν. 
καὶ φανερόν, ὅτι καὶ μέγιστον: μεῖξον γὰρ τοῦ zi 
μεγέϑους τὰ 4, Β οὐ μετρεῖ. | 
1. ἐστίν] om. F. μεῖξον] supra scr. m. 1 P. τι μεῖζον F, 
sed corr. 2. μεγέϑη μετρήσει Theon (BF Vb). τό] (alt) 
m. 2 F. 8. ἐστί BVb, comp. F. ὄ. μέτρο P, sed corr. 


evento. P. Deinde add. τὸ 4Z V, sed punctis notat. 6. 
δεῖξαι) ποιῆσαι B et b (mg. yo. δεῖξαι), δεῖ δεῖξαι F (mg. m. 2: 


o. ποιῆσαι). 59. μετρῇ} -Ἤ in ras. P. 16. Ante δεῖ ras. 1 
itt, P. 16. δυο] om. V. 17. δὴ] m. rec. P. 18. μετρεῖ 
om. P. 19. μετρεῖ δέ — 20. μετρεῖ] mg. m. 1 P. 20. zd ἄρα 


δὲ 4 P. τῶν] -v postea add. F. ἐστί BV, comp. Fb. 21. 
καί] (alt. om. BVb. 92. μέγεθος Fb. — Post B ras. 1 litt. V. 

Post μετρεῖ add. εἰ γὰρ δυνατόν, μετρείτω τὰ A, B, Γ usifov 
τοῦ 4.(μεγέϑους add. V) τὸ Ε' καὶ ἐπεὶ τὰ A, B, Γ' μετρεῖ, 
am. 
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lietur, maior minorem; quod fieri non potest. itaque 
magnitudo maior magnitudine 42 magnitudines 4 B, 
ΓΖ non metietur. ergo 4Z magnitudinum 4B, ΓΖΔ 
maxima mensura communis est. 

Ergo datis duabus magnitudinibus commensurabi- 
libus 4B, I'zl maxima mensura communis inuenta 
esi; quod erat, demonstrandum. 


Corollarium. 
Hinc manifestum est, si magnitudo duas magnitu- 
dines metiatur, eandem maximam earum mensuram 
communem metiri. 


IV. 


Datis tribus magnitudinibus commensurabilibus ma- 
ximam earum mensuram communem inuenire. 

Sint datae tres magnitudines commensurabiles 4, 
B, I. oportet igitur magnitudinum 4, B, I' maximam 
mensuram communem inuenire, 

Sumatur enim duarum magnitudinum 4, B maxima 
mensura communis (prop. III] et sit Z/. 4, igitur 
Αι , magnitudinem Γ᾽ aut metitur aut non 
melitur. prius meltiatur. iam quo- 
r ! niam 47 magnitudinem I' metitur, 

4 Eg 2 S9 eüam 4,B meltur, Z magnitu- 

——4 (3 :—3 dines A4, B, I' metitur. 4] igitur magni- 
tudinum 4, B, I' communis est mensura. et adparet, 
eandem maximam esse; nam magnitudo maior magni- 
iudine z/ non metitur 4, B. 


B 1———————4 


καὶ τὰ 4, B μετρήσει καὶ τὸ τῶν A, B μέγιστον κοινὸν (κοινὸν 
μέγιστον V) μέτρον τὸ 4 μετρήσει (μετρήσει τὸ 4 V) τὸ μεῖξον 
τὸ ἔλαττον (ἔλασσον V). ὅπερ ἄτοπόν ἐστιν (ἀδύνατον V) V et 
mg. m. 2 B. 
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Μὴ μετρείτω δὴ. τὸ 4 τὸ I. λέγω πρῶτον, ὅτι 
σύμμετρά ἐστι τὰ Γ, 4. ἐπεὶ γὰρ σύμμετρά ἐστι τὰ 
A, B, Γ, μετρήδει τι αὐτὰ μέγεϑος, ὃ δηλαδὴ καὶ τὰ 
A4, B μετρήσει" ὥστε καὶ τὸ τῶν 4, B μέγιστον κοινὸν 

ὅ μέτρον τὸ 4 μετρήσει. μετρεῖ δὲ καὶ τὸ I" ὥστε τὸ 
εἰρημένον μέγεϑος μετρήσει τὰ I, 4 σύμμετρα ἄρα 
ἐστὶ và D, 4. εἰλήφϑω οὖν αὐτῶν τὸ μέγιστον κοινὸν 
μέτρον, καὶ ἔστω τὸ E. ἐπεὶ οὖν τὸ E τὸ 4 μετρεῖ, 
ἀλλὰ τὸ Zl τὰ 4, B μετρεῖ, καὶ τὸ E ἄρα τὰ 4, B με- 

10 τρήσει. μετρεῖ δὲ καὶ τὸ I. τὸ E ἄρα τὰ 4, B, Γ 
μετρεῖ" τὸ E ἄρα τῶν 4, B, Γ κοινόν ἐστι μέτρον. λέγω 
δή, ὅτι καὶ μέγιστον. εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω τι τοῦ E 
μεῖξον μέγεϑος τὸ Z, καὶ μετρείτω τὰ 4, B, I. καὶ 

. ἐπεὶ τὸ Ζ τὰ 4, B, Γ μετρεῖ, καὶ τὰ 4, B ἄρα μετρήσει 

15 xal τὸ τῶν 4, B μέγιστον κοινὸν μέτρον μετρήσει. τὸ 
δὲ τῶν 4, B μέγιστον κοινὸν μέτρον ἐστὶ τὸ zt: τὸ Ζ 
ἄρα τὸ zl μετρεῖ. μετρεῖ δὲ καὶ τὸ I" τὸ Ζ ἄρα 
τὰ Γ, 4 μετρεῖ" καὶ τὸ τῶν Γ, 4 ἄρα μέγιστον κοινὸν 
μέτρον μετρήσει τὸ Z. ἔστι δὲ τὸ Ε' τὸ Z ἄρα τὸ E 

90 μετρήσει, τὸ μεῖξον τὸ ἔλασσον ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. 
οὐκ ἄρα μεῖξόν τι τοῦ E μεγέϑους [μέγεϑος] τὰ 4, B, Γ' 
μετρεῖ" τὸ Ε ἄρα τῶν 4, Β, Γ τὸ μέγιστον κοινὸν μέτρον 
ἐστίν, ἐὰν μὴ μετρῇ τὸ 4 τὸ T, ἐὰν δὲ μετρῇ.» αὐτὸ vo 4. 


1. ὅτι πρῶτον Ε, 2. ἐστι] (alt.) ἐστιν P.— 4. μετρεῖ V. ὅ. 
μετρήσει τὸ 4 F. Ῥοϑὺ ὥστε ras. 2 litt. V. 6. μετρεὶ V. 
T. ἐστί] εἰσίν P. οὖν] om. BFVb. τό] m. rec. P. 8. 
x«(]om.F. ἔστω τὸ E] mg.m.2F. 9. μετρεῖ — 4, B] om. F. 
μετρήσει] μετρεῖ V. 10. τὸ E — 11. μετρεῖ] om. Theon 
(BF V b). 11. μέτρον ἐστί V. ἐστιν P. 14. μετρεῖ} supra 
scr.F. ἄρα] om. BFVb. 1. Β] Β ἄρα BFb. — 16. μέγιστον) 
m. rec P. 17. μετρεῖ} (prius) corr. ex μετρήσει m. reo. 
18. rd] τό b. 19. τὸ Z. ἐστι δὲ τὸ E] mg. m. 2 F; τὸ Ζ᾽ 
τὸ δὲ τῶν D, 4 μέγιστον κοινὸν μέτρον ἐστὶ τὸ E V. — 20. μετρεῖν. 
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iam ne metiatur z/ magnitudinem I. prius dico, 
I, 44 commensurabiles esse. nam quoniam 4, B,I' 
commensurabiles sunt, magnitudo aliqua eas metietur, 
quae nimirum etiam 4, B metietur. quare etiam maxi- 
mam earum mensuram communem 4 metietur [prop. 
III coroll] uerum etiam I'metitur. quare magnitudo 
illa D, 4 metietur. itaque I; 44 commensurabiles sunt. 
sumatur igilur maxima earum mensura communis 
[prop. III] et sit E. iam quoniam E magnitudinem 4 
metitur, el 7/ magnitudines 44, B metitur, etiam E 
magnitudines 4, B meüietur. uerum etiam Γ᾽ metitur. 
E igitur 4,B,I'metitur. E igitur magnitudinum 4,8, Γ 
communis est mensura. iam dico, eandem maximam 
esse. nam si fieri potest, magnitudo magnitudine E 
maior sib Z et metiatur 4,8, Γ. et quoniam Z magni- 
tudines 4, B,I' metitur, etiam 4, B metietur et maxi- 
mam earum mensuram communem [prop. III coroll.]. 
maxima autem magnitudinum 44, B mensura communis 
est 4. Z igilur 4 melitur. uerum etiam Γ΄ metitur. 
Z igitur Γ, 41 meütur. quare etiam maximam earum 
mensuram communem melietur [id.]. ea autem est E. 
Z igitur E metietur, maior minorem; quod fieri non 
potest. itaque magnitudo magnitudine E maior 4, B, Γ 
non metitur. E igitur magnitudinum 4, B,I' maxima 
esti mensura communis, si 7/ magnitudinem Γ᾽ non me- 
litur, sin melitur, ipsa 4f. 


ll. i F, ; ; 

21. τὰ 4, B, I' μετρεὶ μέγεθος F. μεέγεϑος] m. rec. P. τα] 

τό B, sed corr. D] Γ, 4 (eras) μεγέϑη V. — 22. vo] (alt.) 
m.2 F. 23. ἐαν] ἄν P. 
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Τριῶν ἄρα μεγεϑῶν συμμέτρων δοθέντων τὸ μέ. 
γιστον κοινὸν μέτρον ηὕρηται [ὅπερ ἔδει δεῖξαι]. 


Πόρισμα. 
Ἐκ δὴ τούτου φανερόν, ῦτι, ἐὰν μέγεϑος τρία με- 
ὅ γέϑη μετρῇ. καὶ τὸ μέγιστον αὐτῶν κοινὸν μέτρον 
μετρήσει. 

Ὁμοίως δὴ καὶ ἐπὶ πλειόνων vo μέγιστον κοινὸν 
μέτρον ληφϑήσεται,. καὶ τὸ πόρισμα προχωρήσει. ὕπερ 
ἔδει δεῖξαί. 

10 δ΄. 

Τὰ σύμμετρα μεγέϑη πρὸς ἄλληλα λόγον 
ἔχει, ὃν ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑμόν. 

Ἔστω σύμμετρα μεγέθη τὰ 4, Β' λέγω, ὅτι τὸ 4 
πρὸς τὸ B λόγον ἔχει, ὃν ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑμόν. 

15 Ἐπεὶ yag σύμμετρά ἐστι τὰ 4, B, μετρήσει τι αὐτὰ 
μέγεϑος. μετρείτω, καὶ ἔστω τὸ I. καὶ ὁσάκις τὸ I 
τὸ 44 μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ 21, ὁσάκις 
ὃὲ τὸ Γ τὸ Β μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ Ε. 

Ἐπεὶ οὖν τὸ Γ' τὸ A4 μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ 4 

20 μονάδας, μετρεῖ δὲ xal ἡ μονὰς τὸν 4 κατὰ τὰς ἐν 
αὐτῷ μονάδας, ἰσάκις ἄρα 7] μονὰς τὸν Zl μετρεῖ ἀριϑ- 
μὸν καὶ τὸ Γ μέγεϑος τὸ 4’ ἔστιν ἄρα ὡς τὸ Γ πρὸς 
τὸ 4, οὕτως ἡ μονὰς πρὸς τὸν 4 ἀνάπαλιν ἄρα, ὡς 
τὸ 4 πρὸς τὸ Γ, οὕτως ὁ Zi προς τὴν μονάδα. πάλιν 

26 ἐπεὶ τὸ Γ' τὸ B μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ E μονάδας, 


2. εὕρηται P. ποιῆσαι B et F (supra Scr. δεῖξαι). — 4. 
peyéOn. F. — 5. μέτρον] supra ser. F. 1. δέ BVb. — 8. λειφ- 
ϑήσεται F. — OxtQ ἔδει δεῖξαι} om. Theon (BFVb). 15. 
ἐστιν P. — B μεγέϑη F. 420. τόν] τό Bb. 21. μετρήσει b. 

ἀριθμόν] om. V. 22. καί] κατὰ F. 238. τόν] τό B. 38. 
τῷ E] corr. ex αὐτῷ m. rec. b 


ZTOIXEIA. 


— n 


Euolides, edd. Heiberg et Menge. II. 


ε΄. 
Ὅροι. 
α΄. Μέρος ἐστὶ μέγεϑος μεγέϑους τὸ ἔλασσον τοῦ 
μείξονος, ὅταν καταμετρῇ τὸ μεῖξον. 
β΄. Πολλαπλάσιον δὲ τὸ μεῖξον τοῦ ἐλάττονος, 
ὅ ὅταν καταμετρῆται ὑπὸ τοῦ ἐλάττονος. 
γ΄. Aóyog ἐστὶ δύο μεγεθῶν ὁμογενῶν ἡ κατὰ 
πηλικότητά ποιὰ σχέσις. 
δ΄. 4óyov ἔχειν πρὸς ἄλληλα μεγέϑη λέγεται, 
ἃ δύναται πολλαπλασιαξόμενα ἀλλήλων ὑπερέχειν. 
10 ε΄. Ev τῷ αὐτῷ λόγῳ μεγέϑη λέγεται εἶναι 
πρῶτον πρὸς δεύτερον καὶ τρίτον πρὸς τέταρτον, 
ὅταν τὰ τοῦ πρώτου καὶ τρίτου ἰσάκις πολλαπλάσια 
τῶν τοῦ δευτέρου καὶ τετάρτον ἰσάκις πολλαπλασίων 
καϑ'’ ὁποιονοῦν πολλαπλασιασμὸν ἑκάτερον ἑκατέρου 
ιό ἢ ἅμα ὑπερέχῃ ἢ ἅμα ἴσα ἡ ἢ ἅμα ἐλλείπῃ ληφϑέντα 
κατάλληλα. 
c'. Τὰ δὲ τὸν αὐτὸν ἔχοντα λόγον μεγέϑη ἀνά- 
λογον καλείσθω. 


Def. 1. Hero def. 120, 1. Barlaam logist. I def. 1. 2. 
Hero def. 121. BarlaamI def. 9. 8. Hero def. 127. Psellus 
. 8. 4. Hero def. 123, 1. 5. Hero def. 194. 6. Hero 


p 
def. 194. 


1. ὅροι] om. PBF p. numeros om. codd. omnes. 2. ἔλατ- 
τον Hero. 4. ἐλάσσονος V, ut lin. 6. 7. now | P, Hero; 
πρὸς ἄλληλα ποιὰ Theon (BFV p),, Campanus. ost. σχέσιςδ 
add. ἀναλογία δὲ ἡ τῶν λόγων ταυτότης Bp, Campanusi, mg. 
m. 2 P VY; mg. bis m. 1 et m. 2 F; om. Hero. 8. ἔχειν] 


Liber V. 


D'finitiones. 

1. Pars est minor magnitudo maioris, si maiorem 
metitur. 

2. Mulüplex autem maior est minoris, si minor 
eam melitur. 

9. Ratio est duarum eiusdem generis magnitudinum 
secundum quantitatem quaelibet habitudo. 

4. Rationem inter se habere magnitudines dicun- 
tur, quae multiplicatae altera alteram superare possunt. 

5. In eadem ratione magnitudines esse dicuntur 
prima ad secundam et tertia ad quariam, si primae 
et tertiae aeque multiplices secundae et quartae aeque 
multiplices aut simul superant aut simul aequales 
sunt aut simul minores sunt suo ordine!) sumptae. 

6. Magnitudines autem eandem rationem habentes 
proportionales uocentur. 

1) Hoc est: ita ut coniungantur prima secundae, tertia quar- 
tae et respondeat loco et ordine prima tertiae, secunda quartae. 
itaque si Ma —. Nb et simul Mc-z Nd, erit a: b — ο: ἃ, 
cfr. Hankel: Zur Gesch. der Mathemat. p. 390. 


» supra m.1 P. 9. ὑπερέχει») -sw in ras. V. 14, πολλα- 
πλασιασμῶν P, corr. m. 1. 16. ὑπερέχει B. 7] supra m. 


1 F. ἐλλείπει ΒΓ ληφϑέντα] -m- e corr. m. 2 V. Deff. 
6— permutauit P; ut nos BF Vp, Campanus; ex Herone nihil 
concludi potest, cum etiam def. 8—9 ante def. 7 habeat, 
17. ἔχοντα Aoyov μεγέθη) λόγον ἔχοντα μεγέθη VW. fasce. 
μεγέθη λόγον. ἀνάλογον» λόγον ἀνάλογον Qows ven. NN 
in mg. transit m. 9 F. “ 
A* 


4 ΣΤΟΙΧΕΙΩ͂Ν ε΄. 


ξ΄. Ὅταν δὲ τῶν ἰσάκις πολλαπλασίων τὸ μὲν τοῦ 
πρώτου πολλαπλάσιον ὑπερέχῃ τοῦ τοῦ δευτέρου 
πολλαπλασίου, τὸ δὲ τοῦ τρίτου πολλαπλάσιον μὴ 
ὑπερέχῃ τοῦ τοῦ τετάρτου πολλαπλασίου, τότε τὸ 
b πρῶτον πρὸς τὸ δεύτερον μεέξονα λόγον ἔχειν 
λέγεται, ἧπερ τὸ τρίτον πρὸς τὸ τέταρτον. 
η΄. ἀναλογία δὲ ἐν τρισὶν ὅροις ἐλαχέστη ἐστίν. 
ϑ΄. Ὅταν δὲ τρία μεγέϑη ἀνάλογον ἧ, τὸ πρῶτον 
πρὸς τὸ τρίτον διπλασίονα λόγον ἔχειν λέγεται 
0 ἤπερ πρὸς τὸ δεύτερον. | 
ι΄. Ὅταν δὲ τέσσαρα μεγέϑη ἀνάλογον ἧ. τὸ πρῶ- 
τον πρὸς τὸ τέταρτον τριπλασίονα λόγον ἔχειν 
λέγεται ἥπερ πρὸς τὸ δεύτερον, xal ἀδὶ ἑξῆς ὁμοίως, 
ὡς ἂν ἡ ἀναλογία ὑπάρχῃ. 
b ια΄. Ὁμόλογα μεγέϑη λέγεται τὰ μὲν ἡγούμενα 
τοῖς ἡγουμένοις τὰ δὲ ἑπόμενα τοῖς ἑπομένοις. 
iB. Ἐναλλὰξ λόγος ἐστὶ λῆψις τοῦ ἡγουμένου 
πρὸς τὸ ἡγούμενον καὶ τοῦ ἑπομένου πρὸς τὸ ἑπόμενον. 
ιγ΄. ἀνάπαλιν λόγος ἐστὶ λῆψις τοῦ ἑπομένου 
'0 ὡς ἡγουμένου πρὸς τὸ ἡγούμενον ὡς ἑπόμενον. 
ιδ΄. Σύνϑεσις λόγου ἐστὶ λῆψις τοῦ ἡγουμένου 
μετὰ τοῦ ἑπομένου ὡς ἑνὸς πρὸς αὐτὸ τὸ ἑπόμενον. 


7. Hero def. 125, 6. 8. Hero def. 194. 9. Hero 
def. 195, 1. 11. Hero def. 126. 19. Hero def. 127, 6. 
18. Hero def. 127, 2. 14. Hero def. 127, 8. 


2. ὑπερέχει P, sed corr. m. 1. — 4. τὸ] supra m. 1 V. 
Post def. 7 seq. ἀναλογέα δέ ἔστιν ἡ τῶν λόγων ὁμοιότης Fp 
et V (del. punctis, sed puncta erasa); om. PB, Hero, Cam- 

anus. 7. τρισέν}] -ἰσ- in ras. m. 2 V. ἐλαχίστοις V. 
ef. 10 om. Heron. 12. τό] om. P. τριπλασίονα] τρι- in 
raàB. p. 18. ἀεί] αἰεί. καὶ ἀεί --- 14: ὑπάρχῃ] om. Cam- 
panus. 18. ὁμοίως] P; ἑνὶ πλείους Theon (BFVp). 14. ox] 


ELEMENTORUM LIBER V. 5 


1. Sin ex aeque multiplicibus! primae multiplex 
multiplicem secundae superat, tertiae autem multiplex 
multiplicem quartae non superat, tum prima ad secun- 
dam maiorem rationem habere dicitur quam tertia 
ad quartam. 

8. Proportio autem in tribus terminis consistens 
minima est. 

9. Si tres magnitudines proportionales?) sunt, prima 
ad tertiam dupliceatam rationem quam ad secundam 
habere dicitur. 

10. Sin quattuor magnitudines proportionales?) 
sunt, prima ad quartam triplicatam rationem quam 
ad secundam habere dicitur, et eodem modo semper 
deinceps, qualiscunque data est proportio. 

11. Respondentes magnitudines dicuntur praece- 
dentes praecedentibus, sequentes sequentibus. 

12. Permutata ratio est, ubi sumitur praecedens 
ad praecedentem et sequens ad sequentem. 

13. Inuersa ratio est, ubi sumitur sequens praece- 
dentis loco ad praecedentem sequentis loco. 

14. Compositio rationis est, ubi sumitur praece- 
dens cum sequenti pro una ad solam sequentem. 


1) Non omnes aeque multiplices esse debent, sed pri- 
mae et terliae aeque multiplices, secundae et quartae, ut 
in def. 5. 

2) Sc. deinceps (κατὰ τὸ συνεχές), h. e. 31 α : ὃ — ὃ : 6, 
ert a:c— a? : δ3. 

3) Sc. deinceps (ra τὸ συνεχεθ)} x etr. XI, 33. h. e. si 
a:05 — b:c-—c:d, erita:d —a? 


ἕως ΡΥ͂ ,p m. rec. 16. ἡγούμενα] ἧ- e corr. m. 2 V. 16. 
τὰ δὲ ἑπόμενα τοῖς] m. 2 in ras. V. 19. ἐστόν F. 21. 


ἐστίν B. ^ cov] insert. m. 2 F. ζ΄ 


6 EIOIXEISN e 


i£. Διαίφεσι; Aoyov dri ANC; τῇ; UXEQOYZS, 
Z ὑπερέχει τὸ ἡγούμενον TOU ἑπομένος. πρὸ: αὐτὸ 
τὸ ἑπόμενον. 
ετ΄. Av«otoog;, λόγου ἐσεὶ ἄξεις TOt ἡγουμένου 
δ xgos τὴν ὑπεροχήν. ἡ ὑχερέχεε τὸ EyOUREIFOP TOU 
ἑπομένου. 
i£. Δι᾽ ἴσον 26γο: ἐστὶ πλειόνων ὄντων πεγεϑῶν 
xai ἄλλων αὐτοῖ: ἴσων τὸ πλῆϑο: συνδυο λαμβα- 
ψομένων καὶ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ. ὅταν καὶ e; ἐν τοῖς 
10 πρώτοις μεγέϑεσι τὸ πρῶτον πρὸ: τὸ ἔσχατον, οὕτως 
ἐν τοῖς δευτέροι: μεγέϑεσι τὸ πρῶτον πρὸς τὸ ἔσχα- 
rov: ἢ ἄλλως. Δῆφψι: τῶν ἄχρων καϑ᾽ ὑπεξαίρεσιν 
τῶν μέσων. 
ιη΄. Τεταραγμένη δὲ ἀναλογία ἐστίν, ὅταν 
16 τριῶν ὄντων μεγεθῶν καὶ ἄλλων αὐτοῖς ἴσων τὸ 
πλῆϑος γίνηται ὡς μὲν ἐν τοῖς πρώτοις: μεγέϑεσεν 
ἠγούμενον πρὸς ἑπόμενον, οὕτω: ἐν τοῖς δευτέροις 
μεγέϑεσιν ἡγούμενον πρὸς ἑπόμενον, ὡς δὲ ἐν τοῖς 
πρώτοις μεγέθεσιν ἑπόμενον πρὸς ἄλλο τι, οὕτως ἐν 
20 τοῖς δευτέροις ἄλλο τι πρὸς ἡγούμενον. 


[4 


α΄. 

Ἐὰν ἢ ὁποσαοῦν μεγέϑη ὁποσωνοῦν με- 

γεϑῶν ἴσων τὸ πλῆϑος ἕκαστον ἑκάστου ἰσάκις 

πολλαπλάσιον, ὁσαπλάσιόν ἐστιν ἕν τῶν με- 

95 γεϑῶν ἑνός, τοσαυταπλάσια ἔσται καὶ τὰ πάντα 
τῶν πάντων. 


15. Hero def. 127, 4. 16. Hero def. 197, 5. 17. Hero 
def. 127, 7. 18. Hero def. 127, 7? 

1. dà λόγου FVp. ἐστ B. 4. ἐστίν ΒΕ. 7. ἐστίν 
PF. 10. μεγέθεσιν PB. 11. μεγέϑεσιν PB. Post def. 17 


ELEMENTORUM LIBER V. 1 


15. Subtractio rationis est, ubi sumitur excessus, 
quo praecedens sequentem excedit, ad solam sequentem. 

16. Conuersio rationis est, ubi sumitur praece- 
dens ad excessum, quo praecedens sequentem excedit. 

17. Datis compluribus magnitudinibus et aliis iis 
numero aequalibus, ita ut bini coniuncti in eadem 
ralione sint, ex aequo ratio est, ubi erit, ut in 
prioribus magnitudinibus prima ad extremam, ita in 
alteris magnitudinibus prima ad extremam. uel aliter: 
ubi termini exteriores sumuntur omissis mediis.!) 

18. Perturbata autem ratio est, ubi datis tribus 
magnitudinibus et aliis numero iis aequalibus est ut 
in prioribus magnitudinibus praecedens terminus ad 
sequentem, ita in alteris magnitudinibus praecedens 
ad sequentem, et ut in prioribus magnitudinibus 
sequens ad aliud, ita in alteris aliud ad praecedentem.?) 


I. 

Si datae sunt quotlibet magnitudines quotlibet 
magnitudinum numero aequalium singulae singularum 
aeque multiplices, quoties multiplex est una magnitudo 
unius, toties etiam omnes omnium erunt multiplices. 


1 δια: δι τε α: p: γ, ratio ex aequo erit a: 6 — α :γ. 
cfr. prop. 22. 

2) H. e. si datis a, b, om Pr est a: b 2 β:γ et δι στα α:β. 
cfr. prop. 23. 


geq. τεταγμένη (δέ add. F et V m. 2) ἀναλογία ἐστίν, ὅ ὅταν 
7. ὡς ἡγούμενον πρὸς (τό add. V) ἑπόμενον οὕτως ἡγούμενον 
(ἡγούμενος φ) πρὸς (τό add. V) ἑπόμενον, E δὲ καὶ ὡς ἕπό- 
μενον πρὸς ἄλλο τι οὕτως ἑπόμενον πρὸς ἄλλο τι FVp, B m. 
2, P m. rec.; om. PB m. 1, et cum sequenti Campanus; de 
Herone, dubium est (def. 127, 7) nusquam usurpatur. 


ἴσων αὐτοῖς V. ἴσων ἴσου φ (non F). 1S. γὲντι 
25. τοσαυταπλάσιοι q (non EF). 


8 ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ ε΄. 


Ἔστω ὁποσαοῦν μεγέϑη τὰ 48, ΓΖ ὁποσωνοῦν 
μεγεθῶν τῶν E,Z ἴσων τὸ πλῆϑος ἕκαστον ἕχάστου 
ἐσάκις πολλαπλάσιον᾽ λέγω, ὅτι ὁσαπλάσιόν ἐστι τὸ 
AB τοῦ E, τοσαυταπλάσια ἔσται xol τὰ AB, ΓΖ, 

ὅ τῶν E,Z. 

"ms γὰρ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ 48 τοῦ 

καὶ τὸ ΓΖ τοῦ Z, ὅσα ἄρα ἐστὶν ἐν τῷ AB με- 
γέϑη ἴσα τῷ E, τοσαῦτα καὶ ἐν τῷ I'4 ἴσα τῷ Z. 
διῃρήσϑω τὸ μὲν AB εἰς và τῷ E μεγέϑη ἴσα τὰ 

0 4H, ΗΒ, τὸ δὲ ΓΖ εἰς τὰ τῷ Z ἴσα τὰ D'0,0 4. 
ἔσται δὴ ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν AH,HB τῷ πλήϑει 
τῶν ΓΘ, ΘΖ. καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ μὲν AH τῷ 
E, τὸ δὲ ΓΘ τῷ Z, ἴσον ἄρα τὸ AH và E, καὶ τὰ 
AH, ΓΘ τοῖς E, Z. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ἴσον ἐστὶ τὸ 
ὅ HB τῷ E, καὶ τὰ ΗΒ, ΘΖ τοῖς E, Z: ὅσα ἄρα ἐστὶν 
ἐν τῷ 48 ἴσα τῷ E, τοσαῦτα καὶ ἐν τοῖς AB, ΓΩ͂ 
ἴσα τοῖς E, Z' ὁσαπλάσιον ἄρα ἐστὶ τὸ 48 τοῦ E, 
τοσαυταπλάσια ἔσται καὶ τὰ AB, ΓΖ τῶν E, Z. 
Ἐὰν ἄρα yj ὁποσαοῦν μεγέϑη ὁποσωνοῦν μεγε- 
0 ϑῶν ἴσων τὸ πλῆϑος ἕκαστον ἑκάστου ἰσάκις πολλα- 
πλάσιον, ὁσαπλάσιόν ἐστιν ἕν τῶν μεγεϑῶν ἑνός, το- 
σαυταπλάσια ἔσται καὶ τὰ πάντα τῶν πάντων᾽ ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 
β΄. 


ὅὄ Ἐὰν πρῶτον δευτέρου ἰσάκις T πολλαπλά- 


6. πολαπλάσιον P. τοῦ} in ras. V. 17. ἐστίν] μεγέϑη 
ἐσείν Υ. μεγέθη] om. V. 9. τῷ] corr. ex τῶν m. 1 B. 

ἴσα] corr. ex οὖσα m. 1 V. 10. eig] εἶ p. τῷ] corr. 
ex τῶν m. 1 B. 11. ἴσον] m. 2 V. AH, HB] Pg; ΓΘ, 
64 BY p. 12. ΓΘ, 97 Po; 4H, HB ΒΥ. ἴσον] m. 
2 V. 14. zó| in ras. p. Emendatio ed. Basil lin. 13: ἴσα 
ἄρα καὶ τὰ ΔΗ͂, ΓΘ roig E, Z et lin. 15: καὶ τὸ 6.4 τῷ Z, 


ELEMENTORUM LIBER V. 9 


Sint quotlibet magnitudines 4B, ΓΖ quotlibet 
magnitudinum E, Z nu- 
————4 mero aequalium singu- 
lae singularum aeque 
multiplices. dico, quoties 
multiplex sit 4B magnitudinis E, toties multiplicem 
esse 4B - ΓΖ magnitudinis E - Z. 

' nam quoniam 44B magnitudinis E et I'/ magni- 
tudinis Z aeque multiplices sunt, quot sunt in 4B 
magnitudines magnitudini E aequales, totidem etiam 
in I'4 sunt magnitudini Z aequales. diuidatur 4B 
in magnitudines magnitudini E aequales 4 H, ΗΒ et ΓΖ 
in magnitudines magnitudini Z aequales ΓΘ, 6 4. 
ilaque numerus magnitudinum 4H, HB numero 
magnitudinum ΓΘ, 71 aequalis erit. et quoniam 
AH — E et ΓΘ — Z, erit 4H — E eti AH -ἰ ΓΘ 
— E - Z. eadem de causa HB — Eet HB -- 6.4 
— Εὶ -᾿ Z. itaque quot sunt in.4B magnitudines ma- 
gnitudini E aequales, totidem etiam sunt in 4B -]- ΓΖ 
magnitudimn E-l- Z aequales. itaque quoties multi- 
plex est 4B magnitudinis E, toties multiplex erit 
eliam 48 -- ΓΖ magnitudinis E -]- Z. 

Ergo si datae sunt quotlibet magnitudines quotlibet 
magnitudinum numero aequalium singulae singularum 
aeque multiplices, quoties multiplex est una magnitudo 
unius, toties etiam omnes omnium erunt multiplices; 
quod erat demonstrandum. 


II. 
Si prima secundae et tertia quartae aeque multi- 


H 
4.--- gp 1! 


E—— Zi———4 


ἴσα ἄρα xal τὰ HB, Θ 4 necessaria non est. 21. ἔστι V. 28. 
δευτέρον g (non F). 


8 ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ ε΄. 


Ἔστω ὁποσαοῦν μεγέϑη τὰ 48, ΓΖ ὁποσωνοῦν 
μεγεθῶν τῶν E,Z ἴσων τὸ πλῆϑος ἕκαστον ἑχάστου 
ἰσώκις πολλαπλάσιον λέγω, ὅτι ὁσαπλάσιόν ἐστι τὸ 
AB τοῦ E, τοσαυταπλάσια ἔσται καὶ τὰ AB, ΓΖ, 

ὅ τῶν E,Z. 

Ἐπεὶ γὰρ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ AB τοῦ 
Ε καὶ τὸ ΓΖ τοῦ Ζ, ὅσα ἄρα ἐστὶν ἐν τῷ 48 με- 
γέϑη ἴσα τῷ E, τοσαῦτα καὶ ἐν τῷ I'4 ἴσα τῷ Z. 
διῃρήσθω τὸ μὲν AB εἰς τὰ τῷ E μεγέϑη ἴσα τὰ 

10 4H, ΗΒ, τὸ δὲ ΓΖ εἰς τὰ τῷ Z ἴσα τὰ ΓΘ, O4- 
ἔσται δὴ ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν AH,HB τῷ πλήϑει 
τῶν ΓΘ, ΘΖ. καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ μὲν AH τῷ 
E, τὸ δὲ ΓΘ τῷ Ζ, ἴσον ἄρα τὸ AH τῷ E, καὶ τὰ 
AH, ΓΘ τοῖς E, Z. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ἴσον ἐστὶ τὸ 

15 ΗΒ và E, καὶ τὰ ΗΒ, 694 τοῖς E, Z: ὅσα ἄρα ἐστὶν 
ἐν τῷ 48 ἴσα τῷ E, τοσαῦτα καὶ ἐν τοῖς 48, ΓΖ, 
ἴσα τοῖς E, Z' ὁσαπλάδιον ἄρα ἐστὶ τὸ 48 τοῦ E, 
τοσαυταπλάσια ἔσται καὶ τὰ 4B, ΓΩ͂ τῶν E, Ζ. 

Ἐὰν ἄρα ἡ ὁποσαοῦν μεγέϑη ὁποσωνοῦν μεγε- 

20 ϑῶν ἴσων τὸ πλῆϑος ἕκαστον ἑκάστου ἰσάκις πολλα- 
πλάσιον. ὁσαπλάσιόν ἐστιν ἕν τῶν μεγεθῶν ἕνός, vo- 
σαυταπλάσια ἔσται καὶ τὰ πάντα τῶν πάντων᾽ ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. ) 

B. 


26 Ἐὰν πρῶτον δευτέρου ἰσάκις ἡ πολλαπλά- 


6. πολαπλάσιον P. τοῦ] in ras. V. 7Ἷ1. ἐστίν) μεγέϑη 
ἐστίν V. μεγέθη) om. V. 9. τῷ] corr. ex τῶν m. 1 B. 
ἴσα] corr. ex οὖσα m. 1 V. 10. eig] ££ p. τῷ] corr. 
ex τῶν m. 1 B. 11. ἴσον) m. 2 V. AH, HB] Pg; ΓΘ, 
64 BV p. 12. ΓΘ, 694| P9; 4H, HB BVp. ἴσον] m. 
2 V. 14. τό] in ras. p. Emendatio ed. Basil lin. 18: ἴσα 
ἄρα καὶ τὰ AH, ΓΘ τοῖς E, Z et lin. 165: καὶ τὸ 64 τῷ Z, 


ELEMENTORUM LIBER V. 9 


Sint quotlibet magnitudines 4B, ΓΖ quotlibet 
magnitudinum E, Z nu- 
——-——.4 mero aequalium singu- 
lae singularum aeque 
multiplices. dico, quoties 
multiplex sit 4B magnitudinis E, toties multiplicem 
esse 4B - ΓΖ magnitudinis E -" Z. 

'" nam quoniam 44B magnitudinis E οὐ ΓΖ magni- 
tudinis Z aeque multiplices sunt, quot sunt in 4B 
magnitudines magnitudini E aequales, totidem etiam 
in ΓΖ sunt magnitudini Z aequales. diuidatur 4B 
in magnitudines magnitudini E aequales 4H, ΗΒ et ΓΖ 
in magnitudines magnitudini Z aequales ΓΘ, 6 4. 
ilaque numerus magnitudinumm ΑΗ, HB numero 
magnitudinum ΓΘ, ΘΖ aequalis erit. et quoniam 
AH — Eet ΓΘ — Z, erit 4H — E et AH - ΓΘ 
— E -- Z. eadem de causa HB — Eet HB -- 64 
-— E-LZ. itaque quoi sunt in 4B magnitudines ma- 
gnitudini E aequales, totidem etiam sunt in 4B - ΓΖ 
magnitudini E-l- Z aequales. itaque quoties mult 
plex est .4B magnitudinis E, iolies multiplex erit 
eliam 4B -ἰ- ΓΖ magnitudinis E -]- Z. 

Ergo 81 datae sunt quotlibet magnitudines quotlibet 
magnitudinum numero aequalium singulae singularum 
aeque multiplices, quoties multiplex est una magnitudo 
unius, tolies etiam omnes omnium erunt multiplices; 
quod erat demonstrandum. 


II. 
Si prima secundae et terlia quartae aeque multi- 


H 
Αι.----- —À p T! 


E-—— ZI———4 


ἴσα ἄρα καὶ τὰ ΗΒ, Θ 4 necessaria non est. 21. cr, V. 38. 
δευτέρον φ (non F). P 


10 


1ὅ 


90 


25 


12 ΣΤΟΙΧΕΙ͂ΟΝ ε΄. 


γ΄. 

Ἐὰν πρῶτον δευτέρου ἰσάκις ἢ πολλαπλά- 
σιον καὶ τρίτον τετάρτου, ληφϑῇ δὲ ἰσάκις 
πολλαπλάδια τοῦ τε πρώτου καὶ τρίτου, καὶ 
δι’ ἴσου τῶν ληφϑέντων ἑκάτερον ἑκατέρου 
ἰσάκις ἔσται πολλαπλάσιον τὸ μὲν τοῦ δευτέ- 
ρου τὸ δὲ τοῦ τετάρτου. 

Πρῶτον γὰρ τὸ Α' δευτέρου τοῦ B ἰσάκις ἔστω 
πολλαπλάσιον καὶ τρίτον τὸ Γ' τετάρτου τοῦ 4,, καὶ 
εἰλήφϑω τῶν 4, Γ ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ ΕΖ, HO* 
λέγω. ὅτι ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ ΕΖ τοῦ B καὶ 
τὸ HO τοῦ 4. 

Ἐπεὶ γὰρ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ EZ τοῦ 
A καὶ τὸ ΗΘ τοῦ Γ, ὅσα ἄρα ἐστὶν ἐν τῷ EZ ἴσα 
τῷ 44, τοσαῦτα καὶ ἐν τῷ ΗΘ ἴσα τῷ Γ. διῃρήσϑω 
τὸ μὲν EZ εἰς τὰ τῷ A μεγέϑη ἴσα và EK, ΚΖ, τὸ 
ὃὲ HO εἰς τὰ và Γ ἴσα và H4, 40* ἔσται δὴ ἴσον 
τὸ πλῆϑος τῶν ΕΚ, ΚΖ τῷ πλήϑει τῶν HA, 460. 
καὶ ἐπεὶ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ Α' τοῦ B καὶ 


“τὸ Γ τοῦ 4,, ἴσον δὲ τὸ μὲν EK τῷ A, τὸ δὲ ΗΑ 


τῷ Γ, ἰσάκις ἄρα ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ ΕΚ τοῦ Β 
καὶ τὸ Η4 τοῦ 4. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ἰσάκις ἐστὶ 
πολλαπλάσιον τὸ ΚΖ τοῦ B καὶ τὸ 40 τοῦ 4. ἐπεὶ 
οὖν πρῶτον τὸ ΕΚ δευτέρου τοῦ Β ἰσάκις ἐστὶ πολλα- 
πλάσιον καὶ τρίτον τὸ ΗΑ τετάρτου τοῦ 4,, ἔστι δὲ 
καὶ πέμπτον τὸ ΚΖ δευτέρου τοῦ B ἰδάκις πολλα- 
πλάσιον καὶ ἔκτον τὸ 40 τετάρτου τοῦ 4,, καὶ συν- 

4. τε] om. BVp. 10. εἰλήφϑωσαν p. 11. ἰσάκις ἐστὶ 
πολλαπλάσιον] ὁσαπλάσιον P. B] in ras F. 14. ἐστίν 
supra F. ἴσα] m.2 P. 15. καῇ δὴ xa( V. 16. τό] m. 2 V. 


εἰς τὰ] in ras. m. 2 V. 20. δέ] (prius) supra m. 2 comp. V. 
22, ἐστίν P. 48. τοῦ 47 postea add. F. 46. ἐστίν P. 


ELEMENTORUM LIBER Y. 18 


III. 


Si prima secundae et tertia quartae aeque multipli- 
ces sunt, et primae tertiaeque aeque multiplices sumun- 
tur, eliam ex aequo?!) magnitudinum sumptarum altera 
secundae altera quartae aeque multiplices erunt sin- 


gulae singularum. 


4.---- τ Nam prima 44 secundae B 
Β΄! “ et terlia I' quartae 4, aeque 
K zsint multiplices, οὐ sumantur 
Ei— — —— — — ——  magnitudinum .4,l' aeque 
D—-—3-— mulüplices EZ, HO. dico, 
d EZ magnitudinis B et ΗΘ 
A magnitudinis 2 aeque multi- 

H ————3á8 plices esse. 


nam quoniam EZ magnitudinis 4 et HO magni- 
tudinis I' aeque multiplices sunt, quot sunt in EZ 
magnitudines magnitudini 4 aequales, totidem etiam 
in HO sunt magnitudini I' aequales. diuidatur EZ 
in magnitudines magnitudini 4 aequales ΕΚ, ΚΖ, et 
HO in magnitudines magnitudini I' aequales ἢ 4, 
40. erit igitur numerus magnitudium EK, KZ 
numero magnitudinum H 4, 40 aequalis. et quoniam 
.4 magnitudinis B et I' magnitudinis Z/ aeque multi- 
plices sunt, et EK -— 4, H A4 — I', erunt EK magn- 
iudinis B et H4 magnitudinis z/ aeque multiplices. 
eadem de causa KZ magnitudinis B et 40  magni- 
tudinis Z/ aeque multiplices sunt. iam quoniam pri- 
ma EK secundae B et tertia H4 quariae 21 aeque 


1) Hic non proprie ad definitionem rationis ὃν ἴδον (UO 
respicitur. u T 


14 ΣΤΟΙΧΕΙ͂ΟΝ ε΄. 


τεϑὲν ἄρα πρῶτον καὶ πέμπτον τὸ ΕΖ δευτέρου τοῦ 
Β ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον καὶ τρίτον καὶ ἔκτον τὸ 
ΗΘ τετάρτου τοῦ 4. 
᾿Εὰν ἄρα πρῶτον δευτέρου ἰσάκις ἦ πολλαπλάσιον 
ὅ καὶ τρίτον τετάρτου, ληφϑῇ δὲ τοῦ πρώτου καὶ τρίτου 
ἰσάκις πολλαπλάσια, καὶ Óv ἴσου τῶν ληφϑέντων 
ἑκάτερον ἑκατέρου ἰσάκις ἔσται πολλαπλάσιον τὸ μὲν 
τοῦ δευτέρου τὸ δὲ τοῦ τετάρτου" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


δ΄. 

0 Ἐὰν πρῶτον πρὸς δεύτερον τὸν αὐτὸν ἔχῃ 
λόγον καὶ τρίτον πρὸς τέταρτον, καὶ τὰ ἰσάκις 
πολλαπλάσια τοῦ τε πρώτου καὶ τρίτου πρὸς 
τὰ ἰσάκις πολλαπλάσια τοῦ δευτέρου καὶ τε- 
τάρτου xa$9' ὁποιονοῦν πολλαπλασιασμὸν τὸν 

5 αὐτὸν ἕξει λόγον ληφϑέντα κατάλληλα. 

Πρῶτον γὰρ τὸ .4 πρὸς δεύτερον τὸ B τὸν αὖ- 
τὸν ἐχέτω λόγον καὶ τρίτον τὸ Γ πρὸς τέταρτον τὸ 
4, καὶ εἰλήφϑω τῶν μὲν Α, Γ ἰσάκις πολλαπλάσια 
τὰ E, Z, τῶν δὲ Β, 4 ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκις πολλα- 

0 πλάσια τὰ Η, Θ' λέγω, ὅτι ἐστὲν ὡς τὸ E πρὸς τὸ 
Η, οὕτως τὸ Ζ πρὸς τὸ Θ. 

Εἰλήφϑω γὰρ τῶν μὲν E,Z ἰσάκις πολλαπλάσια 
τὰ K, 4, τῶν δὲ Η, Θ ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκις πολλα- 
πλάσια τὰ Μ, Ν. 

δ [Καὶ] ἐπεὶ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ μὲν "Ε 


δ. δὲ ἰσάκις πολλαπλάσια τοῦ πρώτου καὶ τρίτου V; cfr. 
.12,8—4. 8. δεῖξαι] ποιῆσαι V. 18. Γ] corr. ex B F. 19. 
τὰ] ostea add. m. 2F.  &|m.2F. 20. ἐστίν] om. V. 21. 
H ἔστ Tw V. 93. ἄλλα, ἃ ἔτυχεν] mg. m. 2 V. &] supra F. 
οι N)in ras. m. 1 p. 86. καί] m. 2 P. ἐστιν P. 
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mulüplices sunt, ei quinta KZ secundae B sextaque 
40 quartae 4, aeque multiplices sunt, etiam prima 
quintaque compositae EZ secundae B et teriia sex- 
iaque compositae ΗΘ quartae 71 aeque multiplices 
erunt [prop. II]. 

Firgo si prima secundae et tertia quartae aeque 
multiplices sunt, et primae tertiaeque aeque multiplices 
sumuntur, eliam ex aequo magnitudinum sumptarum 
altera secundae altera quartae aeque multiplices erunt 
singulae singularum; quod erat demonstrandum. 


IV. 


Si prima ad secundam eandem rationem habet 
ac terlia ad quartam, etiam primae tertiaeque aeque 
multiplices ad secundae quartaeque aeque multiplices 
qualibet multiplieatione productas eandem rationem 
habebunt suo ordine sumptae. | 
Ac——À Sit enim 4: B — 


B—— I': 24, et sumantur 
E— —— — magnitudinum 4, Γ 
Η.:-Ο'ὑ----ο aeque multiplices E, 
KM ————— | Z οὗ magnitudinum 
M: —————— — ——-: B, 4 aliae quaeuis 
I"—4 aeque multiplices H, 
A4— 0. dico, esse E: H 
Z———3 ---Ζ:Θ. 

——— sumantur enim 
AC———————————À magnitudinum E, Z 
IN ————————————-——4 aeque multiplices K, 


44 ei magnitudinum H, € aliae quaeuis &eque ew 
tiplices M, N. iam quoniam E mago A, ex Ἵ 


16 ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ ε΄. 


τοῦ 4, τὸ δὲ Z τοῦ I, καὶ εἴληπται τῶν E,Z ἰσά- 
xig πολλαπλάσια τὰ K, 4,, ἰσάκις ἄρα ἐστὶ πολλαπλά- 
σιον τὸ K τοῦ A4 καὶ τὸ 4 τοῦ I. διὰ τὰ αὐτὰ 
δὴ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ Μ τοῦ Β καὶ τὸ Ν 
b τοῦ 4. καὶ ἐπεί ἐότιν ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ B, οὕτως 
τὸ Γ πρὸς τὸ 2,, καὶ εἴληπται τῶν μὲν 4, Γ' ἰσάκις 
πολλαπλάσια τὰ K, 4, τῶν δὲ Β. 4 ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, 
ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ Μ, Ν, εἰ ἄρα ὑπερέχει τὸ Καὶ 
τοῦ Μ, ὑπερέχει καὶ τὸ 4 τοῦ Ν, καὶ εἰ ἴσον, ἴσον, 
0 καὶ εἰ ἔλαττον, ἔλαττον. καί ἐστι τὰ μὲν K, 4 τῶν 
E, Z ἰσάκις πολλαπλάσια, τὰ δὲ M, N τῶν H, Θ ἄλλα, 
ἃ ἔτυχεν, ἰσάκις πολλαπλάσια" ἔστιν ἄρα ὡς τὸ E 
πρὸς τὸ Η, οὕτως τὸ Ζ πρὸς τὸ Θ. 
᾿Εὰν ἄρα πρῶτον πρὸς δεύτερον τὸν αὐτὸν ἔχῃ 
5 λόγον καὶ τρίτον πρὸς τέταρτον, καὶ τὰ ἰσάκις πολλα- 
πλάσια τοῦ τὲ πρώτου καὶ τρίτου πρὸς τὰ ἰσάκις 
πολλαπλάσια τοῦ δευτέρου καὶ τετάρτου τὸν αὐτὸν 
ἕξει λόγον xa9' ὁποιονοῦν πολλαπλασιασμὸν ληφϑέντα 
κατάλληλα" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


!0 €. 
Ἐὰν μέγεϑος μεγέϑους ἰσάκις ἡ πολλα- 
πλάσιον, ὅπερ ἀφαιρεϑὲν ἀφαιρεϑέντος, καὶ 
τὸ λοιπὸν τοῦ λοιποῦ ἰσάκις ἔσται πολλαπλά- 
σιον, ὁσαπλάσιόν ἐστι τὸ ὅλον τοῦ ὅλου. 


1. τῶν] τό F; corr. m. rec. ἃ. πολλαπλάσιον) πολλα- 
πλάσια V, corr. m. 1. 5. οὕτω F. 6. μέν] om. Bp. 
7. &] supra F. 10. Post ἔλαττον in P repetuntur: xol 


ἐπεὶ ὑπερέχει τὸ K τοῦ M καὶ τὸ A τοῦ Ν καὶ εἰ ἴσον ἴσον 
καὶ εἰ ἔλαττον ἔλαττον. ἔστιν P. Λ]7 6 οοττ. m. 2 F. 12. 
&] supra m. 2 FP. 16. τε πρωώτουἾ τετάρτου φ (non F). 
17. καθ᾽ ὁποιονοῦν πολλαπλασιασμὸν τὸν αὐτὸν ἕξει λόγον Bp; 
.Ofr.p.141in.14—16. 19. δεῖξαι] corr.ex ποιῆσαι V. Deinde add. 
Theon: ἐπεὶ οὖν ἐδείχϑη, ὅτι, εἰ ὑπερέχει τὸ K vov M, ὑπερέχει 
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magnitudinis I' aeque multipliees sunt, et sumptae 
sunt magnitudinum E, Z aeque multiplices K, 4, erit 
K magnitudinis 4 et 44 magnitudinis I' aeque multiplex 
[prop. IIIJ. eadem de causa M magnitudinis B et N 
magnitudinis z/ aeque multiplex est. et quoniam est 
4:B-—I:4, et sumptiae sunt magnitudinum A4,T' 
aeque multiplices K, 4 et magnitudinum B, f aliae 
quaeuis aeque multiplices M, N, 81 K magnitudinem 
M superat, eliam 4 magnitudinem Ν᾽ superat, et si 
aequalis, aequalis est, et si minor, minor [def. 5]. et 
K, 4 magnitudinum E, Z aeque multiplices sunt, M, N 
autem magnitudinum H, € aliae quaeuis aeque multi- 
plices. itaque E: H — Z: 9 [def. 5]. 

Ergo si prima ad secundam eandem rationem 
habet ac teriia ad quartam, etiam primae tertiaeque 
aeque multiplices ad secundae quartaeque aeque multi- 
plices qualibet multiplicatione productas eandem ratio- 
nem habebunt suo ordine sumptae; quod erat demon- 
strandum.- | 


V. 


Si magnitudo magnitudinis aeque multiplex est 
atque ablata ablatae, etiam reliqua reliquae aeque 
multiplex erit ac tota totius. 


καὶ τὸ 44 τοῦ N, καὶ εἰ ἴσον ἴσον, καὶ εἰ ἔλαττον ἔλαττον, 
δῆλον ὅτι καὶ εἰ ὑπερέχει τὸ M τοῦ K, ὑπερέχει καὶ τὸ Ν τοῦ 
A, καὶ εἰ ἴσον ἴσον, καὶ εἰ ἔλαττον ἔλαττον, καὶ διὰ τοῦτο 
ἔσται καὶ ὡς τὸ Η πρὸς τὸ E, οὕτως τὸ € πρὸς τὸ Z. Πόρισμα. 
ἐκ δὴ τούτου φανερόν, ὅτι ἐὰν τέσσαρα μεγέϑη ἀνάλογον d, 
καὶ ἀνάπαλιν ἀνάλογον ἔσται (FBV; primum ὅτι om. B; 
οὕτω pro οὕτως F; semper ἔλασσον V; in p non exstant niei 
ultima inde a πόρισμα); idem in P. mg. m. rec. (om. priore 
ὅτι); om. P m. 1, Campanus; cfr. ad prop. VII. 9A. τὸϊς 
corr. ex τοῦ m. 1 F. τὸ ὅλον] supra Ὁ. 


Euclides, edd, Heiberg et Menge. I. 3. 


p». 


σι 


Q 
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Méys9og γὰρ τὸ 48 μεγέϑους τοῦ ΓΖ ἰσάκις 
ἔστω πολλαπλάσιον, ὕπερ ἀφαιρεϑὲν τὸ ΑΕ ἀφαιρε- 
ϑέντος τοῦ ΓΖ' λέγω, ὅτι καὶ λοιπὸν τὸ EB λοιποῦ 
τοῦ Ζ4 ἰσάκις ἔσται πολλαπλάσιον, ὁσαπλάσιόν ἐστιν 
ὅλον τὸ 48 ὅλου τοῦ ΓΖ. 

Ὁσαπλάσιον γάρ ἐστι τὸ AE τοῦ ΓΖ, τοσαυ- 
ταπλάσιον γεγονέτω καὶ τὸ ΕΒ τοῦ ΓΗ. 

Καὶ ἐπεὶ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ ΑΕ τοῦ 
ΓΖ καὶ τὸ ΕΒ τοῦ ΗΓ, ἰσάκις ἄρα ἐστὶ πολλαπλά- 
όιον τὸ AE τοῦ ΓΖ καὶ τὸ 48 τοῦ ΜΖ. κεῖται δὲ 
ἰσάκις πολλαπλάσιον τὸ 4Ε τοῦ ΓΖ καὶ τὸ 48 τοῦ 
ΓΖ. iedxw ἄρα ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ 41Β ἑκατέρου 
τῶν ΗΖ, L4: ἴσον ἄρα τὸ HZ τῷ ΓΖ. κοινὸν ἀφῃ- 
ρήσϑω τὸ DZ' λοιπὸν ἄρα τὸ ΗΓ λοιπῷ τῷ Z4 
ἴσον ἐστίν. καὶ ἐπεὶ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ 
AE τοῦ ΓΖ καὶ τὸ ΕΒ τοῦ ΗΓ, ἴσον δὲ τὸ ΗΓ τῷ 
4Z, ἰσάκις ἄρα. ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ AE τοῦ ΓΖ 
καὶ τὸ ΕΒ τοῦ 224. ἰσάκις δὲ ὑπόκειται πολλαπλά- 
σιον τὸ AE τοῦ ΓΖ καὶ τὸ 48 τοῦ I4: ἰσάκις ἄρα 


Ὁ ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ EB τοῦ Z4 καὶ τὸ AB τοῦ 


ΓΖ. καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ ΕΒ λοιποῦ τοῦ Z4 ἰσάκις 
ἔσται πολλαπλάδιον, ὁσαπλάσιόν ἐστιν ὅλον τὸ AB 
ὅλον τοῦ ΓΖ. 

"E&v ἄρα μέγεϑος μεγέϑους ἰσάκις Tj πολλαπλάσιον, 
ὕπερ ἀφαιρεϑὲν ἀφαιρεϑέντος, καὶ τὸ λοιπὸν τοῦ 
λοιποῦ ἰσάκις ἔσται πολλαπλάσιον, ὁσαπλάσιόν ἐστι 
καὶ τὸ ὅλον τοῦ ὅλου᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


4. Z4] 42 Bp; Z4, seq. ras. 1 litt. et Z in ras, V; ΕΖ 
in ras. F. ἐστιν) ἐστι v0 F. 6. ἐστι) ἐστιν ὅλον, deleto 
ὅλον V. 8. καὶ ἐπεί -- 9 : HI'] om. p; mg. m. 2 B. 9. 


EB] Bin ras. F. HrI]cor.m.1ex DH V; ΓῊ B; PH F. 
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Sit enim magnitudo 4B magnitudinis I'Z aeque 


4 E multiplex atque ablata A4E 
| T Ζ (7t t" ablatae ΓΖ. dico, etiam reli- 
Hu. 344 quam EB reliquae Z 4 aeque 


multiplicem esse ac totam 4B totius ΓΖ. 

nam quoties multiplex est 4 E magnitudinis ΓΖ, 
lotlies multiplex fiat EB magnitudinis ΓΗ͂. et quo- 
niam AE magnitudinis ΓΖ et EB magnitudinis ΗΓ 
aeque multiplex est, etiam 4 E magnitudinis ΓΖ et 4 B 
magnitudinis HZ aeque multiplex erit [prop. I]. et 
posuimus 41 magnitudinis ΓΖ et 4 B. magnitudinis 
I'4 aeque multiplices. itaque 4B utriusque HZ, ΓΖ, 
aeque multiplex est. quare HZ — D'Z. subtrahatur, 
quae communis est, ΓΖ. itaque HI'-— Z4. et quo- 
niam 4E magnitudinis ΓΖ et EB magnitudinis ΗΓ 
aeque multiplex est, et HI'— ZZ, erit 4E magni- 
tudinis ΓΖ οἱ ÉB magnitudinis Zzf aeque multiplex. 
supposuimus autem, esse A4 E magnitudinis ΓΖ et 4B 
magnitudinis Γ᾽ 2 aeque multiplicem. itaque E B magni- 
tudinis Zzf et 4B magnitudinis I'Z aeque multiplex 
est. itaque etiam reliqua EB reliquae Z 4 aeque mul- 
tiplex est ae tota 418 totius I'Z. 

Ergo si magnitudo magnitudinis aeque multiplex 
est atque ablata ablatae, etiam reliqua reliquae aeque 
multiplex erit ae tota. totius; quod erat demon- 
strandum. 


--...ὕϑ;}ὄΨ0.......ὕ.ϑὕ........Ἅ..--.-. 


ἐστίν P. 10. AB] B in ras. F. — HZ] inras. ΒΕΥ. 12. 

ἐστ P F. 14. Z4] P,F m.1; 42 BVp, Fm.2. 16. 

ἐστίν] P; comp. p; ἐστέ BF V. πολλαπλασίων q. 16. HI'l 

(prius) seq. ras. 1 litt., H in ras. V. it. AZVLA.- 889. 

loci» P. Z4] y, 42 F. 26. ἐστιν V. Ε 
9* 


ex 


10 


15 


20 


2b 
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Ἐὰν δύο μεγέϑη δύο μεγεθῶν ἰσάκις ἡ 
πολλαπλάσια, καὶ ἀφαιρεϑέντα τινὰ τῶν αὐτῶν 
ἰσάκις 1) πολλαπλάσια, καὶ τὰ λοιπὰ τοῖς αὐτοῖς 
ἤτοι ἴσα ἐστὶν ἢ ἰσάκις αὐτῶν πολλαπλάσια. 

Δύο γὰρ μεγέϑη τὰ 48, ΓΩ͂ δύο μεγεϑῶν τῶν 
E, 2 ἰσάκις ἔστω πολλαπλάσια, καὶ ἀφαιρεϑέντα τὰ 
AH, ΓΘ τῶν αὐτῶν τῶν E, Z ἰσάκις ἔστω πολλαπλά- 
σια λέγω, ὅτι καὶ λοιπὰ τὰ ΗΒ, ΘΖ τοῖς E, Ζ ἤτοι 
ἴσα ἐστὶν ἢ ἰσάκις αὐτῶν πολλαπλάσια. 

Ἔστω γὰρ πρότερον τὸ HB τῷ E ἴσον" λέγω, 
ὅτι καὶ τὸ O4 τῷ Z ἴσον ἐδτίν. 

Κείσϑω γὰρ τῷ Z ἴσον τὸ ΓΚ. ἐπεὶ ἰσάκις 
ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ 4Η τοῦ E καὶ τὸ ΓΘ vov Z, 
ἴσον δὲ τὸ μὲν HB và E, τὸ δὲ ΚΓ τῷ Ζ, ἰσάκις 
ἄρα ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ 48 τοῦ E καὶ τὸ ΚΘ 
τοῦ Z. ἰσάκις δὲ ὑπόκειται πολλύώπλάσιον τὸ AB 
τοῦ E καὶ τὸ ΓΖ τοῦ Z' ἰσάκις ἄρα ἐστὶ πολλα- 
πλάσιον τὸ ΚΘ τοῦ Z καὶ τὸ ΓΖ τοῦ Ζ. ἐπεὶ 
οὖν ἑκάτερον τῶν ΚΘ, ΓΩ͂ τοῦ Ζ ἰσάκις ἐστὶ πολλα- 
πλάσιον, ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ΚΘ τῷ ΓΖ. κοινὸν 
ἀφῃρήσϑω τὸ ΓΘ᾽ λοιπὸν ἄρα τὸ KI' λοιπῷ τῷ Θ 4 
ἴσον ἐστίν. ἀλλὰ τὸ Ζ τῷ ΚΓ ἐστιν ἴσον" καὶ τὸ 
64 ἄρα τῷ Ζ ἴσον ἐστίν. ὥστε εἰ τὸ HB τῷ E 
ἴδον ἐστίν, καὶ τὸ Θ4 ἴσον ἔσται τῷ Z. 

Ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι, κἂν πολλαπλάσιον ἢ 


2. ᾿Εαν] seq. ras. 3 litt. F. 5. ἤτοι] sustulit resarcinatio 


in F. 7. ἔστωσαν p. 8. τῶν] (alt.) τό V, sed corr. 9. τὰ 
λοιπὰ τὰ FK. HB] in ras. F. 11. HB] in ras. m. 9 V. 
12. 04] 40 P. τῷ Z]| om. P; post ἔσον add. m. 2. ἐστέ 


BV. 18. τῷ] corr. ex τό m. 1 p. I'K] corr. ex KI' m. 
2P. καὶ ims V. 14. ἐστίν P F. 15. ΚΓ X V. 16. 
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VI. 


$i duae magnitudines duarum magnitudinum aeque 
multiplices sunt, et ablatae quaeuis magnitudines 
earundem aeque multiplices sunt, etiam reliquae iisdem 
aui aequales sunt aut aeque earum multiplices. 

Nam duae magnitudines 4B, I'z duarum magni- 
tudinum E, Z aeque sint multiplices, et ablatae magni- 
iudines ΔΗ͂, ΓΘ earundem E,Z aeque multiplices 
sint. dico, reliquas HB, 941 aut aequales esse E, Z 
aut aeque earum multiplices. 

nam prius sit HB — E. dico, esse etiam 0 71 - Z. 
4 Hg ponatur enim TK -— Z. quoniam 4H 
ELS magnitudinis E et I' 9 magnitudinis Z 

Tr 6 aeque multiplex est, et. HB — E, 
K,L-c—--4 ΚΓ -—Z, erit 4B magnitudinis E et 
| £253 ΚΘ magnitudinis Z aeque multiplex 
[prop. II]. et supposuimus, esse 4B magnitudinis 
Ε οἱ ΓΖΩ͂ magnitudinis Z aeque multiplicem. itaque 
ΚΘ magnitudinis Z et I'4 magnitudinis Z aeque 
muliplex est. iaán quoniam utraque magnitudo ΚΘ, 
I'4 magnitudinis Z aeque multiplex est, erit K 9 — I' 4. 
subtrahatur, quae communis est, ΓΘ. itaque K Il'— 6 4. 
sed Z — KI: quareetiam Θ 41 — Z. itaque si H B — E, 
erit eliam 071 — Z. 

similiter demonstrabimus, si HB magnitudinis E 
ἐστίν P. 18. τό] vo? V, corr. m. 1; om. g (non F). 
ἐστίν P. 23. τό] P m. 1, F m. 1, Bp; τῷ P m. 2, F m. 9, 
V in ras. m. 2. Z) KC V. τῷ) P m. í, F m. 1, Bp; o 
Ped] de Po wx KT] Z V. NA 

24. ', 4] 40 F. τῷ) τό Bp. pa ἐστίν ἔστιν 
ἴσον FVp. P; ὅτε Theon (Bg NN». de. texb9Y τιν 


in ras. P; ἐστί B3, ὁ comp. p. καὶ τὸ Θ 4 ἴσον ἔσταν τὰς Y - 
6.2] corr. ex 64 m. 2P; O in ras, m. ἃ N y Ae Y. 
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τὸ HB τοῦ E, τοδαυταπλάσιον ἔσται καὶ τὸ O 4 
τοῦ Ζ. 
᾿Εὰν ἄρα δύο μεγέϑη δύο μεγεθῶν ἰσάκις ἢ πολλα- 
, 3 , A ^ $ “« , 4 
πλάσια, καὶ ἀφαιρεϑέντα τινὰ τῶν αὐτῶν ἰσάκις q 
6 πολλαπλάσια, καὶ τὰ λοιπὰ τοῖς αὐτοῖς ἤτοι ἴσα ἐστὶν 
ἢ ἰσάκις αὐτῶν πολλαπλάσια᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ξ΄. 
Τὰ ἴσα πρὸς τὸ αὐτὸ τὸν αὐτὸν ἔχει λό- 
γον καὶ τὸ αὐτὸ πρὸς τὰ ἴδα. 

10 Ἔστω ἴσα μεγέϑη τὰ 4, B, ἄλλο δέ τι, ὃ ἔτυχεν, 
μέγεϑος τὸ I" λέγω, ὅτι ἑκάτερον τῶν 4, B πρὸς τὸ 
Γ τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, καὶ τὸ D πρὸς ἑκάτερον 
«ὧν 4, Β. 

Εἰλήφϑω γὰρ τῶν μὲν 4, Β ἰσάκις πολλαπλάσια 

15 τὰ Z1, E, τοῦ δὲ Γ ἄλλο, ὃ ἔτυχεν, πολλαπλάσιον τὸ Z. 

Ἐπεὶ οὖν ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ 4 τοῦ 4 
καὶ τὸ E τοῦ B, ἴσον δὲ τὸ 44 τῷ B, ἴσον ἄρα καὶ 
τὸ 4 τῷ E. ἄλλο δέ, O ἔτυχεν, τὸ Z. Εἰ ἄρα 
ὑπερέχει τὸ 4 τοῦ Z, ὑπερέχει καὶ τὸ E τοῦ Ζ, καὶ 

20 εἰ ἴσον, ἴσον, καὶ εἰ ἔλαττον, ἔλαττον, καί ἐστι τὰ 
μὲν 4, Ε τῶν 4, Β ἰδάκις πολλαπλάσια, τὸ δὲ Ζ τοῦ 
Γ ἄλλο, ὃ ἔτυχεν, πολλαπλάσιον’ ἔστιν ἄρα ὡς τὸ Α͂ 
πρὸς τὸ Γ, οὕτως τὸ B πρὸς τὸ Γ. 

Aéyo [δή], ὅτι καὶ τὸ E πρὸς ἑκάτερον τῶν 4, B 

26 τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον. 


ὅ. καὶ ταῇ τά in ras. P. ἐστίν) corr. ex ἔσται p. 1[0. 

0] supra m. 2 F. ἔτυχε Vp. 14. μέν] PF; om. BVp. 
15. 0] supra m. 2 F. ἔτυχε V p. 16. v0] τοῦ m. 2 P. 
τοῦ) corr. ex τό P. 18. 0] m. 2 F. ἔτυχε Vp, et seq. 
ras, 1 liti, F. 20. xe] comp. F, dein add. καί s. τά] 6 
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multiplex sit, aeque multiplieem esse ΘΖ magni- 
tudinis Z. 

Ergo si duae magnitudines duarum magnitudinum 
aeque multiplices sunt, et ablatae quaeuis magnitu- 
dines earundem aeque multiplices sunt, etiam reliquae 
lisdem aut aequales sunt aut aeque earum multi- 
plices; quod erat demonstrandum. 


VII. 
Aequalia ad idem eandem habent rationem et 
idem ad aequalia. 
Sint aequales magnitudines 4, B et alia quae- 


AT—À3  4L—3——M—34——34 uis magnitudo I. dico, 
Br—4  Er——-—3——-—4 utramque  magnitudi- 
PA ι Zi | nem 4, B ad I' eandem 


ralionem habere, et Γ ad utramque 4, B. 

sumantur enim magnitudinum 4, B aeque multi- 
plices 7/4, E, et magnitudinis Γ᾽ alia quaeuis multi- 
plex Z. iam quoniam 47 magnitudinis 44 et E magni- 
tudinis B aeque multiplex est, et 44 — B, erit etiam 
2 — E. ei alia quaeuis magnitudo est Z. itaque si 
4 magnitudinem Z superat, etiam E magnitudinem Z 
superat, et si aequalis, aequalis est, et si minor 
minor. ei magnitudinum 4, B aeque multiplices sunt 
4, E, et Z magnitudinis I' alia quaeuis est multi- 
plex. erit igitur 

| 4: Γ Ξε B:I'[def. 5]. 

dico, eliam E ad utramque magnitudinem 4, B 

eandem rationem habere. 


corr. p. 21. Z] EZF. 22. 0] om. F; edd. τὰ $ wm. 
ἔτυχε Vp. — fors] bis P. 24. δήλ om. Ὁ. 


Q 


o 


à 
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πλασιαξόμενον ἔσται ποτὲ τοῦ 4 μεῖζον. ἔστω πρό- 
τερον τὸ 4 ἔλαττον τοῦ EB, καὶ πεπολλαπλασιάσϑω 
τὸ AE, καὶ ἔστω αὐτοῦ πολλαπλάσιον τὸ ZH μεῖζον 
ὃν τοῦ Zl, καὶ ὁσαπλάσιόν ἐστι τὸ ZH τοῦ AE, τοσαυ- 
ταπλάσιον γεγονέτω καὶ τὸ μὲν ΗΘ τοῦ ΕΒ τὸ δὲ 
K τοῦ I" καὶ εἰλήφϑω τοῦ 4 διπλάσιον μὲν τὸ A, 
τριπλάσιον δὲ τὸ M, καὶ ἑξῆς ἑνὶ πλεῖον, Fog ἂν τὸ 
λαμβανόμενον πολλαπλάσιον μὲν γένηται τοῦ Z, πρώ- 
vog δὲ μεῖζον τοῦ K. εἰλήφϑω., καὶ ἔστω τὸ Ν 
τετραπλάσιον μὲν τοῦ Z4, πρώτως δὲ μεῖξον τοῦ K. 

Ἐπεὶ οὖν τὸ K τοῦ Ν πρώτως ἐστὶν ἕλαττον, τὸ 
Κ ἄρα τοῦ Μ οὔκ ἐστιν ἔλαττον. καὶ ἐπεὶ ἰσάκις 
ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ ZH τοῦ AE καὶ τὸ HO τοῦ 
EB, ἰσάκις ἄρα ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ ZH τοῦ AE 
καὶ τὸ ΖΘ τοῦ AB. ἰσάκις δέ ἐστι πολλαπλάσιον 
τὸ ΖΗ τοῦ AE καὶ τὸ Κὶ τοῦ I" ἰσάκις ἄρα ἐστὶ 
πολλαπλάσιον τὸ ZO τοῦ 48 καὶ τὸ K τοῦ I. τὰ 
ΖΘ, K ἄρα τῶν 48, Γ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσια. 
πάλιν. ἐπεὶ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ ΗΘ τοῦ 
EB καὶ τὸ K τοῦ D, ἴσον δὲ τὸ ΕΒ τῷ I, ἴσον 
ἄρα καὶ τὸ ΗΘ τῷ K. τὸ δὲ K τοῦ M οὔκ ἐστιν 
ἔλαττον. οὐδ᾽ ἄρα τὸ ΗΘ τοῦ M ἔλαττόν ἐστιν. 
μεῖξον δὲ τὸ ΖΗ τοῦ 4 ὅλον ἄρα τὸ ΖΘ συναμ- 
φοτέρων τῶν 41, M μεῖξόν ἐστιν. ἀλλὰ συναμφότερα 
τὰ 4, Μ τῷ Ν ἐστιν ἴσα, ἐπειδήπερ τὸ M τοῦ 4 

1. ποτέ] mg. F. 8. AE] P; 4Ε ἕως οὗ τὸ γενόμενον 
μεῖξον γένηται τοῦ 4 Theon (BFVp; in F οὗ corr. ex ἄν; 
γινόμενον V, F m. 2). — 5. τὸ δέ] καὶ τό Bp. 6. τοῦ] (alt.) 
τόν z (non P); vo F, corr. m. 3. 7. πλεῖον] V m. 1; πλείους 
BFpz,V m.2. ἄν] οὗ P. 18. ΗΘ] OH Bp et FV in 
ras. m. 3. 29] postea insert. F. 14. Ante ZH ras. 1 


litt. F. 15. ZO| Z in ras. m. 2 V. . AB] Ain ras. m. 2 V. 
19. ἐστίν F. 240. EB] AB F. τά] (alt.) corr. ex τῷ m. 2 P. 
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maior erit magnitudine 7 (def. 4]. sit prius 4E«C EB, 
et mulüplicetur 4 E, ei sit mul- 


E 

Αι Ἢ (B üplex eius ZH maior magnitu- 
T j dine 4, et quoties multiplex est 
Za, 'ιῳ ΖΗ magnitudinis 4E, toties 
Ki1— —4á— , multiplex fiat H6 magnitudinis 
4 EB et Καὶ magnitudinis I et su- 
matur 4 — 2 2, M — 3, et 

41——1——À4 . . 19 
ἜΘΕΟΝ deinceps multiplices per unum 
crescentes, donec sumpta mag- 

N ι----ι----ἰ--- -- 


nitudo multiplex fiat magnitu- 
dinis 4) οὐ prima maior magnitudine K. sumatur, et 
sib .N, quadruplex magnitudinis 47 ei prima maior 
magnitudine K. 

iam quoniam K magnitudine N prima minor est, 
K magnitudine M minor non est. et quoniam ZH 
magnitudinis 4 E et HO magnitudinis EB aeque multi- 
plex est, erit ZH magnitudinis 4E et ZO magni- 
tudinis 4B aeque multiplex [prop. I. uerum ZH 
magnitudinis 4 E et K magnitudinis I' aeque multiplex 
esi. itaque ΖΘ magnitudinis 4B et K magnitudinis 
I'aeque multiplex est. quare ZO, K magnitudinum 
48. Γ aeque mulüipliees sunt. rursus quoniam H6 
magnitudinis EB et K magnitudinis I' aeque multiplex 
est, et. EB — I', ert etiam H0 — K. uerum Καὶ 
magnitudine M minor non est. itaque ne ΗΘ qui- 
dem magnitudine M minor est. sed ZH 4. ergo 
ΖΘ» 4 -- M. sed 4 4- M — N, quoniam M —3 4 


22. οὐδέ comp. P ἐστε P Vp. 28. 16V (pex) $e. N. 
25. N] in ras. V. σα ἐστίν V. 


Q 


10 


15 


20 


25 
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τριπλάσιόν ἐστιν, συναμφότερα δὲ τὰ M, 4 τοῦ 4 
ἐστι τετραπλάσια, ἔστι δὲ καὶ τὸ NN τοῦ 4 τετρα- 
πλάσιον᾽ συναμφότερα ἄρα τὰ M, 4 τῷ Ν ἴσα ἐστίν. 
ἀλλὰ τὸ ΖΘ τῶν Μ, 4 μεῖξόν ἐστιν τὸ ZO ἄρα 
τοῦ Ν ὑπερέχει" τὸ δὲ K τοῦ Ν οὐχ ὑπερέχει. καί 
ἐστι τὰ μὲν ΖΘ, Κα τῶν 48. Γ ἰσάκις πολλαπλάσια, 
τὸ δὲ Ν τοῦ zi ἄλλο, ὃ ἔτυχεν, πολλαπλάσιον" τὸ 
AB ἄρα πρὸς τὸ 4 μείξονα λόγον ἔχει ἤπερ τὸ Γ 
πρὸς τὸ 4. 

Aéyo δή, ὅτι καὶ τὸ 4 πρὸς τὸ Γ' μείξονα λόγον 
ἔχει ἥπερ τὸ 4 πρὸς τὸ A B. 

Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασκευασϑέντων ὁμοίως δεί- 
ἕξομεν, ὅτι τὸ μὲν N τοῦ K ὑπερέχει, τὸ δὲ IN τοῦ 
ZO οὐχ ὑπερέχει. καί ἐστι τὸ μὲν Ν τοῦ 4] πολλα- 
πλάσιον, τὰ δὲ ΖΘ, Κα τῶν 48,Γ ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, 
ἰσάκις πολλαπλάσια: τὸ 4 ἄρα πρὸς τὸ Γ μείξονα 
λόγον ἔχει ἥπερ τὸ 2 πρὸς τὸ AB. 

AAA δὴ τὸ 4Ε τοῦ EB μεῖξον ἔστω. τὸ δὴ 
ἔλαττον τὸ ΕΒ πολλαπλασιαξόμενον ἔσται ποτὲ τοῦ 
4 μεῖξον. πεπολλαπλασιάσϑω, καὶ ἔστω τὸ ΗΘ 
πολλαπλάσιον: μὲν τοῦ EB, μεῖξον δὲ τοῦ 4 καὶ 
ὁσαπλάσιόν ἐστι τὸ HO τοῦ EB, τοσαυταπλάσιον 
γεγονέτω καὶ τὸ μὲν ΖΗ vov AE, τὸ δὲ K τοῦ I. 
ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι τὰ ΖΘ, Καὶ τῶν AB, Γ iodxig 
ἐστὶ πολλαπλάσια᾽ καὶ εἰλήφϑω ὁμοίως τὸ Ν πολλα- 
πλάσιον μὲν τοῦ Z4, πρώτως δὲ μεῖξον τοῦ ZH: 


1. ἐστιν] B, comp. P; om. F; im PV. δέ] om. Fp; 

m. rec. B. M, A] 4, M P. 6) eorr. ex vov m. 1 
8. ἐστιν ἴσα F V. 4, τῶν] τῷ ^K M, 4] 4, M P. 
ἐστι B V. ΖΘ] ZE g. 7. ἔτυχε φ (non F) Vp. 8. ἄρα 
m. 2 F. 12. δὴ δείξομεν P. 18. μέν] m. 2 F. 14. οὐχ 
corr. ex οὐκ m. 9 P. 15. τα] τό F p. Z0, K] liti. 6, K in 
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et Μ- 4 --- 44 οἰ N — 47; itaque M - 2 — Ν. 
sed Z6 — M -|- Z. itaque ZO magnitudinem N superat. 
K autem magnitudinem N non superat. et ΖΘ, Καὶ 
magnitudinum 4B, I' aeque multiplices sunt, N autem 
magnitudinis 7/ alia quaeuis multiplex. itaque 48 
:4 7 I: 4 [def 1]. 

. dieo igitur, esse eliam 71: l' 241: 4B. nam 
iisdem comparatis similiter demonstrabimus, N magni- 
tudinem K superare, ΖΘ autem magnitudinem non 
superare. et N magnitudinis z/ multiplex est, ZO, Καὶ 
autem magnitudinum 4 B, [' aliae quaeuis aeque mul- 
liplices. itaque 7: D 4: 4B [def. 1]. 


E jam uero sit 4 E — EB. iia- 
4' - que minor magnitudo E B multi- 
DP— plieata aliquando magnitudine 
Zi (— —3—31—3460 2) maior erit [def. 4]. multipli- 
Ki———34 cetur, et sit ΗΘ magnitudinis 
4:---ἰ EB multiplex et magnitudine 
A |L—À3—3À 4 maior. eb quoties multiplex 
Mi;——i—3—3 est. HO magnitudinis E B, toties 
Ννι--- multiplex fiat ZH magnitudinis 


A E et Καὶ magnitudinis I. iam similiter demonstrabimus, 
ZO, Καὶ magnitudinum 4 B, I' aeque multiplices esse. et 
similiter sumatur Ν magnitudinis 4 multiplex et 
prima maior magnitudine ZH. quare rursus ZH 


————————— — 


ras. m. 2 V. &] m. 2 F. 18. τοῦ EB μεῖξον ἔστω] P; 

μεῖξον ἔστω τοῦ EB BVp; τοῦ EB m. 1 F, seq. ueifov ἔστω 
τοῦ EB g. τὸ δὴ ἔλαττον τὸ EB] πολλαπλα g. 20. 
πεπολλαπλασιάσϑω)] post πε- ras. 2 litt. F. 23. μέν] g in 
spatio plurium liti. τό] in ras m. 1 y. 9A. τὰς τὸ w 
(non F). 
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ὥστε πάλιν τὸ ΖΗ τοῦ M οὔκ ἐστιν ἔλασσον. μεῖ- 
ξον δὲ τὸ ΗΘ τοῦ 4' ὅλον ἄρα τὸ ΖΘ τῶν 4, M, 
τουτέστι τοῦ Ν, ὑπερέχει. τὸ δὲ K τοῦ Ν οὐχ ὑπερέχει, 
ἐπειδήπερ καὶ τὸ ΖΗ μεῖζον ὃν τοῦ HO, τουτέστι 
5 τοῦ K, τοῦ NN οὐχ ὑπερέχει. καὶ ὡσαύτως κατα- 
κολουϑοῦντες τοῖς ἐπάνω περαίνομεν τὴν ἀπόδειξιν. 
Τῶν ἄρα ἀνίσων μεγεϑῶν τὸ μεῖξον πρὸς τὸ αὐτὸ 
μείξονα λόγον ἔχει ἥπερ τὸ ἔλαττον; καὶ τὸ αὐτὸ 
πρὸς τὸ ἔλαττον μείζονα λόγον ἔχει ἥπερ πρὸς τὸ 
10 μεῖξον᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


9. 

Τὰ πρὸς τὸ αὐτὸ τὸν αὐτὸν ἔχοντα λόγον 
ἴσα ἀλλήλοις ἐστίν" καὶ πρὸς ἃ τὸ αὐτὸ τὸν 
αὐτὸν ἔχει λόγον, ἐκεῖνα ἴσα ἐστέν. 

19 — 'Eyévo γὰρ ἕκάτερον τῶν 4, Β πρὸς τὸ Γ' τὸν 
αὐτὸν Aóyov: λέγω, ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ 4 τῷ B. 

“Εἰ γὰρ μή, οὐκ ἂν ἑκά ὅν 4, B πρὸς τὸ DP 
γὰρ μή, οὐκ ἂν ἑκάτερον τῶν 4, B πρὸς 

τὸν αὐτὸν εἶχε λόγον ἔχει δέ" ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ Α͂ 

τῷ B. 

20 — "Exyéro δὴ πάλιν τὸ Γ πρὸς ἑκάτερον τῶν 4, Β 
τὸν αὐτὸν λόγον" λέγω, ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ 4 τῷ B. 

Εἰ γὰρ μή, οὐκ ἂν τὸ Γ πρὸς ἑκάτερον τῶν 4, B 
τὸν αὐτὸν εἶχε λόγον᾽ ἔχει δέ ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ 4 
τῷ B. 

8 Τὰ ἄρα πρὸς τὸ αὐτὸ τὸν αὐτὸν ἔχοντα λόγον 
ἴσα ἀλλήλοις ἐστίν" καὶ πρὸς ἃ τὸ αὐτὸ τὸν αὐτὸν 
ἔχει λόγον, ἐκεῖνα ἴσα ἐστίν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

1, οὔκ ἐστιν ἔλασσον] μὴ ἔλασσον εἶναι P. ἔλαττον Fp- 


2. τῶν] τοῦ Bp. 8. τουτέστιν P. οὐχ ὑπερέχει] ὑπερέ- 
25 οὐδαμῶς V. 4. ἐπειδήπερ — δ: ὑπερέχει] mg. m. 1 F. 
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magnitudine M minor non est. et HO — 21. itaque 
Z0 7 4 -- M, h.e. ΖΘ» N. K auiem magni- 
tudinem XN. non superat, quoniam ZH, quae maior 
esti magnitudine HO, h. e. maior magnitudine K, 
magnitudinem ΝΟ non superati. et eodem modo 
superiora sequentes demonstrationem conficimus. 

Ergo ex inaequalibus magnitudinibus maior ad 
idem maiorem rationem habet quam minor; et idem 
ad minorem maiorem rationem habet quam ad maiorem; 
quod erat demonstrandum. 


IX. 

Quae ad idem eandem habent rationem, inter se' 
aequalia sunt; et ad quae idem eandem habet rationem, 
ea aequalia sunt. 

A B 

Γ----- esse 74 — B. 

nam 81 minus, non esset 4 : I' — B : I' [prop. VIII]. 
ai est. itaque 4 — B. 

iam rursus sit D': 4 — I': B. dico, esse 4 — B. 

nam si minus, non esset I': 4 — Γ : B [prop. VIII]. 
ab est. itaque 4 — B. | 

Ergo quae ad idem 'eandem habent rationem, 
inter se aequalia sunt; et ad quae idem eandem habet 

rationem, ea aequalia sunt; quod erat demonstrandum. 


Sit enim 4:I'— B:I. dico, 


hj 


εἶχε] in ras. Pg εἶχεν B. ἔχει) ἔχῃ φ. 28. εἶχε] in ras. P; 
ἔχει B; ἔχῃ F. ᾿ ἐστίν F. 86. ἐστίν} comp. Yo, ἐστὶ Y WX. 
27. κἀκεῖνα V. 
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Τῶν πρὸς τὸ αὐτὸ λόγον ἐχόντων vó usí- 
ξονα λόγον ἔχον ἐκεῖνο μεῖξόν ἐστιν πρὸς ὃ 
δὲ τὸ αὐτὸ μεέίξονα λόγον ἔχει, ἐκεῖνο ἔλαττόν 

5 ἐστιν. 
Ἐχέτω γὰρ τὸ 4 πρὸς τὸ Γ μείξονα λόγον ἥπερ 
τὸ Β πρὸς τὸ I" λέγω, ὅτι μεῖξόν ἐστι τὸ 4 τοῦ B. 
. Ei γὰρ μή, ἤτοι ἴσον ἐστὶ τὸ Α τῷ Β ῆ ἔλασ- 
σον. ἴσον μὲν οὖν οὔκ ἐστι τὸ A τῷ B' ἑκάτερον 
10 γὰρ ἂν τῶν 4, Β πρὸς τὸ Γ τὸν αὐτὸν εἶχε λόγον. 
οὐκ ἔχει δέ οὐκ ἄρα ἴσον ἐστὶ τὸ A4 τῷ B. οὐδὲ 
μὴν ἔλασσόν ἐστι τὸ 4 τοῦ B: τὸ A4 γὰρ ἂν πρὸς 
τὸ Γ ἐλάσσονα λόγον εἶχεν ἥπερ τὸ B πρὸς τὸ I. 
οὐκ ἔχει δέ: οὐκ ἄρα ἔλασσόν ἐστι τὸ Α τοῦ B. 
15 ἐδείχϑη δὲ οὐδὲ (Gov: μεῖξον ἄρα ἐστὶ τὸ 4 τοῦ B. 
᾿Εχέτω δὴ πάλιν τὸ D πρὸς τὸ B μείξονα λόγον 
ἤπερ τὸ Γ πρὸς τὸ 4’ λέγω, ὅτι ἔλασσόν ἐστι τὸ 
B vov 4. 
Ei “γὰρ μή, ἤτοι ἴδον ἐστὶν 1j μεῖξον. ἴσον μὲν 
20 οὖν οὔκ ἐστι τὸ B τῷ 4: τὸ Γ γὰρ ἂν πρὸς ἑκάτε- 
gov τῶν 4,B τὸν αὐτὸν εἶχε λόγον. οὐκ ἔχει δέ". 
οὐκ ἄρα ἴσον ἐστὶ τὸ 4 τῷ B. οὐδὲ μὴν μεῖξόν 
ἐστι τὸ B τοῦ 4: τὸ Γ γὰρ ἂν πρὸς τὸ B ἐλάσσονα 
λόγον εἶχεν ἤπερ πρὸς τὸ Α. οὐκ ἔχει Of: οὐκ ἄρα 
25 μεῖξόν ἐστι τὸ B τοῦ Α. ἐδείχϑη δέ, ὅτι οὐδὲ ἴσον" 
ἔλαττον ἄρα ἐστὶ τὸ Β τοῦ Α. 
Τῶν ἄρα πρὸς τὸ αὐτὸ λόγον ἐχόντων τὸ μείξονα 


2. τὸ τὸν μείξονα Υ. 8. ἐστιν] Ῥ, comp. p; ἐστι BF V. 

7. τὸ A4 μεῖξόν ἐστι Bp. τὸ] τοῦ V, sed corr. tov] 
corr ex τό V.  B]in ras. m. 2 P. 8, ds g, ἐστίν F. 
τῷ] τοῦ P. ἔλαττον F. 9. οὖν] PV; om. B ἐστιν B. 
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X. 


Eorum, quae ad idem rationem habent, quod 
maiorem habet rationem, id maius est; et ad quod 
idem maiorem habet rationem, id minus est. 
4i——————3À Bi——3À — Sit enim 4: I7 B:I. dico, 

I'——— —————4 . eg8se 4d B. 

nam si minus, aut 44 — B, aut 4 « B. uerum 
non estí 44 — B; tum enim esset A:D-—B:T 
[prop. VII] αὖ non est. quare non est 4 — B. 
neque uero 4 « B; ium enim esset 4:I'— B:I' 
[prop. VIII] at non est. quare non est 4 « B. 
sed demonstratum est, idem ne aequale quidem esse. 
itaque 44 — B. 

sit rursus D: ΒΓ: A. dico, esse B « 4. 

nam si minus, aut B — .4 aut B — A4. uerum 
non est B — 4; ium enim esset D': 4 —LI':B 
[prop. VII]. at non est. itaque non est 4 — B. 
neque uero B 4j tum enim esset Γ: B « D:4 
[prop. VIII]. at non est. quare non est B — 4. sed 
demonstratum est, idem ne aequale quidem esse. 
itaque B « 4. 

Ergo eorum, quae ad idem. rationem habent, quod 


10. εἶχε} ἔχει B; F, corr. m. ἃ. 12. ἔλαττον F. 18. τὸν 
ἐλάσσονα ἐλάττονα F. εἶχε λόγον P. 14. ἔλαττον F. 
ἐστι) m. 2 F. 15. δὲ ὅτι V. Post B repetuntur i in Εἰ: 


2 V; ἄρα Β. 21. εἶχε] 9; εἶχεν $ ; : n F. 92. ἐστί] 
ἐστίν P; comp. F addito ἐστί ί φ. τό] τῷ V.. τῷ] τό V. 
98. ἔστιν uj τὸ] (prius) rov V, corr. m. 1, ἐλάττονα F. 
26. οὐδ᾽ g (non F), -& in ras. m. 1 B. 26. ἔλαττον} «, $9. 
ov m. 1; ἔλασσον P. 27. τό] (alt.) om. q. υεΐζοναλ «94 
8eq. ove m. 1, eras. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. ὃ 


σι 


10 
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λόγον ἔχον μεῖξόν ἐστιν καὶ πρὸς ὃ τὸ αὐτὸ μείξονα 
λόγον ἔχει, ἐκεῖνο ἔλαττόν ἐστιν’ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


| ια΄. 

Οἱ τῷ αὐτῷ λόγῳ οἱ αὐτοὶ καὶ ἀλλήλοις 
εἰσὶν οἱ αὐτοί. 

Ἔστωσαν γὰρ ὡς μὲν τὸ Α πρὸς τὸ B. , οὕτως 
τὸ Γ πρὸς τὸ Z1, ὡς δὲ τὸ Γ' πρὸς τὸ 4,, οὕτως τὸ 
E πρὸς τὸ Z: λέγω , ὅτι ἐστὶν ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ B, 
οὕτως τὸ E πρὸς τὸ Z. 

Εἰλήφϑω γὰρ τῶν 4,lI,E ἰσάκις πολλαπλάσια 
τὰ H,0, K, τῶν δὲ B, 4. 2 ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκις 
πολλαπλάσια τὰ 4. Μ, Ν. 

Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς τὸ A44 πρὸς τὸ B, οὕτως τὸ 
Γ πρὸς τὸ 4,, καὶ εἴληπται τῶν μὲν A,I' ἰσάκις 
πολλαπλάσια τὰ H,O, τῶν δὲ B, 4 ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, 
ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ 4, Μ, εἰ ἄρα ὑπερέχει τὸ 
H τοῦ A, ὑπερέχει καὶ τὸ €» τοῦ M, καὶ εἰ ἴσον 
ἐστίν, ἴδον, καὶ εἰ ἐλλείπει, ἐλλείπει. πάλιν, ἐπεί 
ἐστιν ὡς τὸ Γ πρὸς τὸ 4,, οὕτως τὸ E πρὸς τὸ Ζ, 
καὶ εἴληπται τῶν D, E ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ Θ, K, 
τῶν δὲ 4, Z ἄλλα; ἃ ἔτυχεν, ἰσάκις πολλαπλάσια 
τὰ Μ, Ν, εἰ ἄρα ὑπερέχει τὸ Θ τοῦ Μ, ὑπερέχει 
καὶ τὸ K τοῦ N, καὶ εἰ ἴσον, ἴσον, καὶ εἰ ἔλαττον, 
ἔλαττον. ἀλλὰ εἰ ὑπερεῖχε τὸ Θ τοῦ Μ, ὑπερεῖχε 
καὶ τὸ Η τοῦ 4, καὶ εἰ ἴσον, ἴσαν, καὶ εἰ ἔλαττον, 


1. uem ss comp. p; ἐστε PFV. 2. ἔλασσον PBYV p. 
, Vm. 1; λόγοι Bp, Pm. 2, 9; Vm. 92. 

6. οὕτω , 1L 4, ᾽Ζ] Ζ, 4 F. &]ecorr. F.' 12. ταῇ 
τὰ Ἡ, Θ, K τά P, corr. m, 1. 14. μέν] m. 2FV.  r]in 
ras. m. 2 P. 15. H| in ras. m. 1 p. δέ] om. g. B, τῇ 
H,4 g (non F) ἄλλα ἰσάκις πολλαπλάσια ἃ ἔτυχε V. —— &) 
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imjaiorem habet rationem, id maius est; et ad quod 
idem maiorem habet rationem, id minus est; quod 
erat demonstrandum. 

| . ΧΙ. 

Quae eidem rationi aequales sunt rationes, etiam 
inter se aequales sunt. 

Sit enim 4: B — Γ: ZetD:4— E:Z. dico, 


AL—À T'——À4 Ec! - esse: ΒΞΞ Ε:Ζ. 
Bo——À A—4 Ζε-ι sumantur enim 

HC———4 6L—————À K——1 magnitudinum 4, 
Ac——c—.—4Mi———rc—4 Nc-c-- I, Eaeque multi- 


plices H, 9, K et magnitudinum B, 21, Z aliae quaeuis 
aeque multiplices 4, M, N. 

et quoniam 4: B— I': 4, ei sumptae sunt magni- 
tudinum 4, I' seque multiplices H, 9 οὐ magnitudinum 
B, 4 aliae quaeuis aeque mulüplices 4, M, si H 
magnitudinem 44 superat, etiam € magnitudinem .M 
superat, et si aequalis, aequalis est, et si minor, 
minor [def. 5]. rursus quoniam Γ΄: 2 -ς E:Z, et 
sumptae sunt magnitudinum I', E aeque multiplices 
Θ, Καὶ et magnitudinum Z, Z aliae quaeuis aeque multi- 
plices M, N, 81 9 magnitudinem M superat, etiam Καὶ 
magnitudinem NN superat, et si aequalis, aequalis est, 
et si minor, minor [def. Ὁ]. sed si € magnitudinem 
M superabat, eliam H magnitudinem 44 superabat!) 


1) Imperfectum recte se habet; refertur enim ad ea, quae 
iam lin. 16 sq. dicta sunt; cfr. p. 50, 13. 


m. 2 F. 17. H] in ras m. 2 V. 20. τῶν μέν P. dT 
21. 4] K, 4 F, sed corr. &| m. 2 F. 22. τοῦ] m. 2 
24. ἀλλὰ εἰ --- 925: ἔλαττον (it mg. m. 2 FV (ἀλλ᾽ wu 
ὑπερεῖχε] ὑπερεῖχεν corr. ex ὑπερέχει m. 1 Ὁ: ; ὑπερὲγεν SYN € 
ὑπερεῖχε] p; ὑπερεῖχεν PB; ὑπερέχει F V. 
S 
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ἔλαττον" ὥστε καὶ εἰ ὑπερέχει τὸ Η τοῦ 4, ὑπερέχει 
καὶ τὸ Κὶ τοῦ Ν, καὶ εἰ ἴσον, ἴδον, καὶ εἰ ἔλαττον, 
ἔλαττον. καί ἐστι τὰ μὲν H, Καὶ τῶν Α4,Ε ἰσάκις 
πολλαπλάσια, τὰ- δὲ 4. N τῶν Β, 2 ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, 
ὅ ἰδάκις πολλαπλάσια ἔστιν ἄρα ὡς τὸ Α' πρὸς τὸ B, 
οὕτως τὸ E πρὸς τὸ Ζ. 
Οἱ ἄρα τῷ αὐτῷ λόγῳ οἱ αὐτοὶ καὶ ἀλλήλοις εἰσὺν 
οἱ αὐτοί' ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιβ. 
10 — 'E&v ἢ δποσαοῦν μεγέϑη ἀνάλογον, ἔσται 
ὡς ἕν τῶν ἡγουμένων πρὸς ἕν τῶν ἑπομένων, 
οὕτως ἅπαντα τὰ ἡγούμενα πρὸς ἅπαντα τὰ 
ἑπόμενα. | 
Ἔστωσαν ὁποδαοῦν μεγέϑη ἀνάλογον τὰ A, B, I, 
16 4, E, Z, ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ B, οὕτως τὸ Γ πρὸς τὸ 4, 
καὶ τὸ E πρὸς τὸ Z' λέγω, ὅτι ddvlv ὡς τὸ 4 πρὸς 
τὸ B, οὕτως τὰ A,TI', E πρὸς τὰ B, 4, Ζ. 
Εἰλήφϑω γὰρ τῶν μὲν 4, Γ, Ε ἰσάκις πολλαπλά- 
σια τὰ H,0, K, τῶν δὲ B, 4,2 ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, 
90 ἐσάκις πολλαπλάσια τὰ 4, Μ, Ν. 
- Kel ἐπεί ἐστιν ὡς τὸ Α πρὸς τὸ B, οὕτως τὸ 
Γ πρὸς τὸ 4,, καὶ τὸ E πρὸς τὸ Z, καὶ εἴληπται - 
τῶν μὲν 4, Γ. Ε ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ Η, Θ, Καὶ 
τῶν δὲ B, 4, 2 ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκις πολλαπλάσια 
26 và 4, M, N, εἰ ἄρα ὑπερέχει τὸ Η τοῦ 4, ὑπερέχει 
καὶ τὸ Θ τοῦ M, καὶ τὸ K τοῦ Ν, καὶ εἰ ἴσον, ἴσον, 


)p3 5 s 


XII. Eutocius in Archim. III p. 136, 25. 


2. ἔλασσον, ἔλασσον. 4.Z] 4P. dG]supraF. 1. λόγῳ 
P; λόγοι ΒΕ». 16. ἐστίν] om. F.— 17. ze] τό F. τά 
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el si aequalis, aequalis est, et si minor, minor. 
quare, si H magnitudinem 4 superat, etiam K mag- 
nitudinem .N superat, et si aequalis, aequalis est, 
el, si minor, minor. et H, Καὶ magnitudinum 4, Εὶ 
aeque multiplices sunt, et 4, N magnitudinum B,Z 
aliae quaeuis aeque multiplices; erit igitur 4: B — E: Z 
[def. 5]. 

Ergo quae eidem rationi aequales sunt raliones, 
eliam inter se aequales sunt; quod erat demonstrandum. 


XII. 

Si quotlibet magnitudines proportionales sunt, erit 
αὖ una praecedentium ad unam sequentium, iia omnes 
praecedentes ad omnes sequentes. 

Sint quotlibet magnitudines proportionales 44, B, 
I, 4, E, Z, ita ui sib. d: B— Γ: 2-Ξ E:Z. dico, esse 

4:B-— A--I-r-TE:B-4.4-4Z. 
sumantur enim magnitudinum 4, Γ, E aeque multi» — 


Αι Ι Γι-----. Ε------- 
B—À4 4 r—— Z1—1 
H E— —————— 1 A L——————À 


.,—————————  Mt——————À 
K1— —————14 N ——————1 
plices H, 69, K et magnitudinum B, 4, Z aliae quaeuis 
aeque mulüiplices 4, M, N. et quoniam est 4: B 
— I:4-—E:Z,etsumpiae sunt magnitudinum A, I 
E aeque multiplices H, €, K et magnitudinum B, 7, Z 
aliae quaeuis aeque multiplices 4, M, N, si H magni- 
tudinem 4 superat, etiam Θ᾽ magnitudinem M superat 


τό F, sed corr. Β] postea insert. F. 19. 4] m. ἃ FK. 4 
μέν) om, Bp. — 24. à) m. 2 F. 925. H| in vea. Y. 
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καὶ εἰ ἔλαττον, ἔλαττον. ὥστε καὶ εἰ ὑπερέχει τὸ 
H τοῦ. 4, ὑπερέχει καὶ τὰ H,0, Καὶ τῶν 4,Μ,Ν, 
καὶ εἰ ἴσον, ἴσα, καὶ εἰ ὅλαττον, ἔλαττονα. καί ἐστι 
τὸ μὲν Η καὶ τὰ Η,Θ, Καὶ τοῦ A4 καὶ τῶν 4.Γ, Ε 
5 ἰσάκις πολλαπλάσια, ἐπειδήπορ ἐὰν ἦ ὁποσαοῦν μεγέθη 
ὁποσωνοῦν μεγεθῶν ἴσων τὸ πλῆϑος ἕκαστον ἑκάστου 
ἰσάκις πολλαπλάσιον, ὁσαπλάσιόν ἐστιν ἕν τῶν μεγε- 
ϑῶν ἑνός, τοσαυταπλάσια ἔσται καὶ τὰ πάντα τῶν 
πάντων. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ 4 καὶ τὰ 4, ΜΙΝ 
10 τοῦ B καὶ τῶν B,4,Z ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσια" 
ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ B, οὕτως τὰ 4,Γ.Ε 
πρὸς τὰ B, 4, LA . 
Ἐὰν ἄρα ἢ ὁποσαοῦν μεγέθη ἀνάλογον, ἔσται 
ὡς ἕν τῶν ἡγουμένων πρὸς ἕν τῶν ἑπομένων, οὕτως 
16 ἅπαντα τὰ ἡγούμενα πρὸς ἅπαντα τὰ ἑπόμενα" ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. . 
ιγ΄. 
. Ἐὰν πρῶτον πρὸς δεύτερον τὸν αὐτὸν ἔχῃ 
λόγον καὶ τρίτον πρὸς τέταρτον, τρίτον δὲ 
90 πρὸς τέταρτον μείξονα λόγον ἔχῃ ἢ πέμπτον 
πρὸς ἕκτον, καὶ πρῶτον πρὸς δεύτερον μείξονα 
λόγον ἕξει ἢ πέμπτον πρὸς ἕκτον. 
Πρῶτον γὰρ τὸ 44 πρὸς δεύτερον τὸ B τὸν αὐτὸν 
ἐχέτω λόγον καὶ τρίτον τὸ Γ πρὸς τέταρτον τὸ 4, 
25 τρίτον δὲ τὸ Γ πρὸς τέταρτον τὸ 4 usífova λόγον 
ἐχέτω ἢ πέμπτον. τὸ Ε πρὸς ἕκτον τὸ Ζ. λέγω, ὅτι 
καὶ πρῶτον τὸ 44 πρὸς δεύτερον τὸ B μείξονα λόγον 
ἕξει ἥπερ πέμπτον τὸ E πρὸς &xvov τὸ Z. 


1. ἔλασσον ἔλασσον V. 9. τά] τό P. τῶν] τοῦ Ρ. 
8, ἴσα) ἴσον PBp. ἔλασσον ἔλασσον P; ἔλαττον ἔλαττον Bp. 
ὅ. ἐάν) ἄν Ῥ. 6. ἴσων] ἴσον ΒΕ. 7. πολλαπλάσια V. 


10. rov B] litt. B e corr. ἐστί] ἔσται». 11. τα] τό 
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ei K magnitudinem XN, et si aequalis, aequalis est, 
et si minor, minor (def. 5]. quare, si H magni- 
tudinem 4 superai, etiam H -]- 8 -- K magnitudines 
A -1- M -1- N superant, et 51 aequalis, aequales sunt, et si 
minor, minores. iam H magnitudinis 4 et H -- 9 -I- K 
magnitudinum 4 -- Γ- E aeque multiplices sunt, 
quoniam si datae sunt quotuis magnitudines quotuis 
magnitudinum numero aequalium singulae singularum 
aeque multiplices, quoties multiplex est una magni- 
tudo unius, toties etiam omnes omnium erunt multi- 
pliees [prop. I. eadem de causa etiam 74 magnitudinis 
B et 4 -- M -- N magnitudinum B - Z -4- Z aeque 
mulüplices sunt. itaque 
4A: B ΜΈΓ.ἜΕΙ:Β- 4-Ὲ Z [def. δ]. 

Ergo si quotlibet magnitudines proportionales 
suni, erii u& una praecedentium ad unam sequentium, 
ita omnes praecedentes ad omnes sequentes; quod 
erat demonstrandum. 

XIII. 

Si prima ad secundam et tertia ad quariam eandem 
rationem habet, tertia autem ad quartam maiorem ra- 
lionem habet quam quinta ad sextam, etiam prima 
ad secundam maiorem rationem habebit quam quinta 


ad sextam. 
A 1——À I'———— Mi————  Hi————————À4 
B — ΖΊ ---------ἡ IN 1I——3—3À K1—————3——3À 


Sit enim 4: B— Γ: Δ οἰ Γ: 4 — E: Z. dico, esse 
eliam 4: B ^ E:Z. 
FV 129. τα] τό F. 15. ἅπαντα) (alt.) πάντα P. 20. 
ἢ] P; ἥπερ BF V p. 22. 4$] P; ἧπερ BFVp. . 23. μὲν γάρ 
P. τὸν B ,F. 26. 4] P, Fm. 1; ἥπερ BVp,Fm.9. 9$. Wee 
ἔχει Ῥ. ἥπερ τὸ E πρὸς τὸ Z P. 


e 


10 


15 


2 
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Ἐπεὶ γὰρ ἔστι τινὰ τῶν μὲν D, E ἰσάκις πολλα- 
πλάσια, τῶν δὲ 4, 2 ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκις πολλα- 
πλάσια, καὶ τὸ μὲν τοῦ Γ πολλαπλάσιον τοῦ τοῦ Ζ' 
πολλαπλασίου ὑπερέχει, τὸ δὲ τοῦ E πολλαπλάσιον 
τοῦ τοῦ Z πολλαπλασίου οὐχ ὑπερέχει, εἰλήφϑω, 
καὶ ἔστω τῶν μὲν D, E ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ H, Θ, 
τῶν δὲ 4, 2 ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκις πολλαπλάσια 
τὰ K, 4, ὥστε τὸ μὲν H τοῦ Κὶ ὑπερέχειν, τὸ δὲ Θ 
τοῦ 4 μὴ ὑπερέχειν. καὶ ὁσαπλάσιον μέν ἐστι τὸ 
H τοῦ D, τοσαυταπλάσιον ἔστω καὶ τὲ M τοῦ A, 
ὁσαπλάσιον δὲ τὸ K τοῦ Z1, τοσαυταπλάσιον ἔστω 
καὶ τὸ Ν τοῦ Β. 

Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ B, οὕτως τὸ D 
πρὸς τὸ Z1, καὶ εἴληπται τῶν μὲν 4, Γ ἰσάκις πολλα- 
πλάσια và M, H, τῶν δὲ B, 4 ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, ἰσά- 
xig πολλαπλάσια τὰ Ν, K, εἰ ἄρα ὑπερέχει τὸ Μ 
τοῦ N, ὑπερέχει καὶ τὸ Η τοῦ K, καὶ εἰ ἴσον, ἴσον, 
καὶ εἰ ἔλαττον, ἔλαττον. ὑπερέχει δὲ τὸ Η τοῦ Kc 
ὑπερέχει ἄρα καὶ τὸ M τοῦ Ν. τὸ δὲ Θ τοῦ 4 οὐχ 
ὑπερέχει" καί ἐστι τὰ μὲν M, O τῶν A, E ἰσάκις 
πολλαπλάσια, τὰ δὲ N, 4 τῶν B, Z ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, 
(G&xig πολλαπλάσια: τὸ ἄρα 4 πρὸς τὸ B μείξονα 
λόγον ἔχει ἥπερ τὸ E πρὸς τὸ Z. 

Ἐὰν ἄρα πρῶτον πρὸς δεύτερον τὸν αὐτὸν ἔχῃ 

1. Post “γάρ add. Theon: τὸ l' πρὸς τὸ 4 μείξονα λόγον 
ἔχει ἥπερ τὸ E πρὸς τὸ Z (BFVpy om. P. 2. τῶν δὲ 4, Z 
--- πολλαπλάσια] mg. m. 1 F. 8. τό] corr. ex τά τη. 1 "V. 

τοῦ] (alt. postea insert. m. 2 F. 7. &] supra F. 8, 
Ante ὑπερέχειν ras. 2 litt. V. 9. μή] P; οὐ μή PF; οὐχ 
BV p. 15. d] supra m. 2 F. 20. ca] corr. ex τό m. 1 V. 

,Alin ras. P. 21. τὰ δέ — 22: πολλαπλάσια] om. F. 22. 


τὸ ἄρα Α πρὸς τὸ B] in ras. m. 2 Εἰ, seq. uestig. 12 litt. 
24. Eye, V 
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nam quoniam sunt quaedam!) magnitudinum I? E 
aeque multiplices, magnitudi- 


ἜΕν-------------- ᾿ 
Ζ | num auiem 7j, Z aliae quaeuis 
e ! ! aeque multiplices, et. multiplex 
ACE —À magnitudinis I' multiplicem 


magnitudinis z/ superat, mul- 
liplex autem magnitudinis E multiplicem magnitudinis 
Z non superat [def. 7], sumantur, et sint magnitudinum 
I,E aeque multiplices H, €, magnitudinum autem Z, Z 
aliae quaeuis aeque multiplices K, 4, ita ut H magnitu- 
dinem K superet, 9 autem magnitudinem 7 non superet. 
el quoties multiplex est H magnitudinis I', toties 
multiplex sit M magnitudinis 4, quoties autem multi- 
plex est K magnitudinis 4f, toties multiplex sit N 
magnitudinis B. et quoniam est 4: B —I':, et 
sumptae suni magnitudinum 44, I' aeque multiplices 
M, H, magnitudinum autem B, 7f aliae quaeuis aeque 
multiplices N, K, si M magnitudinem XN superat, 
etiam H magnitudinem K superat, et si aequalis, 
aequalis est, et si minor, minor [def. 5] uerum H 
magnitudinem K superat; quare etiam MM magnitu- 
dinem NN superat. Θ᾽ autem magnitudinem ^ non 
superat. et M, magnitudinum 4, E aeque multi- 
pliees sunt, N, 44 autem magnitudinum B,Z aliae 
quaeuis aeque multiplices.?) itaque 
4:B» E:Z. 
Ergo si prima ad secundam et terlia ad quar- 
tam eandem rationem habet, tertia autem ad quar- 
1) μέν ei δέ lin. 1—2 inusitate quidem posita sunt, 


neque tamen ita, ut ferri nequeant. 
2) Cfr, Xin. 6—8 cum lin. 9 sq. 
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λόγον καὶ τρίτον πρὸς τέταρτον, τρέτον δὲ πρὸς 
τέταρτον μείξονα λόγον ἔχῃ ἢ πέμπτον πρὸς ἕχτον, 
καὶ πρῶτον πρὸς δεύτερον μείξονα λόγον ἕξει ἢ 
πέμπτον πρὸς ἕκτον" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


b ιδ΄. 

Ἐὰν πρῶτον πρὸς δεύτερον τὸν αὐτὸν ἔχῃ 
λόγον καὶ τρίτον πρὸς τέταρτον, τὸ δὲ πρῶ- 
τον τοῦ τρίτου μεῖξον ἧ, καὶ τὸ δεύτερον τοῦ 
τετάρτου μεῖξον ἔσται, κἂν ἴσον, ἴσον, κἂν 

10 ἔλαττον. ἔλαττον. 

Πρῶτον γὰρ τὸ .4 πρὸς δεύτερον τὸ B τὸν αὖ- 
τὸν ἐχέτω λόγον καὶ τρίτον τὸ Γ προς τέταρτον τὸ 
4, μεῖξον δὲ ἔστω τὸ 4 τοῦ I" λέγω, ὅτι καὶ τὸ B 
τοῦ Z1 μεῖξόν ἐστιν. 

15 Ἐπεὶ γὰρ τὸ 4 τοῦ Γ μεῖξόν ἐστιν, ἄλλο δέ, ὃ 
ἔτυχεν, [μέγεϑος] τὸ B, τὸ .4 ἄρα πρὸς τὸ B μείξονα 
λόγον ἔχει ἤπερ τὸ Γ πρὸς τὸ B. ὡς δὲ τὸ 4 πρὸς 
τὸ B, οὕτως τὸ Γ πρὸς τὸ 44: καὶ τὸ Γ ἄρα πρὸς 
τὸ 4 μείξονα λόγον ἔχει ἥπερ τὸ Γ πρὸς τὸ iB. 

40 πρὸς ὃ δὲ τὸ αὐτὸ μείζονα λόγον ἔχει, ἐκεῖνο ἔλασ- 
σόν ἐστιν᾽ ἔλασσον ἄρα τὸ 4 τοῦ Β' ὥστε μεῖξόν 
ἐστι τὸ B τοῦ 4. 

Ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι κἂν ἴσον ἦ τὸ Α τῷ I, 
ἴσον ἔσται καὶ τὸ B τῷ 4, κἂν ἔλασσον T τὸ Α 

95 τοῦ I, ἔλασσον ἔσται καὶ τὸ B τοῦ 4. 

᾿Εὰν ἄρα πρῶτον πρὸς δεύτερον τὸν αὐτὸν ἔχῃ 
λόγον καὶ τρίτον πρὸς τέταρτον, τὸ δὲ πρῶτον τοῦ 
τρίτου μεῖξον ἧ, καὶ τὸ δεύτερον τοῦ τετάρτου μεῖξον 
ἔσται, κἂν ἴσον, ἴσον, κἂν ἔλαττον, ἔλαττον" ὅπερ 

80 ἔδει δεῖξαι. 
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lam maiorem rationem habet quam quinta ad sextam, 
eliam prima ad secundam maiorem rationem habebit 
quam quinta ad sextam; quod erat demonstrandum. 


XIV. 


Si prima ad secundam et tertia ad quartam eandem 
rationem habei, prima autem tertia maior est, etiam 
secunda quarta maior erit, et si aequalis, aequalis erit, 
el si minor, minor. 
A4I———3À — T——À Sit enim 4: B — Γ΄: Z, et 
Bi |! — 4—3 ΑΙ, dico, esse etiam B 4. 

nam quoniam est 4» I, et alia quaeuis magni- 
ludo est B, erit 4: B Γ: Βὶ [prop. VIII]. uerum 
4:B —LD:Z4. quare etiam Γ΄: 47 I': B. sed ad 
quod idem maiorem rationem habet, id minus est 
[prop. X]. itaque B — Δ. 

similiter demonstrabimus, 8] 44 - D, esse etiam 
B — 2, οὐ 8. 4«Γ, gsse etiam B « 4. 

Ergo si prima ad secundam et tertia ad quar- 
tam eandem rationem habet, prima autem tertia 
mfior est, etiam secunda quarta maior erit, et si 
aequalis, aequalis erit, et si minor, minor; quod erat 
demonsirandum. 


9. τὸ τέταρτον B. ἔχει Vg. ἤπερ e Vg. 8. ἤπερ Vg. 
9. x&v] καὶ ἄν V. κἄν] καὶ ἄν Vg. 18. 4] 4 φ. 
15. μεῖξόν ἐστι τὸ A4 τοῦ Γ' Ρ. τό] corr. ex τοῦ V. a 
corr. ex τό V. 16. X" ε Vp. μέγεθος] om. P. 20. 0 
m.2P. ἔλαττον F. λαττον F. 293.9|supram.1F. 94. 
κἄν] καί, suprà scr. "Ms m. 9 V. ἔλαττον F. 25. ἔλατ- 
τον F. καί) om. V. 26. πρῶτον] -rov in ras. m. 2 V. 29. 
ἔλασσον ἔλασσον p. 
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ιε΄. 

Τὰ μέρη τοῖς ὡσαύτως πολλαπλασίοις τὸν 
αὐτὸν ἔχει λόγον ληφϑέντα κατάλληλα. 

Ἔστω γὰρ ἰσάκις πολλαπλάσιον τὸ AB τοῦ Γ καὶ 
το 4Ε τοῦ Ζ' λέγω, ὅτι ἐστὶν ὡς τὸ Γ πρὸς τὸ Ζ, 
οὕτως τὸ 48 πρὸς τὸ ΖΕ. 

“Ἐπεὶ γὰρ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ 48 τοῦ 
I καὶ τὸ 4E τοῦ Z, ὅσα ἄρα ἐστὶν ἐν τῷ AB με- 
γέϑη ἴσα τῷ [Γ, τοσαῦτα καὶ ἐν τῷ 4E ἴσα τῷ Z. 
διῃρήσϑω τὸ μὲν AB εἰς τὰ τῷ Γ' ἴσα τὰ AH, ΗΘ, 
GB, τὸ δὲ AE εἰς τὰ τῷ Ζ ἴσα τὰ 4Κ, K A, 4Ε' 
ἔσται δὴ ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν 4H, ΗΘ. ΘΒ τῷ πλή- 
ϑει τῶν 4K, ΚΑ, AE. καὶ ἐπεὶ ἴσα ἐστὶ τὰ AH, 
ΗΘ. ΘΒ ἀλλήλοις, ἔστι δὲ καὶ τὰ 4Κ, ΚΑ, AE 
ἴσα ἀλλήλοις, ἔστιν ἄρα ὡς τὸ AH πρὸς τὸ 4Κ, 
οὕτως τὸ ΗΘ πρὸς τὸ KA, καὶ τὸ ΘΒ πρὸς τὸ AE. 
ἔσται ἄρα καὶ ὡς ἕν τῶν ἡγουμένων πρὸς ὃν τῶν 
ἑπομένων, οὕτως ἅπαντα τὰ ἡγούμενα πρὸς ἅπαντα 
τὰ ἑπόμενα" ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 4H πρὸς τὸ ZK, 
οὕτως τὸ 4B πρὸς τὸ 4Ε. ἴσον δὲ τὸ μὲν 4H 
τῷ D, τὸ δὲ 4Κ τῷ Z: ἔστιν ἄρα ὡς τὸ Γ' πρὸς 
τὸ Ζ οὕτως τὸ AB πρὸς τὸ 4E. 

Τὰ ἄρα μέρη τοῖς ὡσαύτως πολλαπλασίοις τὸν 
αὐτὸν ἔχει λόγον ληφϑέντα κατάλληλα᾽ ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. ᾿ 


XV. Pappus V p. 838, 4. 


5. ἐστίν} m. 2 F. — 7. ἐστίν F. — 8. μεγέϑει V. 11. 
εἰς τὰ τῷ Z] in ras. m. 2 V. Z] seq. ras. 8 htt. V; Z 
μεγέϑη Bp. 19. ΘΒ] €9Eg (non ΕἾ, B6 B. 18. ΚΑ 
HA V. ἴσα ἀλλήλοις V. ἐστίν B. 14. ἀλλήλοις] om. 
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XV. 


Partes et similiter multiplices eandem rationem 
habent suo ordine sumptae. 

Sit enim 4B magnitudinis Γ' et 4E magnitudinis 
Z aeque multiplex. dico, esse I': Z — 4B: AE. 

nam quoniam 4B magnitudinis I' οὐ 4/4 E magni- 

H6 iudinis Z aeque multiplex est, 
-41—r——À4B ΤῊ quot sunt in 4B magnitudines 
magnitudini I' aequales, tot 
| eliam in ΖΔΕ sunt magnitudini 
Z aequales. diuidatur 4B in partes magnitudini I' 
aequales, 4H, HO, ΘΒ, οἱ 44 E in partes magnitudini 
Z aequales, 7/1 K, K 4, AE. erit igitur numerus mag- 
nitudinum 4H, ΗΘ, ΘΒ numero magnitudinum 4 K, 
K.A,4E aequalis. el quoniam ΑΗ — ΗΘ — ΘΒ 
οὗ Z2K — ΚΑ — AE, erit AH : 4K — HO:K4A 
— ΘΒ: 4E [prop. VII]. quare etiam ut una prae- 
cedentium ad unam sequentium, ita omnes praece- 
dentes ad omnes sequentes [prop. XII] itaque 4H 
: ZK — AB: AE. uerum AH — I, AK — Z.- 
itaque | 


K A 
4di——4—3ÀE Z4 


D:ZA4B:ZE. 
Ergo paries et similiter multiplices eandem ratio- 
nem habent suo ordine sumptae; quod erat demon- 
. Strandum. - 


ἐστίν B. δὲ καὶ za] δή seq. lacuna g. 16. ΘΒ] ΒΘ F. 
AE] post ras. 2 litt, P. 21. τό] corr. ex τῷ m. 1 p. 
AK| 4 in ras. m, 2 P. Z] corr. ex K m. 2 F. 24. 
ἕξει BF V p. 
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’ 


iS. 

Ἐὰν τέσσαρα μεγέϑη ἀναδογον f, καὶ ἐναλ- 
λὰξ ἀνάλογον ἔσται. 

Ἔστω τέσσαρα μεγέϑη ἀνάλογον τὰ 4, B, DI, 4, 

5 ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ B, οὕτως τὸ Γ' πρὸς τὸ Zl λέγω, 
ὅτε καὶ ἐναλλὰξ [ἀνάλογον] ἔσται, ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ 
DI, οὕτως τὸ B πρὸς τὸ 4. 

Εἰλήφϑω γὰρ τῶν μὲν 4, Β ἰσάκις πολλαπλάσια 

τὰ E, Z, τῶν δὲ D, 4 ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκις πολλα- 
10 πλάσια τὰ H, Θ. 

Καὶ ἐπεὶ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ E vot Α͂ 
καὶ τὸ Ζ τοῦ B, τὰ δὲ μέρη τοῖς ὡσαύτως πολλαπλα- 
σίοις τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ἔστιν ἄρα ὡς τὸ Α,' πρὸς 
τὸ B, οὕτως τὸ E πρὸς τὸ Z. ὡς δὲ τὸ Α πρὸς τὸ 

15 B, οὕτως τὸ D πρὸς τὸ 4’ καὶ ὡς ἄρα τὸ Γ πρὸς 
τὸ 4, οὕτως τὸ E πρὸς τὸ Z. πάλιν, ἐπεὶ τὰ H, Θ 
τῶν D, 4 ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσια, ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 
I πρὸς τὸ 4, οὕτως τὸ Η πρὸς τὲ Θ. ὡς δὲ τὸ D 
πρὸς τὸ Zl, [οὕτως] τὸ E πρὸς τὸ Ζ' καὶ ὡς ἄρα τὸ 

90 E πρὸς τὸ Z, οὕτως τὸ Η πρὸς τὸ Θ. ἐὰν δὲ τέσ- 
6ago μεγέϑη ἀνάλογον ἧ, τὸ δὲ πρῶτον τοῦ τρίτου 
μεῖξον ἧ, καὶ τὸ δεύτερον τοῦ τετάρτου μεῖξον ἔσται, 
κἂν ἴσον, ἴσον, κἂν ἔλαττον, ἔλαττον. εἰ ἄρα ὑπερ- 
ἔχει τὸ E τοῦ H, ὑπερέχει καὶ τὸ Ζ τοῦ O, καὶ εἰ 

95 ἴσον, ἴσον, καὶ εἰ ἔλαττον. ἔλαττον. καί ἐστι τὰ μὲν 
E, Z τῶν 4, B ἰσάκις πολλαπλάσια, τὰ δὲ H, Θ τῶν 


6. ἀνάλογον] om. P. ἔσται] ἐστιν P. τό] (alt. om. F. 

8. γάρ] Supra F. 9. à] supra F. 11. ἐστί] om. By. 
πολλαπλάσιον] -oy in ras. P. 13. 16γο»} P; λόγον ληφ- 
ϑέντα κατάλληλα Theon (BFVp) 18. οὕτως! supra p; om. B. 
16. Z] corr. ex & m. 2 V. H, 0] 0, H By. 17. πολλα- 


ELEMENTORUM LIBER V. 41 


XVI. 


Si quattuor magnitudines proportionales sunt, etiam 
permutando proporlionales erunt. 

Sint quattuor magnitudines proportionales 4, B, I, 
Z4, iia ut sib 4: B — I: 4. 


4 —— —1 ΓΈ τι ᾿ 

Bi Aca dico, eliam permutando esse 
Ei ———————1À——4 H1——À 4:I-— B: 4. E 
Zi ii "MN sumantur enim magnitudi- 


num 4, B aeque multiplices 
E, Z, magnitudinum autem I, 4 aliae quaeuis aeque 
multiplices H, 6. 
ei quoniam E magnitudinis 4 et Z magnitudinis 
B aeque multiplex est, partes autem et similiter mul- 
tiplices eandem rationem habent suo ordine sumptae 
[prop. XV], erit 4: B— E:Z. uerum 4: B — I': A. 
quare eliam D':z — E: Z [prop. XI]. rursus 
quoniam H, 6 magnitudinum Γ᾽, 4 aeque mulli-. 
pliees sunt, erii Γ᾿: 44 — Η:Θ [prop. XV]. uerum 
D:4-E:Z. itaque etiam E:Z — H:0 [prop. XI]. 
si autem quattuor magnitudines proportionales sunt, 
el prima maior est tertia, etiam secunda maior erit 
quarta, et si aequalis, aequalis est, οὖ si minor, minor 
[prop. XIV]. itaque si E magnitudinem H superat, etiam 
Z magnitudinem 9 superat, et si aequalis, aequalis est, 
et si minor, minor. et E, Z magnitudinum 4, B 


πλάσια] 866, τὰ δὲ μέρη τοῖς ὡσαύτως πολλαπλασίοις τὸν αὖ- 
τὸν ἔχει λόγον ληφϑέντα κατάλληλα Bp. 18. ΓΊ in ras. 
m. 1 p. ὡς δέ] ἀλλ᾽ ὡς F. 19. οὕτως] om. P. 20. τό] 
(α11.) e corr. V. 28. ἔλασσον, ἔλασσον V. 24. €] seq. ras. 
1 htt. V. καὶ εἴ x&v Theon (BF Vy). 20. καὶ εἶ] κἄν 
Theon (BFVyp) ἐστιν F. 26. τὰ δέ — p. 48, 1. mollu- 
πλάσια mg. m. rec. p. 
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D, 4 ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκις πολλαπλάσια᾽ ἔστιν ἄρα 
ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ D, οὕτως τὸ B πρὸς τὸ 4. 

'Eàv ἄρα τέσσαρα μεγέϑη ἀνάλογον $, καὶ ἐναλ- 
λὰξ ἀνάλογον ἔσται" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


b E. 
Ἐὰν συγκείμενα μεγέϑη ἀνάλογον ἧ, x«l 
διαιρεϑέντα ἀνάλογον ἔσται. 
Ἔστω συγκείμενα μεγέϑη ἀνάλογον τὰ 48, ΒΕ, 
IA, 4Z, ὡς τὸ AB πρὸς τὸ ΒΕ, οὕτως τὸ ΓΖΩ͂ πρὸς 
10 τὸ ZZ: λέγω, ὅτι xal διαιρεϑέντα ἀνάλογον ἔσται, 
ὡς τὸ 4Ε πρὸς τὸ ΕΒ, οὕτως τὸ ΓΖ πρὸς τὸ 42. 
Εἰλήφϑω γὰρ τῶν μὲν AE, ΕΒ, ΓΖ, Ζ4 ἰσάκις — 
πολλαπλάσια τὰ ΗΘ, ΘΚ, 4M, ΜΝ, τῶν δὲ EB, 
Z4 ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ KS, ΝΠ. 
16. Καὶ ἐπεὶ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ ΗΘ τοῦ 
AE καὶ τὸ ΘΚ τοῦ ΕΒ, ἰσάκις ἄρα ἐστὶ πολλαπλά- 
'διον τὸ ΗΘ τοῦ 4Ε καὶ τὸ HK τοῦ AB. ἰσάκις 
δέ ἐστι πολλαπλάσιον τὸ HO τοῦ AE καὶ τὸ AM 
τοῦ I'Z: ἰσάκις ἄρα ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ ΗΚ τοῦ 
20 4B καὶ τὸ 4M τοῦ ΓΖ. πάλιν, ἐπεὶ ἰσάκις ἐστὶ 
πολλαπλάσιον τὸ ΜΜ τοῦ ΓΖ καὶ τὸ ΜΝ τοῦ ΖΖΩ, 
ἰσάκις ἄρα ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ ΜΜ τοῦ ΓΖ καὶ 
τὸ AN τοῦ ΓΖ. ἰσάκις δὲ ἦν πολλαπλάσιον τὸ ΜΜ 
τοῦ ΓΖ καὶ τὸ HK τοῦ AB: ἰσάκις ἄρα ἐστὶ πολ- 
26 λαπλάσιον τὸ ΗΚ τοῦ AB καὶ τὸ ΑΝ τοῦ ΓΖ. τὰ 
HK, AN ἄρα τῶν AB, ΓΖ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσια. 


1. Δ] suprà m. 2 F. 11. EB] BE Bp, et V e corr. 

τὸ 42] τὸ Za F, V m. 2; 4Z P. 12. EB] supra m. 
2 F. 11. HK] H inras. m. 1 V. AB] Aecorr. m. 2 V. 
18. 4M] in ras. m. 2 V. 19, ΓΖ] D' in ras. m. 2 V. 
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aeque mulüiplicees sunt, et H, Θ᾽ magnitudinum I, Z4 
aliae quaeuis aeque multiplices; itaque 44: Γ — B : 4. 

Ergo si quattuor magnitudines proportionales sunt, 
etiam permutando proportionales erunt; quod erat de- 
monsirandum. 


XVII. 


Si compositae magnitudines proportionales sunt, 
etiam dirimendo proportionales erunt. 

Sint compositae magnitudines proportionales 44 B, 
BE, I'4, 42, iia ut sit 4B: ΒΕ -- Γ4: 41. dico, 
eliam dirimendo esse AE: EB ss ΓΖ: 4Z. 

sumantur enim magnitudinum AE, EB, ΓΖ, Z4 
aeque multiplices HO, ΘΚ, 4M, MN et magnitudi- 
num EB, Z 4 aliae quaeuis aeque multiplices Καὶ S, ΝΠ. 
δὲ quoniam HO magnitudinis 4E et 6 K magnitudi- 
nis EB aeque multiplex est, erit H6 magnitudinis 
A E e$ ΗΚ magnitudinis 4B aeque multiplex [prop. I]. 
uerum HO magnitudinis 4E et 4M magnitudinis ΓΖ 
aeque multiplex est. itaque HK magnitudinis 4B et 
AM magnitudinis ΓΖ aeque multiplex est. rursus 
quoniam 41M magnitudinis ΓΖ οὐ MN magnitudinis 
Z4 aeque multiplex est, erit 4/4 M magnitudinis ΓΖ 
οὐ ΜΝ magnitudinis ΓΖ aeque multiplex [prop. I]. 
era&í autem 44M magnitudinis ΓΖ et H K magnitudi- 
nis 4B aeque multiplex. itaque HK magnitudinis 
AB et ΑΝ magnitudinis ΓΖ aeque multiplex est. 


ἄρα] in ras. m. 92 V. HK] K in ras. m. 2? V; AM P. 
20. 4B] B inras m. 2 V; Z P. — AM] HK P. ΓΖ) 
AB P. πάλιν ἐπεί — 91: vov ΓΖ] mg. m. rec. B; om. p. 
21. Z4] 4Z BVp. 28. AN] AH V ecorr. m. 2. 844. 
τοῦ (prius) bis p. 4B] eras. p. 
Huclidos, edd. Heiberg et Menge. II. & 


10 


15 


20 


80 ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ s'. 


πάλιν, ἐπεὶ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλασίον τὸ ΘΚ τοῦ EB 
καὶ τὸ ΜΝ τοῦ Z4, ἔστι δὲ καὶ τὸ ΚΑ' vov EB 
ἰσάκις πολλαπλάσιον καὶ τὸ NII τοῦ Zl, καὶ συν- 
τεϑὲν τὸ ΘΙΗ͂ τοῦ EB ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον xal 
τὸ ΜΠ τοῦ ZZ. Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς τὸ AB πρὸς τὸ 
ΒΕ, οὕτως τὸ ΓΖΩ͂ πρὸς τὸ ZZ, καὶ εἴληπται τῶν μὲν 
AB, I4 ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ ΗΚ, AN, τῶν 0b 
EB, Z4 ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ ΘΗ͂, ΜΠ, εἰ ἄρα 
ὑπερέχει τὸ ΗΚ τοῦ ΘΙ, ὑπερέχει καὶ τὸ ΑΝ τοῦ 
MI, καὶ εἰ ἴσον, ἴσον, καὶ εἰ ἔλαττον, ἔλαττον. ὑπερ- 
ἐχέτω δὴ τὸ HK τοῦ ΘΗ͂, καὶ κοινοῦ ἀφαιρεϑέντος 
τοῦ OK ὑπερέχει ἄρα xol τὸ ΗΘ τοῦ KA. ἀλλα 
εἰ ὑπερεῖχε τὸ ΗΚ τοῦ ΘΙ, ὑπερεῖχε καὶ τὸ ΑΝ τοῦ 
ΜΠ'’' ὑπερέχει ἄρα καὶ τὸ ΑΝ τοῦ ΜΠ, καὶ κοινοῦ 
ἀφαιρεϑέντος τοῦ ΜΝ ὑπερέχει καὶ τὸ 4M τοῦ ΝΠ’ 
ὥστε εἰ ὑπερέχει τὸ ΗΘ τοῦ Καὶ Ξ, ὑπερέχει καὶ τὸ AM 
τοῦ ΝΠ. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι κἂν ἴσον ἡ τὸ ΗΘ 
τῷ KE, ἴσον ἔσται καὶ τὸ 4M τῷ NII, κἂν ἔλαττον, 
ἔλαττον. καί ἐστι τὰ μὲν HO, 4M τῶν AE, ΓΖ 
ἰσάκις πολλαπλάσια, τὰ δὲ ΚΗ, NII τῶν ΕΒ. ZA 
ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκις πολλαπλάσια" ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 
AE πρὸς τὸ ΕΒ, οὕτως τὸ ΓΖ πρὸς τὸ Z A. 

Ἐὰν ἄρα συγκείμενα μεγέϑη ἀνάλογον f, καὶ διαι- 
ρεϑέντα ἀνάλογον ἔσται" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

1. ἐστίν FV. 8. Z4] ZB F. 4. τό] ἄρα τό Bp; ἄρα 
add. m. 2 F. 6. 4Z] Za BVp. 71. AN] e corr. m. 2 V. 


8. Z4] 4Z P. Seq. in Bp: ἄλλα ἃ ἔτυχεν; idem V m. 2, 
et F in ras. m. 2 (om ἃ), sed omisso ἰσάκις (fuit in mg. m. 


2,sed euan.) 10. ἔλασσον, ἔλασσον». 12. ἀλλα] ἀλλ᾽ F'V. 
18, ὑπερεῖχε] PV p; ὑπερεῖχεν B; ὑπερέχει e corr. F. τὸ 
HK τοῦ OE ὑπερεῖχε] mg. m. 1 P. ὑπερεῖχε] p; ὑπερεῖχεν 


PB; ὑπερέχει FV. | AN] AH in ras. m. 1 p. 10. ὑπερέχει 
-ἐχει in ras. P. KA] in ras. V. 18. ἔσται om. F. 
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itaque HK, 4N magnitudinum 4B, ΓΖ aeque multi- 
pliees sunt, rursus quoniam 0 K magnitudinis EB et 
MN magnitudinis Zz/ aeque multiplex est, et ΚΑ 
magnitudinis EB aeque multiplex est ae NII magni- 
tudinis Z 7f, etiam componendo 6,5 magnitudinis EB 
aeque multiplex est ac Μη magnitudinis Z Zl [prop. II]. 
eti quoniam est 4B: BE — I4 : 4Z, ei sumptae sunt 
magnitudinum 4B, If aeque multiplices HK, AN, 
el magnitudinum EB, Zzf aeque multiplices 8X, ΜΠ, 
si HK magnitudinem 69,3 superat, etiam ΔΝ magni- 
tudinem ΜΠ superat, et si aequalis, aequalis est, et 
si minor, minor (def. b] itaque HK magnitudinem 
OG superet, et ablata, quae communis est, ΘΚ, 
eliam H6 magnitudinem Καὶ Ξ' superat. uerum si HK 
magnitudinem 6 5 superabat, etiam 44 Ν magnitudinem 
MII superabat [lin. 8 sq.]. ergo etiam AN magni- 
tudinem MII superat, et ablata, quae communis 
est, MN, eliam 4M magnitudinem NII superat. 
quare si ΗΘ magnitudinem K,5 superat, eliam 4M 
magnitudinem NI superat. similiter demonstrabimus, 
si ΗΘ — ΚΙ, esse etiam 4M — NII, et sà ΗΘ « ΚΙ, 
esse eliam 4M — NII. eti HO, 4M magnitudinum 
A E, ΓΖ aeque multiplices sunt, Καὶ E, N II autem magni- 
tudinum E B, Z Z aliae quaeuis aeque multiplices. ilaque 
AE:EB-—IZ:ZA [def. 5]. 

Ergo si compositae magnitudines proportionales 
sunt, etiam dirimendo proportionales erunt; quod erat : 
demonstrandum. 


ἕλασσον, ἕλασσον Bp. — 19. AE, ΓΖ) ΓΖ, AE Bp et F eraso 
I. 90. KN| KZg.  ?1. $] supra m. 2 F. 23. Τ| δὰ Ἢ 
in ras. V; 42 Bp.  .28. 7] ἔσται V , supra scr. vo. ἃ 9. 
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[4 


νη΄. 

᾿Εὰν διῃρημένα μεγέϑη ἀνάλογον ἡ, καὶ 
συντεϑέντα ἀνάλογον ἔσται. 

Ἔστω διῃρημένα μεγέϑη ἀνάλογον τὰ AE, EB, 

5 ΓΖ, 24, ὡς τὸ AE πρὸς τὸ ΕΒ, οὕτως τὸ ΓΖ πρὸς 
τὸ Z4 λέγω, ὅτι καὶ συντεϑέντα ἀνάλογον ἔσται, 
ὡς τὸ AB πρὸς τὸ ΒΕ, οὕτως τὸ ΓΖΩ͂ πρὸς τὸ ZA. 

Εἰ γὰρ μή ἐστιν ὡς τὸ 4B πρὸς τὸ ΒΕ, οὕτως 

' τὸ T4 πρὸς τὸ 4Z, ἔσται ὡς τὸ AB πρὸς τὸ ΒΕ, 
10 οὕτως τὸ ΓΖ ἤτοι πρὸς ἔλασσόν τι τοῦ 4Z ἢ πρὸς 
μεῖζον. 

Ἔστω πρότερον πρὸς ἔλασσον τὸ 4H. καὶ ἐπεί 
ἐστιν ὡς τὸ 48 πρὸς τὸ ΒΕ, οὕτως τὸ ΓΖ πρὸς τὸ 
AH, συγκείμενα μεγέϑη ἀνάλογόν ἐστιν’ ὥστε καὶ 

15 διαιρεϑέντα ἀνάλογον ἔσται. ἔστιν ἄρα ὡς τὸ AE 
πρὸς τὸ EB, οὕτως τὸ ΓΗ πρὸς τὸ ΗΖ. ὑπόκειται 
0b xal ὡς τὸ AE πρὸς τὸ ΕΒ, οὕτως τὸ ΓΖ πρὸς 
τὸ Z4. καὶ ὡς ἄρα τὸ ΓΗ πρὸς τὸ Hv, οὕτως τὸ 
ΓΖ πρὸς τὸ Ζ4. μεῖξον δὲ τὸ πρῶτον τὸ ΓΗ͂ τοῦ 

20 τρίτου τοῦ I'Z: μεῖξον ἄρα καὶ τὸ δεύτερον τὸ H4 
τοῦ τετάρτου toU Ζ4. ἀλλὰ καὶ ἔλαττον" ὅπερ ἐστὶν 
ἀδύνατον: οὐκ ἄρα ἐστὶν ὡς τὸ AB πρὸς τὸ BE, 
οὕτως τὸ 4 πρὸς ἔλασσον τοῦ Z4. ὁμοίως δὴ δεί- 
ἕξομεν, ὅτι οὐδὲ πρὸς usifov: πρὸς αὐτὸ ἄρα. 


| .4. AE] 4 PBFV. 5. rZ](prus Γ PBFV. 6. Z4] 
AZ F. 1. τό] (81) om. P. Z4] 4ZFE. 9. τό] (alt.) om. P. 
42] PF, Vm.2; 24 Bp, Vm. 1. ὄὡς τό — 10: τὸ I4] 
mg. m. 2 V. 10. ἔλασσόν ti] ἔλαττον q, Supra scr. τὶ m. 2. 
τοῦ] τὸ τοῦ F. | 4Z]PF,Vm.2;Z4Bp. 12. ἔλαττον F. 


13. dg τό] do* p, ut iam lin. 9 et postea saepius. BE] 
B6 g.  *ó](quartum) om. B. 14. ἐστιν] e corr. B. 16. 
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XVIII. 
Si diremptae magnitudines proportionales sunt, 
etiam compositae proportionales erunt. 
Sint diremptae magnitudi- 


E 
A 1I———j———3 B nes proportionales 4E, EB, 
r ZH ΓΖ, Z4, ita ub sit AE: EB 
| I—I———31 d 


— ΓΖ: Ζ4. dico, etiam 
compositas proportionales esse, 
AB: BE-—IZ4:Z4A. 
nam si non est 4B: BE — I4: ZZ, erit ut 4B 
ad BE, ita ΓΖ aut ad minus magnitudine ZZ aut 
ad maius. 
prius ad minus ΖΗ aequalem rationem habeat. et 
quoniam est 48: BE — ΓΖ : 44H, compositae magni- 
tudines proportionales sunt. quare etiam diremptae 
proportionales erunt [prop. XVII]. erit igitur 
AE: EB — UH:H A. 
supposuimus autem, esse etiam 4E: EB — IZ: Z.. 
quare etiam ΓΗ͂: ΗΖ — ΓΖ: 24 ἴρτορ. XI]. sed 
prima ΓΗ͂ maior est tertia ΓΖ; itaque etiam secunda 
H 4 maior est quarta Z 4] [prop. XIV]. uerum etiam 
minor est; quod feri non potest. itaque non est 
ut 4B ad BE, ita I'4 ad minus magnitude Z Ζ. 
similiter demonstrabimus, ne ad maius quidem aequa- 
lem rationem habere ΓΖ. itaque I1 : Ζ “ — AB: BE. 


IH] ΓΒ (non F) 18. 74: 42 F. καὶ ὡς ἄρα --- 19: 
τὸ Z 47 mg. m. 2 V. 18. có] tert.) om. B. 19. uei$ovo P 
m. 2, sed corr. 21. τετάρτου] in ras. 7: ἔλασσον Bp. 23. 
ἔλαττον F. Z4] in ras. m. 2 V; 4Z Bp. 
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Ἐὰν ἄρα διῃρημένα μεγέϑη ἀνάλογον ἧ, καὶ avv- 
τεϑέντα ἀνάλογον ἔσται" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

εϑ΄. 

Ἐὰν ἡ ὡς ὅλον πρὸς ὅλον, οὕτως ἀφαιρεϑὲν 

ὅ πρὸς ἀφαιρεϑέν, καὶ τὸ λοιπὸν πρὸς τὸ λοι- 
πὸν ἔσται ὡς ὅλον πρὸς ὅλον. | 

Ἔστω γὰρ ὡς ὅλον τὸ 4B πρὸς ὅλον τὸ ΓΖ, ov- 
τῶς ἀφαιρεϑὲν τὸ 4E πρὸς ἀφαιρεϑὲν τὸ ΓΖ᾽ λέγω, 
ὅτι καὶ λοιπὸν τὸ ΕΒ πρὸς λοιπὸν τὸ Ζ4 ἔσται ὡς 

10 ὅλον τὸ 4B πρὸς ὅλον τὸ ΓΖ. 

Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς τὸ 48 πρὸς τὸ ΓΖ, οὕτως τὸ 
AE πρὸς τὸ ΓΖ, καὶ ἐναλλὰξ ὡς τὸ ΒΑ͂ πρὸς τὸ 
AE, οὕτως τὸ Ζ4Γ' πρὸς τὸ ΓΖ. καὶ ἐπεὶ συγκείμενα 
μεγέϑη ἀνάλογόν ἐστιν, καὶ διαιρεϑέντα ἀνάλογον 

15 ἔσται, ὡς τὸ ΒΕ πρὸς τὸ EA, οὕτως τὸ 4Z 90s 
τὸ DZ: καὶ ἐναλλάξ, ὡς τὸ ΒΕ πρὸς τὸ 412, οὕτως 
τὸ ΕΑ πρὸς τὸ ZI. ὡς δὲ τὸ AE πρὸς τὸ ΓΖ, οὔ- 
vOg ὑπόκειται ὅλον τὸ 48 πρὸς ὅλον τὸ ΓΖ. καὶ 
λοιπὸν ἄρα τὸ ΕΒ πρὸς λοιπὸν τὸ Z4 ἔσται ὡς ὅλον 

20 τὸ 48 πρὸς ὅλον τὸ ΓΖ. 

Ἐὰν ἄρα ἦ ὡς ὅλον πρὸς ὅλον, οὕτως ἀφαιρεϑὲν 
πρὸς ἀφαιρεϑέν, καὶ τὸ λοιπὸν πρὸς τὸ λοιπὸν ἔσται 
ὡς ὅλον πρὸς ὅλον [ὅπερ ἔδει δεῖξαι]. 

[Καὶ ἐπεὶ ἐδείχϑη ὡς τὸ 4B πρὸς τὸ ΓΖ, οὕτως 

25 τὸ ΕΒ πρὸς τὸ Z4, καὶ ἐναλλὰξ ὡς τὸ 48 πρὸς τὸ 
ΒΕ οὕτως τὸ ΓΖ πρὸς τὸ Z 4, συγκείμενα ἄρα μεγέϑη 
ἀνάλογόν ἐστιν ἐδείχϑη δὲ ὡς τὸ ΒΑ͂ πρὸς τὸ AE, 
οὕτως τὸ 4Γ πρὸς τὸ ΓΖ' καί ἐστιν ἀναστρέψαντι]. 


1. ἢ] ἔσται φ (non F) 8. ἔσται] eras. , 8. ἀφαιρε- 
ϑὲν τὸ 4E πρός mg. m. 2 F. 9. πρός] πρὸς τό y. 10. 
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Ergo si diremptae magnitudines proportionales 
sunt, eliam compositae proportionales erunt; quod erat 
demonstrandum. 

mE XIX. 

Si totum ad totum eandem rationem habet atque 
ablatum ad ablatum, etiam reliquum ad reliquum ean- 
dem rationem habebit ac totum ad totum. 

Sit enim 4B: I4 τ 4Ε: ΓΖ. dico, esse etiam 


--  Β 


Γ΄ ---------------1--------------- 4 
EB:Zz4-AB:I4. 

nam quoniam est 4B : ΓΖ — AE: ΓΖ, eliam per- 
mutando est BA: AE — AI': ΓΖ [prop. XVI]. et 
quoniam compositae magnitudines proportionales sunt, 
eliam diremptae proportionales erunt, 

BE: EA -— 22: ΓΖ [prop. XVII]. 
et permutando [prop. XVI] BE: 4Z — EA:ZI* sed 
.supposuimus, esse AE: ΓΖ — 48: ΓΖ. itaque etiam 
EB:ZZ-—2A4B:LIL4. 

Ergo si totum ad totum eandem rationem habet 
atque ablatum ad ablatum, etiam reliquum ad reli- 
quum eandem rationem habebit ac totum ad totum; 
quod erat demonstrandum. 


040v] (alt) m. 2 V. 11. ἐστι g (non F). ὅλον τὸ 4B πρὸς 
ὅλον τό Theon (BVp, F euan.). 13. 4ΓῚ ΓΖ P. 14. 
ἔστιν F; ἐστι PBYp. 16. Post ὡς add. ἄρα Pm. rec., 
V m.2; Bp.. 16. DZ] ZI' P. ἐναλλὰξ ἄρα ἐστίν Theon 
(ΒΕ). 19. Z4] 4Z P. 21. πρὸς ἀφαιρεϑέν] mg. F. 

924. πόρισμα mg. m. 2 V. καὶ ἐπεὶ] euan., del m. 2 F. 

25. τὸ Z4] Z4 P. 26. τὸ Z4d] F; Z4 P; τὸ 4Z V 
Bp in ras. 27. ἐστιν in ras. m; 9 V; ἔσταν Vo. δὲ νκὴ 


ὡς P. τὸ 4E] 4E Bp. 88. τὸ ΤΖλ P'Z y. 


10 


15 


20 
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Πόρισμα. 
Ἐκ δὴ τούτου φανερόν, ὅτι ἐὰν συγκείμενα μεγέθη 
ἀνάλογον q, καὶ ἀναστρέψαντι ἀνάλογον ἔσται" ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


, 


κ΄. 

Ἐὰν ἡ τρία μεγέϑη καὶ ἄλλα αὐτοῖς ἴσα τὸ 
πλῆϑος, σύνδυο λαμβανόμενα καὶ ἐν τῷ αὐτῷ 
λόγω, δί' [cov δὲ τὸ πρῶτον τοῦ τρίτου μεῖξον 
ἦ, καὶ τὸ τέταρτον τοῦ ἕκτου μεῖξον ἔσται, 
κἂν ἴσον, ἴσον, κἂν ἔλαττον, ἔλαττον. 

Ἔστω τρία μεγέϑη và A, B, Γ, καὶ ἄλλα αὐτοῖς 
ἴσα τὸ πλῆϑος τὰ 4, E, Z, σύνδυο λαμβανόμενα ἐν 
τῷ αὐτῷ λόγῳ, ὡς μὲν τὸ 4 πρὸς τὸ B, οὕτως τὸ 4 
πρὸς τὸ E, ὡς δὲ τὸ B πρὸς τὸ I, οὕτως τὸ E πρὸς 
τὸ Z, δι’ ἴσου δὲ μεῖξον ἔστω τὸ 4 τοῦ Γ᾽ λέγω. ὅτι 
καὶ τὸ 4 τοῦ Z μεῖξον ἔσται, x&v ἴσον, ἴσον; κἂν 
ἔλαττον, ἔλαττον. 

Ἐπεὶ γὰρ μεῖξόν ἐστι τὸ .4 gov I, ἄλλο δὲ τι τὸ 
B, τὸ δὲ μεῖξον πρὸς τὸ αὐτὸ μείξονα λόγον ἔχει" 
ἥπερ τὸ ἔλαττον, τὸ 4 ἄρα πρὸς τὸ B μείξονα λόγον 
ἔχει ἤπερ τὸ Γ πρὸς τὸ B. ἀλλ᾽ ὡς μὲν τὸ 4 πρὸς 
τὸ B, [οὕτως] τὸ Zl πρὸς τὸ E, ὡς δὲ τὸ Γ πρὸς τὸ B, 
ἀνάπαλιν οὕτως τὸ Z πρὸς τὸ Ε' καὶ τὸ 44 ἄρα πρὸς 
τὸ E μείξονα λόγον ἔχει ἥπερ τὸ Ζ πρὸς τὸ E. τῶν 

1. πόρισμα] mg. PFBp; om V. 4. Seq. scholium; u. 
app. 7. καί] om. p; m. 2 B. 10. κἄν] καὶ éd» P. — x&v] 
ἔσται, καὶ ἐάν P. biaeco», ἔλασσον Bp. 12. καὶ iv Bp; 
καί Supra m. 2 F. 14. E] (alt.) ante ras. 1 litt. V. 17. 
ἔλασσον ἔλασσον Vp. 21. ἀλλά B. 22. οὕτως] om. P. 

τὸ E] EP. τὸ ΓῚ I? P; τό add. m. rec.; τὸ Z g. τὸ 


B] ΒΡ; τὸ Eg. 38. ἀνάπαλιν] καὶ τὸ dg. τὸ E]E φ; 
sequentia euan. F. 


ELEMENTORUM LIBER V. 5 


Corollariüm.!) 


Hine manifestum est, si compositae magnitudines 
proportionales sint, etiam conuertendo proportionales 
eas fore, — quod erat demonstrandum. 


XX. | 

Si datae sunt tres magnitudines et aliae iis numero 
aequales, binae simul coniunctae et in eadem propor- 
lione, ex aequo autem prima terlia maior est, etiam 
quarta sexta maior erit, et si aequalis, aequalis erit, 
et si minor, minor. 

Sint tres magnitudines 44, B, I et aliae iis numero 
aequales 7f, E, Z, binae coniunc- 


A i—————1 Ζ---------Ἰ 

ΜΝ "- tae in eadem proportione, sci- 

r lieet 4: B— Ζ: Ε, οἱ Β:Γ 
! | Z —— | 


— E: Ζ, οὐ ειὺ 4 I. dico, 
esse eliam 4» Z, et si 4 — Γ, esse 41 — Ζ, et 81 
A LT, esse 2 « Z. 
nam quoniam 4» I et alia quaeuis magnitudo 
est B, οὐ maius ad idem maiorem rationem habet 
quam minus [prop. VIII], erit 4: B^ I': B. uerum 
A: B — 4: E et e contrario [prop. VII coroll.] 
D:B-—Z:E. 


1) Quae praecedunt uerba p. 55, 24—28 immerito ab Sim- 
&ono aliisque uituperantur; nam ueram continent demonstra- 
tionem conuersae rationis. demonstrauimus enim (p. 55, 19) 
AB: Γά — EB:Z4, unde 4B: EB — D'4:Z4; sed simul 
erat (p. 56, 12) B4: AE — 4Τ : ΓΖ; um u. def. 16. nihilo 
minus hic locus interpolatus esse uideri potest (sed ante 
Theonem), quia Euclides numquam corollarii rationem reddit, 
id quod ipsius uocabuli πόρισμα notioni (Proclus in Eucl. 
p. 301. 303) aduersatur. huic loco similis ew ieNergo Nw. 
Theonis post V, 4. 


e 


10 


15 


20 
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δὲ πρὸς τὸ αὐτὸ λόγον ἐχόντων vo μείξονα λόγον 
ἔχον μεῖξόν ἐστιν. μεῖξον ἄρα τὸ 4 τοῦ Ζ. ὁμοίως 
δὴ δείξομεν, ὅτι κἂν ἴσον 7 τὸ 4 τῷ I, ἴσον ἔσται 
καὶ τὸ 4 τῷ Ζ, κἂν ἔλαττον, ἔλαττον. 

Ἐὰν ἄρα ἢ τρία μεγέϑη καὶ ἄλλα αὐτοῖς ἴσα τὸ 
πλῆϑος, σύνδυο λαμβανόμενα καὶ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, 
δι’ ἴσου δὲ τὸ πρῶτον τοῦ τρίτου μεῖξον ἦ, καὶ τὸ 
τέταρτον τοῦ ἕκτου μεῖξον ἔσται, κἂν ἴσον, ἴσον, κἂν 
ἔλαττον, ἔλαττον᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


κα΄. 

Ἐὰν ἡ τρία μεγέϑη καὶ ἄλλα αὐτοῖς ἴσα τὸ 
πλῆϑος σύνδυο λαμβανόμενα καὶ ἐν τῷ αὐτῷ 
λόγῳ, ἢ δὲ τεταραγμένη αὐτῶν ἡ ἀναλογία, 
δι᾽ ἴσου δὲ τὸ πρῶτον τοῦ τρίτου μεῖξον f, καὶ 
τὸ τέταρτον τοῦ ἔχτου μεῖξον ἔσται, κἂν ἴσον, 
ἴσον, κἂν ἔλαττον, ἔλαττον. 

Ἔστω τρία μεγέϑη τὰ 4, B, Γ καὶ ἄλλα αὐτοῖς 
ἴσα τὸ πλῆϑος τὰ 4, Ε, Ζ, σύνδυο λαμβανόμενα καὶ 
ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, ἔστω δὲ τεταραγμένη αὐτῶν ἡ 
ἀναλογία, ὡς μὲν τὸ 4 πρὸς τὸ B, οὕτως τὸ E πρὸς 
τὸ Ζ, ὡς δὲ τὸ B πρὸς τὸ I, οὕτως τὸ 4 πρὸς τὸ 
Ε, δ ἴσου δὲ τὸ 4 τοῦ Γ μεῖζον ἔστω" λέγω, ὃ ὅτι καὶ 
τὸ 4 τοῦ Z μεῖξον ἔσται, κἂν ἴσον, ἴδον, κἂν ἔλατ- 
τον, ἕλαττον. 


1. τὸ αὐτοῇ αὐτό Bp; in p suprà 8Cr. τό. 2. ἐκεῖνο 

μεῖξον Theon (BFVp). ἐστιν] P; comp. p; des. BFV. 

sifov] corr. ex μείζων V. 8. τὸ 4] mg. m. rec. F. 4. 

τὀἢ corr. ex τῷ P. ἔλασσον, ἔλασσον yp. 8. ἴσον ἔσται, 

κἄν. P. 9. ἔλασσον, ἔλασσον p. 16. ἔλασσον, ἔλασσον F V p. 
ἐγέϑη ἀνάλογον PBFVp: corr. Gregorius. τὰ] e 

-— m. 2, 19. 7] om. B; euan. Εἰ: ὡς φ. 99. τὸ ΑἹ 
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itaque eliam 7/1: E Z: E. eorum autem, quae ad 
idem rationem habent, maius est, quod maiorem ra- 
tionem habet [prop. X]. itaque 2/1 Z. similiter de- 
monsirabimus, si 44 -—— I, esse etiam 7f -— Z, ei si 
4 «I, esse eliam 2 « Z. 

Ergo si datae sunt tres magnitudines et aliae iis 
numero aequales, binae simul coniunctae et in eadem 
proportione, ex aequo autem prima tertia maior est, 
.eliam quaría sexta maior erit, et si aequalis, aequalis 
erit, el si minor, minor; quod erat demonstrandum. 


XXI. 


Si datae sunt tres magnitudines et aliae iis numero 
aequales, binae simul coniunctae et in eadem pro- 
portione, et perturbata est earum proportio, et ex 
aequo prima terlia maior est, etiam quarta sexta 
maior erit, el si aequalis, aequalis erit, οὖ si minor, 
. minor. 

Sint tres magnitudines 4, B, I' et aliae iis nu- 
^ 4 ; mero aequales 7/, E, Z, 
Β. 4 E binae simul coniunctae et 
in eadem proportione, et 
perturbata sib earum pro- 
portio, iia αἱ Sit 4: B — E: Z ei B:I'—4:E 
[def. 18], et ex aequo sit 4» I: dico, esse etiam 
47 Ζ, οὗ si 4 — I, esse 1 — Z, el si A «I, 
esse 2 « Z. e 


I'——— ZiI-——3 


corr. ex τοῦ 4 V. 23. κἄν] (alt) καί P. ἔλασσον, ἔλασ- 
σον 


b 
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᾿Επεὶ γὰρ μεῖξόν ἐστι τὸ 4 τοῦ I, ἄλλο δέ τι τὸ 
B, τὸ 4 ἄρα πρὸς τὸ B μείξονα λόγον ἔχει ἥπερ τὸ 
Γ πρὸς τὸ B. ἀλλ᾽ ὡς μὲν τὸ 4 πρὸς τὸ B, οὕτως 
τὸ E πρὸς τὸ Z, ὡς δὲ τὸ Γ πρὸς τὸ B, ἀνάπαλιν 
οὕτως τὸ E πρὸς τὸ Ζ. καὶ τὸ E ἄρα πρὸς τὸ Z 
μείξονα λόγον ἔχει ἥπερ τὸ E πρὸς τὸ Ζ. πρὸς ὃ 
δὲ τὸ αὐτὸ μείξονα λόγον ἔχει, ἐκεῖνο ἔλασσόν ἐστιν" 
ἔλασσον ἄρα ἐστὶ τὸ Ζ τοῦ 4 μεῖξον ἄρα ἐστὶ τὸ 4 
τοῦ Z. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτε κἂν ἴσον ἡ τὸ Α' τῷ 


10 Γ, ἴσον ἔσται καὶ τὸ 4 τῷ Ζ, κἂν ἔλαττον, ἔλαττον. 


1 


σι 


20 


25 


Ἐὰν ἄρα T τρία μεγέθη xol ἄλλα αὐτοῖς ἴσα τὸ 
πλῆϑος, σύνδυο λαμβανόμενα καὶ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, 
y δὲ τεταραγμένη αὐτῶν ἡ ἀναλογία, δι’ [cov δὲ τὸ 
πρῶτον τοῦ τρίτου μεῖξον ἧ, καὶ τὸ τέταρτον voi 
ἔχτου μεῖξον ἔσται, κἂν ἴσον, ἴσον, κἂν ἔλαττον, ἔλατ- 
τον᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κβ΄. 

Ἐὰν 9 ὁποσαοῦν μεγέϑη καὶ ἄλλα αὐτοῖς 
ἴσα τὸ πλῆϑος, σύνδυο λαμβανόμενα καὶ ἐν 
τῷ αὐτῷ λόγῳ, καὶ δι’ ἴσου ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ 
ἔσται. 

Ἔστω ὁποσαοῦν μεγέϑη τὰ A4, B, Γ καὶ ἄλλα αὐ- 
τοῖς ἴσα τὸ πλῆϑος τὰ 4, E, Z, σύνδυο λαμβανόμενα 
ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, ὡς μὲν τὸ 44 πρὸς τὸ B, οὕτως 
τὸ 4 πρὸς τὸ Ε, ὡς δὲ τὸ Β πρὸς τὸ Γ, οὕτως τὸ Ε 
πρὸς τὸ Z' λέγω, ὅτι καὶ Ov ἴσου ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ 


ἔσται. . 
2. 4) supra P. B] seq. ras. 1 litt. V. 7. ἐκεῖνο] -o 
add. m. 1p ἔλαττον P. 8. ἕλασσο»] om. Εἰ; ἔλαττον B. 
ἐστί αἰὖ' om. FV. 9. ?] om: B. 10. καί] om. F. ἔλασ- 
so», ἔλασσον Vp. 11. y] om. g. καί] ἡ καί FV. 
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nam quoniam 4 I, et alia quaedam magnitudo 
esL. B, erit 4: B I': B [prop. VIII. uerum 
4: B E:Z. 
οὐ e contrario [prop. VII coroll] D': B πὶ E: 2. ita- 
«ue etiam E:Z7 Ε: 2. sed ad quod idem maio- 
zem rationem habet, id minus est [prop. X]. itaque 
ZL« 4d. quare 4» Z. similiter demonstrabimus, si 
—4 — Γ, esse eliam 4f — Z, ei si 4 « Γ, esse AZ 
Ergo si datae sunt tres magnitudines et aliae iis 
anumero aequales, binae simul coniunctae et in eadem 
meroportione, et perturbata est earum proportio, οὐ ex 
anequo prima tertia maior est, etiam quarta sexta 
amaior erii, οὖ si aequalis, aequalis erit, ei si minor, 
azminor; quod erat demonstrandum. 
XXII. 

Si datae sunt quotlibet magnitudines et aliae iis 
OCumero aequales, binae simul coniunctae et in eadem 
proportione, etiam ex aequo in eadem proportione erunt. 

Sint quotlibet magnitudines 4, B, I' et aliae iis nu- 


AiI——3À Bi—À4 I" 
Z—3 Ei—4 Z1———3À 

I MÀ —MKi— 3 34 M1———————3À4 
€,———|,———1 Λι--ἰ---- Ni ι-------ἰ 


mero aequales 71, E, Z, binae simul coniunctae in eadem 
proportione, ita ut 8i 4 : B — 4: Ε οὐ B:I'— E:Z. 
dico, eas etiam ex aequo in eadem proportione fore.') 


1) H. e. 4: Γ — 4:2 (def. 17). 


15. ἔλασσον, ἔλασσον V. 19. καί] om. Bp. 25. τό] 
Toon: ὡς e in ras. m. 1 B. 527. ἔσονται Bp. Dein add. 
^ ὡς τὸ Α πρὸς τὸ D, οὕτως τὸ 4 πρὸς xà Z (BEX τς 
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Εἰλήφϑω γὰρ τῶν μὲν 4, 4 ἰσάκις πολλαπλάσια 
τὰ H, 0, τῶν δὲ B, E ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, ἰσώκις πολλα- 
πλάσια τὰ K, A, καὶ ἔτι τῶν D, Z ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, 
ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ M, N. 

ὅ ΚΚΚαὶ ἐπεί ἐστιν ὡς vo 4 πρὸς τὸ B, οὕτως τὸ 4 
πρὸς vo E, καὶ εἴληπται τῶν μὲν 4, 4 ἰσάκις πολλα- 
πλάσια τὰ H, Θ, τῶν δὲ B, E ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκις 
πολλαπλάσια τὰ K, 4, ἔστιν ἄρα ὡς τὸ Η πρὸς τὸ 
K, οὕτως τὸ Θ πρὸς τὸ 4. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς 

10 τὸ Καὶ πρὸς τὸ M, οὕτως τὸ A4 πρὸς τὸ N. ἐπεὶ οὖν 
τρία μεγέθη ἐστὶ τὰ Η, K, M, καὶ ἄλλα αὐτοῖς ἴσα 
τὸ πλῆϑος τὰ Θ, 4, Ν, σύνδυο λαμβανόμενα καὶ ἐν 
τῷ αὐτῷ λόγῳ, Ór ἴσου ἄρα, εἰ ὑπερέχει τὸ Η τοῦ M, 
ὑπερέχει καὶ τὸ Θ τοῦ Ν, καὶ εἰ ἴσον, ἴσον, καὶ si 

16 ἔλαττον. ἔλαττον. καί ἐστι τὰ uiv H, Θ τῶν 4, 4 
ἰσάκις πολλαπλάσια, τὰ δὲ M, Ν τῶν I, Z ἄλλα, ἃ 
ἔτυχεν, ἰσάκις πολλαπλάσια. ἔστιν ἄρα ὡς τὸ Α' πρὸς 
τὸ D, οὕτως τὸ 4 πρὸς τὸ Z. | 

᾽Εὰν ἄρα ἦ ὁποσαοῦν μεγέϑη καὶ ἄλλα αὐτοῖς ἴσα τὸ 

20 πλῆϑος, σύνδυο λαμβανόμενα ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, καὶ 
0v ἴσου ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ ἔσται" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

| | κγ΄. 

Ἐὰν ἡ τρία μεγέϑη καὶ ἄλλα αὐτοῖς ἴσα τὸ 
πλῆϑος σύνδυο λαμβανόμενα ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, 

$25 ἦ δὲ τεταραγμένη αὐτῶν ἡ ἀναλογία, καὶ δι᾽ 
ἴσου ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ ἔσται. 


.---. 5... 

2. δέ] om. p. In F in hac pag. complura euam. & 
om. F? 8. «| om. F. 6. πρὸς τό] in ras. p. 7. δέ 
m. rec. p  &X]|m.2 F. 9. πρός] om. g. — 12. τὰ 6, 4, 

V; mg. m. rec. B. 1. ἔλασσον, ἔλασσον p- 
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Sumantur enim magnitudinum 4, 24 aeque multi- 
plices H, Θ᾽ οὐ magnitudinum B, E aliae quaeuis aeque 
mulüplices K, 4 et praeterea magnitudinum I Z. aliae 
quaeuis aeque multipliees M, N. οὖ quoniam est 
4: B — 21: E, ei sumptae sunt magnitudinum 4, 4 
aeque multiplices H, € et magnitudinum B, E aliae 
quaeuis aeque multiplices K, 4, erit. H: K « 0: 4 
[prop. IV]. eadem de causa eliam K: M — 4: Ν. 
iam quoniam datae sunt ires magnitudines H, K, M 
ei aliae iis numero aequales 6, 4, N, binae simul 
coniunctae ei in eadem proportione, ex aequo, si H 
magnitudinem M superat, etiam 6 magnitudinem Ν 
superat, et si aequalis, aequalis est, el 81 minor, minor 
[prop. XX]. et H, 9 magnitudinum 4, z/ aeque mul- 
tiplices sunt, M, N autem magnitudinum I, Z aliae 
quaeuis aeque multiplices. itaque 4: I'— 21:Z [def. 5]. 

Ergo si datae sunt quotlibet magnitudines et aliae 
118 numero aequales, binae simul coniunctae in eadem 
proportione, etiam ex aequo in eadem proportione 
erunt; quod erat demonstrandum. 


XXIII. 


Si datae sunt ires magnitudines et aliae iis nu- 
mero aequales binae simul coniunctae in eadem pro- 
portione, ei perturbata est earüm proportio, eliam ex 
aequo in eadem proportione erunt. 


16. d| m. 2 F. 18. T] in ras m. 2 P.  4]in ras. m. 
2 P. Post Z in P add. καὶ ἐναλλὰξ (ἄρα ἐστίν mg. m. 1) ὡς 
τὸ 4 πρὸς τὸ 2 (in ras. m. 2), οὕτως τὸ D (in rae, m. 2). 
πρὸς τὸ Z. $] om. p; m. 2 B. 34. Supra ἐν οϑᾷ. 

καί F. 26. εὐοντῖ, BFY p. 


e 


10 


15 
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Ἔστω τρία μεγέϑη và 4, B, Γ καὶ ἄλλα αὐτοῖς 
ἴσα τὸ πλῆϑος σύνδυο λαμβανόμενα ἐν ταὐτῷ λόγῳ 
τὰ Ζ, E, Z, ἔστω δὲ τεταραγμένη αὐτῶν ἡ ἀναλογία, 
ὡς μὲν τὸ 4 πρὸς τὸ B, οὕτως τὸ E πρὸς τὸ Z, ὡς 
δὲ τὸ B πρὸς τὸ I, οὕτως τὸ 4 πρὸς τὸ Ε' λέγω, 
ὅτι ἐστὶν ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ Γ, οὕτως τὸ 2 πρὸς τὸ Z. 

Εἰλήφϑω τῶν μὲν 4, B, 4 ἰσάκις πολλαπλάσια 
τὰ Η, Θ, K, τῶν δὲ I, E, Z ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκις 
πολλαπλάσια τὰ 4, Μ, Ν. | | 

Kal ἐπεὶ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσια τὰ H, Θ᾽ τῶν 
4, B, τὰ δὲ μέρη τοῖς ὡσαύτως πολλαπλασίοις τὸν 
αὐτὸν ἔχει λόγον, ἔστιν ἄρα ὡς τὸ Α πρὸς τὸ B, ov- 
vog τὸ Η πρὸς τὸ Θ. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς τὸ E 
πρὸς τὸ Ζ, οὕτως τὸ M πρὸς τὸ Ν' καί ἐστιν ὡς τὸ 
Α πρὸς τὸ B, οὕτως τὸ E πρὸς τὸ Z' καὶ ὡς ἄρα 
τὸ H πρὸς τὸ Θ, οὕτως τὸ M πρὸς τὸ N. καὶ ἐπεί 
ἐστιν ὡς τὸ B πρὸς τὸ I, οὕτως τὸ 2 πρὸς τὸ E, 
καὶ ἐναλλὰξ ὡς τὸ B πρὸς τὸ 4, οὕτως τὸ Γ πρὸς 
τὸ E. καὶ ἐπεὶ và O0, K τῶν B, 4 ἰσάκις ἐστὶ πολ- 


20 λαπλάσια, τὰ δὲ μέρη τοῖς ἰσάκις πολλαπλασίοις τὸν 


25 


αὐτὸν ἔχει λόγον, ἔστιν ἄρα ὡς τὸ B πρὸς τὸ 4, ov- 
tog τὸ € πρὸς τὸ K. ἀλλ᾽ ὡς τὸ B πρὸς τὸ 4, οὔ- 
τως τὸ Γ πρὸς τὸ Ε' καὶ ὡς ἄρα τὸ Θ πρὸς τὸ K, 
οὕτως τὸ Γ πρὸς τὸ E. πάλιν, ἐπεὶ τὰ A, M τῶν 
I, E ἰσάκις ἐστι πολλαπλάσια, ἔστιν ἄρα ὡς τὸ Γ 
πρὸς τὸ E, οὕτως τὸ Α πρὸς τὸ M. ἀλλ᾽ ὡς τὸ Γ 


2. Supra ἐν add. καί m. 2 F. — 8. τετεταραγμένη P, sed 
corr . 7. d]e corr. p. 8. ἃ ἔτυχεν) mg. m. 2 post lacu- 
nam 5 litt. F. 10. H]postras.1 htt. F. 12. καί ἐστιν F. 

14. ovrog] καί B; om. p. 15. οὕτως] om ΒΥ͂Ρ. Post 
hoc uerbum rep. F lin. 18: τὸ H — 15: τὸ B. 16. οὕτως] 
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Sint tres magnitudines 44, B, I' et aliae iis numero 
aequales binae si- 
mul coniunctae in 
eadem propor- 
tione Z, E, Z, eti 
perturbata sit 
earum proporlio, ita ut 81} 4: B-— E:Z,et B: D'— 4: E 
[def. 18]. dico, esse 4: Il'— 4 :Z. 
sumantur magnitudinum 4, B, // aeque multiplices 

H, 0, K et magnitudinum I, E, Z &liae quaeuis aeque 
multiplices 4, M, N. et quoniam H, 6 magnitudi- 
num ., B aeque multiplices sunt, partes autem et aeque 
mulüplices eandem rationem habent, erit 4: B — Η:Θ 
[prop XV]. eadem de causa erit E: Z — M: N. et 
4: B — E:Z. iWaque etiam H : 9 — M:N [prop. XI]. 
el quoniam B:I'-— 4:E, eliam permutando erit 
B:4-—I:E[prop. XVIJ. et quoniam 0, Καὶ magni- 
iudinum B, 4/ aeque multiplices sunt, partes autem et 
aeque multiplices eandem rationem habent, erit 

B: 4 —09:K [prop. XV]. 
uerum esbí B: 241 — D': E. itaque etiam 

0: K — I: E [prop. XI]. 
rursus quoniam Z4, M magnitudinum I, E aeque mul- . 
tiplices sunt, erit I': E — 4:M [prop. XV]. uerum 


di ET—À Zi 
Hi—3——-—À4 ——3 A1——À 
K ——3-—3 Mi——41——3 Ni 


om. BFVp. 171. οὕτως} om. BFVp. 18. Post E add. καὶ 
εἴληπται τῶν μὲν B, 4 ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ Θ, K τῶν δὲ 
I,E ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ 4, M, ἔστιν 
ἄρα ὡς τὸ O πρὸς τὸ ΛΔ, οὕτως τὸ K πρὸς τὸ Μ ΒΡ et V 
mg. m. 2. 18. ὡς] om. F. — B] seq. ras. 3 litt. F. οὔ-ς 
τ] om. B F Vp. 19. B, 4] in ras. 21. οὕτως] om. 
F V. 22. οὕτως} om. BF'Vyp. 23. ὡς ἄρα τὸ O]in ras. 
m. 9 V. 294. οὕτως] om. BFVyp. 30. οὕτωςλ ww. Y. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. o 


10 


15 


20 
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πρὸς τὸ E, οὕτως τὸ Θ πρὸς τὸ Κ' καὶ ὡς ἄρα τὸ 
Θ πρὸς τὸ K, οὕτως τὸ 4 πρὸς τὸ M, καὶ ἐναλλὰξ 
ὡς τὸ Θ πρὸς τὸ 4, τὸ K πρὸς τὸ M. ἐδείχϑη δὲ 
καὶ ὡς τὸ Ἡ πρὸς τὸ Θ, οὕτως τὸ Μ πρὸς τὸ Ν. 
ἐπεὶ οὖν τρία μεγέϑη ἐστὶ τὰ H, O, A, καὶ ἄλλα 
αὐτοῖς ἴσα τὸ πλῆϑος τὰ Κ, Μ, Ν σύνδυο λαμβανό- 
μενα ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, καί ἐστιν αὐτῶν τεταραγμένη 
ἡ ἀναλογία, δι᾿ ἴσου ἄρα, εἰ ὑπερέχει τὸ H τοῦ A, 
ὑπερέχει καὶ τὸ Καὶ τοῦ Ν, καὶ εἰ ἴσον, ἴσον, καὶ εἰ 
ἔλαττον, ἔλαττον. ᾿ καί ἐστι và μὲν H, K τῶν 4, 4 
ἰσάκις πολλαπλάσια, τὰ δὲ 4, Ν τῶν D, Ζ. ἔστιν ἄρα 
ὡς τὸ Α' πρὸς τὸ D, οὕτως τὸ 4 πρὸς τὸ Z. 

Ἐὰν ἄρα J τρία μεγέθη καὶ ἄλλα αὐτοῖς ἴσα τὸ 
πλῆϑος σύνδυο λαμβανόμενα ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, ᾧ δὲ 
τεταραγμένη αὐτῶν ἡ ἀναλογία, καὶ δι᾽ ἴσου ἐν τῷ 
αὐτῷ λόγῳ ἔσται" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κδ΄. 
ϑ A ^ A , A ? A 
Εαὰν πρῶτον πρὸς δεύτερον τὸν αὐτὸν ἔχῃ 
, , , ἃ 
λόγον καὶ τρίτον πρὸς τέταρτον, ἔχῃ δὲ καὶ 
πέμπτον πρὸς δεύτερον τὸν αὐτὸν λόγον καὶ 
ἔχτον πρὸς τέταρτον, καὶ συντεϑὲν πρῶτον καὶ 
’ . j| , j| LENA » , 
πέμπτον πρὸς δεύτερον τὸν αὐτὸν ἕξει λόγον 
καὶ τρίτον καὶ ἔχτον πρὸς τέταρτον. 


2. οὕτως] om. ΒΕΥ͂Ρ. Hic quoque nonnulla in F ita 
euanuerunt, ut legi non possint. 4. καί] supra V. 09- 
τως] om. BFY p. 5. ἐστὶν ἀνάλογον Theon (BFVp). ἄλλα] 
supra F. 7. Ànte ἐν m. 2 insert. καί F, in quo hic nonnulla 
sustulit resarcinatio. — 8. 7] om. P. 10. ἔλασσον, ἔλασσον 
B V p. 11. A4, N τῶν I, Z] in mg. transeunt m. 1, seq. in 
mg. Palla à ἔτυχεν ἰσάκις, dein in textu πολλαπλάσια E; 
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I':E-0:K. quare eüam 0 : K — 4: M [prop. XT], 
ei permutando [prop XVI] Θ: 4 - K: M. sed de- 
monsiraium esi, esse etiam H : 6 — M: N. iam quo- 
niam daiae sant ires magnitudines H, €, 4 et aliae 
iis numero aequales K, M, N, binae simul coniunctae 
in eadem proportione, ei perturbata esi earum pro- 
portio [def. 18], ex aequo, si H magnitudinem ΔΛ 
superab, eiiam K magnitudinem NN superaé, et si ae- 
qualis, aequalis est, eti si minor, minor [prop. XXI]. 
et H, K magnitudinum .4, 4 aeque multiplices sunt, 
44, N autem magnitudinum I,Z. itaque 4: I'— 4:Z 
[def. 5]. 

Ergo si datae sunt tres magnitudines et aliae iis 
numero aequales, binae simul coniunctae in eadem 
proportione, ei perturbata esi earum proporlio, etiam 
ex aequo in eadem proportione eruni; quod erat de- 
monstrandum. 


XXIV. 


Si prima ad secundam eandem rationem habet 
ac ierlia ad quartam, et etiam quinta ad secundam 
eandem rationem habet ac sexta ad quartam, etiam 
compositae prima et quinta ad secundam eandem 
rationem habebunt ac teriia sextiaque ad quartam. 


ἰσάκις πολλαπλάσια add. Bp. 12. ΓῚ corr. ex B m. 2 PF. 
14. καὶ ἐν P; καί add. in mg. m. 2 F, sed euan. 16. ἔσται 
om. P. 18. ἔχῃ] ἔχει P. 


ὉἘ 
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Πρῶτον γὰρ τὸ 4B πρὸς δεύτερον τὸ Γ τὸν αὖ- 
τὸν ἐχέτω λόγον καὶ τρίτον τὸ 4 Ε πρὸς τέταρτον τὸ 
Z, ἐχέτω δὲ καὶ πέμπτον τὸ ΒΗ πρὸς δεύτερον τὸ I 
τὸν αὐτὸν λόγον καὶ ἕκτον τὸ ΕΘ πρὸς τέταρτον τὸ 

ὅ Ζ' λέγω, ὅτι καὶ συντεϑὲν πρῶτον καὶ πέμπτον τὸ 
AH πρὸς δεύτερον τὸ Γ τὸν αὐτὸν ἕξει λόγον, καὶ 
τρίτον καὶ ἕκτον τὸ 4 πρὸς τέταρτον τὸ Z. 

Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς τὸ ΒΗ͂ πρὸς τὸ Γ, οὕτως τὸ 
ΕΘ πρὸς τὸ Ζ, ἀνάπαλιν ἄρα ὡς vo I' πρὸς τὸ BH, 

10 οὕτως τὸ Ζ πρὸς τὸ EO. ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς τὸ AB 
πρὸς τὸ Γ, οὕτως τὸ 4Ε πρὸς τὸ Z, ὡς δὲ τὸ Γ 
πρὸς τὸ ΒΗ, οὕτως τὸ Ζ πρὸς τὸ ΕΘ, δι’ ἴσου ἄρα 
ἐστὶν ὡς τὸ AB προς τὸ BH, οὕτως τὸ 4Ε πρὸς vo 
ΕΘ. καὶ ἐπεὶ διῃρημένα μεγέϑη ἀνάλογόν ἐστιν, καὶ 

16 συντεϑέντα ἀνάλογον ἔσται' ἔστιν ἄρα ὡς τὸ AH 
πρὸς τὸ ΗΒ, οὕτως τὸ 4210 πρὸς τὸ ΘΕ. ἔστι δὲ 
καὶ ὡς τὸ ΒΗ πρὸς τὸ Γ, οὕτως τὸ ΕΘ πρὸς τὸ Z: 
δι’ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς τὸ AH mgóg τὸ Γ,, οὕτως τὸ 
40 πρὸς τὸ Z. 

20 — 'Eàv ἄρα πρῶτον πρὸς δεύτερον τὸν αὐτὸν ἔχῃ 
λόγον καὶ τρίτον πρὸς τέταρτον, ἔχῃ δὲ καὶ πέμπτον 
πρὸς δεύτερον τὸν αὐτὸν λόγον καὶ ἕκτον πρὸς τέταρ- 
τον, καὶ συντεϑὲν πρῶτον καὶ πέμπτον πρὸς δεύτερον 
τὸν αὐτὸν ἕξει λόγον καὶ τρίτον καὶ ἔχτον πρὸς 

25 τέταρτον᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


’ 
κε΄. 
Ἐὰν τέσσαρα μεγέϑη ἀνάλογον ἧ, τὲ μέ- 
γιστον [αὐτῶν] καὶ τὸ ἐλάχιστον δύο τῶν λοι- 
70v μείξονά ἐστιν. 
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A B H Sit enim 48: -- 4Ε:2, 
T | et BH:I'— EO:2Z. dico, esse 
etiam 4H : I' — 2: Z. 
“-.-- ἢ ae nam quoniam est ΒΗ :Γ 
Zi — ΕΘ : Z, e conirario erit 
[prep. VII corol.] Γ᾿: BH — Z: ΕΘ. iam quo- 
niam est 4B:I'— AE:Z,et D: BH — Z: ΕΘ, ex 
aequo eri 48: ΒΗ — 4E: EO [prop. XXII]. ' et 
quoniam diremptae magnitudines proportionales sunt, 
eliam compositae proportionales erunt [prop. XVIII]. 
ilaque 4H: HB — 2Θ: ΘΕ. uerum etiam 
ΒΗ: Γ-- ΕΘ:.:Ζ. 

ilaque ex aequo 4H : I' — 210 : Z [prop. XXII]. 

Ergo si prima ad secundam eandem rationem habet 
ae terlia ad quartam, et eliam quinta ad secundam 
eandem rationem habei ac sexta ad quartam, etiam 
compositae prima et quinta ad secundam eandem 
ralionem habebunt ac tertia sextaque ad quartam; 
quod erat demonstrandum. 


XXV. 


Bi quattuor magnitudines proportionales sunt, 
maxima et minima duabus reliquis maiores sunt. 


XXV. Eutocius in Apollon. p. 139. 


1. μὲν γάρ P. b. τὸ πρῶτον F V. πέμπτον τὸ AH] 
ztp (ex καῶ πέμπτον, τὸ AH supra g. — 8. καὶ ἐπεὶ γάρ F, 
καί del. ἐστι F. 12. ἄρα] supra F. 14. ἐστιν ] PF; comp. 
p; ἐστι BV. 16. ἔστιν ἄρα ὡς] P; ὡς ἄρα Theon? (BF V p). 

16. HB] BH P. ἐστιν B. 21. ἔχῃ δέ — 26: δεῖξαι) καὶ 
τὰ Àowrd p. 21. ἔχει P. 22. καὶ ἕκτον — 26: δεῖξαι] καὶ τὰ 
λοιπά B. 28. αὐτῶν) om. P, Eutocius. δύὺολ ἀκού WX ς 
τὰ δύο Pop, et B, sed τὰ del. m. 2. τῶνλ ow d. 


οι 


10 


1ὅ 


20 
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Ἔστω τέσσαρα μεγέϑη ἀνάλογον τὰ 48, I4, 
E, Z, ὡς τὸ 4B πρὸς τὸ ΓΖά, οὕτως τὸ E πρὸς τὸ 
Z, ἔστω δὲ μέγιστον μὲν αὐτῶν τὸ AB, ἐλάχιστον δὲ 
τὸ Z' λέγω, ὅτι τὰ AB, Z τῶν L4, E μείξονά ἐστιν. 

Κείσϑω γὰρ τῷ μὲν E ἴσον τὸ AH, τῷ δὲ Ζ 
ἴσον τὸ ΓΘ. 

Ἐπεὶ [οὖν] ἐστιν ὡς τὸ 48 πρὸς τὸ ΓΖ, οὕτως 
τὸ E πρὸς τὸ Z, ἴσον δὲ τὸ uiv E τῷ AH, τὸ δὲ 
Z τῷ ΓΘ, ἔστιν ἄρα ὡς τὸ AB πρὸς τὸ ΓΖ, οὕτως 
τὸ 4Η πρὸς τὸ ΓΘ. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ὅλον τὸ 
A B πρὸς ὅλον τὸ ΓΖ, οὕτως ἀφαιρεϑὸν τὸ AH πρὸς 
ἀφαιρεϑὲν τὸ ΓΘ, καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ ΗΒ πρὸς λοι- 
πὸν τὸ O4 ἔσται ὡς ὅλον τὸ 4B πρὸς ὅλον τὸ L4. 
μεῖξον δὲ τὸ 48 τοῦ If: μεῖξον ἄρα καὶ τὸ HB 
τοῦ 01. καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ μὲν AH τῷ E, τὸ 
δὲ ΓΘ τῷ Z, τὰ ἄρα AH, Z ἴσα ἐστὶ τοῖς ΓΘ, E. 
Καὶ [ἐπεὶ] ἐὰν [ἀνίσοις ἴσα προστεϑῇ, τὰ ὅλα ἄνισά 
ἐστιν, ἐὰν ἄρα] τῶν ΗΒ, Θ΄) ἀνίσων ὄντων καὶ μεί- 
ξονος τοῦ ΗΒ τῷ μὲν ΗΒ προστεϑῇ τὰ ΑΗ, Ζ, τῷ 
ὃὲ 0.4 προστεϑῇ τὰ ΓΘ, E, συνάγεται τὰ 4Β,Ζ 
μείξονα τῶν ΓΖ, E. 

᾿ΕἘὰν ἄρα τέσσαρα μεγέϑη ἀνάλογον T$, τὸ μέγι- 
στον αὐτῶν καὶ τὸ ἐλάχιστον δύο τῶν λοιπῶν μείξονά 
ἐστιν’ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


2. E (alt) Θ m. 4. ἐστιν] PF; comp. p;, den B V. 
5. τῷ] τό V φ (non F). τό] τῷ Vg. τῷ} τόνγ.β 6. 
τό] τῷ V; om. P. 7. oov] om. P. 8. Z] in ras. m. 9 V. 
19. DO] Θ e corr. V. Post καί 2 litt, euan. F. H B] 
AB xz. 18. O4] 4 eras. F. ἔσται} seq. ras. F, in qua 
ἔσται ins. p. 448] Becorr F. — 16. 4H) H com. ex B 
V m. 2. 16. δέ7 m. rec. p. AH| P, BH m, AK g. 17. 
ὅλα] suprà m. 1 V. 19. τῷ] τό V; corr. m. 2. μέν] 


iz. 2 V. 21. μεζξωνα g. 342. ἄραλ ora. Ὁ. ἀνάλογον — 24: 


ELEMENTORUM LIBER V. "1 


Sint quattuor magnitudines 
proportionales 4B, I4, E, Z, 
e ila ut 51 4B: I4 — E:Z, 
Γι--͵-;---ἰΖ ei maxima earum sit 4B, mi- 
| nima autem Z. dico, esse 

48- 2» DI4-- E. 

ponatur enim 4H — E et ΓΘ — Z.) iam quo- 
niam οὐ 48: Γάῖ es E:Z, ei Ec 4H, Z — ΓΘ, 
erit 4B: Ide 4H:I9. οἱ quomam est 

AB : ΓΖΩ͂ AH:T0I'6, 
erii eam [prop XIX] HB:64-5- 4B:I'4. sed 
48) lI4. quare etiam HB — 971?) οὐ quoniam 
AH — E οἱ ΓΘ — Z, erit 4H 4- Z — ΓΘ - E. et 
si datis magnitudinibus HB, 91 inaequalibus, qua- 
yum maior est H B, magnitudini H B adiicitur 4 H -]- Z, 
€ 41 autem magnitudini magnitudo ΓΘ -]- E, concluditur 

AB ἘΖ2;» 4-4 E 


H 
AA 1————ÉLÀ—4À B 


1) Nam cum 4B E, erit ΓΖ — Z (prop. 14). 

2) Cum HB : 64 — AB : ΓΖ, erit (prop. 16) 4B: HB 
-Ὸ Id: 94;tum u. Prop. 14. 

3) Cum I xoi». ἔνν. 4 subditiua sit, uerba ἐπεί οὐ ἀνέ- 
σοις — ἐὰν ἄρα lin. 17—18 necessario delenda sunt, prae- 
sertim cum haec postulati forma ad demonstrandum propo- 
sibum non sufficiat, et offendat orationis forma ob repetitum 
ἐάν Bermolesta; ad quam molestiam leuandam éze/ lin. 17 
sustulit Augustus. sed fortasse Euclides ipse lin. 17 μα. 
haec sola scripserai: ὥστε τὰ 48, Z τῶν ΓΖ, E μείξονά ἐστιν; 
nam συνάγεται lin. 20 inusitatum est. de demonstratione, qua 
uti poterat Euclides, cfr. uol. I p. 181 not. 


δεῖξαι] καὶ τὰ λοιπά p. τὸ μέγιστον — 924: δεῖξαι] καὶ τὰ 
λοιπά Β. 28. ἐλάχιστον] ἔλαττον V. In fine: Εὐκλείδου 
στοιχεέων τῆς Θέωνος ἐκδόσεως ε΄ VF; Ἐὐκλείδου στοιχεέων ε΄ PB. 


S. 
Ὅροι. 
α΄. Ὅμοια δχήματα εὐθύγραμμα ἐστιν, ὅσα 
τάς τε γωνίας ἴσας ἔχει κατὰ μίαν καὶ τὰς περὶ τὰς 
ἴσας γωνίας πλευρὰς ἀνάλογον. 

5 [β΄. ᾿ἀντιπεπονθότα δὲ σχήματα ἐστιν, ὅταν ἐν 
ἑκατέρῳ τῶν σχημάτων ἡγούμενοί vs καὶ ἑπόμενοι 
λόγοι ὦσιν. 

γ΄. "Axgov καὶ μέσον λόγον εὐϑεῖα τετμῆ- 
σϑαι λέγεται, ὅταν ἦ ὡς ἡ ὅλη πρὸς τὸ μεῖξον 
i10 τμῆμα, οὕτως τὸ μεῖξον πρὸς τὸ ἔλαττον. 
δ΄. Ὕψος ἐστὶ πάντος σχήματος ἡ ἀπὸ τῆς κορυφῆς 
ἐπὶ τὴν βάσιν κάϑετος ἀγομένη. 
[s'. Μόγος ἐκ λόγων συγκεῖσϑαι λέγεται, ὅταν αἵ 
τῶν λόγων πηλικότητες ἐφ᾽ ἑαυτὰς πολλαπλασιασϑ εἴ- 
15 σαι ποιῶσί τινα. 


α΄. 
Τὰ τρίγωνα καὶ τὰ παραλληλόγραμμα τὰ 


Def. 1. Hero def. 118, 1. 2. Hero def. 118, 1. 4. Cfr. 
Hero def. 73. [5. Theon in Ptolem. I p. 285 ed. Halma. 
Eutocius in Árchim III p. 140, 28. Barlaam logist. V def. 2]. 
Prop. I. Proclus p. 245, b. 406, 11. Pappus V p. 482, 928. 
VIII p. 1106, 93. 


1. ὅροι] om. codd. numeros om. codd. ὄὅ. σχήματα εὖ- 
ϑύυγραμμά ἔστιν F. — 7. λόγοι] P, F supra scr. ὅροι m. 1; 
ὅροι Bp et V in ras, supra scr. λόγοι m. 2; λόγων ὅροι Can- 
dalla, Peyrardus; λόγοι iàm Hero. εἰσιν F, ὦσι p. Dein seq. 


VI. 


Definitiones. 


I. Figurae rectilineae similes sunt, quaecunque et 
angulos singulos aequales habent et latera aequales 
angulos comprehendentia proportionalia. 

[II. Reciprocae autem figurae sunt, ubi in utraque 
figura et praecedentes et sequentes rationes sunt].') 

III. Secundum extremam ac mediam rationem recta 
linea secari dicitur, ubi tota ad partem maiorem ean- 
dem ralionem habet ac maior pars ad minorem. 

IV. Cuiusuis figurae altitudo est recta a uertice ad 
basim perpendicularis ducta.?) 


I. 
Trianguli et parallelogramma sub eadem altitudine 
posita eandem inter se rationem habent ac bases. 


1) Haec definitio nusquam ab Euclide usurpatur; neque 
enim ad illustrandam locutionem λόγον ἀντιπεπονθότα ἔχειν 
aut opus est, aut, si opus esset, sufficeret. praeterea λόγοι 
lin. 7 obscurum est. itaque puto, Simsonum p. 370 iure eam 
damnasse. fortasse ex Herone sumpta est, apud quem legitur. 

2) Def. 4 om. Campanus. Def. 6 sine dubio interpolata 
est; nam nusquam usurpatur nec apud Campanum exstat neque 
in. ipsis codd. locum eundem obtinet. sed cum P ἃ manu 
prima addito signo, quo in textum referatur, eam in mg. 
habeat, fortasse ante Theonem interpolata est. u. Simson 
p. 372 '8q. 


def. 5 in Bp  29.7]0om.PBp. τό] οι. 3. 10. ἔλασσον 
FV. 13— 16. mg. m. 1P, om. hoc loco 9 y. Αἵ. τὰλ ΝΣ 
supra m. 1 F. | 


T4 ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ δ΄. 


hl [4 


vzó τὸ αὐτὸ ὕψος ὄντα πρὸς ἄλληλά ἐστιν ὡς 
αἷ βάδεις. 
Ἔστω τρίγωνα μὲν và ABD, 4Γ4, παραλληλό- 
γραμμα δὲ τὰ ET, ΓΖ ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος τὸ AI" 
b λέγω, ὅτι ἐστὶν ὡς ἡ ΒΓ βάσις πρὸς τὴν I'4 βάσιν, 
οὕτως τὸ ABI' τρίγωνον πρὸς τὸ AI'4 τρίγωνον, 
καὶ τὸ ΕΙΓΓ παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ ΓΖ παραλ- 
ληλόγραμμον. 
Ἐκβεβλήσϑω γὰρ ἡ Bai ἐφ᾽ ἑκάτερα τὰ μέρη 
10 ἐπὶ τὰ O, 4 σημεῖα, καὶ κείσϑωσαν τῇ μὲν BI' βά- 
6s, ἴσαι [ὁσαιδηποτοῦν] α BH, ΗΘ, τῇ δὲ I4 βά- 
ὅει ἴσαι ὁσαιδηποτοῦν αἱ 4ΙΚ, ΚΑ, καὶ ἐπεξεύχϑω- 
σαν al AH, 40, AK, A A. | 
Καὶ ἐπεὶ ἴσαι εἰσὶν αἱ ΓΒ, BH, ΗΘ ἀλλήλαις, 
16 ἴσα ἐστὶ καὶ τὰ 40H, AHB, ABT' τρίγωνα ἀλλή- 
λοις. ὁσαπλασίων ἄρα ἐστὶν ἡ ΘΙΓ βάσις τῆς ΒΓ 
βάσεως, τοσαυταπλάσιόν ἐστι καὶ τὸ 4 Γ' τρίγωνον 
τοῦ ABI τριγώνου. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ὁσαπλασίων 
ἐστὶν ἡ AI' βάσις τῆς ΓΖ βάσεως, τοσαυταπλάσιόν 
20 ἐστι καὶ τὸ 4.41Γ τρίγωνον τοῦ 4I τριγώνου" καὶ 
εἰ ἴση ἐστὶν ἡ OT βάσις τῇ ΓΔΑ βάσει, ἴσον ἐστὶ 
καὶ τὸ 4ΘΓ τρίγωνον τῷ ΑΓΑ τριγώνῳ, καὶ εἰ 
ὑπερέχει ἡ ΘΙ βάσις τῆς I'4 βάσεως, ὑπερέχει καὶ 
τὸ Α4ΘΓ τρίγωνον vot AI'4 τριγώνου, καὶ εἰ ἐλάσ- 
26 Gov, ἔλασσον. τεσσάρων δὴ ὄντων μεγεϑῶν δύο 
μὲν βάσεων τῶν ΒΓ, Γ4Ω, δύο δὲ τριγώνων τῶν ABI, 
ΑΓ4 εἴληπται ἰσάκις πολλαπλάσια τῆς μὲν ΒΓ βά- 
σεως καὶ τοῦ ΑΒΓ τριγώνου ἥ τε ΘΓ βάσις καὶ τὸ 


4. ΓΖ] Ζ e corr. m. 2 F. ὕψος] P; ὕψος ὄντα Theon 
(BVp, F in ras. m. 92). τὸ AD'| P; τὴν ἀπὸ τοῦ Α ἐπὶ 


ELEMENTORUM LIBER VI. 15 


Sint trianguli 4BI, A4I'4, parallelogramma autem 
EA | Z EI, ΓΖ sub eadem alti- 
iudine posita 4I: dico, 
esse ΒΓ : I4 — ABT 
: AT4 -- ΕΓ: ΓΖ. 
producatur enim B Z in 
eHBrI 4 K A utramque partem ad punc- 
la Θ, 4, et ponantur basi BI' aequales quotlibet rectae 
BH, HO οἱ basi I'41 aequales quotlibet rectae 21K? 
K 4, οἱ ducantur 4H, 40, AK, 44. 
el quoniam ΓΒ — BH — ΗΘ, erit etiam 
A A0 H — AHB -- ABE [I, 88]. 
itaque quoties multiplex est basis ΘΙΓΓ basis BI', to- 
ties multiplex est etiam triangulus 46I' irianguli 
A4 BI. eadem de causa, quoties multiplex est basis 
ΑΓ basis ΓΖ, ioties multiplex est etiam trian- 
gulus A44I' trianguli AI. et 81 ΘΓ -Ξ- L4, erit 
eiiam A 40D — ATI'A [1,38], et β ΘΓ» ΓΑ, erit 
etiam Δ 46T' — AL A, et si ΘΓ « ΓΑ, erit 
A A0ID' « AI'A. itaque datis quattuor magnitudini- 
bus, duabus basibus BI, If et duobus iriangulis 
ABI, ADI'4 sumptae sunt aeque muliplices basis ΒΓ 


τὴν Bá κάϑετον ἀγομένην Theon (BV p, F in ras. m. 2); sed 
cfr. def. 4. — 6. λέγω, ὅτι] in ras. m. 9 F. ἐστὶν ὡς ἡ BI 
in mg. transeunt m. 1 F. βάσις] -:g in rae. Εἰ. 9. B4 
4B Bp, V m. 2. 11. ὁσαιδηποτοῦν) om. P. 19. 4K 
in ras. V. 14. BH, H6] e corr. p. 16. ἐστίν P; comp. p. 
AHO ἔν. 18. 4ΒΓῚ corr. ex 4ΘΓ m. 2 F. 19. AI' 
ΓΔ P, sed 4 in ras. I4] 4Γ Bp. 20. 4Γ4] 44 Bp. 
τρίγωνον z (non DP). 21. D'4] inter I' et 4 ras. 1 litt. F V. 
ἐστίν P, comp. p. 32. ΑΛΓ Bp. — 23. I'A] inter Γ' et 4 
ras. 1 litt. V. 24. ΑΓΛ] PV, B in rex. xa. 34 AAY Ὃς 
ABI'F. ἔλαττον ἔλαττον BF (ἐλάττων Y va. 2). 


16 ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ δ΄. 
AOI τρίγωνον. τῆς δὲ I βάσεως καὶ τοῦ AAT 


τριγώνου ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκις πολλαπλάσια T] v6 
AT βάσις καὶ τὸ AAT τρίγωνον" καὶ δέδεικται, ὅτι, 
εἰ ὑπερέχει ἡ ΘΙ' βάσις τῆς ΓΑ βάσεως, ὑπερέχει 
6 καὶ τὸ 4ΘΓ τρίγωνον τοῦ 44Γ τριγώνου, καὶ εἰ 
ἴση, ἴσον, καὶ εἰ ἐλάσσων, ἔλασσον" ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 
ΒΓ βάσις πρὸς τὴν D'4 βάσιν, οὕτως τὸ ABI 
τρίγωνον πρὸς τὸ 4Γ4 voíyovov." 
Καὶ ἐπεὶ τοῦ μὲν 4ΒΓ τριγώνου διπλάσιόν ἔστι 
10 τὸ EI' παραλληλόγραμμον, τοῦ δὲ 4Γ4 τριγώνου 
διπλάσιόν ἐστι τὲ ΖΓ παραλληλόγραμμον, τὰ δὲ 
μέρη τοῖς ὡσαύτως πολλαπλασίοις τὸν αὐτὸν ἔχει 
λόγον, ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ABI' τρίγωνον πρὸς τὸ 
4Γ4 τρίγωνον. οὕτως τὸ EI' παραλληλόγραμμον 
16 πρὸς τὸ ΖΓ παραλληλόγφαμμον. ἐπεὶ οὖν ἐδεέχϑη, 
ὡς μὲν ἡ ΒΓ βάσις πρὸς τὴν ΓΖΩ͂, οὕτως τὸ 48ΒΓ 
τρίγωνον πρὸς τὸ 4Γ424 τρίγωνον, ὡς δὲ v0 ABI 
τρίγωνον πρὸς τὸ A4I'4 τρίγωνον, οὕτως τὸ ΕΓ 
παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ ΓΖ παραλληλόγραμμον, 
20 καὶ ὡς ἄρα ἡ ΒΓ βάσις πρὸς τὴν I βάσιν, οὕτως 
τὸ ΕΓ παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ ΖΓ παραλληλό- 
γραμμον. 
Τὰ ἄρα τρίγωνα καὶ τὰ παραλληλόγραμμα τὰ 
ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος ὄντα πρὸς ἄλληλά ἐστιν ὡς ol 
26 βάσειφ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


β΄ 
9 i] , A , ^v “- 
Εαν τριγῶνου παρὰ μίαν τῶν πλευρῶν 
ἀχϑῇ τις εὐθεῖα, ἀνάλογον τεμεῖ τὰς τοῦ τρι- 


2. €] supra F. 3. AT] T A P. 4. ΓΛ 4 in ras. 
m,2P; 37 Ὁ, 6. ἔση] ἴσον B, et F, corr. τὰ. 2. ἐλάσσω» 


ELEMENTORUM LIBER VI. T 


iriangulique A4BI' basis ΘΙΓ et triangulus ΑΘΓ, et 
basis ΓΖ triangulique 4.2 Γ aliae quaeuis aeque multi- 
plices basis A4I' et triangulus 4.41I* et demonstratum 
esl, si € I' basis basim ΓΔ superet, etiam triangulum 
ΑΘΓ triangulum 44I' superare, et si aequalis sit, 
aequalem esse, et si minor, minorem. itaque erit 
ΒΓ: D4--— A4BI:AIAU[V def. 5]. 
et quoniam ΕΓ — 2 ABI' οἱ ZI — 2 ATA [I, 34], et 
partes eandem rationem habent atque aeque multi- 
plices [V, 15], erit A ABI': AI'41 — ΕΓ: ΖΓ. iam 
quoniam demonstratum est, esse 
BDI:IDI4-— ABI: ATA 
eb 4BI': 4ΓΖ4 — ΕΓ: ΓΖ, erit etiam 
BI':I4-EIDI:ZI[V,11]. 

Ergo trianguli et parallelogramma sub eadem alti- 
iudine posita eandem inter se rationem habent ac 
bases; quod erat demonstrandum. 


II. 


Si in triangulo uni laterum parallela ducitur recta, 
latera trianguli proportionaliter secabit; et si latera 


II. Schol. in Archim. III p. 388. 


ἔλασσον P; ἔλαττον B, et F, corr. m. 2; ἐλάττων p. ἔλαττον 
BFp. 9. μὲν vov V. 10. δέ] m. 2 V. 11. ἐστιν P; 
comp. p. 12. πολλαπλασίοις] παραπλησίοις B; corr. m. 2. 

15. ΖΙῚ ΓΖ BFp, V m. 2. 16. ἡ μέν p. ABT 
ADBP. 111. ATA] corr. ex AAT F. τρίγωνον] om. V. 
18. τρίγωνον] om. V. AT'4] e corr. F. τρίγωνον m. 2 V. 

19. ΓΖ P, V m. 1; ZP ΒΕ», V m.2. 20. PA] AT p. 

21. παραλληλόγραμμον] (alt. om. V. 97. παρὰ μίαν] mu- 
iat. in παράλληλος μιᾷ B m. recentissimg; in WX wwyre wet. 
m. 9: ἤτοι μιᾷ τῶν πλευρῶν παράλληλος. 


10 


10 


20 


26 


18 ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ δ΄. 


γώνου πλευράς" καὶ ἐὰν αἴ τοῦ τριγώνου πλευ- 
qol ἀνάλογον τμηϑῶσιν, ἡ ἐπὶ τὰς τομὰς 
ἐπιξευγνυμένη εὐθεῖα παρὰ τὴν λοιπὴν ioca 
τοῦ τριγώνου πλευράν. 

Τριγώνου γὰρ τοῦ ABI' παράλληλος μιᾷ τῶν 
πλευρῶν τῇ ΒΓ ἤχϑω ἡ A4E' λέγω, ὅτι ἐστὶν ὡς ἡ 
B4 πρὸς τὴν 44, οὕτως ἡ ΓΕ πρὲς τὴν ΕΑ. 

᾿ΕἘπεξεύχϑωσαν γὰρ αἱ ΒΕ, ΓΖ. 

Ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ BAL E τρίγωνον τῷ ΓΖ E τρι- 
γώνῳ᾽ ἐπὶ γὰρ τῆς αὐτῆς βασεώς ἐστι τῆς ΖΕ καὶ 
ἐν ταῖς αὐταῖς παραλλήλοις ταῖς 4Ε, BI" ἄλλο Od 
τι τὸ 44 E τρίγωνον. τὰ δὲ ἴσα πρὸς τὸ αὐτὸ τὸν 
αὐτὸν ἔχει λόγον" ἔστιν ἄρα ὡς τὸ Β4Ε τρίγωνον 
πρὸς τὸ A44 E [τρίγωνον], οὕτως τὸ I4 E τρίγωνον 
πρὸς τὸ 44 τρίγωνον. ἀλλ᾽ ὡς μὲν τὸ BAE 
τρίγωνον πρὸς τὸ A444 E, οὕτως ἡ ΒΔ4 πρὸς τὴν 
2.4: ὑπὸ γὰρ τὸ αὐτὸ ὕψος ὄντα τὴν ἀπὸ τοῦ E 
ἐπὶ τὴν AB κάϑετον ἀγομένην πρὸς ἄλληλα εἰσιν 
ὡς αἱ βάσεις. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ὡς τὰ I1 E τρίγωνον 
πρὸς τὸ 44, οὕτως ἡ ΓΕ πρὸς τὴν ΕΑ καὶ 
ὡς ἄρα ἡ Β4 πρὸς τὴν 414, οὕτως ἡ ΓΕ πρὸς 
τὴν EA. 

᾿Αλλὰ δὴ αἵ τοῦ 4ΒΓ τριγώνου πλευραὶ αἴ AB, 
ΑΓ ἀνάλογον τετμήσϑωσαν, ὡς ἡ ΒΖ πρὸς τὴν 44, 
οὕτως ἡ ΓΕ πρὸς τὴν ΕΑ. καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ AE 
λέγω, ὅτι παράλληλός ἐστιν ἡ 4Ε τῇ BI. 

Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασχευασϑέντων, ἐπεί ἐστιν 


1. Ante ἐάν 2 litt, eras. V. 8. παρὰ τὴν λοιπήν mutat. 
in παράλληλος τῇ λοιπῇ B m. recentiss.; in F ΒΌΡΥΒ scr. m. 2 
παράλληλος. 4. πλευράν] mutat. in πλευρᾷ m. recentiss. B. 
7. τὴν] postea insert. g. τήν] postea insert. g. EA] 


ELEMENTORUM LIBER VI. ''9 


irianguli proportionaliter secantur, recta ad puncta 
seetionum ducta reliquo lateri trianguli parallela erit. 

Nam in triangulo 4BI' uni 
laterum BI' parallela ducatur 
4 E. dico, esse 
ΒΩ: 24 -- ΓΕ: ΕΑ. 

ducantur enim BE, D. 
itaque A ΒΖΕ «-- ΓΖ E; nam 
in eadem basi sunt 4 et in üsdem parallelis 7/ E, 
BI' [ἴ, 38] sla autem quaedam magnitudo est 
A A44 E. οἱ aequalia ad idem eandem rationem ha- 
bent[V, 7]. erit igitur BzZE: 4 AE-— IAE: AAE. 
uerum BzZ E: 44 E τῷ Bz:2Z4;nam cum sub eadem 
altitudine positi sint, ea quae ab E ad 4B perpen- 
dieularis ducitur, eandem inter se rstionem habent ac 
bases [prop. I]. eademede causa erit etiam 

A TAE: AAE ΞΕ DE: EA. 

quare etiam B 4:714 —- ΓΕ: EA [V, 11]. 

iam uero trianguli 4BI'latera 4B, AI' propor- 
lionaliter secentur, ita ut sib B : 444 — ΓΕ: E A, et 
ducatur 4E. dico, 4 rectae BI' parallelam esse. 


5 7 


AB F. 8. γάρ] supra m. 1 V. 9. ἄρα] δή P. ἐστίν P, 
comp. p. 11. BI] EZ ῳ (non F). 14. τό] corr. ex 
τῷ m. Δ Y. AAE| AAE P. τρίγωνον] om. P. toc- 
yovov| om. V. 16. A4A4E] 4 e cor. m. 2 V. ἢ] 9; 
&dd. supra etitm m. rec. 19. Post βάσεις add. V: ὡς δὲ 
τὸ Dd E πρὸς τὸ 444 E τρίγωνον. δὴ] om. F; uidetur add. 
fuisse m. 2, sed euan.; δὴ καί P. ὡς τό] om. V; ὡς δὲ 
τό φ. Γ' ΔῈ τρίγωνον πρὸς τὸ 44] om. V. 20. E 
AEyp. 921 DE] ΓΒΕ 38. αἴ AB, AT] m. 2 V;« 
om. F, add. g. 24. Ante ὡς hab. Bp: κατὰ τὰ 4, E 
σημεῖα: idem P mg. m. 2. ὡς ἄρα Bp. 926. DE] mutat. 
in EI'm. 92 V. 
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ὡς ἡ B4 πρὸς τὴν 44, οὕτως ἡ ΓΕ πρὸς τὴν ΕΑ, 
ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ B4 πρὸς τὴν 44, οὕτως τὸ BAE 

τρίγωνον πρὸς τὸ 444 τρίγωνον, ὡς δὲ ἡ ΓΕ πρὸς 
τὴν ΕΑ, οὕτως τὸ ΓΖΕ τρίγωνον πρὸς τὸ 448 

5 τρίγωνον, καὶ ὡς ἄρα τὸ BE τρίγωνον πρὸς τὸ 
AAE τρίγωνον, οὕτως τὸ I'Z E τρίγωνον πρὸς τὸ 
AZAE τρίγωνον. ἑκάτερον ἄρα τῶν BAE, I'AE 
τριγώνων πρὸς τὸ 41 E τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον. ἴσον 
ἄρα ἐστὶ τὸ Β4Ε τρίγωνον τῷ ΓΖ E τριγώνφ᾽ καί 

0 εἰσιν ἐπὶ τῆς αὐτῆς βάσεως τῆς 4Ε. τὰ δὲ ἴσα 
τρίγωνα καὶ ἐπὶ τῆς αὐτῆς βάδεως ὄντα καὶ ἐν ταῖς 
αὐταῖς παραλλήλοις ἐστίν. παράλληλος ἄρα ἐστὶν ἡ 
ΖΕ τῇ ΒΓ. 

᾿Εὰν ἄρα τριγώνου παρὰ μίαν τῶν πλευρῶν ἀχϑῇ 

ιὅ τις εὐθεῖα, ἀνάλογον τεμεῖ τὰς τοῦ τριγώνου πλευρᾶς" 

καὶ ἐὰν αἵ τοῦ τριγώνου πλεῳραὶ ἀνάλογον τμηϑῶσιν, 

ἡ ἐπὶ τὰς τομὰς ἐπιξευγνυμένη εὐθεῖα παρὰ τὴν λοι- 

zv ἔσται τοῦ τριγώνου πλευράν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
γ΄. 

0 — 'Eàv τριγώνου ἡ γωνία δίχα τμηϑῇ, ἡ δὲ 
τέμνουσα τὴν γωνίαν εὐθεῖα τέμνῃ καὶ τὴν 
βάσιν, τὰ τῆς βάδεως τμήματα τὸν αὐτὸν ἕξει 
λόγον ταῖς λοιπαῖς τοῦ τριγώνου πλευραῖς" 
καὶ ἐὰν τὰ τῆς βάσεως τμήματα τὸν αὐτὸν ἔχῃ 

2b λόγον ταῖς λοιπαῖς τοῦ τριγώνου πλευραῖς, 
ἡ ἀπὸ τῆς κορυφῆς ἐπὶ τὴν τομὴν ἐπιξευγνυ- 
μένη εὐθεῖα δίχα τεμεῖ τὴν τοῦ τριγώνου 
γωνίαν. 


8. τρέγωνο») (alt.)om. V. 4. τὴν E A] τὸ E A seq. ras. 1 litt. F 
6. καὶ ὡς ἄρα — 1: 4,4} coíyovovy] mg. m. 2 V. 
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nam iisdem comparatis quoniam est 
B4:dA-—LDE: EA, οἱ Bd:dA-—ABAE:AAE, 
et DE: EA «-.Δ ΓΔΕ : AAE [prop. I], erit etiam 
A BAE: AJ4E — ATAE: AAE [V, 11]. itaque 
uterque triangulus B.4E, I'4E ad A44E eandem 
ralionem habet. itaque A ΒΖ Ε -- IAE(V,9] et 
in eadem basi sunt 7/ E. trianguli autem, qui aequales 
sunt et in eadem basi positi, etiam in ii$dem parallelis 
sunt [I, 39]. :aqué 4E rectae BI' parallela emt. 

Ergo si iA triangulo uni leterum parallela ducitur 
tecta, latera tri&nguli proportionaliter secabit; et si 
latef& trianguli proportionalite? secantur, recta ad 
puneta sectionum ducta reliquo lateri trianguli paral- 
lela erit; quód erat dentónstrandum. 


| III. 

Si angulus trianguli in duas partés &equales 
diuiditur, et recta a&nguülum secans etiam basim secat, 
partes basis eandem rationém habebumé ἀὸ reliqua 
latera trianguli; et $i partes basis eandem rationem 
habent ac reliqua latera ἐσ 1, reéta a uertice 
ad punctum sectionis ducta angulum trianguli in duas 
pártes aequales secabit. 


III. Theon in Ptolem. p. 201. Eutocius in Archim. III 
p. 272, 11. Schol im Pappum ΠῚ p. 1175, 16, 25 al. 


τρίγωνον } (prius) om. BFV 7. τρίγωνον] comp. F. 8. 
πρὸς τὸ 44 E] supra m. 1 F. πρὸς τὸ AA E τρίγωνον V. 9. 
ἐστίν F V. 11. καί] (prius) τά F. 12. παράλληλος V; corr. 
m. 3. ἐστίρ] (prius) PF V; ἐστί B, et p (εν in ras); εἰσί V 
τὰ. ὃ. 14, πλευρῶν] mg. m.1P. —20.5]0m. V. τμηϑῇ] 
in ras. m. 2 V. δέ] supra m. 1 F. 21. τέμνῃ τέμνει 
eras. e£ V. 94. καὶ ἐὰν τά — 925: πλευραῖς mg. m. 9 

ἔχῃ! corr. ex ἔχει m. 1 p. 97. τεμεῖ] m. 2, V m. E 
téu»s, Bp, FE m. t, V m. 1. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. ΤΙ. ὃ 
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25 
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Ἔστω τρίγωνον τὸ ABI, xal τετμήσθω ἡ ὑπὸ 
Β4Γ γωνία δίχα ὑπὸ τῆς 44 εὐθείας" λέγω, ὅτι 
ἐστὶν ὡς ἡ B4 πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως ἡ BA πρὸς 
τὴν 4Γ. 

Ἤλχϑω γὰρ διὰ τοῦ Γ τῇ 44 παράλληλορ ἡ ΓΕ, 
καὶ διαχϑεῖσα ἡ B.4 συμπιπτέτω αὐτῇ κατὰ τὸ E. 

Καὶ ἐπεὶ εἰς παραλλήλους τὰς 444, ΕΓ εὐϑεῖα 
ἐνέπεσεν ἡ AL, ἡ hy ὑπὸ ΑΓΕ γωνία ἴση ἐστὶ 
τῇ ὑπὸ ΓΑΖ. ἀλλ᾽ ἡ ὑπὸ Γ44 τῇ ὑπὸ B.Azl ὑπό- 
κειται ἴση" καὶ ἡ ὑπὸ ἊΨ 4 ἄρα τῇ ὑπὸ 4ΓΕ ἐστιν 
ἴση. πάλιν, ἐπεὶ εἰς παραλλήλους τας 44, EI' εὐ- 
ϑεῖα ἐνέπεσεν ἡ ΒΑΕ, ἡ ἐκτὸς γωνία ἡ ὑπὸ B4 4 
ἴση ἐστὶ τῇ ἐντὸς τῇ ὑπὸ AEI. ἐδείχϑη δὲ καὶ ἡ 
ὑπὸ ΑΓΕ τῇ ὑπὸ ΒΑ4 ἴση" καὶ ἡ ὑπὸ ΑΓΕ ἄρα 
γωνία τῇ ὑπὸ AEI ἐστιν ἴση: ὥστε καὶ πλευρὰ ἡ 
AE πλευρᾷ τῇ 4 ἐστιν ἴση. καὶ ἐπεὶ τριγώνου 
τοῦ ΒΓΕ παρὰ μίαν τῶν πλευρῶν τὴν ΕΓ ἧκται ἡ 
44, ἀνάλογον ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ B4 πρὸς τὴν AI, 
οὕτως ἡ BA πρὸς τὴν AE. ἴση δὲ ἡ AE τῇ AI" 
ὡς ἄρα ἡ B4 πρὸς τὴν 4Γ, οὕτως ἣ ΒΑ͂ πρὸς 
τὴν 4Γ. 

᾿4λλὰ δὴ ἔστω ὡς ἡ B4 πρὸς τὴν 4Γ, οὕτως 
ἡ BA πρὸς τὴν AI, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ Α4 λέγω, 
ὅτι δίχα τέτμηται ἡ ὑπὸ BAT γωνία ὑπὸ τῆς 44 
εὐϑείας. 

Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασκευασϑέντων, ἐπεί ἐστιν 
ὡς ἡ B4 πρὸς τὴν ΖΓ, οὕτως ἡ BA πρὸς τὴν AT, 
ἀλλὰ καὶ ὡς ἡ B4 πρὸς τὴν 4L, οὕτως ἐστὶν ἡ ΒΑ 

1, καί] supra F. 8. D4] 4r P. 7. εὐθείας V. 


8. ἐνέπεσεν] P Bp; ἐμπέπτωκεν V. ἐστίν P; comp. p. 
9. ἀλλά P. 11, εὐθεῖα] εὐθείας addito εὐθεῖα in mg. m. 
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Sib triangulus ΑΒΓ, et | ΒΑΓ in duas partes 
aequales .secetur recta 4 4. 
dico, esse 

ΒΖ: ΓΖ -- ΒΑ: AI. 

ducatur enim per I' rectae 

44 parallela I'E, et pro- 

£5 T ducta B.4 cum ea concurrat 

in E [I «iv. 5]. et quoniam in rectas parallelas 44 Z, 

ET' recta incidit AT, erit ( Ἅ4ΓΕ — Γ44 [1,29]. sed 

supposuimus ( Γ44 — ΒΑ 4. quare etiam [, B. 44 

— ΑΓΕ. rursus quoniam in rectas parallelas 4 Zf, EI 

recta incidit B AE, erit ( B.441 — AET' exterior angu- 

lus interiori [1,29]. demonstratum est autem, esse etiam 

L 4ΓΕ-- B4 4. quare eliam |, ΓΕ — AET:. quare 

eliam 4E — 4Γ [1, 6]. et quoniam in iriangulo 

BI'E un laterum EI' parallela ducta est 471, erit 

Β4: 4Γ -- Β4: AE [prop. Il. sed 4E — AT. 
ilaque erii 

B4: AT'— BA: AI. 

iam uero sib. B 4: 2Γ -- BA: 4Γ, οἱ ducatur 4 4. 

dico, ( ΒΑΓ in duas partes aequales secari recta 4 zf. 

nam iisdem comparatis quoniam est B: 4D 

— ΒΑ: AI, uerum etiam B: 4D'—B4:4E (nam 


2 V; εὐθείας εὐθεῖα Bp. 12. ἐνέπεσε V. ΒΑΕ] litt, E in 
ras. m. 2 P. ἢ] (lert.) in ras. V. 13. ἴση] -ἢ e corr. m. 
2 P. AET'| liti, ET" in ras. P. 14. ΒΑ), corr. ex Bd 
m. 1 p. ἄρα γωνία] om. V. 16. AE] A9 π (non P), 
EA q. πλευράν π (non P). 18. πρὸς τήν] τήν comp. scrip- 
tum cum πρόσ coaluit in F, πρός y, et sic in seq. Saepius. 

20. ὡς ἄρα] P; ἔστιν ἄρα ὡς Theon? (BF V p); cfr. p. 68, 15. 

22. ΒΖ 4 corr. p. 4ΓῚ P4 F. 26. ἐπεὶ ydo q. — 27. 
AT — p. 84, 1: πρὸς τήν] om.. Bp. 238. τήν] om. F (inser. 
m. rec., sed eras.) 

o* 
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πρὸς τὴν 4Ε' τριγώνου γὰρ τοῦ ΒΓΕ παρὰ μίαν 
τὴν ED ἦκται ἡ 424^ καὶ ὡς ἄρα ἡ ΒΑ πρὸς τὴν 
ΑΓ, οὕτως ἡ ΒΑ͂ πρὸς τὴν AE. ἴση ἄρα ἡ AD τῇ 
AE: ὥστε καὶ γωνίχ ἡ ὑπὸ AED τῇ ὑπὸ 4ΓΕ 

ὅ ἐστιν ἴση. ἀλλ᾽ ἡ μὲν ὑπὸ AED τῇ ἐκτὸς τῇ ὑπὸ 
BA44 [ἐστιν ἴση, $9 δὲ ὑπὸ ΑΓΕ τῇ ἐναλλὰξ τῇ 
ὑπὸ D424 ἐστιν ἴση" καὶ ἡ ὑπὸ BA44 ἄρα τῇ ὑπὸ 
I A 4A ἐσειν ἴδη. ἡ ἄρα ὑπὸ Β4Γ γωνία δίχα τέτμηται 
ὑπὸ Ug 4.4 εοὐϑεέας. 

10 Ἐὰν ἄρα τριγώνου ἡ γωνία δίχα τμηϑῆ, ἡ δὲ 
τέμνουσα τὴν γωνίαν εὐθεῖα τόμνῃ καὶ τὴν βάσεν, 
τὰ τῆς βάσεως τμήματα τὸν αὐτὸν ἕξει λόγον ταῖς 
λοιπαῖς τοῦ τριγώνου πλευραῖφ᾽ καὶ ἐὰν τὰ τῆς βάσεως 
τμήματα τὸν αὐτὸν ἔχῃ λόγον ταῖς λοιπαῖς τοῦ τρι- 

15 γώνου πλευραῖδ, ἡ ἀπὸ τῆς κορυφῆς ἐπὶ τὴν τομὴν 
ἐκιξευγνυμένη εὐθεῖα δίχα τέμνει τὴν τοῦ τριγώνου 
γωνίαν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

δ΄. 
Τῶν ἰσογωνίων τριγώνων ἀνάλογόν εἰ- 

90 ὅιν ab πλευραὶ αἱ περὶ τὰς ἴσας γωνίας καὶ 
ὁμόλογοι αἱ ὑπὸ τὰς ἴσας γωνίας ὑποτείνουσαι. 

Ἔστω ἰσσγώνια τρίγωνα τὰ ΑΒΓ, ΔΓΕ ἴδην 
ἔχοντα viv μὲν ὑπὸ ABI γωνίαν τῇ ὑπὸ ΖΓΕ, τὴν. 
0b ὑπὸ Β4Γ τῇ ὑπὸ IAE καὶ ἔτι τὴν oxi 4ΓΒ 

25 τῇ ὑπὸ DEZ' λέγω, ὅτι τῶν 48Γ, 4ΓΕ τριγώνων 


IV. Psellus p. 70. 


8. ovrog] m. 2V. ΑΕ] AP 9. 4. 4E| EA g. τῇ! 
ΡΒρ; γωνίᾳ τῇ FV. ὅ. ἀλλὰ P. 6. BAZ] B supra m. £ Εἰ. 
ἐστιν} om. P. ἧ δέ] ἴση δὲ καὶ ἡ V. ΑΓῈ] supra Γ' ras. 
est in V; “ΕΓ F. 7. ἐστιν ἴση] om. V. καὶ ἡ ὑπό — 8: 
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in irangulo BI'E uni laterum EI' parallela ducta 
est 441) [prop, II], ent etiam B.4: 4I —— ΒΑ: AE 
[V, 11]. quere AI' -— AE [V, 9]. quare etiam 
L “ΕΓ Ὁ AFI'E [I 5]. sed [. AEI'— B.4 4 exteriori 
[1,29], οἱ ὁ ΑΓΕ — ΓΑ.“ alterno [id.]. quare etiam. 
L BAd -——I44. iaque ( BAT" recta 471 in duas 
paries aequales sectus est. 

Ergo si angulus trianguli in du&s partes aequales 
diuiditur, eb recta angulum secans etiam basim secat, 
paries basis eandem rationem habebunt ac reliqua 
later& trianguli; et si partes basis eandem rationem 
habent &c reliqua latera trianguli, receta & uertice ad 
punetum sectionis ducta angulum irianguli in duas 
pertes aequales secabit; quod erat demonstrandum. 


IV. 


In iriangulis aequiangulis latera aequales angulos 
compréhendentia proportionalia suntü οὐ correspon- 
dentia, quae sub aequalibus angulis subtendunt. 

Sint trianguli aequianguli 4BI, 4I'E habentes 
L ABI -- 4DE, BAD — DAE, ADB — DEZ. dico, 


ἐστιν ἴση] om. B et V (ras. M quariae partis lineae); in mg. 
transeunt in ras. p. om. V. δίχα] om. F. 11. 
τὴν γωνίαν] P; αὐτήν BV) εὐθεῖα) τας. m. 1 P. tÉ- 
pre. F et seq. ras. 1 litt. 12. τά] m. 2 F. 18. xal 
ἐών — 17: δεῖξαι] ip ras. m. 1 F. 14, ἔχῃ] corr. ex ἔχεε p. 
λόγον ἔχῃ V. 16. τοῦ edo. V) om. F' V. 17. γωνίαν] 
εὐθεῖαν p. 20. αἵ περί] e corr . 
πλευραὶ ὑποτείνουσαι. à 

ἔστωσαν V. IA4E Bp, V m. 2. 28. ABT] 
BAT P. γωνίαν] ΠΝ mg. P. A4DE| lA4E P. 24. 
BAT] BFp, V m 2, ΒΓΑ P; 4PBVm.i.  D4ZE] ΒΡ, 
V m. 2; ΓΕ4 P. ATE] Bp, V in ras m. 3; ABT PP. 

25. ΓἘ “] BFp; ZEI'in ras. m. 9 V, ΔΤ. 
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Τῶν ἄρα ἰσογωνίων τριγώνων ἀνάλογόν εἶσιν xí 
πλευραὶ φἱ περὶ τὰς ἴσας γωνίας καὶ ὁμόλογοι αἵ 
ὑπὸ τὰς ἴσας γῳνίρις ὑποτείνουσαι" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


4 


ε΄. 

δ Ἐὰν δύο τρίγωνᾳ τὰς πλευρὰς ἀνάλογον 
ἔχῃ, ἰσογώνια ἔσται τὰ τρίγωνα καὶ ἴσας ἕξει 
τὰς γωνίας, ὑφ᾽ ἃς αἱ ὁμόλογοι πλευφαὶ ὑκο- 
τείνουσιν. 

Ἔστω δύο τρίγωνα τὰ 4BI,4 EZ τὸς πλευρὰᾳ 

10 ἀνάλογον ἔχοντα, mg μὲν τὴν 4 πρὴρ τὴν BI, οὔτ 
τῶς τὴν 4Ε πρὸς τὴν EZ, ὡς δὲ τὴν ΒΓ πρὸς τὴν 
ΓΑ, οὕτως τὴν ΕΖ πρὸς τὴν Z4, καὶ ἔτι ὡς τὴν 
B. πρὸς τὴν AI, οὕτως τὴν EZ πρὸς τὴν AZ. 
λέγω, ὅτι ἰσογώνιόν ἐστι τὸ 4ΒΓ τρίγωνον τῷ 4ΕΖ 

15 τριγώνῳ καὶ ἴσας ἕξουσι τὰς γωνίας, ὑφ᾽ ἃς at ὁμό- 
λογοι πλευραὶ ὑποτείνουσιν, τὴν μὲν ὑπὸ ABI τῇ 
ὑπὸ 4EZ, τὴν δὲ ὑπὸ ΒΓΑ τῇ ὑπὸ ΕΖ4 καὶ £c 
τὴν ὑπὸ ΒΑΓ τῇ oxà Ε4Ζ. 

Συγεστάτω γὰρ πρὸς τῇ E£ εὐθείῳ καὶ τοῖρ πρὸς 

20 α αὐτῇ σημείοις τοῖς E, Z τῇ μὲν omo ABT yovíg 
ἴση ἡ ὑπὸ ZEH, τῇ δὲ vxo ΑΓΒ ἴση ἡ ὑπὸ ΕΖΗ: 
λοιπὴ ἄρα ἡ πρὸς τῷ Α λοιπῇ τῇ πρὸς τῷ Η ἐστιν ἴση. 
ἴσογώνιον ἄρα ἐστὶ vo 4ΒΓ τρίγωνον τῷ ΕΗΖ 
[τριγώνῳ]. τῶν ἄρα ABI, ΕΗΖ τριγώνων ἀνάλογόν 

25 εἰσιν αἵ πλευραὶ αἱ περὶ τὰς ἴσας γωνίας καὶ ὁμό- 


8. ὑπό] περί p. yaevíac] bis p. πλευραὶ ὡπρτείνουσαι 


ΒΕ, ὑπητείνουσ ΤῊ πλευραί V. 7. τάς] m. rec. F. 10. 
τὴν ΒΓ ΒΓ B li. τὴν EZ] EZ BFp. τὴν I'4 
ΓΑ BL 12. οὕτω B. τὴν Z4] P, V m. 1; τὴν 4 


Vm.2; 42 BFp. 18. οὕτω Bp. τὴν 42 Υ; τὴν Ζ 4 ῥ᾽ 
“2 BFp. 14. ἐστιν P, comp. y. 16. ὑποτείνουσι Vp. 
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Ergo in iriangulis aequiangulis latera aequales 
Cngeulos eomprehendentia proportionalig sunt et corre- 
SPOndentia, quae sub aequalibus angulis gubtendunt; 
quod eret demonstrandum. 


V. , 


Si duo irianguli latera proportionalia habent, 
aequianguli erunt itrienguli et eos angulos aequales 
habebunt, sub quibus correspondentia latera sub- 
tendunt. 

Sint duo Vis ABI, A4 EZ latera proportionalia 

habentes, ita ut siti 4B: ΒΓ 


— JE: ΕΖ, ΒΓ: ΓΑ - EZ 
:Z4,BA: AD-—Ez:242. dico, 
Z inangulos 4BI, 4EZ aequian- 
gulos fore et eos angulos aequa- 
y * habituros esse, sub quibus 


M orrespondentia latera subtendant, 
L 4ΒΓ π- d EZ, BI'4 — EZA, BAD —EAZ. 

consiruatur enim ad rectam E Z ei puncta eius 
E, £ angulo 4ΒΓ aequalis ( ZEH 6t angulo AI'B 
aequalis ΕΖΗ [I, 23]. itaque qui relinquitur, angulus 
ad .4 positus reliquo angulo ad E posito aequalis 
est [L 32] itaque 4BI, EHZ irianguh aequianguli 
sunt. quare in iriangulis 4BI, EHZ latera aequales 
angulos comprehendentia proportionalia sunt et corre- 


21. AI'B] e corr. V. 22. πρὸς τῷ 4] P; ὑπὸ BAI'Theon 
(BF Vp). 790g τῷ H] P; ὑπὸ ΕΗΖ Theon (Bp; ὑπὸ EZ 
supra scr. H V, ὑπὸ ΕΖΗ T) 28. (coyovio F in fine lin. 
ἐστίν P, comp. p. EHZ]) P, V m. 1; ZEH Bp, V m. 2, 
F eras. Z et H. Ni τριγώνῳ om. P. EHZVP,N. i 
ZEH BF p, V m. 2. X 
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λογοι αἱ ὑπὸ τὰς ἴσας γωνίας ὑποτείνουσαι" ἔστιν 
ἄρα ὡς ἡ AB πρὸς τὴν BI, [οὕτως] ἡ HE προς 
τὴν EZ. ἀλλ᾽ ὡς ἡ AB πρὸς viv ΒΓ, οὕτως ὑπό- 
κειται ἡ 4E πρὸς τὴν EZ: ὡς ἄρα ἡ 4 πρὸς 
ὅ τὴν ΕΖ, οὕτως ἡ HE πρὸς τὴν ΕΖ. ἑκατέρα ἄρα 
τῶν 4E, ΗΕ πρὸς τὴν ΕΖ τὸν αὐτὸν ἔχει Aóyov 
ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ 4E τῇ HE. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ 
AZ τῇ ΗΖ ἐστιν ἴση. ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ AE τῇ 
ΕΗ, κοινὴ δὲ ἡ EZ, δύο δὴ αἱ 4E, ΕΖ δυσὶ ταῖς 
10 HE, ΕΖ ἴσαι εἰσίν" καὶ βάσις ἡ 4Z βάσει τῇ ΖΗ 
[ἐστιν] ἴση γωνία ἄρα ἡ ὑπὸ 4ΕΖ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ 
ΗΕΖ ἐστιν ἴση, καὶ τὸ 4EZ τρίγωνον τῷ ΗΕΖ 
τριγώνῳ ἴσον, καὶ αἱ λοιπαὶ γωνίαι ταῖς λοιπαῖς 
γωνίαις ἴσαι, ὑφ᾽ ἃς αἱ ἴσαι πλευραὶ ὑποτείνουσιν. 
16 ἴση ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ μὲν ὑπὸ AZ Ε γωνία τῇ ὑπὸ HZE, 
ἡ δὲ ὑπὸ Ε4Ζ τῇ ὑπὸ ΕΗΖ. καὶ ἐπεὶ ἡ μὲν ὑπὸ 
ZEA4 τῇ ὑπὸ ΗΕΖ ἐστιν ἴση, ἀλλ᾽ ἡ ὑπὸ ΗΕΖ τῇ 
ὑπὸ ABI, καὶ ἡ ὑπὸ ABI' ἄρα γωνία τῇ ὑπὸ 4EZ 
ἐστιν ἴση. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ ὑπὸ 4ΓΒ τῇ ὑπὸ 
20 22ΖΕ ἐστιν ἴση, καὶ ἔτι ἡ πρὸς τῷ Α τῇ πρὸς τῷ 
4: ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΒΓ τρίγωνον τῷ 4ΕΖ 
τριγώνῳ. 
Ἐὰν ἄρα δύο τρίγωνα τὰς πλευρὰς ἀνάλογον ἔχῃ, 
ἰσογώνια ἔσται τὰ τρίγωνα καὶ ἴσας ἕξει τὰς γωνίας, 
26 ὑφ᾽ ἐς αἱ ὁμόλογοι πλευραὶ ὑποτείνουσιν' ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 


L4 


5. 
Ἐὰν δύο τρίγωνα μίαν γωνίαν μιᾷ γω- 
1l. γωνίας] m. 2 F. πλευραὶ ὑποτείνουσαι Theon (ΒΥ Ε' p). 


2. τήν] om. BF p. οὕτως] om. P. 8. τήν] om. ΒΕ. 
244' — 4: EZ] mg. m. 1 F. 8. τήνλ om. BY. 4. τή»] 
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spondentia, quae sub aequalibus angulis subtendunt 
[prop. IV]. erit igitur 4B: BI'— HE: EZ. sed 
AB: ΒΓ — 2Ε : EZ, vui supposuimus. quare 
AZ4E:EZ-—HE:EZ[V,11] itaque utraque ΖΕ, HE 
ad EZ eandem rationem habet. ergo ΖΕ -— HE 
[V, 9]. eadem de causa etiam ZZ — HZ. iam 
quoniam Z/E — EH, ei communis est EZ, duae 
rectae 47/E, EZ duabus HE, EZ aequales sunt; et 
22 — ZH. itaque ( 2EZ— ΗΕΖ [L8], et ^ 4 EZ 
— Δ H EZ, ei reliqui anguli reliquis angulis aequales, 
sub quibus aequalia latera subtendunt [I, 4]. itaque 
L 4ZE — HZE,[ EAZ — EHZ. ei quonam 
L ZE4 — ΗΕΖ, et (ΗΕΖ — ABI, erit etiam 
L ABI'— AEZ. eadem de causa erit etiam /, AI'B 
— 42ΖΕ, ei praeterea angulus ad A4 positus angulo 
ad 4 posito. itaque trianguli ΑΒΓ, 4EZ aequi- 
anguli sunt. 

Ergo si duo trianguli latera proportionalia habent, 
aequianguli erunt irianguli et eos angulos aequales 
habebunt, sub quibus correspondentia latera subten- 
dunt; quod erai demonstrandum. 


VI. 
Si duo trianguli unum angulum uni angulo aequalem 


om. BFp. «ol óc ἄρα P. ὅ. τήν] bis om. BFp. 6. HE] 
EH V. 7. τὰ] om. p. 8. ἴση ἐστίν p. 10. εἰσί Vp. 

42] Z4P. ZH] postras.ilitt. V. 11. ἐστιν] om. P. 
18. Post ἴσον add. ἐστί Bp, F m. 2, V m. 2. 14. Post ἴσαι 
add. ἔσονται Bp, F m. 2. 15. ἐστίν PB. — AZE] A EZ F. 

ΗΖ ΕἸ H supra m. 1 F. — 17. ἴση éovív q.. ἀλλά P. 18. 
ABLD'](prius 4ΒΓ' ἐστιν icy V. 19. ἡ ἡ uév P. ΑΓΒ] 
ABI'yp. 20. ἔτι] e corr. V. τῷ] bis τό B e& N (gexx. 
m. 2) 21. 4 ἐστιν ἴση FV. ἐστίν Ὁ. 


ὄ 


10 


15 


20 


25 
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νίᾳ ἴσην ἔχῃ, περὶ δὲ τὰς ἴσας γωνίας τὰς 
πλευρὰς ἀνάλογον, ἰσογώνια ἔσται τὰ τφί- 
γῶνα καὶ ἴσας ἕξει τὰς yovíag, ὑφ᾽ ἃς αἱ ὁμό- 
λ:λογθι πλευραὶ ὑποτείνουσιν. 

Ἔστω δύο τρίγωνα τὰ 48Γ,.41Ε2 μίαν γωνίαν 
τὴν ὑπὸ BAT μιᾷ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ EAZ ἴσην ἔχοντα, 
περὶ δὲ τὰς ἴσας γωνίας τὰς πλευρὰς ἀνάλογον. ὡς 
τὴν BA πρὸς τὴν AT, οὕτως τὴν ΕΖ πρὸς τὴν 412" 
λέγω, ὅτι ἰσογώνιόν ἐστε τὸ 4ΒΤ' τρίγωνον τῷ 4Ε2Ζ 
τριγώνῳ καὶ ἴσην ξξεε τὴν ὑπὸ ABI ψωνίαν τῇ 
ὑπὸ 4ΕΖ, τὴν δὲ ὑπὸ 4ΓΒ τῇ ὑπὸ 412 Ε. 

Συνεστάτω γὰρ πρὸς τῇ 4Ζ εὐϑείᾳ καὶ τοῖς πρὸς 
αὐτῇ σημείοις τοῖς 4, Ζ ὁποτέρᾳ μὲν τῶν ὑπὸ ΒΑΓ, 
EAZ ἴση ἡ ὑπὸ ZAH, τῇ δὲ ὑπὸ 4ΓΒ ἴση ἡ ὑπὸ 
AZH: λοιπὴ ἄρα ἡ πρὸς τῷ B γωνία λοιπῇ τῇ 
πρὸς τῷ H ἴση ἐστίν: 

Ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ 4ΒΓ τρίγωνον τῷ «1:Ζ 
τριγώνῳ. ἀνάλογον ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ B4 πρὸς τὴν 
ΑΓ, οὕτως ἡ ΗΖ πρὸρ τὴν 412. ὑπόκειται δὲ καὶ 
ὡς ἡ ΒΑ πρὸς τὴν AI, οὕτως ἡ Ε4 «ρὸς τὴν 44Z- 
καὶ ὡς ἄρα ἡ El πρὸς τὴν 4Ζ, οὕτως ἡ ΗΖ πρὸς 


τὴν 4Z. ἴση ἄρα ἡ ΕΖ τῇ 4H: καὶ κοινὴ ἡ 4Z 


δύο δὴ αἱ ΕΖ4, 412 δυσὶ ταῖς H 4, 4Z ἴσαι εἰσίν" 
καὶ γωνία ἡ ὑπὸ EAZ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ HAZ [ἐστιν 
ἴση βάσις ἄρα ἡ ΕΖ βάσει τῇ ΗΖ ἐστιν ἴδη, καὶ 
τὸ 42 τρίγωνον τῷ HAZ τριγώνῳ ἴσον ἐστίν, καὶ 


7. ἴσας m. 2 V. 8. τὴν 4AI' ΑΓ ΒΕΡ. πρός] supra 
m. rec. P. τήν] om. BFp.  4Z] eras. V; mutat. in 
Z4 Bp. 9. ἐστιν P, comp. p. 10. τῶν 4ΒΤ' F. 11. 
vi» y» corr. m. rec. ΑΓ ΒῚ e corr. m. 2 V. 12. πρὸς 
uev B τὴν 4Z εὐϑεῖαν V, corr. m. 2. 13. αὐτῆς B. 


; 
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habewi et latera aequales angulos comprehendentia 
proportionalis, aequianguli erunt trianguli et eos 
angulos aequales habebunt, sub quibus correspon- 
deniia latera subtendunt. 

Sin duo trianguli 4BI, 4EZ wnum angulum 
A ΒΑΓ uni angulo EZ/Z aequalem 
4 habentes et latera aequales angulos 
qg comprehendentia proportionalia, ita 
ut sit ΒΑ: ΑΓ - EZ: 4Z.  dieo, 
E Z7  iriangulos ABI, ZzEZ aequian- 
gules esse et habituros esse / 4BI' 

P πὸ ΔΕΖ, L AUB — AZE. 
constfustur enim ad rectam Z/Z ei puncta eius 
4, Z uitnque angulo B ATI, EZZ aequalis , ZH 
et [L 4ZH — 4ΓΒ [I 23]. itaque qui relinquitur 
angulus ad B positus reliquo angulo ad H posito 
aequalis est [I, 32]. itaque trianguli A4BI, A4HZ 
aequianguli sunt. quare erii B4 : AI'— H 4: 4Z 
[prop. IV]. . supposuimus autem, esse etiam B.4: ΑΓ 
— Ed:.4Z. quare [V, 11] EZ: 42 -Ξ HA: AZ. 
itaque E41 — 4H [V, 9); et communis est ZZ. itaque 
duae rectae EZ, 42 duabus ΗΖ, 42 aequales sunt; 
ei ( E4Z — HAZ. quare EZ — HZ et Δ AEZ 
- HZ, et reliqui anguli reliquis aequales erunt, 


14. ΕΖ γωνία ἴση. 15. τῷ τό V,oorr.m.2. γωνία] post 
ras. 1 litt. P; om. Theon (BF V 7» 16. cà] vó V, corr. m. 2. 

17. ἐστίν Pg, comp. p. Z] 4EZ g. 18. τήν om. 
BFp. 19. H. litt. H m. 2 V; EA B, corr m. 2. τήν] οἵη. 
BFp. 950. τήν] bis om. BFy. ΔῈ F; H4 B, corr. 
m. 2. 91. E4] Bá. τήν] Εν. ,A2] Z4 V, 
corr. mn. 2. — HZ] ex 4H m. rec. P. 22. τήν] om. BFp. 

28. εἰσί Vp. 924. γωνία ἄρα F. ἐστιν] om. P. 25. 
HZ|ZH P. 26. ἐστι BV, comp. y, 
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αἷ λοιπαὶ γωνίαι ταῖς λοιπαῖς γωνίαις ἴσαι ἔσονται, 
ὑφ᾽ ἃς αἵ ἴδαι πλευραὶ ὑποτείνουσιν. ἴση ἄρα ἐστὶν 
ἡ μὲν ὑπὸ AZH τῇ ὑπο 4Ζ2ΖΕ,. ἡ δὲ ὑπο A4HZ τῇ 
ὑπὸ 4ΕΖ. ἀλλ᾽ ἡ ὑπο A4ZH τῇ ὑπο ATB ἐστιν 

b ἴση" καὶ ἡ υπὸ 4ΓΒ ἄρα τῇ ὑπὸ A4ZE ἐστιν ἴση. 
ὑπόκειται δὲ καὶ ἢ ὑπο BAT τῇ ὑπὸ ΕΖ1Ζ ley καὶ 
Aout ἄρα ἡ πρὸς τῷ B λοιπῇ τῇ πρὸς τῷ E ἴση 
ἐστίν" ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ 4 ΒΓ τρίγωνον τῷ 4ΕΖ 
τριγώνῳ. 

1. Ἐὰν ἄρα δύο τρίγωνα μίαν γωνίαν μιᾷ γωνίᾳ 
ἴσην ἔχῃ. περὶ δὲ τας ἴσας γωνίας τας πλευρας ἀνά- 
Aoyov, ἰσογώνια ἔσται τὰ τρίγωνα καὶ ἴσας ἕξει τας 
γωνίας, ὑφ᾽ ἃς αἱ ὁμόλογοι πλευραὶ ὑποτείνουσιν" 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

15 t. 

Ἐὰν δύο τρίγωνα μέαν γωνίαν μιᾷ γωνίᾳ 
ἴδην ἔχῃ, περὶ δὲ ἄλλας γωνίας τὰς πλευρὰς 
ἀνάλογον, τῶν δὲ λοιπῶν. ἑκατέραν ἅμα ἥτοι 
ἐλάσσονα ἡ μὴ ἐλάσσονα ὀρϑῆς, ἰσογώνια 

20 ἔσται τὰ τρίγωνα καὶ ἴσας ξξει τὰς γωνέας, 
περὶ ἃς ἀνάλογόν εἰσιν αἵ πλευραί. 

Ἔστω δύο τρίγωνα τὰ ΑΒΓ, 4ΕΖ μίαν γω- 
νίαν μιᾷ γωνίᾳ ἴσην ἔχοντα τὴν ὑπὸ ΒΑΓ τῇ ὑπὸ 
ΕΖΖ, περὶ δὲ ἄλλας γωνίας τὰς ὑπὸ ABI, 4EZ 

25 τὰς πλευρὰς ἀνάλογον, ὡς τὴν AB πρὸς τὴν BI, 
οὕτως τὴν 4Ε πρὸς τὴν EZ, τῶν δὲ λοιπῶν τῶν 


1. ἔσονται ἑκατέρα ἑκατέρα Theon (BFVp) 8. ὑπὸ 
4H] Peyrardus, ὑπὸ AEZP; πρὸς vo H 'lheon (BFVp; 
τό pro τῷ V, corr. m. 2). 4. ὑπὸ AEÉZ]| Peyrardus; ὑπὸ 
4 HZ P; πρὸς τῷ E Theon (BFVp; τό pro τῷ V, corr. m. 2). 
ee P. AT'B) ΒΓΑ P, 4 in ras. 6. xol ἡ — ἐστιν ἴση] 
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d 

sub quibus aequalia latera subtendunt [1, 4]. itaque 
L 4ZH — AZE, 4ΗΖ2 — ZAEZ. verum [, 4ZH 
— AIB. quare etiam ( 4[ΓΒ — 22 Ε. supposuimus 
autem, esse etiam / ΒΑΓ -- EZ. itaque etiam qui 
relinquitur angulus ad B positus, reliquo angulo ad 
E posito aequalis est [I, 32]. itaque trianguli ABT, 
4EZ aequianguli sunt. 

Ergo si duo trianguli unum angulum uni angulo 
aequalem habent et latera aequales angulos com- 
prehendentia proportionalia, aequianguli erunt irian- 
guli et eos angulos aequales habebunt, sub quibus 
correspondentia latera subtendunt; quod erat demon- 
strandum. 

| VII. 

Si duo trianguli unum angulum uni angulo aequa- 
lem habent et latera alios duos angulos comprehen- 
dentia proportionalia et reliquos angulos singulos 
simul aut minores aut non minores recto, irianguli 
aequianguli erunt eti eos angulos aequales habebunt, 
quos latera proportionalia comprehendunt. 

Sint duo trianguli 4BI, A4EZ 
unum angulum uni angulo aequalem 
habentes, |. B.AI' — EZ, et latera 
alios duos angulos comprehendentia 


g Z proporüionalia, 4B : BI'— 4E: EZ, 
et reliquos angulos, qui ad I,Z 

I" positi sunt, prius singulos simul recto 

om. p. 7. τῷ] τό P. τῷ] 6 corr. P. 8. ἐστί] ἐστίν P, 
comp. p. 19. ἐλάττονα bis F. Prius ἐλάσσονα corr. ex 


ἔλασσον m. 2 D. 23. μιᾷ γωνίᾳ) punctis notat. F. 24. 
E4Z)| corr. ex 4EZ m. rec. P. ABI' ΒΑΓ o4 AB4 y. 
25. τὴν ΒΓῚ ΒΓ BFp. 26. τήν EZ| EZ Y». 
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πρὸς. τοῖς D, Z πρότερον ἑκατέραν ἅμα ἐλάσσονα ὁρ- 

ϑῆς λέγω, ὅτι ἰσογώνιόν ἐστι τὸ ABI τρίγωνὸν τῷ 

4ΕΖ τριγώνῳ, καὶ loy ἔσται ἡ ὑπὸ ABI γωνέα τῇ 

ὑπὸ 4 ΕΖ, καὶ λοιπὴ δηλονότι 9 πρὸς τῷ Γ λοιπῇ 
5 τῇ πρὸς τῷ Ζ ἴση. 

Ei γὰρ ἄνισός ἐότιν ἡ ὑκὸ ABD γώνίά νῇ ὑπὸ 
AEZ, μία αὐτῶν μείξων ἐστίν. ἔστω μείξων ἡ oxó 
ABI. καὶ συνεστάτω Ἀρὸς τῇ 48 εὐθείᾳ καὶ τῷ 
πρὸς αὐνῇ σημείῳ τῷ B τῇ ὑπὸ A4EZ γωνίᾳ ἴση ἡ 

10 ὑπὸ ABH. 

Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ μὲν 4 γωνία τῇ 4, ἡ δὲ 
ὑπὸ ABH τῇ ὑπὸ 482, λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ 4HB 
λοιπῇ τῇ ὑπὸ 42ΖΕ ἐστιν ἴση. ἰσογώνιον ἄρα don 
τὸ ABH τρίγωνον τῷ 4ÉEZ τριγώνῳ. ἔστιν ἄρα ὡς 

16 ἡ 48 πρὸς τὴν ΒΗ, οὕτως ἡ 4Ε πρὸς τὴν ΕΖ. 
ὡς δὲ ἡ 4Ε πρὸς τὴν ΕΖ, [οὕτως] ὑπόκειται ἡ AB 
πρὸς τὴν BI* ἡ 48 ἄρα πρὸς ἑκατέραν τῶν BÍ, 
ΒΗ τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον" ἴση ἄρα ἡ ΒΓ τῇ ΒΗ. 
ὥστε καὶ γωνία fj πρὸς τῷ Γ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ BHF 

20 ἐστιν ἴδη. ἐλάτέων δὲ ὀρϑῆς ὑπόκέιται ἡ πρὸς τῷ 
Γ' ἐλάττων ἄρα do?v ὀρϑῆς καὶ ἡ ὑπὸ ΒΗ͂Γ' ὥστε 
ἡ ἐφεξῆς αὐτῇ γωνία ἡ ὑπὸ AHB μείξων ἐστὶν 
ὀρθῆς. ^el ἐδείχϑη ἴση οὖσα τῇ πρὸς τῷ Ζ᾽ καὶ 
ἡ πρὸς τῷ Z ἄρα μείξων ἐστὶν ὀρϑῆς. ὑπόκειται 

25 δὲ ἐλάσσων ὀρϑῆς᾽ ὅπερ ἐστὶν ἄτοπον. οὐκ ἄρα 
ἄνισός ἐστιν ἡ ὑπὸ ΑΒΓ γωνία τῇ ὑπὸ 4ΕΖ᾽ ἴση 

1. ἐλάττονα F. — 2. ἐστιν P, comp. p. ὃ. ἔσται) ἐστίν FF. 

10. 4ΒΗῚ H e corr. p. 19. γωνίᾳ τῇ V. 18. λοιπῇ) 
supra m. 1 F. ἐστί) comp. pi ἐστίν PF. 16. τήν] bis 
om. BFp. 16. dg δέ] ὑπόκειται δὲ καὶ ὡς Bp. τήν] 


om. BFp. οὕτως ὑπόκειται] ὑπόκειται FV; οὕτως Bp; 
ὑπόκειται οὕτως P. 17. τήν] om. BFp. Post ΒΓ add. 
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minores. dico, aequiangulos esse triangulos 48, 
4 EZ, οἱ ( 4BI' — A4EZ, et, ut inde adparet, qui 
relinquitur angulus ad I' positus, reliquo angulo ad Z 
posito aequalem esse. 

nam si ( 4BI'angulo Z/EZ inaequalis est, alteruter 
eorum maior est. sit maior { ABI, et construatur 
ad rectam 4B et punctum eius B | 4BH — A EZ 
[1, 23]. et quoniam /, 4 — [ 4 et [| ABH — AEZ, 
erit |. 44 HB — AZE [I, 32]. itaque trianguli 4BH, 
Z EZ aequianguli sunt. quare 4B: BH — AE: EZ 
[prop. IV]. sed supposuimus, esse ZE: EZ — 48: ΒΓ. 
itaque 4B ed utramque ΒΓ, BH eandem rationem 
habet tV, 11]. quare BI'— BH [V, 9]. itaque etiam 
angulus ád I' positus angulo ΒΗΓ aequalis est (T, 5]. 
suppoBuimus autem, angulum ad I'positum minorem 
esse recto; quare etiam /  BHI' minor est recto. 
itaque angulus deineeps positus 44H B maior est 
recto [I, 13]. et demonstratum est, eum angulo ad 
Z posito aequalem esse. quare etiam angulus ad Z 
positus maior est recto. supposuimus autem, eum 
recto minorem esse; quod absurdum est. itaque 
L 4BI' angulo ZEZ inaequalis non est; aequalis 
igitur. uerum etiam angulus ad 44 positus angulo ad Z 
posito aequalis est. quare etiam qui relinquitur angulus 
ad I' positus, reliquo angulo ad Z posito aequalis est 
[1, 32] ergo trianguli 4 BI, 4EZ aequianguli sunt. 


Theon: καὶ ὡς ἄρα ἡ AB πρὸς τὴν BI, οὕτως ἡ AB πρὸς 


τὴν BH (V οὐ bis omisso τὴν ΒΕ»). 18. ἄρα ἐστίν P. 
19. πρὸς τῷ ΓΊ corr. ex ὑπὸ ΒΗΓ m. 2.. — BHT'] corr. 
ex ΒΙῊ m. 2 V. 20. ἐλάσσων p. 21. καί] om. P. 
22. αὐτῆς P. 28. vo] corr. ex τό m. 1 B. 26. ἐλάτ- 


vov F. ἐστίν om. V. 26. JEZ| E ATL y. 
Euclides, edd. Heiberg et Menge. I. L 
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πρὸς τῇ καϑέτῳ τρίγωνα ὅμοιά ἐστι τῷ τε 
ὅλῳ καὶ ἀλλήλοις. 
Ἔστω τρίγωνον ὀρθογώνιον τὸ ABI ὀφθὴν ἔχον 
τὴν ὑπο BAD γωνίαν, καὶ ἤχθω ἀπὸ τοῦ Jf ἐπὶ 
5 τὴν ΒΓ κάϑετος 9 Au: λέγω, ὅτι ὅμοιόν ἐστιν 
ἑκάτεφον τῶν 482, AAT τριγώνων ὅλῳ τῷ ABD 
xul ἔτει ἀλλήλοις. 
Ἐπεὶ γὰρ ἴση ἐστὸν ἡ ὑπὸ BAIT τῇ ὑπο 448᾽ 
ὀρϑὲ γὰρ ἑκατέφα᾽ καὶ κοινὴ ἐῶν δύο τριγώνων τοῦ 
10τὲ ΑΒΓ καὶ τοῦ 1384 ἡ πρὸς τῷ B, λοιπὴ ἄρα 
ἡ ὑπὸ 4Τ Β λοιπῇ τῇ ὑπὸ BA 4 ἐστιν ἴση" ἰσογώνιον 
ἄρα ἐστὶ vo ΑΒΓ τρίγωνον τῷ ABA τριγώνῳ. 
ἔστιν ἄρα ὡς ἡ BI' ὑποτείνουδα τὴν ὀρϑὴν τοῦ 
ABI τριγώνου αρὸς τὴν Bd ὑποτείνουσαν την ὀρ- 
15 ϑὴν τοῦ AB. τριγώνου, οὕτως αὐτὴ ἡ B ὑπο- 
τοίνουσα τὴν τρὸς τῷ I' γωνέαν tov 48ΒΓ τριψώ- 
vot πρὸς τὴν Bid ὑποτείνουσαν τὴν ἴσην τὴν ὑπὸ 
Β44 τοῦ ABA τριγώνου, καὶ ἔτι q 4 πρὸς τὴν 
A4 ὑποτείνουσαν τὴν πρὸς τῷ B γωνίαν κοινὴν 
20 τῶν δύο τριγώνων. τὸ ABI ἄρα τρίγωνον τῷ 4384 
τριγώνῳ ἰσογώνιόν τέ ἐστι καὶ τὰρ περὶ τὰς ἴσας 
γωνίας πλευφὰς ἀνάλογον ἔχει. ὅμοιον ἄρα [ἐστὶ] 
τὸ ΑΒΓ τρίγωνον τῷ ABA τριγώνῳ. ὑμοίως δὴ 
δείξομεν, ὅτι καὶ τῷ 441 τριγώνῳ ὅμοιόν ἐστι τὸ 


1. ἐστιν F. 4. γωνίαν] om. p. ὅ. BT] 4AT' V. 44 
44 P. ἐστι FV. 8. ὑπό] postea ins. F. BAT' γωνία FV. 
448] 4840, corr. m. 3. 19. τῷ | corr. ex τῶν m. 1 P. 
4841] B supra m. 1 F. 18. BI'] ΓΒ B et seq. ras. 1 litt. F. 


viv] post ras. 1 Litt. V. 14. 4ΒΓῚ D' in ra&&. m. 2 V. 
BA] in ras. m. 2 V. ὑποτείνουσαν) corr. ex ὑποτείνουσα 
m. rec. P; in ras. m. 2 V. 15. ὑποτείνουσαι F, v eraa. 


i 17. B4) Β4 τήν Ἐ-. oxovsísovoav τὴν ἴσην τῇ πρὸρ τῷ Τ' in 
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basim perpendicularis ducitur, trianguli ad per- 
pendicularem positi similes erunt ei toti et in- 
ler se. 

Sit triangulus rectangulus 4BI' rectum habens 
angulum B.4I, et &b 44 ad BI'perpendicularis ducatur 
-44. dico, utrumque triangulum 48 Zi, 4 4Γ et toti 
ΑΒΓ eb inier se similes esse, 

nam quoniam / ΒΗΓ --Ἢ᾿', 4428 (uierque enim 

reotng est) et duorum irian- 
gulorum 4B], 484 com- 
munis est angulus ad B po- 
situs, erit / 4ΓΒ -- BA44 
[1,ω 32]. itaque trianguli 
4 p ABI, ABA aequianguli 
sunt. erii igilur ΒΓ: B4 — AB: B — 4Γ: 44 
[prop. IV]; nam ΒΓ βὰῦ recto angulo trianguli ABI 
subiendit et H.4 sub recto angulo trianguli 484, 
eb rmrsus 4B in 6riangulo 4BI' sub angulo ad Γ 
posito subtendit οὐ B in triangulo 4B sub angulo 
ei aequali B,4.4, οἱ 41, 471 sub angulo ad B posito 
uiriusque trianguli communi subtendunt. itaque irian- 
guli 4 BI', 4 B.4 ei aequianguli sunt et latera aequales 
angulos comprehendentia proportionalia habent. itaque 
A 4BT - 484 [def. 1]. similiter demonstrabimus, 


ras, m. 9 V. ἴσην αὐτῆς E. 18. 4B41].ABI'P. — jjinter 

dmas ras. F.  — Post AI'add. F: ὑποτείνουσα τὴν πρὸς τῷ B 

γωνίαν τοῦ 48Τ7' τριγώνου, sed del. m. 1. 19. ὑποτείνουσαι 

ei in ras.) post ras. 1 litt. Ε΄, ὑποτεένουσα Bp. E M sed. DV 
1 hi. F. 20. αὐτῶν vv V. &gc] postea ins. 

484 ἄρα V. 91. ἐστιν P, comp. p. 28. A em. v. 
$4. ἐστιν P; comp. p. 
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ABI' τρίγωνον: ἕκάτερον ἄρα τῶν 482, AAT 
[τρυγώνων] ὅμοιόν ἐστιν ὅλῳ τῷ ABI. 

“έγω δή, ὅτι καὶ ἀλλήλοις ἐστὶν ὅμοια τὰ 484, 
AAT τρίγωνα. 

ὅ Ἐπεὶ yàg ὀρϑὴ ἡ ὑπὸ BA ὀρϑῇ τῇ ὑπὸ AAT 
ἐστιν ἴση, ἀλλὰ μὴν καὶ ἡ ὑπὸ BA τῇ πρὸς τῷ D 
ἐδείχϑη ἴση, καὶ λοιπὴ ἄρα ἡ πρὸς τῷ Β λοιπῇ τῇ 

ὑπὸ ΔΑΓ' ἐστιν ἴση ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ABA 
τρίγωνον τῷ 44Γ τριγώνῳ. ἔστιν ἄρα ὡς ἡ B4 

10 τοῦ 484 τριγώνου ὑποτείνουσα τὴν ὑπὸ BA πρὸς 
τὴν 44 τοῦ 4ΖΓ τριγώνου ὑποτείνουσαν τὴν πρὸς 
τῷ Γ ἴσην τῇ ὑπὸ BA, οὕτως αὐτὴ ἡ 44 τοῦ 
ABA τριγώνου ὑποτείνουσα τὴν πρὸς τῷ B γω- 
νίαν πρὸς τὴν ΖΓ' ὑποτείνουσαν τὴν ὑπὸ 4 A4I' τοῦ 

15 4A4T' τριγώνου ἴσην τῇ πρὸς τῷ B, καὶ ἔτι ἡ ΒΑ 
πρὸς τὴν AI' ὑποτείνουσαι τὰς ὀρϑάς᾽ ὅμοιον ἄρα 
ἐστὶ τὸ 48 4 τρίγωνον τῷ Α4Γ τριγώνῳ. 

'E&v ἄρα ἐν ὀρϑογωνίῳ τριγώνῳ ἀπὸ τῆς ὀρϑῆς 
γωνίας ἐπὶ τὴν βάσιν κάϑετος ἀχϑῇ, τὰ πρὸς τῇ 

20 καϑέτῳ τρίγωνα ὅμοιά ἐστι τῷ τε ὅλῳ καὶ ἀλλήλοις 

[ὅπερ ἔδει δεῖξαι]. 


Πόρισμα. 
Ἐκ δὴ τούτου φανερόν , ὅτι ἐὰν ἐν ὀρθογωνίῳ 
τριγώνῳ ἀπὸ τῆς ὀρϑῆς γωνίας ἐπὶ την βάσιν κάϑε- 
25 τὸς ἀχϑῇ, ἡ ἀχϑεῖσα τῶν τῆς βάσεως τμημάτων 
μέση ἀνάλογόν ἐστιν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι [καὶ ἔτι τῆς 


— — 


1. τρίγωνον] om. ΒΕ. 2. τριγώνων om. P. ὅμοιόν 
ἐστιν ὅλῳ] om. V. ΑΒΓ' τριγώνῳ ὅλῳ ὅμοιόν ἐστιν V. 
6. Β44] B e corr. m. 2. V. 1. λοιπῇ] corr. ex λοιπῆς 
m. 1.1. 8 ἐστί] ἐστί PF. 11. τὴν dA] τῇ 44 Ἐ; corr. 
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esse eliam A 471 I'c» ABI. ergo uterque triangulus 
A B4, 4A4T' iriangulo toti 4BI' similis est. 

iam dico, triangulos, 4B Z4, 4241' etiam inter se 
similes esse. 

nam quoniam 1 Β4 — A44I'(xecti enim), et 
demonstratum est, [, B/421 angulo ad I' posito aequa- 
lem esse, etiam qui relinquitur angulus ad B positus, 
angulo Z4I' aequalis erit [I, 32]. itaque trianguli 
4B4,44I aequianguli sunt. est igitur B: 44 
— 434: 4Γ -— B4: AY [prop IV]; nam Bz in 
iriangulo 4B 71 sub B.421 subtendit οὐ 71.4 in trian- 
gulo.44/4I'sub angulo ad I' posito subtendit angulo 
B.44 aequali, οὐ 4471 in triangulo 4B sub angulo 
ad B posito subtendit, ΖΓ autem in triangulo 4.2 Γ 
sub Z/4I' angulo ad B posito aequali, οὖ prae- 
terea B.4, AI' sub reclis angulis subtendunt. itaque 
A ABA c AAT [def. 1]. 

Ergo si in triangulo rectangulo ab angulo recto 
ad basim perpendicularis ducitur, trianguli ad per- 
pendicularem positi similes erunt et toti eb inter se. 


Corollarium. 


Hine manifestum est, si in triangulo rectangulo 
ab angulo recto ad basim perpendicularis ducatur, 


m. rec 14. ὑποτείνουσαν) -v eras. F. 16. cj] corr. ex 
τῆς m. rec. P; seq. ras. 1 litt. V. 16. πρὸς τὴν 4ΓῚ in 
ras. F ὑποτείνουσα F. 20. ἐστιν F. 28. ἐν] om. p 


p 
δεῖξαι] om. BFp. καὶ ἔτι — p. 104, 2: ἐστιν} postea ins. m. 
1 F in ras; mg. m. 2 V. 
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αἵ λοιπαὶ γωνίαι ταῖς λοιπαῖς γωνίαις ἴσαι ἔσονται, 
ὑφ᾽ ἃς αἱ ἴσαι πλευραὶ ὑποτείνουσιν. ἴση ἄρα ἐστὶν 
ἡ μὲν ὑπὸ AZH τῇ ὑπο AZE, ἡ δὲ ὑπο 4HZ τῇ 
ὑπὸ ΔΕΖ. ἀλλ᾽ ἡ, ὑπο A4ZH τῇ ὑπο ΑΓΒ ἐστιν 

b ἴση καὶ ἡ υπὸ 4ΓΒ ἄρα τῇ ὑπὸ A4ZE ἐστιν ἴση. 
ὑπόκειται δὲ καὶ ἡ vxo ΒΑΓ τῇ ὑπὸ Ε4 ἴση" καὶ 
λοιπη ἄρα ἡ πρὸς τῷ B λοιπῇ τῇ πρὸς τῷ E ἴση 
ἐστίν" ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ 4 ΒΓ τρίγωνον τῷ Ζ4ΕΖ 
τριγώνῳ. 

10 Ἐὰν ἄρα δύο τρίγωνα μίαν γωνίαν μιᾷ γωνίᾳ 
ἴσην ἔχῃ, περὶ δὲ τας ἴσας γωνίας τας πλευρας ἀνά- 
λογον, ἰσογώνια ἔσται τὰ τρίγωνα καὶ ἴσας ἕξει τας 
γωνίας, ὑφ᾽ ἃς αἱ ὁμόλογοι πλευραὶ ὑποτείνουσιν" 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

15 t. 

Ἐὰν δύο τρίγωνα μίαν γωνίαν μιᾷ yovíc 
ἴσην ἔχῃ, περὶ δὲ ἄλλας γωνίας τὰς πλευρὰς 
ἀνάλογον, τῶν δὲ λοιπῶν. ἑκατέραν ἅμα ἥτοι 
ἐλάσσονα ἡ μὴ ἐλάσσονα ὀρϑῆς, ἰσογώνια 

20 ἔσταν τὰ τρέγωνα καὶ ἴσας ξξει τὰς yovíag, 
περὶ ἃς ἀνάλογόν εἰσιν αἱ πλευραί. 

Ἔστω δύο τρίγωνα và ABI, 4EZ μίαν γω- 
νίαν μιᾷ γωνίᾳ ἴσην ἔχοντα τὴν ὑπὸ ΒΑΓ τῇ ὑπὸ 
E4Z, περὶ δὲ ἄλλας γωνίας τὰς ὑπὸ ABI, 4ΕΖ 

25 τὰς πλευρὰς ἀνάλογον, ὡς τὴν AB πρὸς τὴν ΒΓ, 
οὕτως τὴν 4Ε πρὸς τὴν ΕΖ, τῶν δὲ λοιπῶν τῶν 


1. ἔσονται ἑξκατέρα ἑκατέρᾳ Theon (ΒΕ Vy). 8. ὑπὸ 
4HZ] Peyrardus, ὑπὸ 4EZ P; πρὸς τῷ H Theon (BFVp; 
τό pro τῷ V, corr. m. 2). 4. ὑπὸ 48:2] Peyrardus; ὑπὸ 
4 HZ P; πρὸς τῷ E Theon (BFVp; τό pro τῷ V, corr. m. 2). 
aa P, ΑΓΒῚ BI'A P, 4 in ras. 6. καὶ ἡ — ἐστιν ien] 
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e 

sub quibus aequalia latera subtendunt [I, 4] itaque 
L 4ZH — AZE, LA4HZ — AEZ. uerum [. ZH 
— ALB. quare etiam ( AI'B — 22 Ε. supposuimus 
autem, esse eliam /, B41' — EZ/Z. ilaque eliam qui 
relinquitur angulus ad B positus, reliquo angulo ad 
E posito aequalis est [I, 32]. itaque irianguli ABT, 
4 EZ aequianguli sunt. 

Ergo si duo trianguli unum angulum uni angulo 
aequalem habent ei latera aequales angulos com- 
prehendentia proportionalia, aequianguli erunt trian- 
guli et eos angulos aequales habebunt, sub quibus 
correspondentia latera subtendunt; quod erat demon- 
strandum. 

VII. 

Si duo trianguli unum angulum uni angulo aequa- 
lem habent et latera alios duos angulos comprehen- 
dentia proportionalia et reliquos angulos singulos 
simul aut minores aui non minores recto, irianguli 
aequianguli erunt et eos angulos aequales habebunt, 
quos latera proportionalia comprehendunt. 

Sint duo trianguli 4BI, 4EZ 
unum angulum uni angulo aequalem 
habentes, [. ΒΖΓ — E 4Z, et latera 
alios duos angulos comprehendentia 

g proportionalia, 4B : ΒΓ πα 4E: EZ, 
et reliquos angulos, qui ad I,Z 
JI" positi sunt, prius singulos simul recto 


om.p. 77. τῷ] τό P. τῷ] 6 corr. P. 8. ἐστί] ἐστίν P, 

comp. p. 19. ἐλάττονα Ὅτ F. Prius ἐλάσσονα corr. ex 

ἔλασσον m. 2 P. 28. μιᾷ γωνίᾳ) punctis notat. F. 24. 

E42] corr. ex 4EZ m. rec. P. ABI'| BAI 9; 4B v. 
25. τὴν BI'| BD ΒΡ». 26. τήν EZ EZ BY». 
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πρὸς τοῖς I, Z πρότερον ἑκατέραν ἅμα ἐλάσσονα ὁρ- 

ϑῆς" λέγω, ὅτι ἰσογώνιόν ἐστι τὸ ABI" τρίγωνον τῷ 

4ΕΖ τριγώνῳ, καὶ ἴση ἔσται ἡ ὑπὸ ΑΒΓ γωνία τῇ 

ὑπὸ 4ΕΖ, καὶ λοιπὴ δηλονότι ἡ πρὸς τῷ Γ᾽ λοιπῇ 
ὅ τῇ πρὸς τῷ Z ἴση. 

Ei γὰρ ἄνισός ἐστιν ἡ ὑπὸ ABD γωνία τῇ ὑπὸ 
ΔΕΖ, μία αὐτῶν μείξων ἐστίν. ἔστω μείζων ἡ 930 
ABI. καὶ συνεστάτω πρὸς τῇ 4B εὐθείᾳ καὶ τῷ 
πρὸς αὐτῇ σημείῳ τῷ B τῇ ὑπὸ 4ΕΖ2Ζ γωνίᾳ ἴση ἡ 

10 ὑπὸ ABH. 

Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ μὲν Α γωνία τῇ 4, ἡ δὲ τα 
ὑπὸ ABH τῇ ὑπὸ AZ4EZ, λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ ΜΗΒΞΙΕΞ 
λοιπῇ τῇ ὑπὸ AZE ἐστιν ἴση. ἰσογώνιον ἄρα ἐσεϊ πα ὶ 
τὸ ABH τρίγωνον τῷ 4ΕΖ τριγώνῳ. ἔστιν ἄρα dz 

168 ἡ 48 πρὸς τὴν BH, οὕτως ἡ 4E πρὸς τὴν ΕΖ.- — 
ὡς 0b ἡ 4Ε πρὸς τὴν ΕΖ, [οὕτως] ὑπόκειται ἡ A HERES 
πρὸς τὴν ΒΓ' ἡ AB ἄρα πρὸς ἑκατέραν τῶν ΒΓ, ᾿ 
ΒΗ τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον" ἴση ἄρα ἡ ΒΓ τῇ BH 
ὥστε xal γωνία ἡ πρὸς vo D γωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΒΗ͂ 

20 ἐστιν ἴση. ἐλάττων δὲ ὀρϑῆς ὑπόκειται ἡ πρὸς τῷ - 
I* ἐλάττων ἄρα ἐστὶν ὀρϑῆς καὶ ἡ ὑπὸ B HI* ὥστε -—— 
ἡ ἐφεξῆς αὐτῇ γωνία 9 ὑπὸ AHB μείζων ἐστὶν ““-" 
ὀρθῆς. καὶ ἐδείχϑη ἴση οὖσα τῇ πρὸς τῷ Z' καὶ 
$5 πρὸς τῷ Z ἄρα μείζων ἐστὶν ὀρϑῆς. ὑπόκειται —7 

26 δὲ ἐλάσσων ὀρϑῆς" ὅπερ ἐστὶν ἄτοπον. οὐκ ἄρα “Φ 
ἄνισός ἐστιν ἡ ὑπὸ ABIT γωνία τῇ ὑπὸ 4ΕΖ' ἴση 


« 
«a 
«uH 
-Ξ 
"y 


1. ἐλάττονα F. 2. ἐστιν P, comp. p. 8. ἔσται] ἐστίν F. 
10. 4BH] H e corr. p. 19. γωνία τῇ V. 18, λοιπῇ] 


supra m. 1 F. ἐστί comp. p; ἐστίν PF. 15. τήν] bis 
om. ΒΕ». 10. ὡς δέ] ὑπόκειται δὲ καὶ ὡς Bp. i»] 
om. BF p. οὕτως ὑπόκειται) ὑπόκειται ΕΥ̓͂; οὕτως ΒΡ; 


ὑπόκειται οὕτως P. 11. τήν] om. BFp. Post BI' add. 
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minores. dico, aequiangulos esse triangulos 48, 
ΔΕΖ, οἱ. 4B — A4 EZ, et, ut inde adparet, qui 
relinquitur engulus δα Γ᾽ positus, reliquo angulo ad Z 
posito aequalem esse. 

nam si / 4BI'angulo Z4 EZ inaequalis est, alteruter 
eorum maior est. sii maior { ABI, ei construatur 
ad rectam 4B et punctum eius B | AB H — AEZ 
[(L 23]. et quoniam / 4 — [L 4et [, 4BH — AEZ, 
erit ( 4HB — AZE [L 32]. itaque trianguli 4BH, 
ZEZ aequianguli sunt. quare 4B: BH — AE: EZ 
[prop. IV]. séd supposuimus, esse ΖΕ: EZ — 48:8. 
itaque 4B asd utramque BI, BH eandem rationem 
habet (V, 11]. quare BI'— BH (V, 9]. itaque etiam 
angulus ad Γ᾽ positus angulo B HT' aequalis est (1, 5]. 
supposuimus autem, angulum ad Γ΄ positum minorem 
esse recto; quare etiam /[ BHI' minor esi recío. 
itaque angulus deineeps positus 44H B maior est 
recto [I, 13]. et demonstratum est, eum angulo ad 
Z posito aequalem esse. quare etiam angulus ad Z 
positus maior est recto. supposunnus autem, eum 
recbo minorem esse; quod absurdum est. itaque 
L:4BI engulo Z4EZ inaequalis non est; aequalis 
igitur. uerum etiam angulus ad 4 positus angulo ad Z1 
posito aequalis est. quare etiam qui relinquitur angulus 
ad I' positus, reliquo angulo ad Z posito aequalis est 
[L 32]. ergo trianguli 4 BI, 4 EZ aequianguli sunt. 


Theon: καὶ ὡς ἄρα ἡ 4B πρὸς τὴν BI, οὕτως ἡ AB πρὸς 


τὴν BH (V et bis omisso τήν BFEy). 18. ἄρα ἐστίν P. 
19. πρὸς τῷ ΓῚ corr. ex ὑπὸ ΒΗΓ m. 2 V. BHT'] corr. 
ex ΒΓῊ m. 2 V. 90. ἐλάσσων p. 21. καί] om. P. 
22. αὐτῆς P. 23. τῷ | corr. ex τό m. 1 B. 25. ἐλάτ- 


to» F. ἐστίν] om. V. 26. AE2| E 47, Ὁ. 
Euclides, edd. Heiberg et Menge. 1I. 
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ἄρα. ἔστι δὲ καὶ ἡ πρὸς τῷ Α ἴση τῇ πρὸς τῷ “52 
καὶ λοιπὴ ἄρα ἡ πρὸς τῷ Γ λοιπῇ τῇ πρὸς τῷ Ζ, 
ἴση ἐστέν. ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ABI τρίγωνον v^ 
4 EZ τριγώνῳ. 

δ ᾿Αλλὰ δὴ πάλιν ὑποκείσϑω ἑκατέρα τῶν πρὸς τοῖς 7 
I,Z μὴ ἐλάσσων ὀρϑῆς" λέγω πάλιν, ὅτι καὶ οὕτως 
ἐστὶν ἰσογώνιον τὸ ABI" τρίγωνον τῷ 4EZ τριγώνῳ. 

Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασκευασϑέντων ὁμοίως δεί- 
ἕομεν, ὅτι ἴση ἐστὴν ἡ ΒΓ τῇ BH: ὥστε καὶ γωνία 

10 ἡ πρὸς τῷ Γ τῇ ὑπὸ BHI' ἴση ἐστίν. οὐκ ἐλάττων 
ὃὲ ὀρθῆς ἡ πρὸς τῷ I" οὐκ ἐλάττων ἄρα ὀρϑῆς 
οὐδὲ ἡ ὑπὸ ΒΗΓ. τριγώνου δὴ τοῦ ΒΗΓ αἱ δύο 
γωνίαι δύο ὀρϑῶν οὔκ εἰσιν ἐλάττονες" ὅπερ ἐστὶν 
ἀδύνατον. οὐκ ἄρα πάλιν ἄνισός ἐστιν ἡ ὑπὸ 4ΒΓ 

16 γωνία τῇ ὑπὸ 4 ἘΖ᾽ ἴση ἄρα. ἔστι δὲ καὶ ἡ πρὸς 
τῷ Α τῇ πρὸς τῷ 4 ἴση" λοιπὴ ἄρα ἡ πρὸς τῷ D 
λοιπῇ τῇ πρὸς τῷ Z ἴση ἐστίν. ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ 
τὸ ABI' τρίγωνον τῷ 4 ΕΖ τριγώνῳ. 

᾿ΕἘὰν ἄρα δύο τρίγωνα μίαν γωνίαν μιᾷ γωνίᾳ 

20 ἴσην ἔχῃ, περὶ δὲ ἄλλας γωνίας τας πλευρὰς ἀνάλογον, 
τῶν δὲ λοιπῶν ἑκατέραν ἅμα ἐλάττονα ἢ μὴ ἐλάττονα 
ὀρϑῆς, ἰσογώνια ἔσται τὰ τρίγωνα καὶ ἴσας ἕξει τὰς 
γωνέαβ, περὶ ἃς ἀνάλογόν εἰσιν αἵ πλευραί: ὅπερ 
ἔδει δεῖξαε. 

26 η΄. 

Ἐὰν ἐν ὀρθογωνίῳ τριγώνῳ ἀπὸ τῆς ὀρ- 
ϑῆς γωνίας ἐπὶ τὴν βάσιν κάϑετος ἀχϑῇ, τὰ 
1. ἐστίν B. Post 4 add. σημείῳ Bp, supra F, m. 2 V. 

3. ἐστί] ἐστέν P, comp. p. 6. ἐλάττων F. πάλιν ὅτι] 


m. 2 V. 7. ἰσογώνιόν ἐστιν P. — 8. ὁμοίως δή BVp.. 10. 
' ἐλάσσων p. 11. ἐλάσσων p. 12. οὐδέ] om. V. 7] m. 
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iam rursus supponamus, utrumque angulum ad 

I, Z positum recto minorem non esse. dico rursus, 

sic quoque iriangulos 4BI, 4EZ aequiangulos esse. 

nam iisdem comparatis similiter demonstrabimus, 

esse BI'— BH. quare eliam angulus ad Γ᾽ positus 

angulo BHI' aequalis est [I, 5]. 

angulus autem ad I' positus recto 

minor non est. quare ne ({ ΒΗΓ 

g quidem recto minor est. itaque 

trianguli BHI' duo anguli duobus 

rectis minores non suni; quod fieri 

non polest [I, 17]. rursus igitur 

L ABI' angulo 4 EZ inaequalis non 

est; aequalis igitur. uerum etiam angulus ad A4 posi- 

ius angulo ad 47 posito aequalis est. itaque qui 

relinquitur angulus ad I" positus, reliquo angulo ad 

Z posito aequalis est [I, 32]. ergo trianguli ABI, 
4EZ aequianguli sunt. | 

Ergo si duo trianguli unum angulum uni angulo 

aequalem habent et latera alios duos angulos com- 

prehendentia proportionalia et reliquos angulos singulos 

simul aut minores aut non minores recto, irianguli 

aequianguli erunt et eos angulos aequales habebunt, 

quos latera proportionalia comprehendunt; quod erat 

demonstrandum. 


VIII. 
Si in triangulo rectangulo ab angulo recto ad 
2 P. δή] δέ V. 18. ἐλάσσονες V. 16. ἐστίν ῬΒ; 
comp. p. . 16. ἔσῃ] insert. postea F. 17. ἐστί] ἐστίν PF; 
comp. p. 20. ἔχῃ] corr. ex ἔχει m. 2 P. τάς] om. V. 


91. ἅμα ἦτοι V. 26. ἀπό] ὑπό V; corr. τὰ. Y. 
ἴω 
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πρὸς τῇ καϑέτῳ τρίγωνα ὅμοια ἐστι τῷ τε 
ὅλῳ καὶ ἀλλήλοις. | 
Ἔστω τρίγωνον ὀρθογώνιον τὸ ABI' ὀφθὴν ἔχον 
τὴν ὑπο ΒΑΓ γωνίαν, καὶ ἤχθω ἀπὸ τοῦ 2f ἐπὶ 
δ τὴν ΒΓ κχκάϑετος ἡ ua: λέγω, ὅτι ὅμοιόν ἐστιν 
ἑκάτεφον τῶν 4824, AAT τριγώνων ὅλῳ τῷ ABD 
xul ἔτει ἀλλήλοις. 
Ἐπεὶ γὰρ ἴση ἐστὸν ἡ ὑπὸ BAT τῇ ὑπο 448. 
ὀρϑὲ γὰρ δκατέφα᾽ καὶ κοινὴ ἐῶν δύο τριγώνων τοῦ 
10τὲ ΑΒΓ καὶ τοῦ 1384 ἡ πρὸς τῷ B, λοιπὴ ἄρα 
ἡ ὑπὸ AI'B λοιπῇ τῇ ὑπὸ ΒΑ 4 ἐστιν ἴση" ἰσογώνιον 
ἄρα ἐστὶ vo A4BI' τρίγωνον τῷ AB τριγώνῳ. 
ἔστιν ἄρα ὡς ἡ BI' ὑποτείνουσα τὴν ὀρϑὴν τοῦ 
ΑΒΓ τριγώνου αρὸς τὴν B.4 ὑποτείνουσαν τὴν óp- 
15 ϑὴν τοῦ 4B. τριγώνου, οὕτως αὐτὴ ἡ 4B ὑπο- 
τοίνουσα τὴν Xooc τῷ I' γωνίαν τοῦ 4ΒΓ τριγώ- 
vov πρὸς τὴν Bid ὑποτείνουσαν τὴν ἴσην τὴν ὑπὸ 
Β44 τοῦ 484 τριγώνου, καὶ ἔτι 9 4Γ πρὸς τὴν 
A44 ὑποτείνουσαν τὴν πρὸς τῷ B γωνίαν κοινὴν 
90 τῶν δύο τριγώνων. τὸ ABI' ἄρα τρίγωνον τῷ 484 
τριγώνῳ ἰσογώνιόν τέ ἐστι καὶ τὰρ περὶ τὰς ἴσας 
γωνίας πλευρὰς ἀνάλοψον ἔχει. ὅμοιον ἄφα [ἐστὶ] 
τὸ ΑΒΓ τρίγωνον τῷ 4184] τριγώνῳ. ὁμοίως δὴ 
δείξομεν, ὅτι καὶ τῷ 44 τριγώνῳ ὅμοιόν ἐστι τὸ 


1, ἐστιν Β. 4. γωνίαν] om. p. 5. BT| ATP V. 44 
44 P. ἐστι FV. 8. ὑπό] postea ins. F. BAT' γωνία FV. 
4438] 484 V, corr. m. 2. 19. τῷ | corr. ex τῶν m. 1 P. 


484] B supra m. 1 F. 18. ΒΓῚ ΓΒ B et seq. ras. 1 litt. F. 


vív| post ras. 1 11. V. 14. ABI] I' in ras. m. 2 V. 
BA] in ras. m. 2 V. ὑποτείνουσαν) corr. ex ὑποτείνουσα 
m. rec. P; in ras. m. 2 V. 15. ὑποτείνουσαι F, i eras. 


17. Bd] Β4 τήν F. ὑποτείφουσαν τὴν ἴσην τῇ πρὸρ τῷ D'in 
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basim perpendicularis ducitur, trianguli ad  per- 
pendieularem positi similes erunt οὲ toti et in- 
ler se. 

Sit triangulus rectangulus 4BlI' rectum habens 
angulum B.4T ei ab 4 ad BI' perpendicularis ducatur 
424. dico, utrumque triangulum 4B f, 4 4Γ et toti 
ABI'et iter se similes esse, 

nam quoniam / ΒΗΓ -- 4418 (uterque enim 

reotus est) et duorum trian- 
gulorum ΑΒΓ, 484 com- 
munis esí angulus ad B po- 
situs, erit / 4IT'B-- BA4 
[I, 32]. itaque trianguli 
4 4 T ABI, 484 aequianguli 
sunt. erit igiiur ΒΓ: ΒΑ — 4B: B — 4D:44 
[prop. IV]; nam BI'sub recto angulo trianguli 4BI' 
subtendit et RB.4 sub reoto angulo irianguli 4 B4, 
οὐ mrsus 4B in &riangulo 4BI' sub angulo ad I' 
posito subiendit οἱ ΒΖ) in tnangulo 4B. sub angulo 
ei aequali 8.442, οἱ 41, 471 sub angulo ad B posito 
utriusque trianguli communi subtendunt. itaque trian- 
guli 4 BI, 4 B 4 ei aequianguli sunt et latera aequales 
angulos comprehendentia proportionalia habent. itaque 
ΔΒΓ. 484 [def. 1]. similiter demonetrabimus, 


ras, m. 9 V. ἴσην αὐτῆς E. 18.484) ABT P. 31] inter 

duas ras. F.  — Post AT' add. F: ὑποτείνουσα τὴν πρὸς τῷ B 

γωνίαν τοῦ 48 Γ' τριγώνου, sed del. m. 1. 19. ὑποτείνουσαι 

(1 in ras.) post ras. 1 litt. F, ὑποτείνουσα Bp. E A 804. I 
1 i. ΒΞ —20. αὐτῶν τῶν V. ἄφα  ροδβύθϑ ins. 

484 ἄρα V. 21. ἐστιν P, comp. p. 98. levi] o om. a^ 
24. ἐστεν P; comp. p. 
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γράμμων ἀντιπεπόνθασιν al πλευραὶ αἱ περὶ 
τὰς ἴσας γωνίας καὶ ὧν ἰσογωνίων παραλλη- 
λογράμμων ἀντιπεπόνϑασιν αἱ πλευραὶ αἴ 
x£ol τὰς ἴσας γωνίας, ἴσα ἐστὶν ἐκεῖνα. 

5 Ἔστω ἴσα vs καὶ ἰσογώνια παραλληλόγραμμα τὰ 
AB, ΒΓ ἴσας ἔχοντα τὰς πρὸς τῷ B γωνίας, καὶ 
κείσϑωσαν ἐπ’ εὐθείας αἱ 4B, ΒΕ ἐπ᾽ εὐϑείας 
ἄρα εἰσὶ καὶ αἱ ZB, BH. λέγω, ὅτι v» 48, ΒΓ 
ἀντιπεπόνϑασιν αἷ πλευραὶ αἷ περὶ τὰς ἴσας γωνίας, 

10 τουτέστιν, ὅτι ἐστὶν ὡς ἡ 4B πρὸς τὴν ΒΕ, οὕτως 
ἡ HB πρὸὺς τὴν ΒΖ. 

Συμπεπληρώσθω γὰρ τὸ ΖΕ παραλληλόγραμμον. 
ἐπεὶ οὖν ἴσον ἐστὶ τὸ AB παραλληλόγφαμμον τῷ 
BI' παραλληλογφάμμῳ, ἄλλο δέ τι τὸ ΖΕ, ἔστιν 

15 ἄρα ὡς τὸ 4B πρὸς τὸ ΖΕ, οὕτως τὸ BI' πρὸς τὸ 
ΖΕ. ἀλλ᾽’ ὡς μὲν τὸ AB πρὸς τὸ ΖΕ, οὕτως 7) 4B 
πρὸς τὴν ΒΕ, ὡς δὲ τὸ ΒΓ πρὸς τὸ ΖΕ, οὕτως ἡ 
ΗΒ πρὸς τὴν BZ: καὶ ὡς ἄρα ἡ 4B πρὸς τὴν BE, 
οὕτως ἡ ΗΒ πρὸς τὴν ΒΖ. τῶν ἄρα 48, ΒΓ παρ- 

90 αλληλογράμμων ἀντιπεπόνϑασιν αἵ πλευραὶ αἱ περὶ 
τὰς ἴσας γωνίας. 

᾿Αλλὰ δὴ ἔστω ὡς ἡ 48 πρὸς τὴν BE, οὕτως ἡ 
ΗΒ πρὸς τὴν BZ: λέγω. ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ 4Β παρ- 
αλληλόγραμμον τῷ ΒΓ παραλληλογράμμῳ. 

οὔ Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς ἡ 4B πρὸς τὴν BE, οὕτως 
ἡ ΗΒ προς τὴν ΒΖ, ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ 4B πρὸς τὴν 


9. ἰσογωνίων] om. Theon (BF Vp); del. m. rec. P. Post 
παραλληλογράμμων add. Theon: μέαν γωνίαν pig γωνέᾳ εἰ» 
ἐχόντων (BFp; μίαν μιᾷ ἴσην ἐχόντων γωνίαν 
καὶ ἰσογώνια! om. Theon (BF V p); del. m. rec. P. τ xei- 
σϑω V. 8. εἰσίν P Bp. 10. ἐστίν} om. p. τήν] om. 


ELEMENTORUM LIBER VI. 118 


latera aequales angulos comprehendentia in contraria 
proportione sunt; et parallelogramma aequiangula, 
quorum latera aequales angulos comprehendentia in 
eontrarià proportione sint, aequalia sunt. 
Sint aequalia et aequiangula 
J' parallelogramma 44 B, B I'aequa- 
les habentia angulos ad B po- 
a sitos, et ponantur in eadem 
recta 248, BE. aque etiam 
ZB, BH in eadem recta sunt. 
dico, in 48, BI' latera aequa- 
4——4 . . les angulos comprehendentia in 
contraria proportione esse, h. e. 
esse ZB: BE— HB: ΒΖ. 
expleatur enim Z E parallelogrammum. iam quoni- 
am 4B — BI, ei alia quaedam magnitudo est ZE, 
eri 4B: ZE — ΒΓ: ΖΕ [V, 1]. sed AB: ZE 
— 28: BE [prop. I], et ΒΓ: ΖΕ — HB: BZ [id]. 
quare etiam ΖΒ: BE — HB: ΒΖ. itaque in parallelo- 
grammis 4B, BI' latera aequales angulos comprehen- 
dentia in contraria proportione sunt. 
iam uero sib 2B: BE — HB : ΒΖ. dico, esse 
A B — ΒΓ. 
nam quoniam est B: BE— HB:BZ,et 4B:BE 


E 


BF yp. BE] corr. ex BO m. rec. P. 11. τήν] om. BF p. 
.BZ] ZB P. 12. ZE] EZ p. 17. τήν] om. BF; τό 

τὸ ΖΕ] ΖΕ BF; Z in ras. t. 2 V.- 18. πρὸς τήν πρὸς 

BFp, et sic deinde per totam prop. ὡς ἄρα] ὥσπερ V. 
481 B 4 y. 19. ἄρα] supra m. 1, sed post BI'P. 22. 

ἀλλὰ δή] in ras. m. 1 p. Post δή add. Theon: ἀντιπεπον- 

ϑέτωσαν αἴ πλευραὶ of περὶ τὰς ἴσας γωνίας καί (BF V p). 
28. BZ] ZB P. ἐστίν P. — 95. τήν] corr. ex τῇ xa. 9. N- 

26. og] e corr. F. 7] om. F 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. 1I. ὃ 
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BE, οὕτως τὸ 48 παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ ΖΕ 
παραλληλόγραμμον, ὡς δὲ 5 ΗΒ πρὸς τὴν ΒΖ, οὔ- 
voc τὸ BI' παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ ΖΕ παραλ- 
ληλόγραμμον, καὶ ὡς ἄρα τὸ 48 πρὸς τὸ ΖΕ, ov- 
5 vog τὸ ΒΓ πρὸς τὸ ΖΕ" ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ 48 παρ- 
αλληλόγραμμον τῷ ΒΓ παραλληλογράμμῳ. 

Τῶν ἄρα ἴσων vs καὶ ἰσογωνίων παραλληλογράμ- 
μῶν ἀντιπεπόνϑασιν αἱ πλευραὶ αἱ περὶ τὰς ἴσας 
γωνίας καὶ ὧν ἰσογωνίων παραλληλογράμμων ἀντι- 

10 πεπόνϑασιν αἱ πλευραὶ a( περὶ τὰς ἴσας γωνίας, ἴσα 
ἐστὶν ἐκεῖνα" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


νε΄. 
Τῶν ἴσων καὶ μίαν μιᾷ ἴσην ἐχόντων γω- 
νέαν τριγώνων ἀντιπεπόνϑασιν cí πλευραὶ 
16 αἱ περὶ τὰς ἴσας γωνίας" καὶ ὧν μέαν μιᾷ 
ἴσην ἐχόντων γωνίαν τριγώνων ἀντιπεπόν- 
ϑασιν αἷ πλευραὶ αἷ περὶ τας ἴσας γωνίας, 
ice ἐστὶν ἐκεῖνα. 

Ἔστω ἴσα τρίγωνα τὰ 4BI,A44E μίαν μιᾷ ἴσην 
ἔχοντα γωνίαν τὴν ὑπὸ BAI τῇ ὑπὸ 414’ λέγω, 
ὅτι τῶν ABI, 44E τριγώνων ἀντιπεπόνϑασιν al 
πλευραὶ αἱ περὶ τὰς ἴσας γωνίας, τουτέστιν, ὅτι ἐστὶν 
ὡς ἡ ΓΑ͂ πρὸς τὴν 42, οὕτως ἡ ΕΑ͂ πρὸς τὴν 48. 

Κείσθω γὰρ ὥστε ἐπ᾽ εὐθείας εἶναι τὴν I'A τῇ 
25 4244 ἐπ’ εὐθείας ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ EA τῇ MB. καὶ 

ἐπεξεύχϑω ἡ B. 


2 


e 


1. πρὸς τό — 2: ὡς δέ] insert. in ras. F. 2. παραλλη- 
λόγραμμον} om. V.  3.ZE παραλληλόγραμμον) P; Z E Theon 
(BF V p). b. ἐστίν P, comp. p. 7. ἴσων ἄρα p. τε] om. 
Bp. ἰσογωνίων} PBFp; in P supra scr. m. rec. ἴσην yo- 


» 


νίαν μέαν μιᾷ ἐχόντων; μίαν μιᾷ ἴσην ἐχόντων γωνίαν V, Bed 
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— 4B: ZE, HB: BZ-—BI':ZE [prop. I], erit etiam. 
4B:ZE-—BID:ZE[V,ll) itaque 4B — BI'[V,9]. 

Ergo in parallelogrammis aequalibus et aequi- 
angulis latera aequales angulos comprehendentia in 
contraria proportione sunt; et parallelogramma aequi- 
angula, quorum latera aequales angulos comprehen- 
dentia in coniraria proportione sint, aequalia sunt; 
quod erat demonstrandum. . 


XV. 

In itriangulis aequalibus, et qui unum angulum 
uni aequalem habeant, latera aequales angulos com- 
prehendentia in contraria proportione sunt; et trian- 
guli unum angulum uni aequalem habentes, et in 
quibus latera aequales angulos comprehendentia in 
coniraria proportione sint, aequales sunt. 

Sint aequales trianguli ABI,A44E unum angu- 
lum uni aequalem habentes, ( B.4I' — 414 E. dico, 
in trnanguls ABI, 44E latera aequales angulos 
eomprehendentia in contraria proportione esse, ἢ. e. 
esse D'44: 4d d — E: AB. 

ponantur enim ita, ut I'4 οὐ 44 i eadem recta 
sini. iteque etiam E.4 et 4B in eadem recta suni. 
et ducatur ΒΖ. iam quoniam A ABI'-— 424 E, et 


μίαν μιᾷ punctis del 9.- ἰσογωνίων παραλληλογράμμων] 
ΡΒ, Ε (post ἰσο- ras, 1 litt), p; in P m. rec. supra sor. ἴσην 
γωνίαν μίαν μιᾷ ἐχόντων; μίαν μιᾷ (punctis del) ἴσην ἐχόν- 
τῶν γωνίαν παραλληλογράμμων V. 15. αἴ m. 2 P. ὧν 


τριγώνων F. 16. τριγώνων om. F V. 20. rj] corr. ex 
τῆς m. rec. P. λέγω, ὅτι] οὖ seq. inseri. in ras. F. 22. 
περί] περί P, corr. m. 2. 28. πρὸς τήν] bis πρός BFp. 


94. ΓΑ] AT P, V in ras. — 926. ἐστίν P BE , coy. v. 
φϑ 
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δι 


10 


15 


20 


25 


Ἐπεὶ οὖν ἴσον ἐστὶ τὸ ABD τρίγωνον τῷ AAE 
τριγώνῳ, ἄλλο δέ τι τὸ B.444, ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 
ΓΑΒ τρίγωνον πρὸς τὸ BA τρίγωνον, οὕτως τὸ 
ΕΑ4 τρίγωνον πρὸς τὸ Β44 τρίγωνον. ἀλλ᾽ ὡς 
μὲν τὸ ΓΑΒ πρὸς τὸ BA A, οὕτως ἡ ΓΑἅΑ͂ πρὸς τὴν 
44, ὡς δὲ τὸ EA πρὸς τὸ Β44, οὕτως ἡ ΕΑ 
προς τὴν 48. καὶ ὡς ἄρα ἡ ΓΑ͂ πρὸς τὴν 44, 
οὕτως ἡ Ε.4 πρὸς τὴν 4Β. τῶν ABI, A4E ἄρα 
τριγώνων ἀντιπεπόνϑασιν αἱ πλευραὶ αἱ περὶ τὰς 
ἴσας γωνίας. 

"AAA δὴ ἀντιπεπονϑέτωσαν αἱ πλευραὶ τῶν ABI 
AAE τριγώνων, καὶ ἔστω ὡς ἡ L4 πρὸς τὴν 44, 
οὕτως ἡ ΕΑ πρὸς τὴν AB: λέγω, ὅτε ἴσον ἐστὶ 
τὸ 48ΒΓ τρίγωνον τῷ 448Ε τριγώνῳ. 

᾿ἘἘπιξευχϑείδσης γὰρ πάλιν τῆς Baz, ἐπεί ἐστιν ὡς 
ἡ ΓΑ πρὸς τὴν 44, οὕτως ἡ ΒΑ͂ p τὴν 48, 
ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ ΓΑ͂ πρὸς τὴν 424, οὕτως τὸ ABT 
τρίγωνον πρὸς τὸ ΒΑ Ζ τρίγωνον, ὡς δὲ ἡ EA πρὸς 
τὴν 48, οὕτως τὸ EA4 τρίγωνον πρὸς τὸ Β44 
τρίγωνον, ὡς ἄρα τὸ 4 ΒΓ τρίγωνον πρὺς τὸ Β44 
τρίγωνον, οὕτως τὸ ΕΑ4 τρίγωνον πρὸς τὸ B.444 
τρίγωνον. δκάτερον ἄρα τῶν ABI,E42 πρὸς τὸ 
Β 44 τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον. ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ABT 
[τρίγωνον τῷ ΕΑ Ζ τριγώνῳ. 

Τῶν ἄρα ἴσων καὶ μίαν μιᾷ ἴσην ἐχόντων γωνίαν 
τριγώνων ἀντιπεπόνϑασιν αἵ πλευραὶ αἱ περὶ τὰς 
ἴσας γωνίας" καὶ ὧν μίαν μιᾷ ἴσην ἐχόντων γωνίαν 


2. ti] om. BFVp. BA4] in ras. m. 2 V. 8. l'AB] 
"TI"4'B F; ΒΑΓ Bp, V m. 2. οὕτως] οὕτω P, οὕτως ἄρα F. 
4. EA] BFp, V m.2; 44E Vm. 1; dAEP. ΒΑ44) litt. 
ΒΑ in ras. m. 2 V. ᾿τρίγωνο» comp. V. 7. τήν] (prius) 
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B p 8liàquaedam magnitudo est 
BAA, ert, ADAB:BAA 
—E442:BA24[V,'1]. sed 
[prop.I] 4B: B. 4 4 — AT' 

: 44 eb EA: BAA 
— E4:.4B. quare etiam 
ΓΑ: 4Ζ2--Ε4.: 48. ia- 

que triangulorum ABI, 
A4 E latera aequales angulos comprehendentia in 
contraria proportione sunt. 

iam uero latera triangulorum 4 BI', 44 E in con- 
lraria proportione sint, et sib D'4: 42) — EA: AB. 
dico, esse Δ ABI'— A AZE. 

ducta enim rursus Bf, quoniam est I'4: 44 
— EA: 4B, et L'A: 44 — A ABI: ABA A, et 
EA: AB— AEAA:ABA A [prop. I], erit A4BDI' 
: ΔΒΑ S AEAA:ABAZ. itaque uterque trian- 
gulus 4BDI', E421 ad B44 eandem rationem habet. 
quare A 4ΒΓ — A EA 4 [V, 9]. 

Ergo in triangulis aequalibus, et qui unum angu- 
]um uni aequalem habeant, latera aequales angulos 
comprehendentia in coniraria proportione sunt; et 
tranguh unum angulum uni aequalem habentes, et 
in quibus latera aequales angulos comprehendentia 


4 E 


corr. ex τόν m. 1 F. 8. ἄρα τριγώνων] τριγώνων ἄρα V; 
ἄφρα γωνιῶν P 12. τριγώνων] γωνιῶν p. ὡς  γοβίθδ 
insert. m. 1 P; om. F. πρὸρ τὴν] πρός ΒΕ», et sic deinde 
per totam prop. 16. l4] AD yp. 19. τήν] om. etiam V. 

20. ABI'] BAT' P. Post τρέγωνον add. ἘΠ: οὕτως τὸ EAZ 
τρίγωνον, sed del. m. 1. 21. τρίγωνον] om. V. οὕτως] 
om. F. τὸ E44 τρίγωνον πρὸς τὸ BA τρίγωνον] om. 
BFp. 32. ἄρα] om. ΒΡ. 28. ἐστίν P, comp. p. 234. cq€- 
γῶνον»]) om. P. 260. πλευραὶ αἴ om. F. “1. γωνίας τὐτονυλ X. 
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τριγώνων ἀντιπεπόνϑασιν αἱ πλευραὶ αἵ περὶ τὰς 
ἴσας γωνίας, ἐκρῖνα ἴδα ἐστίν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
i. 
Ἐὰν τέσσαρες εὐϑεῖαι ἀνάλογον ὦσιν, τὸ 

5 ὑπὸ τῶν ἄκρων περιεχόμενον ὀρθογώνιον ἴσον 
ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν μέσων περιεχομένῳ ὀρϑο- 
γωνίῳ᾽ κἂν τὸ ὑπὸ τῶν ἄκρων περιεχόμενον 
ὀρθογώνιον ἴσον ἡ τῷ ὑπὸ τῶν μέσων περιε- 
χομένῳ ὀρϑογωνίῳ, αἱ τέσσαρες δὐϑεῖαι ἀνά- 

10 4oyov ἔδονται. 

Ἔστωσαν τέσσαρες εὐθεῖαι ἀνάλογον αἱ AB, ΓΖ, 
Ε, Ζ, ὡς ἡ AB πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως ἡ E πρὸς 
τὴν Z' λέγω, ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν AB, Z περιεχόμενον 
ὀρϑογώνιον ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν I', E περιεχο- 

16 μένῳ ὀρϑογωνίῳ. 

ἌἬχϑωσαν [γὰρ] ἀπὸ τῶν 4, Γ σημείων ταῖς 4 B, 
ΓΖ εὐϑείαις πρὸς ὀρϑὰς αἱ ΑΗ, ΓΘ. καὶ κείσϑω 
τῇ μὲν Ζ ἴση ἡ AH, τῇ δὲ E ἴση ἡ ΓΘ. καὶ συμ- 
πεπληφώσϑω τὰ BH, 40 παραλληλόγραμμα. * 

80. — Kol ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ 48’ πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως ἡ 
E πρὸς τὴν Ζ, ἴση δὲ ἡ μὲν E τῇ ΓΘ, ἡ δὲ Z τῇ 
4Η, ἔστιν ἄρα ὡς ἡ AB πρὸς τὴν I'4, οὕτως ἡ 
ΓΘ πρὸς τὴν AH. τῶν BH, 40 ἄρα παραλληλο- 
γράμμων ἀντιπεπόνϑασιν αἱ πλευραὶ αἱ περὶ τὰς 

8ὅ ἴσας γωνίας. ὧν δὲ ἰσογωνίων παραλληλογράμμων 
ἀνειπεπόνϑασιν αἵ πλευραὶ aí περὶ τὰς ἴσας γωνίας, 


2. ἐστίν} εἰσίν V. 4. ὦσι PBp. 7. κἄν] καὶ ei V. 

11. αἴ τέσσαρες P. ἀνάλογον] om. V. 12. Ζ ἀνάλογον V. 
πήν] om. Bp. 13. AB] B in ras. m. 2 V. 2] eras. F. 
.. 44. ἐστέν P, comp. p. E] postea add. m. 1 p; eras. F. 
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in com&raria proportione sint, aequales sunt; quod 
erat demonstrandum. 


XVI. 


Si quattuor rectae proportionales sunt, rectangulum 
exiremie terminis comprehensum aequale est rectan- 
gulo mediis comprehenso; et si rectangulum extremis 
letminis comprehensum aequale est rectangulo mediis 
eomprehenso, quattuor reetae proportionales sunt. 

Sint quattuor rectae proportionales 48, ΓΖ, E, Z, 
ila ut git 4B: ΓΖΩ͂ — E: Z. dico, esse 4B »« Z 


e 2 E. 
H ——— ————— ———À e : 
T—]) 
D 2 i 
Er———— 


Z 1————34 


ducantur a punctis 4, Γ δὰ rectas 4B, ΓΖ per- 
pendieulares 4 H, ΓΘ, et ponatur 4H — Z et ΓΘ — E. 
et expleantur parallelogramma BH, 2410. 

et quoniam esí 4B: l'4 — E:Z, et Ε -Ξ ΓΘ, 
Z — AH, erit 4B: Il'4 — ΓΘ: AH. ilaque in 
parallelogrammis BH, 40 latera aequales angulos 
comprehendentia in contraria proportione sunt. paral- 
᾿ lelogramma autem aequiangula, quorum latera aequales 
angulos comprehendentia in contraria proportione 


16. γάρ] om. P. 18. συμπεπληρώσθωσαν BFVp. 292. 4H] 
corr. ex 44 m. rec. P. AH] post ras. 1itt., He 
corr. V; corr. ex 46€ m. rec. 83 ἄρα] m. 9 V. 24. of 
περί] περί Ρ. 


b 


10 


15 
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ἴσα ἐστὶν éxslva: ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ BH παραλληλό- 
γραμμον τῷ 410 παραλληλογράμμῳ. καί ἐστι τὸ 
μὲν ΒΗ τὸ ὑπὸ τῶν 48,Ζ᾽ ἴση γὰρ ἡ AH τῇ Ζ' 


τὸ δὲ 40 τὸ ὑπὸ τῶν ΓΖ, E: ἴση γὰρ ἡ E τῇ ΓΘ’ 


τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν 48. Ζ περιεχόμενον ὀρϑογώνιον 
ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν ΓΖ, E περιεχομένῳ ὀρϑογωνίῳφ. 

᾿4λλὰ δὴ τὸ ὑπὲ τῶν 48, 2 περιεχόμενον ὀρϑο- 
γώνιον ἴσον ἔστω τῷ ὑπὸ τῶν ΓΩ͂, Ε περιεχομένῳ 
ὀρϑογωνίῳ᾽ λέγω, ὅτι al τέσσαρες εὐϑεῖαι ἀνάλογον 
ἔσονται, ὡς ἡ AB πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως ἡ E πρὸς 
τὴν Z. ᾿ 

Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασκευασϑέντων, ἐπεὶ τὸ ὑπὸ 
τῶν 4B, Z ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν ΓΖΩ͂, E, καί ἐστι 
τὸ μὲν ὑπὸ τῶν 48, 2 τὸ BH: ἴση γάρ ἐστιν ἡ 
AH τῇ Z: τὸ δὲ ὑπὸ τῶν ΓΖ, E τὸ 40" ἴση ya 
ἡ ΓΘ τῇ Ε' τὸ ἄρα BH ἴδον ἐστὶ τῷ 440. καί ἐστιν 
ἰσογώνια. τῶν δὲ ἴσων καὶ ἰσογωνίων παραλληλο- 
γράμμων ἀντιπεπόνϑασιν ci πλευραὶ αἱ περὶ τὰς ἴσας 
γωνίας. ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 48 πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως ἡ 
ΓΘ πρὸς τὴν AH. ἴση δὲ ἡ μὲν ΓΘ τῇ Ε, 3 δὲ 
AH τῇ Z' ἔστιν ἄρα ὡς ἢ 4B πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως 
ἡ E πρὸς τὴν Ζ. 

'"E&v ἄρα τέσδαρες εὐϑεῖαι ἀνάλογον ὦσιν, τὸ 
ὑπὸ τῶν ἄκρων περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ἴσον ἐστὶ 
τῷ ὑπὸ τῶν μέσων περιεχομένῳ ὀρϑογωνίῳ᾽ κἂν τὸ 
ὑπὸ τῶν ἄκρων περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ἴσον ἦ τῷ 
ὑπὸ τῶν μέσων περιεχομένῳ ὀρϑογωνίῳ, al τέσσαρες 
εὐθεῖαι ἀνάλογον ἔσονται" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


—— —- 


4. ΓΖ, E] seq. περιεχόμενον ὀρθογώνιον V, punctis delet, 
E) corr. ex ΓΘ m. 2 V. ΓΘ corr. ex E m. 2 V. 6. 
anm. 
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sini, aequalia sunt [prop. XIV]. itaque BH — 216. 
ei BH— 4B» Z (nam 4H —Z) ei 40 — l'4»« E 
(nam E — ΓΘ). itaque 48 »« Z -Ξ-Ξ ΓΖ x E. 

iam uero sit 4B»«Z — ΓΩ͂ »« E. dico, quattuor 

recias proportionales esse, 48: ΓΖ — E:Z. 

| nam iisdem. comparatis, quoniam 4.8 »« Z — ΓΖ 
^ E, el 4AB»« - BH (nam 4H —2Z), et l'A»« E 
— 20 (nam ΓΘ — E), erit BH κε 410. eadem 
&utem  aequiangula «sunt. et in parallelogrammis 
aequalibus et aequiangulis latera aequales angulos com- 
Prehendentia in contraria proportione sunt [prop. XIV]. 
itaque 4B: ΓΖ — ΓΘ: ΑΗ. sed ΓΘ — E, AH —Z. 
Quare 4B:I'4-—E:Z. 

Ergo si quattuor rectae proportionales sunt, rectan- 
guYum extremis terminis comprehensum aequale est 
Teciangulo mediis comprehenso; et si rectangulum 
, V bremis terminis comprehensum aequale est rectan- 
£lo mediis comprehenso quattuor rectae proportionales 
$Umi; quod erat demonstrandum. 
στ--- —————————————————————————————————————————————— 

περιεχομένων ὀρϑογωνίων PF, sed corr. 8. τῶν] mutat. in 
τῶι F, 9. ὀρϑογωνίων F, sed gor. 14. ἐστιν] om. V. ἡ 
4H τῇ Z] τῇ Ζ ἡ AH V; m. 2 ex τῆι Z fecit τῇ ΗΖ. 
15. ἴση γὰρ ἡ — 16: τῷ 491 m.rec. P. 106. ἐστι» Ρ᾽ 
εἰσιν BF'V p. 19. ἡ] (alt) T ins. m. 1 p. 20. rej 
Cr. ex ΗΘ m. 1 p. AH] corr. ex ZH m. 1 p. 


23. 
ὦσι PBVp. 25. x&v] xal εἰ V. 26. j] ἐστέ F. - 21. 
τέσσαρες] seq. ras. 2 litt. F. 
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Ἐὰν τρεῖς εὐθεῖαι ἀνάλογον ὦσιν, τὸ ὑπὸ 
τῶν ἄκρων περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ἴσον 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς μέσης τετραγώνῳ' κἂν τὸ 

ὅ ὑπὸ τῶν ἄκρων περιεχόμενον ὀρθογώνιον ἴσον 
ἢ τῷ ἀπὸ τῆς μέσης τετραγώνῳ, al τρεῖς 
εὐθεῖαι ἀνάλογον ἔσονται. 

Ἔστωσαν τρεῖς εὐθεῖαι ἀνάλογον αἵ 4, B, I, ὡς 
ἡ 4 πρὸς τὴν B, οὕτως ἡ B πρὸς τὴν I" λέγω, 

10 ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν Α, Γ' περιεχόμενον ὀρθογώνιον ἴσον 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς Β τετραγώνῳ. 

Κείσϑω τῇ B ion ἡ A. 

Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ Α͂ πρὸς τὴν B, οὕτως ἡ 
B πρὸς τὴν D, ἴση δὲ ἡ B τῇ 4, ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 

15 4 πρὸς τὴν Β, ἡ 4 πρὺς τὴν I. ἐὰν δὲ τέσσαρες 
εὐθεῖαι ἀνάλογον ὦσιν, τὸ ὑπὸ τῶν ἄκρων χεριεχό- 
μενον [ὀρϑογώνιον] ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν μέσων. 
περιεχομένῳ ὀρθογωνίῳ. τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν 4, I' ἴσον 
ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν B, 4. ἀλλὰ τὸ ὑπὸ τῶν B, 4 có 

20 ἀπὸ τῆς B ἐστιν᾽ ἴση γὰρ ἡ B τῇ 4 τὸ ἄρα ὑπὸ 
τῶν Α, Γ περιεχόμενον ὀρθογώνιον ἴσον ἐστὶ τῷ 
ἀπὸ τῆς B τετραγώνῳ. 

᾿Φλλὰ δὴ τὸ ὑπὸ τῶν Α, Γ ἴσον ἔστω τῷ ἀπὸ 
τῆς B: λέγω, ὅτι ἐστὶν ὡς ἡ 4 πρὸς τὴν Β, οὕτως 

26 ἡ B πρὸς τὴν Γ. 

Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασκευασϑέντων, ἐπεὶ τὸ ὑπὸ 
τῶν 4.Γ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς B, ἀλλὰ τὸ ἀπὸ 
τῆς B τὸ ὑπὸ τῶν Β, 4 ἐστιν᾽ ἴδη γὰρ ἡ B τῇ zr 
τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν 4, Γ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν B, 4. 


i. ,ωζ1 et litt. initialis m. 2 V. 2. ὦσι codd. 4. 
κἄν) xal εὖ V. 6. τῆς] insert. postea F. 8. αἴ τρεῖς P. 
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XVII. 


Si tres rectae proportionales sunt, rectangulum 
exiremis terminis comprehensum aequale est quadrato 
medii; et si rectangulum extremis terminis compre- 
hensum aequale est quadrato medii, ires rectae pro- 
portionales erumní. 

Sint ires rectae proportionales 4, B, I, iia ut sit 
4: B-—B:I. dico, esse 4 »« I' — B*. 


4:----...Θ.Θ.ὈἩὌ ὁ... .. 
B1————————3À 41————————À4 
I'——3À 


ponatur 4/ — B. et quoniam est 4: B — B:I, 
et B --- 4, ert 4:B — 4:I. sin quattuor rectae 
proportionales sunt, rectangulum extremis terminis 
comprehensum aequale est rectangulo mediis com- 
prehenso [prop. XVI]. itaque 4 »« I'e B »« 4. 
uerum B »« 2 — B*; nam B — 2. quare 

A 2 TD -Ξ B* 

iam uero sib 44»« I'— B*. dico, esse 4: B — B: I: 

nam iisdem comparatis, quoniam 4) »« I'— B?, 
et B! —— B »« 4 (nam B — 4), erit 4»« I'— B» 4. 
sin rectangulum exiremis terminis comprehensum 


XVIL Philoponus in Arist. de anima g II. 


19. κείσϑω γάρ. 4417 postras. 1 litt, F. 16. ὦσι codd. 
17. ὀρθογώνιον] om. P. 419. B, 41] (prius) in ras. m. 2 V. 
ἀλλά — B, 4] insert. m. 1 F. 20. fcruv: ἴση) eras. F. 4824. 
4] Bx. 426. ἐπεί] corr. ex ἐπέ m. 2 V. 21. ἀλλὰ τὸ ἀπὸ 
τῆς B τὸ ὑπὸ τῶν B, 4 ἐστιν) PBp; idem, sed τῷ ὑπό, 
F mg.; τουτέστιν τῷ ὑπὸ τῶν B, 4 K. 28. ἴση] -ἢ 1n ras. B. 
τῇ 4) ἰὰ mg. transit m. 1 V (supra est vas.) 


Q 


10 


15 
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ἐὰν δὲ τὸ ὑπὸ τῶν ἄκρων ἴσον ἡ τῷ ὑπὸ τῶν μέ- 
60v, αἱ τέσσαρες εὐθεῖαι ἀνάλογόν εἰσιν. ἔστιν ἄρα 
ὡς ἡ 4 πρὸς τὴν B, οὕτως ἡ 4 πρὸς τὴν I. ἴση 
δὲ ἡ B τῇ 4 ὡς ἄρα ἡ Α πρὸς τὴν Β, οὕτως ἡ Β 
πρὸς τὴν Γ. 

Ἐὰν ἄρα τρεῖς εὐθεῖαι ἀνάλογον ὦσιν, τὸ ὑπὸ 
τῶν ἄκρων περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ἴσον ἐστὶ τῷ 
ἀπὸ τῆς μέσης τετραγώνῳ' κἂν τὸ ὑπὸ τῶν ἄκρων 
περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ἴσον ἢ τῷ ἀπὸ τῆς μέσης 
τετραγώνῳ; αἷ τρεῖς εὐθεῖαι ἀνάλογον ἔδονται" ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


, 


νη΄. 

xo τῆς δοϑείδης εὐθείας τῷ δοϑέντι 
εὐθυγράμμῳ ὅμοιόν τε καὶ ὁμοίως κείμενον 
εὐθύγραμμον ἀναγράψαι. 

Ἔστω ἡ μὲν δοϑεῖσα εὐθεῖα ἢ AB, τὸ δὲ δοϑὲν 
εὐθύγραμμον τὸ ΓΕ δεῖ δὴ ἀπὸ τῆς AB εὐϑείας 
τῷ ΓΕ εὐθυγράμμῳ ὅμοιόν τε καὶ ὁμοίως κείμενον 
εὐθύγραμμον ἀναγράψαι. 

Emstevy9c ἡ 4Z, καὶ συνεστάτω πρὸς τῇ AB 
εὐθεία καὶ τοῖς πρὸς αὐτῇ σημείοις τοῖς 4.8 τῇ 
μὲν πρὸς τῷ Γ γωνίᾳ ἴση ἡ ὑπὸ HAB, τῇ δὲ ὑπὸ 
DAZ ἴση ἡ ὑπὸ ABH. λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ DZA τῇ 
ὑπὸ AHB ἐστιν ἴση" ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ZI'4 


25 τρίγωνον τῷ HAB τριγώνῳ. ἀνάλογον ἄρα ἐστὶν 


ὡς ἡ Z4 πρὸς τὴν HB, οὕτως ἡ ΖΓ πρὸς τὴν Η 4, 
καὶ ἡ ΓΖΩ͂ πρὸς τὴν 48. πάλιν συνεστάτω πρὸς 
τῇ ΒΗ εὐϑείᾳ καὶ τοῖς πρὸς αὐτῇ σημείοις τοῖς Β, 


6. ὦσι, PFVp. 7. ἐστίν P. 8. κἄν — 10: ἔσονται 
om. p. Pu 9. 7) ἐστί comp. F, supra scr. j. 18. Hte 
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aequale est rectangulo mediis comprehenso, quattuor 
rectae proportionales sunt [prop. XVI]. itaque 
A: B τὸ Ζ: Γ. sed B — 2. itaque 4: B — Β΄.Γ. 

Ergo si tres rectae proportionales sunt, rectan- 
gulum exíremis terminis comprehensum aequale est 
quadrato medii; et si rectangulum extremis terminis 
comprehensum aequale est quadrato medii, tres rectae 
proportionales erunt; quod erat demonstrandum. 


XVIII. 


In data recta datae figurae rectilineae similem et 
similiter positam figuram rectilineam construere. 

Sit data recta 4B et data figura rectilinea ΓΕ. 
oportet igitur in recta .4B figurae rectilieeae ΓΕ 
similem et similiter positam figuram rectilineam 


construere. 
E 
Z 6 
D A B 


ducatur 4/Z et ad rectam 44 B et puncta eius 4, B 
angulo ad I' posito aequalis construatur ( H 4B, 
angulo autem I'Z/Z aequalis ( 4BH [I, 23]. itaque 
L l'Z4 — AHB [I, 32]. quare A ZI'4 iriangulo 
HAB aequiangulus est. itaque ΖΖ : HB — ΖΓ: HA 
— ΓΖ : 48 [prop. IV]. rursus ad rectam BH et 


ὑμοίας z (non P) 920. 42] Z4 P. συνεστοτο zx (non D). 

22. τῷ] τῇ P. ἴσῃ] om. V. HAB] BAH P; AB F, 
HAB ἴση V. 23. iol om. V. τῇ ] λοιπῇ τῇ V. 24. 
ΑΗΒ] A"B'H F. ἐστί] om. V. 26. ὡς] supra F. 28. 
τῇ ] corr. ex τῆς m. 1 p. BH] H supra scr. V. 
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H τῇ μὲν ὑπὸ A4ZE γωνίᾳ ἴση ἡ ὑπὸ BHO, τῇ 
δὲ ὑπὸ Ζ4Ε ἴση ἡ ὑπὸ ΗΒΘ. λοιπὴ ἄρα ἡ πρὸς 
τῷ E λοιπῇ τῇ πρὸς τῷ Θ ἐστιν ἴση" ἰσογώνιον ἄρα 
ἐστὶ τὸ ZA E τρίγωμον τῷ ΗΘ Β τριγώνῳ᾽ ἀνάλογον 
ὅ ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ Ζ4 πρὸς τὴν ΗΒ, οὕτως ἡ ΖΕ πρὸς 
τὴν ΗΘ καὶ ἡ Ed πρὸς τὴν ΘΒ. ἐδείχϑη δὲ καὶ 
ὡς ἡ Z4 πρὸς τὴν ΗΒ, οὕτως ἡ ΖΓ πρὸς τὴν HA 
καὶ ἡ I4 πρὸς τὴν 48’ καὶ ὡς ἄρα ἡ ΖΓ προς 
τὴν AH, οὕτως 75 τε ΓΖ πρὸς τὴν 4B καὶ ἡ ΖΕ 

10 πρὸς τὴν ΗΘ καὶ ἔτι ἡ ΕΖ πρὸς τὴν ΘΒ. καὶ 
ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ μὲν ὑπὸ ΓΖΖ γωνία τῇ ὑπὸ AHB, 
ἡ δὲ ὑπὸ AZE τῇ ὑπὸ ΒΗΘ, ὅλη ἄρα ἡ ὑπὸ ΓΖΕ 
ὅλῃ τῇ ὑπὸ M4HO ἐστιν i65. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ 
ἡ ὑπὸ ΓΖΕ τῇ ὑπὸ ABO ἐστιν ἴση. ἔστι δὲ καὶ ἡ 

16 μὲν πρὸς τῷ Γ τῇ πρὸς τῷ .4 ἴδη, ἡ δὲ πρὸς τῷ E 
τῇ πρὸς τῷ Θ. ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ 466 τῷ ΓΕ’ 
καὶ τὰς περὶ τὰς ἴσας γωνίας αὐτῶν πλευρὰς ἀνάλογον 
ἔχει. ὅμοιον ἄρα ἐστὶ τὸ 4 εὐθύγραμμον τῷ ΓΕ 
εὐθυγράμμῳ. 

0 “πὸ τῆς δοθείσης ἄρα εὐθείας τῆς 48 τῷ δο- 
ϑέντι εὐθυγράμμῳ τῷ ΓΕ ὅμοιόν τε καὶ ὁμοίως κεί- 
μενον εὐθύγραμμον ἀναγέγραπται τὸ 440: ὅπερ ἔδει 
ποιῆσαι. 

(e. 

205 — Tà ὅμοια τρίγωνα πρὸς ἄλληλα ἐν διπλα- 

σίονι λόγῳ ἐστὶ τῶν ὁμολόγων πλευρῶν. 


πο ον Ὁ pua, 


XIX coroll. Philoponus in anal. post. 117 v. Psellus p. 57. 


1. τς 1886] "B'H"6 F. 4242. ὑπό] om. Bp. ἴση] om. B. 
4. Hesj F; HBO B, V e corr. m. 2, p corr. ex ΗΘΘ 
m. 1. 5. 2 4} 42 P. ZE)| in ras. m. 2 V. e. H6) 
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puncta eius B, H angulo 42 aequalis construatur 
L ΒΗΘ ei angulo Ζ4Ε aequalis /, ΗΒΘ [I, 23]. 
itaque qui relinquitur angulus ad E positus, reliquo 
angulo ad € posito aequalis est [I, 32]. itaque A ZAE 
iriangulo H6 B aequiangulus est. quare Z4: HB 
—ZE:HO0 -- ΕΖ: ΘΒ prop. IV]. demonstrauimus 
autem, esse eliam Z4: HB — ΖΓ: H4 -- ΓΖ: AB. 
quare eliam ΖΓ: 4H — ΓΖ: AB-— ZE:H0-—E4 
: €9B. ei quoniam ( ΓΖ 2 — AHB,et 4. 4AZE-— BHO, 
erit | l'ZE — 4HO0. eadem de causa etiam ( ΓΖ E 
—s 4B. ei praeterea angulus ad I' positus angulo 
&àd 44 posito aequalis est, et angulus ad E positus 
angulo ad € posito aequalis. itaque 4€ aequiangula 
esit figurae ΓΕ. et latera, quae aequales angulos com- 
prehendunt, proportionalia habent; itaque figura rec- 
ülinea 46 similis est figurae rectilineae ΓΕ. 
Ergo in data recta 4B datae figurae rectilineae 
DE similis et similiter posita figura rectilinea con- 
sbxucta est 440; quod oportebat fieri. 


XIX. 


Similes irianguli inter se duplicatam rationem 
habent quam latera correspondentia. 
LLL 


θ !n ras. m. 2 V. 0B] BO P. καὶ ἡ ΕΖΔ πρὸς τὴν 6B] 
4B F, sed cor. — 7.7 τε ZI' P. — 8. καὶ ὡς ἄρα — 9: τὴν 
]om.p. 10. Ed]"A4'EF. 12. JAZE] "Z'A'"E F. 

1g διὰ τὰ αὐτά — 15: πρὸς τῷ A ἴση) insert. in ras. F. 
Ong ?toóg] eras. V. ἐστίν F. 17. iz P; αὐτῷ BF Vp; 
48 Augustus. 18. 40] DTE P. ΓΕ] 40 P. 20. τῆς 
era, ^, 38: ποιῆσαι} καὶ τὰ ἑξῆς p. 921. DE ὅμοιόν τε] 
eS. V. 29. τὸ 40] punctis notat. F; om. B 26. 

té» B, eras. ». 


10 


1ὅ 


20 
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Ἔστω ὅμοια τρίγωνα τὰ ABI, 4EZ ἴσην ἔχοντα 
τὴν πρὸς τῷ Β γωνίαν τῇ πρὸς τῷ Ε, ὡς δὲ τὴν 
AB πρὸς τὴν ΒΓ, οὕτως τὴν 4Ε πρὸς τὴν ΕΖ, 
ὥστε ὁμόλογον εἶναι τὴν ΒΓ τῇ EZ: λέγω, ὅτι τὸ 
ΑΒΓ τρίγωνον πρὸς τὸ 4EZ τρίγωνον διπλασίονα 
λόγον ἔχει ἥπερ ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΕΖ. 

Εἰλήφϑω γὰρ τῶν ΒΓ. ΕΖ τρίτη ἀνάλογον 4 
ΒΗ, ὥστε εἶναι ὡς τὴν ΒΓ πρὸς τὴν ΕΖ, οὕτως 
τὴν ΕΖ πρὲς τὴν B H: καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ AH. 

Ἐπεὶ οὖν ἐότιν ὡς ἣ AB πρὸς τὴν ΒΓ, οὕτως 
ἡ 4Ε πρὸς τὴν ΕΖ, ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ 48 
πρὸς τὴν 4E, οὕτως ἡ ΒΓ πρὸς τὴν EZ. ἀλλ᾽ ὡς 
ἡ ΒΓ πρὸς ΕΖ, οὕτως ἐστὶν ἡ EZ πρὸς ΒΗ͂.. καὶ 
ὡς ἄρα ἡ 48 πρὸς 4E, οὕτως ἡ ΕΖ πρὸς BH: 
τῶν ABH, A4EZ ἄρα τριγώνων ἀντιπεπόνθασιν αἵ 
πλευραὶ αἱ περὶ τὰς ἴσας γωνίας. ὧν δὲ μίαν μιᾷ 
ἴσην ἐχόντων γωνίαν τριγώνων ἀντιπεπόνϑασιν al 
πλευραὶ αἵ περὶ τὰς ἴσας γωνίας, ἴσα ἐστὶν ἐκεῖνα. 
ἴδον ἄρα ἐστὶ τὸ ABH τρίγωνον τῷ 4ΕΖ τρι- 
γώνῳ. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΕΖ, 
οὕτως ἡ ΕΖ πρὸς τὴν BH, ἐὰν δὲ τρεῖς εὐ- 
ϑεῖαι ἀνάλογον ὦσιν, ἡ πρώτη πρὸς τὴν τρίτην δι- 
πλασίονα λόγον ἔχξδι ἥπερ πρὸς τὴν δευτέραν, ἡ ΒΓ 
ἄρα πρὸς τὴν BH διπλασίονα λόγον ἔχει ἥπερ ἡ 


26 ΓΒ πρὸς τὴν EZ. ὡς δὲ ἡ ΓΒ πρὸς τὴν BH, 


οὕτως τὸ ABI' τρίγωνον πρὸς τὸ ABH τρίγωνον᾽ 


2. τῷ B] τὸ B V, et F, sed corr. 8. τὴν ΒΓῚ ΒΓ Bp; 
τὴν ΓΔ F; htt. B in ras. 'm. 2 V. τὴν EZ] EZ Bp. 8. 
οὕτω PBp. 10. 4B] B in ras. PF. τήν] om. BF p. 
οὕτω P. 11. τήν] om. BF p. 12. τήν} bis om. ΒΕ. 

18. πρὸς EZ] supra m. 2 Εἰ; πρὸς τὴν EZ τὴν BH V. 
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Sint similes trianguli ΑΒΓ, ΔΕΖ angulum ad 
-FX positum angulo ad E posito aequalem habentes, 


ei 4B: BI'— AE: EZ, ita ut BI' lateri EZ respon- 
deat. dico, esse 4BDI': 4EZ — ΒΓ": EZ*. 

sumatur enim rectafum BI,EZ tertia proportio- 
nalis B.H [prop. XI), ita ut sit ΒΓ: EZ — EZ: BH; 
ei ducatur ΔΗ. | | 

iam quoniam est 4B: ΒΓ τῷ 4E: EZ, permu- 
tando erit 4B: 4E-— ΒΓ: EZ [V, 16]. sed ΒΓ: EZ 
-- ΕΖ: ΒΗ. quare 4B: 4E — ΕΖ: ΒΗ. itaque in 
iriangulis 4BH, 4EZ latera aequales angulos com- 
prehendentia in contraria proportione sunt. trianguli 
aulem unum angulum uni aequalem habentes et quo- 
rum latera aequales angulos comprehendentia in con- 
iraria proportione sint, aequales sunt [prop. XV]. 
iaque A 4BH — A4JEZ. et quoniam est ΒΓ: EZ 
-— EZ:BH, ei si tres rectae proportionales sunt, 
prima ad tertiam duplicatam rationem habet quam 
ad secundam (V def. 9], erit ΒΓ: BH — ΓΒ“: ΕΖ). 
sed ΓΒ: BH — ABI': ABH [prop. I]. itaque etiam 


14. 4B] B eras. F. τὴν AE V. v» BH V. 15. ἄρα] 
supra m. 1 p. 17. τριγώνων] om. Theon (BF Vp). 19. 
4EZ] Z paene eras. V. 22. διπλασιοναονὰα P, sed corr. 
m. rec. 28. ἔχη P. BI'] ΓΒ seq. ras. 1 litt. P. 24. 
BH] seq. ras. 1 litt. P. 96: ΓΒῚ (prius) BT N. 

Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 3 


10 


20 
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καὶ τὸ ABI' ἄρα τρίγωνον πρὸς τὸ ABH διπλασίονα 


“λόγον ἔχει ἥπερ 7 ΒΓ πρὸς τὴν ΕΖ. ἴσον δὲ τὸ 


ΑΒΗ τρίγωνον τῷ 4ΕΖ2 τριγώνῳ᾽ καὶ τὸ ABI 
ἄρα τρίγωνον πρὸς τὸ 4ΕΖ τρίγωνον διπλασίονα 
λόγον ἔχει ἥπερ ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΕΖ. 

Τὰ ἄρα ὅμοια τρίγωνα πρὸς ἄλληλα ἐν διπλασίονι 
λόγῳ ἐστὶ τῶν ὁμολόγων πλευρῶν [ὅπερ ἔδει δεῖξαι]. 


Πόρισμα. 

. Ἐκ δὴ τούτου φανερόν, ὅτι, ἐὰν τρεῖς εὐϑεῖαι 
ἀνάλογον ὦσιν, ἔστιν ὡς ἡ πρώτη πρὸς τὴν τρίτην, 
οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς πρώτης εἶδος πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
δευτέρας τὸ ὅμοιον καὶ ὁμοίως ἀναγραφόμενον [ἐπείπερ 
ἐδείχϑη, ὡς ἡ ΓΒ πρὸς ΒΗ, οὕτως τὸ ABI τρίγωνον 
πρὸς τὸ 4BH τρίγωνον, τουτέστι τὸ 4 ΕΖ]. ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 

κ΄. 

Τὰ ὅμοια πολύγωνα εἴς τε ὅμοια τρίγωνα 
διαιρεῖται καὶ εἰς ἴσα τὸ πλῆϑος καὶ ὁμόλογα 
τοῖς ὅλοις, καὶ τὸ πολύγωνον πρὸς τὸ πολύ- 
yovov διπλασίονα λόγον ἔχει ἥπερ ἡ ὁμόλογος 
πλευρὰ πρὸς τὴν ὁμόλογον πλευράν. 

Ἔστω ὅμοια πολύγωνα τὰ ABDAE,ZHOK A, 
ὁμόλογος δὲ ἔστω ἡ AB τῇ ZH: λέγω, ὅτι τὰ 48 ΓΖ E, 


—— 


XX coroll. Eutocius in Archim. III p. 52, 28. 


rec. 18. τὴ BH V. 14. τό] om. V. τουτέστιν P. τό] 
supr m. 2 F. 15. δεῖξαι] ποιῆσαι V. 19. ὅλοις] post ὅ- 
1 litt. eras. p. 320.5] om. B. 32. ΑΒΓΔΕ] 4BI'4EZ 


P, sed. corr. 


ELEMENTORUM LIBER VI. 131 


ABDI:ABH-—BI?:EZ. erat autem 4BH — A4EZ. 
quare etiam 4ΒΓ: A4EZ — ΒΓ": EZ*. 

Ergo similes trianguli inter se duplicatam rationem 
habent quam latera correspondentia. 


- Qorollarium. 


Hine manifestum est,.si tres rectae proportionales 
sint, esse ut prima ad tertiam, ita figuram in prima 
descriptam ad figuram in secunda similem et similiter 
descriptam.!") — quod erat demonstrandum. 


XX. 

Similia polygona in triangulos et similes et aequales 
numero et totis correspondentes diuiduntur, et poly- 
gonum ad polygonum. duplicatam rationem habet 
quam latus correspondens ad latus correspondens. 

Sint similia polygona 4BI^E,ZHOK A4, οἱ AB 
lateri ZH respondeat. dico, polygona A4BI'4E, 


1) Hoc ex proportione 4BI': 4EZ — BI': BH concludi 
uoluit Euclides, paullo audacius sane; nam huic.corollario 
post prop. 20 demum locus erat. sed τρέγωνον lin. 11 sine 
dubio Theoni soli debetur; nam εἶδος tuentur P et Campanus 
οὐ aliquatenus saltem Philoponus et Psellus (hic corollarium 
guo numero citat) τετράγωνον praebentes, quod cum scriptura 
εἶδος conciliari potest, cum τρίγωνον non potest. et prop. 20 
coroll. 3 in P in mg. additum et ἃ Campano omissum ἃ Theone 
interpolatum merito uideri potest, id quod et ipsum sen- 
tentiam meam de huius corollarii forma confirmat. tum 
Pappus VIII p. 1100, 15 nostrum locum respicere putandus 
est, et sane scriptura eius loci tam incerta est, ut inde de 
numero, quem indieat, corollani nihil adfirmari possit. itaque 
puto, Euclidem ipsum εἶδος scripsisse et Theonem, quo corol- 
larium facihus pateret, nostrum locum mutasse et prop. 20 
coroll 9 addidisse. sed uerba ἐπείπερ lin. 12 — 4 EZ lin. 14 
interpolata esse putauerim, neque Campanus ea habuit; sed 
Theone antiquiora sunt. 

Q9* 
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ΖΗΘΚΑ πολύγωνα εἴς τε ὅμοια τρέγωνα διαιρεῖται 
καὶ εἰς ἴσα τὸ πλῆϑος καὶ ὁμόλογα τοῖς ὅλοις, καὶ 
τὸ 4ΒΓΖΕ πολύγωνον πρὸς τὸ ΖΗΘΚΑ πολύγωνον 
διπλασίονα λόγον ἔχει ἥπδρ ἡ AB πρὸς τὴν ZH. 

᾿Ἐπεξεύχϑωσαν αἵ BE, ΕΓ, H A4, 40. 

Καὶ ἐπεὶ ὅμοιόν ἐστι τὸ 4ΒΓ4Ε πολύγωνον 
τῷ ZHOK 4 πολυγώνῳ, ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ BAE γω- 
νία τῇ ὑπὸ HZA. καί ἐστιν ὡς ἡ Β4 πρὸς AE, 
οὕτως ἡ ΗΖ πρὸς ZA. ἐπεὶ οὖν δύο τρίγωνά ἐστι 
τὰ 48Ε, ΖΗ4 μίαν γωνίαν μιᾷ γωνίᾳ ἴσην ἔχοντα, 
περὶ δὲ τὰς ἴσας γωνίας τὰς πλευρὰς ἀνάλογον, 


. ἐσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ABE τρίγωνον τῷ ZHA 


τριγώνῳ᾽ ὥστε καὶ ὅμοιον" ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ ABE 
γωνία τῇ ὑπὸ ΖΗ ΔΖ. ἔστι δὲ καὶ ὅλη ἡ ὑπὸ 4ΒΓ 
ὅλῃ τῇ ὑπὸ ΖΗΘ ἴση διὰ τὴν ὁμοιότητα τῶν πολυ- 
γώνων᾽ λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ ΕΒΓ γωνία τῇ ὑπὸ AHO 
ἐστιν ἴση. καὶ ἐπεὶ διὰ τὴν ὁμοιότητα τῶν ABE, 
ΖΗ. τριγώνων ἐστὶν ὡς ἡ ΕΒ πρὸς BA, οὕτως 
ἢ AH πρὸς ΗΖ, ἀλλὰ μὴν. καὶ διὰ τὴν ὁμοιότητα 
τῶν πολυγώνων ἐστὶν ὡς ἡ 4B πρὸς ΒΓ, οὕτως ἡ 
ΖΗ πρὸς ΗΘ, δι’ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ ΕΒ πρὸς 
ΒΓ, οὕτως ἡ ΛΗ πρὸς ΗΘ, καὶ περὶ τὰς ἴσας γω- 
νίας τὰς ὑπὸ ΕΒΓ, 4ΗΘ αἵ πλευραὶ ἀνάλογόν εἰσιν" 
ἰσδογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ EBI' τρίγωνον τῷ ΛΗΘ 
τριγώνῳ' ὥστε καὶ ὅμοιόν ἐστι τὸ EBT' τρίγωνον 
τῷ 4HO τριγώνω. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ ΕΓΖ, 
τρίγωνον ὅμοιόν ἐστι τῷ 40K τριγώνῳ. τὰ ἄρα 


5. 40] mutat. in AB F. 7. ἐστί seq. ras. 8 litt. F. 

8. HZ4] ZHA F. τὴν AE V. 9. HZ] ZH P. τὴν 
ZA V. 10. γωνίᾳ) γωνίαν Vg. 11. δέ] om. F. 13. 
len] corr. ex ἴσον m. rec. P. 15. ZH0] H uidetur corr. V. 


ELEMENTORUM LIBER VI. 133 


Z H9 K 4 in triangulos et simi- 


A 
les et aequales numero et totis 
| g correspondentes diuidi, et esse 
Kg d ΑΒΓΔΕ: ΖΗΘΚΑ — 485 
:ZH?* 
T A4 9 K 


ducantur B E, EI, H A, A46. 
ei quoniam 4BI'4 E- ZHOK A, erit [ BAE — HZA 
[def. T]. οἰ ΒΑ: 4E — HZ:Z.A [id.]. iam quoniam duo 
irianguli sunt 4B E, ΖΗ. unum angulum uni angulo 
aequalem habentes et latera aequales angulos compre- 
hendentia proportionalia, erit ^ 44 B E triangulo ZH 4 
aequiangulus [prop. VI]. quare etiam similes sunt 
[prop. IV; def.1] itaque. .4BE — ZH A4. uerum etiam 
LABI'——ZHO propter similitudinem polygonorum. ita- 
que/ EBI'— ΛΗΘ. et quoniam propter similitudinem 
triangulorum 4B E, ZH 4 est, EB: B4 — AH: HZ, et 
praeterea propter similitudinem polygonorum 4B: BI' 
-- ZH: HO, ex aequo erit EB: ΒΓ — AH: ΗΘ 
[V, 22], et latera aequales angulos ΕΒΓ, 4H com-' 
prehendentia proportionalia sunt; itaque Δ ΕΒ Γ΄ trian- 
guo “ΗΘ aequiangulus est [prop. VI]. quare 
A EBI'-» 4H9O9 [prop. IV; def. 1]. eadem de causa 
eliam Δ EI -. 40K. itaque similia polygona 


16. τῇ P, F m. 1; λοιπῇ τῇ BVp, F m. 2. 17. ἴση 
ἐστίν F. 18. τὴν ΒΑΥ͂. 19. 4H] ABg. τὴν HZ V. 
20. τὴν BI' V. 21. ZH | HZ P. τὴν HÓ V. ΗΘ, δι᾽ 
ἴσου] φ; uidetur fuisse alia scriptura ἃ m. 1. ΕΒ] Be 
corr. F. 29. τὴν BI' V. τὴν HO V. 23. slow] om. V. 
94. AH 8] AH P. 25. ἐστι] om. BVp. τὸ ΕΒΓ — 926: 
τριγώνῳ] mg. m. 9 V; F haec uerba ut cett. codd. in textu 
habet, sed dein in mg. m. 1: ὥστε καὶ ὅμοιον τὸ ἘΔ Ὶ τῷ 
488 τριγώνῳ. 521. 4ΘΚῚ A6 H qs corr. ex ΛΘ xo. A S. 
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ὅμοια πολύγωνα τὰ 4ΒΓΖΕ, ΖΗΘΚΑ εἴς τε ὅμοια 
τρίγωνα διήφηται καὶ εἰς ἴσα τὸ πλῆϑος. 

Δέγω, ὅτι καὶ ὁμόλογα τοῖς ὅλοις. τουτέστιν 
ὥστε ἀνάλογον εἶναι τὰ τρίγωνα, καὶ ἡγούμενα μὲν 
εἶναι τὰ ABE, ΕΒΓ, ΕΓΖ, ἑπόμενα δὲ αὐτῶν τὰ 
ZHA, AH0, ΑΘΚ, καὶ ὅτι τὸ 4ΒΓΖΕ πολύγωνον 
πρὸς τὸ ZHOK A4 πολύγωνον διπλασίονα λόγον ἔχει 
ἤπερ ἡ ὁμόλογος πλευρὰ πρὸς τὴν ὁμόλογον πλευράν, 
τουτέστιν ἡ 48 πρὸς τὴν ZH. 

- Ἐπεξεύχϑωσαν γὰρ αἱ AD, ZO. καὶ ἐπεὶ διὰ τὴν 
ομοιότητα τῶν πολυγώνων ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ 4 ΒΓ γωνία 
τῇ ὑπὸ ΖΗΘ, καί ἐστιν ὡς ἡ AB πρὸς ΒΓ, οὕτως ἡ ZH 
πρὸς ΗΘ, ἰσογώνιόν ἐστι τὸ 4ΒΓ τρίγωνον τῷ ΖΗΘ 
τριγώνφῳ᾽ ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ μὲν ὑπὸ Β4Γ γωνία τῇ ὑπὸ 


15 ΗΖΘ, ἡ δὲ ὑπὸ BI'A τῇ ὑπὸ HOZ. καὶ ἐπεὶ loy ἐστὶν 


ἡ ὑπὸ BAM γωνία τῇ ὑπὸ HZN, ἔστι δὲ καὶ ἡ. ὑπὸ 
ABM τῇ ὑπὸ ΖΗΝ ἴδη, καὶ λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ 4ΜΒ 
λοιπῇ τῇ ὑπὸ ZNH ἴση ἐστίν: ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ 


"τὸ ΑΒΜ τρίγωνον τῷ ΖΗΝ τριγώνῳ. ὁμοίως δὴ 
99 δείξομεν, ὅτι καὶ τὸ ΒΜΓ τρίγωνον ἰσογώνιόν ἐστι 


τῷ HNO τριγώνῳ. ἀνάλογον ἄρα ἐστίν, ὡς μὲν ἡ 
AM πρὸς ΜΒ, οὕτως ἡ ΖΝ πρὸς NH, ὡς δὲ ἡ 
ΒΜ πρὸς ΜΓ, οὕτως ἡ ΗΝ πρὸς NO: dove καὶ 
δι’ ἴσου, ὡς ἡ ΑΜ πρὸς MI, οὕτως ἡ ΖΝ πρὸς 


9. διαιρεῖται φ. εἰς] om. ΒΥ. 5. ABE] E in ras. P. 
αὐτῶν] sic p, sed αὐτοῖς F. 6 40K] GKAF. 6v] 
-& in ras. P. 7. πολύγωνον] -vov sustulit lacuna pergam., 
supra scr. τῷ m. 2 F. 12. τὴν ΒΓ BFVpy. 13. τὴν H0 V. 
ἦσει] ἄρα ἐστί F. 14. ἴση] -m in ras. P.  BAT'| ABT F. 
15. HZ0] H corr. ex Zp; ΖΗΘ F. ΗΘΖ 
16 B4M]PVp,Bm.1; "4BMF; ABMBm.rec. ΗΖΝῚ 
ZAJV in.ras. m. 2 B. ἔστι] P; ἐδείχθη Theon (BFV p). 
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A BIA E, ΖΗΘ K A in triangulos et similes et aequales 
numero diuisa sunt. 

dico, eos eliam totis correspondere, h. e. ita ut 
irianguli proportionales sint el praecedentes 44BE, 
ΕΒΓ, ΕΓΖ eteorum termini sequentes!) ZH A4, 4H8, 
440 K, et praeterea polygona rationem duplicatam 
habere quam latera correspondentia, h. e. esse 

ABDI'AE: ZHOK A — 485: ZH*. 

ducantur enim 4Γ, ΖΘ. οὐ quoniam propter 
similitudinem polygonorum est ( 4BI'— ΖΗΘ, et 
AB: BI' —'ZH: H6, erit ^ ΑΒΓ aequiangulus trian- 
gulo ZHO [prop. VI]. itaque ( Β4Γ — HZO et 
LL BIA — ΗΘΖ. ei quoniam |, BAM — HZN et 
ἐ 4ΒΜ — ZHN [p. 132, 13], erit etiam ( 4MB 
— ZNH [1,32]; quare A A4BM aequiangulus est 
irianguo ΖΗ͂Ν. similiter demonstrabimus, etiam 
A BMTI aequiangulum esse triangulo HN. itaque 
4M:MB-—ZN:NH,BM:MI'-—HN:NO9([prop.IV]. 
quare eliam ex aequo 4M: MI'— ZN:N9 V, 22]. 


1) In αὐτῶν lin. 6 nonnihil offensionis est; sed cum ἕπό- 
μενα idem sit ac ὅροι ἑπόμενοι, genetiuus ferri potest. et 
additum uidetur uocabulum, ut significetur, ZH. esse ter- 
minum sequentem írianguüi A4BE, ΛΗΘ autem tri 
EBI,A0XK autem trianguli EI'4. ceterum commemorandum 
est, tum demum &adparere, triangulos totis (h. e. polygonis 
ABTAE, ΖΗΘ.) correspondere, cum demonstratum erit, 
esse ΑΒΓΔΕ: ZHOKA:-AB?*:ZH?*,h.e.— ABE: ΖΗΛ 
- ΕΒΓ : ΛΗΘΈΞ ΕΓΖ: ΔΘΚ. 


17. 4BM] mutat. in BAM m. 2 B. ZHN | mutat. in 
HZN m. 3 B. AMB] ABM punctis supra 4 et M deletis F. 

20. ἐστιν F. 21. ἡ μέν p. 22. 4M] M corr. ex B m. 
2 V. τὴν MB V.- NH] N in ras, m. 2 V. $8. οὕτως 
καί p. 


ὅ 


10 


15 
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136 ZTOIXEI9SN ς΄. 


ΝΘ. ἀλλ᾽ ὡς ἡ ΑΜ πρὸς MI, οὕτως τὸ 4BM 
[τρίγωνον] πρὸς τὸ MBI, καὶ τὸ Α͂ΜΕ πρὸς τὸ 
EMI* πρὸς ἄλληλα γάρ εἰσιν ὡς αἵ βάσεις. καὶ ὡς 
ἄρα ἕν τῶν ἡγουμένων πρὸς fv τῶν ἑπόμενων, οὕτως 
ἅπαντα τὰ ἡγούμενα πρὸς ἅπαντα τὰ ἑπόμενα" ὡς 
ἄρα τὸ 4MB τρίγωνον πρὸς τὸ ΒΜΓ, οὕτως τὸ 
ABE πρὸς τὸ ΓΒΕ. ἀλλ᾽ ὡς τὸ 4ΜΒ πρὸς τὸ 
ΒΜΤΓΙ, οὕτως ἡ 4M πρὸς ΜΓ’ καὶ ὡς ὥρα $ AM πρὸς 
MT, οὕτως τὸ ABE τρίγωνον πρὸς τὸ ΕΒ Γ τρίγωνον. 
διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς ἡ ΖΝ πρὸς ΝΘ, οὕτως τὸ ZHA 
τρίγωνον πρὸς τὸ Η4Θ τρίγωνον. καί ἐστιν ὡς ἡ AM. 
πρὸς MI, οὕτως ἡ ZN πρὸς NO* καὶ ὡς ἄρα τὸ 4ΒΕ 
τρίγωνον πρὸς τὸ BEL τρίγωνον, οὕτως τὸ ZH A 
τρίγωνον πρὸς τὸ HG τρίγωνον, καὶ ἐναλλὰξ ὡς 
τὸ ABE τρίγωνον πρὸς τὸ ZH τρίγωνον, οὕτως 
τὸ ΒΕΓ τρίγωνον πρὸς τὸ Η49 τρίγωνον. ὁμοίως 
δὴ δείξομεν ἐπιξευχϑεισῶν τῶν Β4, HK, ὅτι καὶ 
ὡς τὸ BELT Γ τρίγωνον πρὸς τὸ AHO τρίγωνον, 
οὕτως τὸ ΕΓΖ τρίγωνον πρὸς τὸ A4GK τρίγωνον. 
καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς τὸ ABE τρίγωνον πρὸς τὸ ZH A 
τρίγωνον, οὕτως τὸ ΕΒΓ πρὸς τὸ 429. καὶ. ἔτε τὸ 
ΕΓΖ πρὸς τὸ 4ΘΚ, καὶ ὡς ἄρα fv τῶν ἡγουμένων 
πρὸς ἕν τῶν ἑπομένων , οὕτως ἅπαντα τὰ ἡγούμενα 
πρὸς ἅπαντα τὰ ἑπόμενα" ἔστιν ἄρα ᾧς τὸ ABE 
τρίγωνον πρὸς τὸ ZH 4 τρίγωνον, οὕτως τὸ Α4ΒΓΖΕ 
πολύγωνον πρὸς τὸ ZHOK.A πολύγωνον. ἀλλὰ τὸ 
AB E τρίγωνον πρὸς τὸ ZH A τρίγωνον διπλασίονα 
λόγον ἔχει ἥπερ ἡ AB ὁμόλογος πλευρὰ πρὸς τὴν 
ΖΗ ὁμόλογον πλευράν' τὰ γὰρ ὅμοια τρίγωνα ἐν 


"Ud. ὡς μέν Ῥ. οὕτως καί p. 2. τρίγωνον] om. P. 
πρὸς τὸ MBI, καὶ τὸ AME] mg. m. 1 om. priore τό P. 
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sed [prop. I] 4M: ΜΓ τοι ΑΒΜ: MBI'— AME 
: EMT; nam eandem inter se rationem habent quam 
bases. ilaque etiam ut unus terminorum praecedentium 
ad unum sequenüum, ita omnes praecedentes ad 
omnes sequentes [V, 12]. itaque 4MB:BMI'— ABE 

:ΓΒΕ. sed 4MB: BMI'— 4M: MI. quare etiam 
4Μ: ΜΓ — ABE: EBI. eadem de causa erit etiam 
ΖΝ: ΝΘ — ΖΗΑ: HAG. et 4M: MI —ZN:N6. 
quare etiam ABE: BEL — ZHA: 9690, et permu- 
lando [V, 16] 4BE:ZHA — ΒΕΓ: H A6. similiter 
demonstrabimus ductis ΒΖ, HK, esse ΒΕΓ: 4H0 
e EDI4:40K. et quoniam est 4BE:ZHA-— ΕΒΓ 
:4H0 — ED4:40K, eri etiam, ut unus termi- 
norum praecedentium ad unum sequentium, ita omnes 
praecedentes ad omnes sequentes [V, 12] itaque 
ABE:ZHA— ABIAE: ZHOK A. sed A4BE:ZH.A 
— 4B*:ZH*?;: nam similes trianguli duplicatam inter 


τό] om. P. 4. ἄρα] om. V. 8. τὴν MTI' V. 
ΜΙ V. 10. NO] N 1n ras. B; HOD mon B PECIA 
11. r0] om. P. 12. τὴν Mr BF FVp. τὴν ΝΘ FV. 
HA9] corr.ex HOA m. 2 V. 16. sÉriEsr v HA6] 
mutat. in 4H6 m. 2 V. 18. BED P,Vm.1; ΕΒΓ ΒΡ», 
V m.2. ' 19. ΕΓΖ τρίγωνον] P; Era Theon? XP VR) 
20. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς mg. m.rec.P. 256.Z2HA]'H"ZA 
Post οὕτως eras. πρός 29. γάρ] ἄρα g. 
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διπλασίονι λόγῳ ἐστὶ τῶν ὁμολόγων πλευρῶν. καὶ τὸ 
ΑΒΓΖΕ ἄρα πολύγωνον πρὸς τὸ ZHO K A πολύγω- 
νον διπλασίονα λόγον ἔχει ἥπερ ἡ 4B ὁμόλογος 
πλευρὰ πρὸς τὴν ΖΗ ὁμόλογον πλευράν. 

5 Τὰ ἄρα ὅμοια πολύγωνα εἴς vs ὅμοια τρίγωνα 
διαιρεῖται καὶ εἰς ἴσα τὸ πλῆϑος καὶ ὁμόλογα τοῖς 
ὅλοις, καὶ τὸ πολύγωνον πρὸς τὸ πολύγωνον διπλα- 
σίονα λόγον ἔχει ἥπερ ἡ ὁμόλογος πλευρὰ πρὸς τὴν 
ὁμόλογον πλευράν [ὅπερ ἔδει δεῖξαι]. 


10 Πόρισμα. 

Ὡσαύτως δὲ καὶ ἐπὶ τῶν [ὁμοίων] τετραπλεύρων 
δειχϑήσεται, ὅτι ἐν διπλασίονι λόγῳ εἰσὶ τῶν ὁμο- 
λόγων πλευρῶν. ἐδείχϑη δὲ καὶ ἐπὶ τῶν τριγώνων' 
ὥστε καὶ καϑόλου τὰ ὅμοια εὐθύγραμμα σχήματα 

15 πρὸς ἄλληλα ἐν διπλασίονι λόγῳ εἰσὶ τῶν ὁμολόγων 
πλευρῶν. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. - 


[Πόρισμα β΄. 

Καὶ ἐὰν τῶν 48, ΖΗ τρίτην ἀνάλογον λάβω- 

μὲν τὴν ΚΞ, ἡ B4 πρὸς τὴν ΗΑ διπλασίονα λόγον 
40 ἔχει ἥπερ ἡ AB πρὸς τὴν ΖΗ. ἔχει δὲ καὶ τὸ 
πολύγωνον πρὸς τὸ πολύγωνον ἢ τὸ τετράπλευρον 
πρὸς τὸ τετράπλευρον διπλασίονα λόγον ἥπερ ἡ ὁμό- 
λογος πλευρὰ πρὸς τὴν ὁμόλογον πλευράν, τουτέστιν 

ἡ 48 πρὸς τὴν ZH: ἐδείχϑη δὲ τοῦτο xal ἐπὶ τῶν 
25 τριγώνων᾽ ὥστε καὶ καϑόλου φανερόν, ὅτι, ἐὰν τρεῖς 
εὐθεῖαι ἀνάλογον ὦσιν, ἔσται ὡς ἡ πρώτη πρὸς τὴν 
τρίτην, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς πρώτης εἶδος πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς δευτέρας τὸ ὅμοιον καὶ ὁμοίως ἀναγραφόμενον. 


1. ἐστίν F. 2. πολύγωνον] (alt.) πολύγονον p. 7. zoAvyo- 
zos] (alt.) πολυγώνιον q. 10. πόρισμα] om. ΡΒΥ͂; κα΄’ ΕΡ. 11. 
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se rationem habent quam latera correspondentia 
[prop. XIX]. quare etiam 
ABUAE:ZHOK A -—AB':ZH?*, 

Ergo similia polygona in triangulos et similes et 
aequales numero ei totis correspondentes diuiduntur, 
et 'polygonum ad polygonum duplicatam rationem 
habet quam latus correspondens ad latus correspondens. 


Corollarium. 

Et similiter etiam in quadrilateris demonstrabitur, 
ea duplicatam rationem habere quam latera correspon- 
dentia; et idem in triangulis demonstratum est. quare 
omnino similes figurae rectilineae inter se duplicatam 
rationem habent quam latera correspondentia. — quod 
erat demonstrandum. 


ὡσαύτως] ὡ- m.2 V.  óOnoíov»]supra m. rec. P. 412. εἰσίν F, 


ἐστέ Bp. 15. εἰσί] PV, F m. 2, p; εἶσιν B; ἐστι F m. 1. 
16. ὄπερ ἔδει δεῖξαι) P; om. Theon (BFVp). Totum co- 
rollarium om. Campanus. 17. πόρισμα β΄] om. codd., seq. 


cum coroll. priore coniunctis. lin. 18—28 in mg. inferiore m. 1 P 
pro scholio, signo “7 huc relatum. — 18. ZH] H in ras. F. 

19. τὴν XX] seq. ras. 1 litt. V; corr. ex τῆν IN & Ε. ἡ yh 
e corr. F. &| post ras. F, ante ras. V (1 lhitt.). 20. AB 
BA P. 21. ἢ corr. ex καί m. 3 V; om. Bp. 23. πλευ- 
ec»]P,om. BFVp. 26. πόρισμα mg. BVp. καὶ φανερόν p. 

27. εἶδος] sequente ras. 1 litt. φ (uestigia sunt syllabae 
-ov F). πρός] supra V. 98. Sequitur alia demonstratio 
secundae partis propositionis, quae u. in appendice. 


ὅ 


10 


15 


20 


140 ZTOIXEION S$'. 


κα΄. 

Τὰ τῷ αὐτῷ εὐθυγράμμῳ ὅμοια καὶ ἀλλή- 
λοις ἐστὶν ὅμοια. 

Ἔστω γὰρ ἑκάτερον τῶν Α͂, Β εὐθυγράμμων τῷ 
I ὅμοιον᾽ λέγω, ὅτι καὶ τὸ 4 τῷ B ἐστιν ὅμοιον. 

Ἐπεὶ γὰρ ὅμοιόν ἐστε τὸ Α τῷ I, ἰσογώνιόν 
τέ ἐστιν αὐτῷ καὶ τας περὶ τὰς ἴσας γωνίας πλευ- 
ρὰς ἀνάλογον ἔχει. πάλιν, ἐπεὶ ὅμοιόν ἐστι τὸ B 
τῷ Γ, ἰσογώνιόν τέ ἐστιν αὐτῷ καὶ τὰς περὶ τὰς 
ἴσας γωνίας πλευρὰς ἀνάλογον ἔχει. ἑκάτερον ἄρα 
τῶν 44,B τῷ Γ ἰσογώνιόν τέ ἐστι καὶ τὰς περὶ τὰς 
ἴσας γωνίας πλευρὰς ἀνάλογον ἔχει [ὥστε καὶ τὸ 4 
τῷ Β ἰσογώνιόν τέ ἐστι καὶ τὰς περὶ τὰς ἴσας γω- 
νίας πλευρὰς ἀνάλογον ἔχει]. ὅμοιον ἄρα ἐστὶ τὸ Α͂ 
τῷ B' ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κβ΄. 

Ἐὰν τέσσαρες εὐθεῖαι ἀνάλογον ὦσιν, καὶ 
τὰ ἀπ’ αὐτῶν εὐθύγραμμα ὅμοιά τε καὶ ὁμοίως 
ἀναγεγραμμένα ἀνάλογον ἔσται" κἂν τὰ ἀπ᾽ 
αὐτῶν εὐθύγραμμα ὅμοιά τε καὶ ὁμοίως ἀνα- 
γεγραμμένα ἀνάλογον ἧ, καὶ αὐταὶ αἱ εὐϑεῖαι 
ἀνάλογον ἔσονται. 

Ἔστωσαν τέσσαρες εὐθεῖαι ἀνάλογον αἴ AB, ΓΖ, 


1. κα΄] m. 2 V; xy' Fp. 4. τῷ ΓῚ τὸ T BP, p, sed 
cor. m. 1. 8. ἐστιν ὅμοιον V. 1. γωνίας] supra Fo 8. 
πάλιν ἐπεί] ἴῃ ras. m. 2 F. ἐστιν φ, Φ9. ἐστιν αὐτῷ ἐστι F. 

11. τε] om. V. 12. ἴσας] supra m. 1 V. ὥστε καὶ τὸ 
4—14: ἀνάλογον ἔχει] Theon? (ΒΕ ρὴ; om. P. 14. τὸ 4 
τῷ B] Pp, V m. 1; τὸ B τῷ A4 B; τῷ B τὸ 4 V m, 2; τὸ 4 
τὸ 4 và B F m. 1; τὸ B τῷ Α τῷ B F m. 2, del. τῷ B. 
Deinde propositionem repetit "Augustus, ut fieri solet. 16. 
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XX].!) 
Quae eidem figurae rectilineae similes sunt figurae, 
m inier se similes sunt. 
Sit enim utraque figura rectilinea 
4, B figurae Γ᾽ similis. dico, etiam 
4 figuras 44, B similes esse. 
nam quoniam .4 figurae Γ΄ similis 
est, el aequiangula est ei, ei latera 
aequales angulos comprehendentia pro- 
portionalia habent [def. 1]. rursus quo- 
n B figurae I'similis est, et aequiangula est ei, et 
ra aequales angulos comprehendentia proportionalia 
ent [def. 1]. itaque utraque figura 44, B et aequi- 
ula est figurae I, et latera aequales angulos com- 
iendentia proportionalia habent. quare 44 —- B 
. 1]; quod erat demonstrandum. 


XXII. 


Si quattuor rectae proportionales sunt, etiam 
rae reclilneae in iis similes et similiter descriptae 
porlionales erunt; et si figurae rectilineae in iis 
lles ei similiter descriptae proportionales sunt, 
m ipsae rectae proportionales erunt. | 
Sint quattuor rectae proportionales 4B, ΓΖ, EZ, 


— 


1) Nam coroll 2 p. 138, 17—28 Theoni uidetur deberi; ἃ 
31 not. 1; om. Campanus (sed is quidem etiam coroll. 1 
dt), et in B adscribitur mg. m. rec. ἐν ἄλλῳ οὐ γράφεται 
o. 


xà' p et F, sed corr. m. rec. 17. dew] P et B, sed v 
,; ὦσι FVp. — 923. εὐθεῖα F. 
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ΕΖ. ΗΘ, ὡς ἡ AB πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως ἡ ΕΖ 
πρὸς τὴν ΗΘ, καὶ ἀναγεγράφϑωσαν ἀπὸ μὲν τῶν 
AB,I4 ὅμοιά τε καὶ ὁμοίως κείμενα εὐθύγραμμα 
τὰ KAB, 4Γ24, ἀπὸ δὲ τῶν EZ, ΗΘ ὅμοιά τε καὶ 
ὅ ὁμοίως κείμενα εὐθύγραμμα τὰ ΜΖ, ΝΘ᾽ λέγω, ὅτι 
ἐστὶν ὡς τὸ ΚΑΒ πρὸς τὸ 4Γ2, οὕτως τὸ ΜΖ 
πρὸς τὸ ΝΘ. 
Εἰλήφϑω γὰρ τῶν μὲν 2 AB, ΓΖ τρίτη ἀνάλογον 
ἢ E, τῶν δὲ EZ, ΗΘ τρίτη ἀνάλογον ἡ Ο. καὶ 
10 ἐπεί ἐστιν ὡς μὲν ἢ AB πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως ἡ 
ΕΖ πρὸς τὴν ΗΘ, ὡς δὲ ἡ ΓΖ πρὸς τὴν A, οὕτως 
ἡ HO πρὸς τὴν Ο, δι᾽ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ AB 
πρὸς τὴν E, οὕτως ἡ ΕΖ πρὸς τὴν Ο. ἀλλ᾽ ὡς μὲν 
ἡ 48 πρὸς τὴν &, οὕτως [καὶ] τὸ K 4B πρὸς τὸ 4 ΓΖ, 
15 ὡς δὲ ἡ ΕΖ πρὸς τὴν O, οὕτως τὸ ΜΖ πρὸς τὸ 
ΝΘ: καὶ ὡς ἄρα τὸ ΚΑΒ πρὸς τὸ AI'Z, οὕτως τὸ 
ΜΖ πρὸς τὸ ΝΘ. 
᾿Αλλὰ δὴ ἔστω ὡς τὲ KAB πρὸς τὸ 4Γ4, οὔ- 
τῶς τὸ ΜΖ πρὸς τὸ ΝΘ' λέγω, ὅτι ἐστὶ καὶ ὡς ἡ 
20 48 πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως ἡ ΕΖ πρὸς τὴν HO. εἰ 
γὰρ μή ἐστιν, ὡς ἡ AB πρὸς τὴν ΓΖΩ͂, οὕτως ἡ 
ΕΖ πρὸς τὴν ΗΘ, ἔστω ὡς ἡ AB πρὸς τὴν ΓΖ, 
οὕτως ἡ ΕΖ πρὸς τὴν ΠΡ, καὶ ἀναγεγράφϑω ἀπὸ 
τῆς ΠΡ ὁποτέρῳ τῶν ΜΖ, ΝΘ ὅμοιόν vs καὶ ὁμοέως 
25 κείμενον εὐθύγραμμον τὸ ΣΡ. 
Ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς ἡ AB πρὸς τὴν I4, οὕτως 


1. 4B] B supra m. 1 P; postea insert. F. ΕΖ7 in ras. 
m. 9 V; ZE F yp. 2. ἀναγεγράφωσαν p. 5. MZ] Ze 
corr. F. Post ὅτι ras. 2 litt. F. 6. AI] litt. AT' in ras. m. 
2 V. 11 ΓΖ) 4 eras V. 18, ΕΖ] e cor. Vg. 14. xar] 
om. P. 4Γ4) litt. AI' in ras. m. 2 V, l'44 p. 16. καὶ ὡς 
ὄρω — 17: τὸ NO] om. BVp. 16. 44] A4 g. 18. 
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ΗΘ, ita ut sit 4B: ΓΩ - ΕΖ: ΗΘ, 
P, et in 4B, I'4 similes οὖ similiter 
ZN. positae figurae rectilineae descri- 
4, DI 4 bantur ΚΑΒ, AI'4, in EZ, ΗΘ 
T 77 autem similes et similiter positae 
pu A6 figurae rectilineae MZ, ΝΘ. dico, 
esse K 4B: 4I'4 — ΜΖ: ΝΘ. 
Sumatur enim rectarum 4B, ΓΖ ierüa propor- 
lionalis E, rectarum autem EZ, HO iertia 
H'—  proportionalis O [prop. XI]. et quoniam est 
E AB:I4-—EZ:HO9 et I'4:5-— H0:0?, 
,.9, [1] ex aequo erit [V, 22] 4B: X — ΕΖ: Ο. sed 
AB:E—KAB: AI'A [prop. XIX coroll] et 
ΕΖ: 0 -- ΜΖ: ΝΘ [id.]. itaque etiam 
KAB: AI'4 — ΜΖ: ΝΘ. 
Uerum sit K 4B: AI'4 — MZ: ΝΘ. dico, esse 
eliam 4B:I4 — EZ: ΗΘ. nam si non est 
. AB : ΓΖ — EZ: HO, 51 AB: ΓΖ — EZ: IIP 
[prop. XII], et in ΠΡ utrique MZ, NO similis et 
similiter posita construatur figura rectilinea ΣΡ 
(prop. XVIII et XXI]. 
. Iam quoniam est 4B: ΓΖ — EZ: ΠΡ, et in AB, 


1) Nam ex hypothesi est, 4B : ΓΖ — ΓΔ: Ηἰ ο EZ: ΗΘ 
zz ΗΘ:Ο: οὐ AB: Γά - EZ:H8. 


ADT4]IA44F. 19. τό] (φυΐυβ) eras. F. ἐστίν PB; comp. p. 
20. e£ γὰρ μή ἔστιν, dg ἡ AB πρὸς τὴν ΓΖ, ovrog ἡ EZ 
πρὸς τὴν ΗΘ] mg. m. 1 P; om. Theon (BF Vp). 29. ἔστω 
ὡς ἡ AB πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως ἡ EZ πρὸς τὴν ΠΡ καὶ ἀνα- 
γεγράφθω) P; γεγονέτω γὰρ ὡς κτᾶ. Theon (BFVp), P mg. 
m. rec. 28. ἀναγεγραφῶ p. 24. ὁποτέρᾳ φ (non F) 68. 
εὐθύγραμμον] om. ΒΕ». . 
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κα΄. | 
Τὰ τῷ αὐτῷ εὐθυγράμμῳ ὅμοια xal ἀλλή- 
λοις ἐστὶν ὅμοια. 
Ἔστω γὰρ ἕκάτερον τῶν 4,B εὐθυγράμμων τῷ 
ὅ Γ ὅμοιον" λέγω, ὅτι καὶ τὸ Α τῷ B ἐστιν ὅμοιον. 
Ἐπεὶ γὰρ ὅμοιόν ἐστι τὸ A4 τῷ I, ἰσογώνιόν 
τέ ἐστιν αὐτῷ καὶ vag περὶ τὰς ἴσας γωνίας πλευ- 
ρὰς ἀνάλογον ἔχει. πάλιν, ἐπεὶ ὅμοιόν ἐστι τὸ Β 
τῷ Γ, ἰσογώνιόν τέ ἐστιν αὐτῷ καὶ τὰς περὶ τὰς 
10 σας γωνίας πλευρὰς ἀνάλογον ἔχει. ἑκάτερον ἄρα 
τῶν 4,B τῷ D ἰσογώνιόν τέ ἐστι καὶ τὰς περὶ τὰς 
ἴσας γωνίας πλευρὰς ἀνάλογον ἔχει [ὥστε καὶ τὸ Α͂ 
τῷ B ἰσογώνιόν τέ ἐστι καὶ τὰς περὶ τὰς ἴσας γω- 
νίας πλευρὰς ἀνάλογον ἔχει]. ὅμοιον ἄρα ἐστὶ τὸ Α͂ 
15 τῷ B' ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 
xp. 

Ἐὰν τέσσαρες εὐθεῖαι ἀνάλογον ὦσιν, καὶ 
τὰ ἀπ᾽’ αὐτῶν εὐθύγραμμα ὅμοιά τε καὶ ὁμοέως 
ἀναγεγραμμένα ἀνάλογον ἔσται" κἂν τὰ ἀπ᾽ 

20 αὐτῶν εὐθύγραμμα ὅμοιά τε καὶ ὁμοίως ἀνα- 
9 , $ 9 . 3 

γεγραμμένα ἀνάλογον ῃ; καὶ αὐταὶ αἱ εὐθεῖαι 
ἀνάλογον ἔσονται. | 

Ἔστωσαν τέσσαρες εὐθεῖαι ἀνάλογον αἱ AB, IA, 


1. Ἀ6΄] τῷ, 3. xy' ΕΡ. 4. τῷ ΓῚ τὸ Γ BF, p, sed 
corr. m. 1. 6. ἐστιν ὅμοιον V. T. γωνία] Supra T. 8. 
πάλιν Éxe(]inras.m.9 F. ἐστιν g. oun αὐτῷ ] ἔστι F. 

11. τε] om. V. 12. ἴσας] supra m. v ὥστε καὶ τὸ 
A—14: ἀνάλογον ἔχει] Theon? (ΒΕΥρ); om. P. 14. τὸ A4 
τῷ B] Pp, V m. 1; τὸ B τῷ 4 B; τῷ B τὸ 4 V m. 2; τὸ A 
τὸ 4 τῷ B F m. 1; τὸ B τῷ Α τῷ B F m. 2, del τῷ B. 
Deinde propositionem repetit Augustus, ut fieri solet. 16. 
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XXIJ) 


Quae eidem figurae rectilineae similes sunt figurae, 
eliam inter se similes sunt. 


Sit enim utraque figura rectilinea 
Y | .-4, B figurae Γ᾽ similis. dico, etiam 
4 và figuras 44, B similes esse. 

nam quoniam .4 figurae Γ᾽ similis 

est, el aequiangula est ei, et latera 

aequales angulos comprehendentia pro- 

portionalia habent [def. 1]. rursus quo- 

niam B figurae I'similis est, et aequiangula est ei, et 

latera aequales angulos comprehendentia proportionalia 

habent [def. 1]. itaque utraque figura 44, B et aequi- 

angula est figurae I, et latera aequales angulos com- 

prehendentia proportionalia habent. quare .4 —- B 
[def. 1]; quod erat demonstrandum. 


XXII. 


Si quattuor rectae proportionales sunt, etiam 
figurae rectilineae in iis similes et similiter descriptae 
proportionales erunt; et si figurae rectilineae in 118 
similes et similiter descriptae proportionales suni, 
eliam ipsae rectae proportionales erunt. | 

Sint quattuor rectae proportionales 4B, ΓΖ, EZ, 


1) Nam coroll 9 p. 138, 17—98 Theoni uidetur deberi; u. 
p. 131 not. 1; om. Campanus (sed is quidem etiam coroll. 1 
omisit), eb in B adscribitur mg. m. rec. ἐν ἄλλῳ οὐ γράφεται 
τοῦτο. 


κβ΄] xà' p οὐ F, sed corr. m. rec. — 17. ὦσιν] P et B, sed ν 
eras.; ὦσι F Vp. 2338. εὐϑεῖα F. 
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ἡ ΕΖ πρὸς τὴν ΠΡ, καὶ ἀναγέγραπται ἀπὸ μὲν 
τῶν AB, ΓΖΩ ὅμοιά τε καὶ ὁμοίως κείμενα τὰ K AB, 
ATA, ἀπὸ δὲ τῶν ΕΖ, ΠΡ ὅμοιά τε καὶ ὁμοίως κεί- 
μενα τὰ ΜΖ, ΣΡ, ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ΚΑΒ πρὸς τὸ 

5 4Γ24, οὕτως τὸ ΜΖ πρὸς τὸ ZP. ὑπόκειται δὲ καὶ 
ὡς τὸ ΚΑΒ πρὸς τὸ AI'Z, οὕτως τὸ ΜΖ πρὸς τὸ 
NO: καὶ ὡς ἄρα τὸ ΜΖ πρὸς τὸ ΣΡ, οὕτως τὸ ΜΖ 
πρὸς τὸ ΝΘ. τὸ ΜΖ ἄρα mpóg ἑκάτερον τῶν ΝΘ, 
ΣΡ τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον᾽ ἴσον ἄρα ἐστὲ τὸ NO τῷ 

10 ΣΡ, ἔστι δὲ αὐτῷ καὶ ὅμοιον καὶ ὁμοίως κείμενον" 
ἴση ἄρα ἡ ΗΘ τῇ ΠΡ. καὶ ἐπεί ἐστὶν ὡς ἡ AB 
πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως ἡ ΕΖ πρὸς τὴν ΠΡ, ἴση δὲ ἡ 
ΠΡ τῇ H0, ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 4B πρὸς τὴν ΓΖ, ov- 
vog ἢ ΕΖ πρὸς τὴν ΗΘ. 

15 Ἐὰν ἄρα τέσσαρες εὐθεῖαι ἀνάλογον ὦσιν, καὶ 
τὰ ἀπ᾿’ αὐτῶν εὐθύγραμμα ὅμοιά τε καὶ ὁμοίως ἀνα- 
μεγραμμένα ἀνάλογον ἔσται. κἂν τὰ ἀπ’ αὐτῶν εὐ- 
ϑύγραμμα ὅμοιά τε καὶ ὁμοίως ἀναγεγραμμένα ἀνά- 
Aoyov ἧ, καὶ αὐταὶ αἱ εὐθεῖαι ἀνάλογον ἔδονται" 

40 ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


[4ἤμμα!] 

[Ὅτι δέ, ἐὰν εὐθύγραμμα ἴσα T καὶ ὅμοια, αἵ 
ὁμόλογοι αὐτῶν πλευραὶ ἴσαι ἀλλήλαις εἰσίν, δείξομεν 
οὕτως. 

26 4 Ee6vo ἴσα καὶ ὅμοια εὐθύγραμμα τὰ NO, ΣΡ, 
καὶ ἔστω ὡς ἡ ΘΗ πρὸς τὴν ΗΝ, οὕτως ἡ PII πρὸς 
τὴν ΠΣ" λέγω, ὅτι ἴση ἐστὶν v PII τῇ ΘΗ. 

Εἰ γὰρ ἄνισοί εἰσιν, μία αὐτῶν μείξων ἐστέν. 


2. ΚΑΒ, 4Γ4] B, ΛΓ litt. in ras. m. 2 V. 8. Poet 
ZZP duae litt. del. m. rec. P. 7. ΝΘΊ inras. m. 1P.— ΣΡ] 
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ΓΖ similes et, similiter positae descriptae sunt K 48, 
4Γ24, in EZ, ΠΡ autem similes et similiter positae 
MZ, ΣΡ, erit. K AB: AI'4 — ΜΖ: ΣΡ [u. supra]. 
sed supposuimus, esse etiam K 4 B: 4I'41 — ΜΖ: ΝΘ. 
ilaque MZ: ΣΡ -- ΜΖ: ΝΘ. ilaque MZ ad utram- 
que ΝΘ, ΣῚΡ eandem rationem habet. quare ΝΘ — ΣΡ 
[V, 9]. uerum etiam ei similis est et similiter posita. 
itaque ΗΘ — II P.) et quoniam est 4B: ΓΖ — ΕΖ: ΠΡ, 
et IIP — ΗΘ, erit 48: ΓΖ — EZ: ΗΘ. 

Firgo si quattuor rectae proportionales sunt, etiam 
figurae rectilineae in iis similes et similiter descriptae 
proportionales erunt; et si figurae rectilineae in iis 
similes et similiter descriptae proportionales sunt, etiam 
ipsae rectae proportiohales erunt; quod erat demon- 
strandum. 


1) Nam cum ΝΘ: ΣΡ — ΗΘ" : IIP! [prop. 20] et 
ΝΘ - ΣΡ, erit IIP? τὰ ΗΘ"; h. e. ΠΡ. ΗΘ. 
οὗ hoc ipsum uia indirecta in lemmate ostenditur; sed cum 8 
ratione fraclidis abhorreat, eius modi res postea demum demon- 
Sirare nec suo loco in demonstratione insertas, puto, lemma 
subditiuum esse (sed Theone antiquius est); om. Campanus, 
nec res propria demonstratione eget. 


naQ ———— — € — —Ó — 


10. αὐτό p 11. ἄρα] supra add. καί m. 2 comp. F; ἄρα 
ἐστ V 15. ὦσι V. 16. ἀναγεγραμμένα] seq. insert. in 
ras. m. 1 F. 18. καί] m. 2 V. 21. λῆμμα] κε΄ p et e 


eraso F; m. rec. PBV. 22. δέ] m. rec. P. 121] . 
Post ὅμοια add. V m. 2: ἐστιν. 28. εἰσί ΒΕΥ͂Ρ. δείξομεν 
corr. ex δείξωμεν m. 1 P. 25. τὰ] e corr. V. N 6, i4 
inter N et O9 ros. 1 litt, item inter Σ᾽ et P V. 26. PII| 
mutat. in IIP m. 2 V; IIP Bp. 21. τήν] om. F. 28. 
ἄνισος V. εἰσιν] PB; εἰσι Fp; éovw V. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. ΤΊ. AS 
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ἐκ τῶν πλευρῶν. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ ΒΓ πρὸς τὴν 
ΓΗ, οὕτως τὸ AI' παραλληλόψραμμον πρὸς τὸ ΓΘ, 
ἀλλ᾽ ὡς ἡ ΒΓ προς τὴν ΓΗ͂, οὕτως ἡ K πρὸς τὴν 
A, καὶ ὡς ἄρα ἡ K πρὸς τὴν 4, οὕτως τὸ 4Γ πρὸς 
5 τὸ ΓΘ. πάλιν, ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ 4Γ πρὸς τὴν ΓΕ, 
οὕτως τὸ ΓΘ παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ ΓΖ, ἀλλ᾽ 
ὡς ἡ 4Γ πρὸς τὴν ΓΕ, οὕτως ἡ 4 πρὸς τὴν M, 
καὶ ὡς ἄρα ἡ 4 πρὸς τὴν M, οὕτως τὸ ΓΘ παραλληλό- 
γραμμον πρὸς τὸ ΓΖ παραλληλόγφαμμον. ἐπεὶ οὖν 

10 ἐδείχϑη, ὡς μὲν ἡ K πρὸς τὴν 4, οὕτως τὸ 4“ Γ παραλ- 
ληλόγραμμον πρὸς τὸ ΓΘ παραλληλόγραμμον, ὡς δὲ ἡ 
A πρὸς τὴν M, οὕτως τὸ ΓΘ παραλληλόγραμμον πρὸς 
τὸ ΓΖ παραλληλόγραμμον, δι ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ 
Κ πρὸς τὴν M, οὕτως τὸ 4 πρὸς τὸ ΓΖ παραλληλό- 

i15 γραμμον. ἡ δὲ K πρὸς τὴν M λόγον ἔχει τὸν συγκεί- 
μενον ἐκ τῶν πλευρῶν καὶ τὸ 4Γ ἄρα πρὸς τὸ ΓΖ 
λόγον ἔχει τον συγκείμενον ἐκ τῶν πλευρῶν. 

Τὰ ἄρα ἰσογώνια παραλληλόγραμμα πρὸς ἄλληλα 
λόγον ἔχει τὸν συγκείμενον ἐκ τῶν πλευρῶν" ὅπερ 

90 ἔδει δεῖξαι. 

κδ΄. 

Παντὸς παραλληλογράμμου τὰ περὶ τὴν διά- 
μέτρον παραλληλόγραμμα ὕμοιά ἐστι τῷ τε 
ὅλῳ καὶ ἀλλήλοις. 

25; Ἔστω παραλληλόγραμμον τὸ ABI 4, διάμετρος δὲ 
αὐτοῦ ἡ 4Γ, περὶ δὲ τὴν 4Γ παραλληλόγραμμα ἔστω 
τὰ EH, ΘΚ' λέγω, ὅτι ἑκάτερον τῶν EH, ΘΚ παραλλη- 

 λογφάμμων ὅμοιόν ἐστι ὅλῳ τῷ ABI καὶ ἀλλήλοις. 


1. τίν] m. 2 F. 2. rH mutat. in ΓΘ B. re 
muíst, in PH B. 3. ἡ] om τήν] om. BF p. LIH 
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BDI:DIH- ΑΓ: ΓΘ [prop. I], e& ΒΓ: ΓΗ — K: 4, 
ert eliam Καὶ : 4 — 4“Γ΄: ΓΘ. rursus quoniam est 
Z4DT:DTE-—I9:0Z [prop. I], οὗ 4D: 'E — 4:M, 
erií eiiam 4: M — ΓΘ: ΓΖ. iàm quoniam demon- 
siratum est, esse K : 4 — 4Γ: ΓΘ ei 4: M— DI'9 
: ΓΖ, ex aequo [V, 22] erit Κα: M — 4Γ: ΓΖ. sed 
K ad M ralionem ex rationibus laterum compositam 
habet. quare etiam “4Γ ad ΓΖ rationem ex rationi- 
bus laterum compositam habet. 

Ergo parallelogramma aequiangula inter se ratio- 
nem ex rationibus laterum compositam habent; quod 
erat, demonstrandum. 


XXIV. 


In quouis parallelogrammo parallelogramma cir- 
cum diametrum posita similia sunt et toti et inter se. 

Sit parallelogrammum 418 ΓΖ, diameirus autem 
eius AI, et parallelogramma circum ΑΓ posita sint 
EH, ΘΚ. dico, parallelogramma EH, ΘΚ similia 
esse et toti 44BI'4 et inter se. 


mutat. in ΓΘ B. 4. 10] ἡ p. ADT] AK e corr. V; D 
mutat. in 4 m. recentissima p. 65. τό] τήν p.  I'O mutat. 
in ΓΗ B; I'mutat. in Z4 m. recentiss. Ῥ. 6. ΓΘ] mutat. 
in l'H B. 7. τήν] om. BFp. τὴν) om. P. 10. 7 
μέν p. 11. ΓΙΘῚ mutat. in ΓΗ͂ B. 7] τό 9 (non F). 

12. ΓΘῚ mutat. in ΕΘ F, in I'H B. 14. 4ΤΓῚ PV; AT 
παραλληλόγραμμον Bp et comp. F. In figura litterae H, e 
.in B permuiatae sunt a m. 1, sed mutationes in textu huc 
spectantes a m. 2 uidentur esse. 16. ἄφα] m. 2 V. 11. 
συγκειμένων P, corr. m. 1. 21. «£' Εν. 28. ἐστιν PB; 
comp. p. 57. EH] (alt) in ras. F. 28. ἐστιν PBF; 
comp. p. ὅλῳ] m. 2 
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Ἐπεὶ γὰρ τριγώνου τοῦ ΑΒΙΓ παρὰ μίαν τῶν 
πλευρῶν τὴν BI' ἧκται ἡ ΕΖ, ἀνάλογόν ἐστιν ὡς 
y BE πρὸς τὴν ΕΑ, οὕτως ἡ ΓΖ πρὸς τὴν ZA. 
πάλιν, ἐπεὶ τριγώνου τοῦ 4Γ24Ζ παρὰ μίαν τὴν ΓΖ 

διἦκται ἡ ΖΗ, ἀνάλογόν ἐστιν ὡς ἡ ΓΖ πρὸς τὴν 
Ζ4, οὕτως ἡ 4H πρὸς τὴν HA. ἀλλ᾽ ὡς ἡ ΓΖ 
πρὸς τὴν Z4, οὕτως ἐδείχϑη καὶ ἡ BE πρὸς τὴν 
Ed: καὶ ὡς ἄρα ἡ BE πρὸς τὴν Ed, οὕτως ἡ 
AH πρὸς τὴν H A, καὶ συνϑέντι ἄρα ὡς ἡ ΒΑ πρὸς 
10 AE, οὕτως ἡ 44 πρὸς AH, καὶ ἐναλλὰξ ὡς ἡ ΒΑ͂ 
πρὸς τὴν 444, οὕτως ἡ ΕΑ πρὸς τὴν ΛΗ. τῶν 
ἄρα 48Γ4, ΕΗ παραλληλογράμμων ἀνάλογόν εἰσιν 
αἱ πλευραὶ oí περὶ τὴν κοινὴν γωνίαν τὴν ὑπὸ BA 4. 
καὶ ἐπεὶ παράλληλός ἐστιν ἡ ΗΖ τῇ 4Γ, ἴση ἐστὶν 
15 ἡ μὲν ὑπὸ 42ΖΗ γωνία τῇ ὑπὸ 4ΓΑ͂' καὶ κοινὴ 
τῶν δύο τριγώνων τῶν AAT, AHZ ἡ ὑπὸ A4AT 
γωνία" ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ 44 τρίγωνον τῷ 
AHZ τριγώνῳ. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ 4 ΓΒ τρίγω- 
νον ἰσογώνιόν ἐστι τῷ AZE τριγώνῳ, καὶ ὅλον τὸ 
20 4BI'41 παραλληλόγραμμον τῷ EH παραλληλογράμμῳ 
ἰσογώνιόν ἐστιν. ἀνάλογον ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ 41 πρὸς 
τὴν AI, οὕτως ἣ AH πρὸς τὴν ΗΖ, ὡς δὲ ἡ 4Γ 
πρὸς τὴν ΓΩ, οὕτως ἡ ΗΖ πρὸς τὴν Z4, ὡς δὲ ἢ 
ΑΓ πρὸς τὴν ΓΒ, οὕτως ἡ 42 πρὸς τὴν ΖΕ, xal 
25 ἔτι ὡς ἡ ΓΒ πρὸς τὴν ΒΑ, οὕτως ἡ ΖΕ πρὸς τὴν E A. 

2. τήν} in ras. m. 2 V, corr. ex τῇ m. 2 P. EZ] HZ 
m.rec.p. 8. BE] mutat. in BH m. rec. F EA] mutat. 
in ΗΑ m. rec. p; B4 g. 4. APA] PF, Vm. 1; A4T 
Bp, V m. 2. 6. ZH] mutat, in ΖΕ m. rec. p. 6. 4H) 
mulat. in 4E m.rec.p. 8. Ε 4] (prius Ez 9 (non F). Seq. 
in p: οὕτως ἡ AH πρὸς τὴν HA καὶ συνθέντι ἄρα, del. m. 1. 


οὕτως καί p. 9. & α] om. P. 10. τὴν AE V. οὕτως] 
om. BFp. τὴν AH BA] AB p. 19. ἄρα] P; om. 


w-—— 
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.υἱ quoniam in triangulo .4BI' uni lateri ΒΓ 

peralieis dueta est. EZ, erit BE: ΕΑ τὸ ΓΖ: ZA 

[prop. II. rursus quoniam in íri- 
angulo A41'7 uni lateri ΓΖ parallela 
9 ducia est ZH, erit 

ΓΖ: Ζ4 - 4H:HA 
[id.]. sed demonstratum est, esse 
TZ: ΖΑ͂ -ο BE:EA. quare etiam 
BE: E^ fH: HA, οἱ componendo [V, 18] 
C BA: AE —414:AH, 

et permutando [V,16] Bf: d Ad -—— EA:AH. itaque latera 
communem angulum B4 7f comprehendentia parallelo- 
grümmorum 4BI', EH proportionalia sunt. et quo- 
niam HZ rectae 4 Γ parallela est, erit ( 4Z H — 4ΓΑ 
ib ,:29]: et duorum triangulorum 4I, 4HZ com- - 
munis est ( 2141. itaque triangulus 4.4 Γ' aequi- 
angulus est triangulo 4HZ [1,82]. eadem de causa 
etiam iriangulus ΑΓΒ iriangulo A4ZE aequiangulus 
est, ei totum parallelogrammum ABI parallelo- 
grammo EH aequiangulum est. itaque!) erit  ' 
A4: 4Γ — AH : HZ, AD: ΓΑ -- ΗΖ: ΖΑ e 
AMD:DB-—AZ:ZE DB:BA—ZE:EA [prop. IV) 


1). Hoc ἄρα lin. 91 non ad ultima uerba, sed δὰ proxime 
antecedentia Tin. 17—19 refertur.* 


BFVp. EH) E postea insert. F; deinde ἄρα add. m. 2 BT 
13. αἴ (al) om. F. 14. lon] ἴση δέ F. 16. DAZ HIP 
AHZ Theon (BF Vp. γωνία] m. 2 V. τῇ] P; τῇ ὑπὸ 
AAT ἡ δὲ ὑπὸ HZA (ΖΗ4 F) τῇ "Theon (BFVp. 16. 
AHZ] PF, V m. 1; 4ZH Bp, V m.2. 17. γωνία) om. Bp. 
' τὸ AAT'] P, V m. 1; om. Εἰ; τὸ 44D' Bp, V m. 2. 18. 
rd lift. HZ e eorr. p. ALB) ABI'V. 19. ὅλον] ὅλον 

20. ἐἰσαγώνεόν ἔστι và EH παραλληλογράμμῳ V. 
- 25, ἘΠῚ AE, eraso E F. 


ὄ 


10 


15 
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καὶ ἐπεὶ ἐδείχϑη ὡς μὲν ἡ Ζ4Γ πρὸς τὴν IH οὔ- 
τως ἡ ΗΖ πρὸς τὴν Z4, ὡς δὲ ἡ 4Γ πρὸς τὴν 
DB, οὕτως ἡ AZ πρὸς τὴν ΖΕ, δι’ ἴσου ἄρα ἐστὶν 
ὡς ἡ 4Γ πρὸς τὴν ΓΒ, οὕτως ἡ ΗΖ πρὸς τὴν ΖΕ. 
τῶν ἄρα Α4ΒΓΖ, ΕΗ παραλληλογράμμων ἀνάλογόν 
εἰσιν αἱ πλευραὶ αἱ περὶ τὰς ἴσας γωνίας᾽ ὅμοιον ἄρα 
ἐστὶ τὸ ABI A παφαλληλόγφαμμον τῷ EH παραλληλο- 
γράμμῳ. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ τὸ 48ΒΓ4 παραλληλό- 
γραμμον καὶ τῷ ΚΘ παραλληλογράμμῳ ὅμοιόν ἐστιν᾽ 
ἑκάτερον ἄρα τῶν ΕΗ͂, ΘΚ παραλληλογράμμων τῷ 
ABI'4 [παραλληλογράμμῳ] ὅμοιόν ἐστιν. τὰ δὲ τῷ 
αὐτῷ εὐθυγράμμῳ ὅμοια καὶ ἀλλήλοις ἐστὴν ὅμοια" 
καὶ τὸ EH ἄρα παραλληλόγφαμμον τῷ OK παραλ- 
ληλογράμμῳ ὅμοιόν ἐστιν. 

Παντὸς ἄρα παραλληλογράμμου τὰ περὶ τὴν διά- 
μετρον ᾿παραλληλόγραμμα ὅμοιά ἐστι τῷ τε ὅλῳ καὶ 


. ἀλλήλοις᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


20 


κε΄. 

Τῷ δοϑέντι εὐθυγράμμῳ ὅμοιον καὶ ἄλλῳ 
τῷ δοϑέντι ἴδον τὸ αὐτὸ συστήσασϑαι. 

Ἔστω τὲ μὲν δοϑὲν εὐθύγραμμον, ᾧ δεῖ ὅμοιον 
συστήσασϑαι, τὸ ABI, à δὲ δεῖ ἴσον, τὸ 4] δεῖ δὴ 
τῷ μὲν ΑΒΓ ὅμοιον, τῷ δὲ 4 ἴσον τὸ αὐτὸ συστή- 
δσασϑαι. ' 


XXV. Hero def. 116. Eutocius in Apollon. p. 58. 


1. I'4] I' eras. F. 2. HZ] ZH FP Ar] eras. F. 

8. I5 B eras. F. 4. I'B| BI' P. 6. εἰσιν} εἰ- eras. F. 
] eorr. ex τῷ m. 2 V. παραλληλόγραμμον} corr. ex 
παραλληλογράμ, o m. 9 V. tO] corr. ex τό m . παραῖ- 
ληλόγραμμον V, corr. m. 2. 8. à] δὴ καί F; καί add. 
V m. 3. 9. καί] m. 2 F. K0] eK P 11. παραλλη- 
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eti quomam demonstratum est, esse ZI':I'4-— HZ 
: Z4 eb AT: I'B— 42:2}, ex aequo erit [V, 22] 
ZD:I0IB-HZ:ZE. ergo in parallelogrammis 
ABI'4, EH latera aequales angulos comprehendentia 
proportionalia sunt) itaque 48 ΓΖ -- EH [def. 1]. 
eadem de causa etiam 4BI'71 -— ΚΘ. itaque utrumque 
parallelogrammum EH, ΘΚ parallelopgrammo A4BI'4 
simile est. quae autem eidem figurae rectilineae 
similes sunt figurae, eliam inter se similes sunt 
[prop. XXI]. quare etiam EH «ὦ ΘΑ. 

Ergo in quouis parallelogrammo parallelogramma 
circum diametrum posita similia sunt et toti et inter 
se; quod erat demonstrandum. 


XXV. 

Datae figurae rectilineae similem et ali figurae 
datae aequalem eandem figuram construere. 

Sit data figura rectilinea, cui similem figuram 
oporteat construere, 44 BI, cui autem aequalem opor- 
leat, 2f. oportet igitur figuram construere figurae 
ABI' similem, figurae autem z/ eandem aequalem. 

1) Nam demonstrauimus BA: 441— EA4:4AH (p. 150, 10), 
Ad: “ΓΙ -ὰΓ AH : HZ (p. 150, 21), HZ: ZE— 4Γ : ΓΒ 
(Bn. 4), ΖΕ : EA — ΓΒ : BA (p. 150, 25). 

2) Nam etiam aequiangula sunt (p. 150, 20). — hao ratione 
diluuntur, opinor, cauilationes Simsoni p. 878; quamquam 
confitendum est, Euclidem hic nonnihil a solito ordine dilucido 

eC183e. 


λογράμμῳ 7 om. P. ἐστιν F, comp. p; ἐστι PBV. 12. 
ἐστίν] εἶσιν V. — 18. ἄρα] om. p. ΘΑ] O in ras. V. 14. 
écvv]comp.Vp; ἐστὶ PBF. 16. τε] m. 2F.— 18: κη΄ Fp. 20. 


συνστήσασθϑαι P; corr.m.rec. 21. Posto eras. δέ B. 22. ovs- 
στήσασϑαι P; corr. m. rec, δὲ δεῖ icov]inras.m.2 V. 28. τῷ} 
(prius) corr. ex τό m. 1 p; τό F. συνστήσασθαι P  corx. xo. τον. 
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Παραβεβλήσϑω γὰρ παρὰ uiv τὴν. ΒΓ τῷ ABT 
τριγώνῳ ἴσον παραλληλόγραμμον τὸ BE, παρὰ δὲ 
τὴν ΓΕ τῷ 4 ἴσον παραλληλόγραμμον τὸ ΓΜ & 
γωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΖΓΕ, ἤ ἐστιν ἴση τῇ ὑπὸ ΓΒΖ. ix 

5 εὐθείας ἄρα ἐστὶν ἢ μὲν ΒΓ τῇ ΓΖ, ἡ δὲ AE τῇ 
EM. καὶ εἰλήφϑω τῶν ΒΓ, ΓΖ μέση ἀνάλογον ἡ 
ΗΘ, καὶ ἀναγεγράφθω ἀπὸ τῆς ΗΘ τῷ ABI ὅμοιόν 
τὸ καὶ ὁμοίως κείμενον τὸ ΚΗΘ. 

Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΗΘ, οὕτως 

10 ἡ ΗΘ πρὸς τὴν ΓΖ, ἐὰν δὲ τρεῖς εὐθεῖαι ἀνάλογον 

^ ὦσιν, ἔστιν ὡς ἡ πρώτη πρὸς τὴν τρέτην, οὕτως τὶ 
ἀπὸ τῆς πρώτης εἶδος πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς δευτέρας τὸ 
ὅμοιον καὶ ὁμοίως ἀναγραφόμενον, ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 
ΒΓ προς τὴν ΓΖ, οὕτως τὸ ΑΒΓ τρίγωνον πρὸς 

15 τὸ ΚΗ͂Θ τρίγωνον. ἀλλὰ καὶ ὡς ἡ ΒΓ πρὸς τὴν 
ΓΖ, οὕτως τὸ ΒΕ παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ EZ 
παραλληλόγραμμον. καὶ ὡς ἄρα τὸ 4ΒΤΓ' τρίγωνον 
πρὸς τὸ ΚΗΘ τρίγωνον, οὕτως τὸ ΒΕ παραλληλύ- 
γραμμον πρὸς τὸ ΕΖ παραλληλόγραμμον ἐναλλὰξ 

20 ἄρα ὡς τὸ A4BI' τρίγωνον πρὸς τὲ BE παραλληλό- 
γραμμον, οὕτως τὸ ΚΗ͂Θ τρίγωνον πρὸς τὸ EZ 
παραλληλόγραμμον. ἴσον δὲ τὸ ABI τρίγωνον τῷ 
BE παραλληλογράμμφ᾽ ἴσον ἄρα καὶ τὸ ΚΗ͂Θ τρί- 
yovov τῷ ΕΖ παραλληλογράμμῳ. ἀλλὰ τὸ ΕΖ παρ- 

26 αλληλόγραμμον τῷ zi ἐστιν ἴσον" καὶ τὸ ΚΗ͂Θ ἄρα 
τῷ 4] ἐστιν ἴσον. ἔστι δὲ τὸ ΚΗΘ καὶ τῷ ABT 
ὅμοιον. 


Τῷ ἄρα δοθέντι εὐθυγράμμῳ τῷ ABI' ὅμοιον 
1. τῷ 48 ΓῚ supra F. 4, 'BA] ΓΒΑ φ. 6. BI'] 
Pg, V m. 1; ΓΒ Bp, V m. 2. 6. καὶ εἰλήφϑω]) περεειλή 
φϑὼω y post ras. 7. HO] (prius) eras. F. τῷ] τό F. 
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; Nam reciae,BI' triangulo 4 BI' aequale adplicetur 
parallelogrammum BE [I, 44], rectae autem ΓΕ 


E E Ar ' 


figurae 4/ aequale parallelogrammum I'M in angulo 
ZI'E aequali angulo ΓΒ. [I, 45]. itaque BI, ΓΖ 
jin eadem recta sunt et item ΔΕ, E.M. et sumatur 
reotarum ΒΓ, ΓΖ media proportionalis ΗΘ [prop. XIIT], 
el in ΗΘ triangulo ABI' similis et similiter positus 
construatur ΚΗΘ [prop. XVIII]. et quoniam est 
IBI: H0 — ΗΘ: ΓΖ, ei si tres rectae proportionales 
suni, est ut prima ad tertiam, ita figura in prima 
descripia ad figuram in secunda similem et similiter 
descriptam [prop. XIX coroll], erit .'  , 
ΒΓ:ΓΖ-- 4ΒΓ: ΚΗΘ. | 
merum eliam BI': ΓΖ: BE: EZ [prop. 1]. quare 
Belam 4BDI:KHO0 -— BE: EZ. permutando igitur 
[V, 16) 4BI': BE— ΚΗΘ: EZ. sed 4BI' — BE. 
ilaque etiam ΚΗΘ — EZ. sed EZ — 4. quare 
eliam ΚΗΘ — 74. eral autem etiam K HO -- ABT. 
Ergo datae figurae rectilineae ABI' similis et 


8. re] om. V. 10. ἡ] eras. F. 11. ἔστιν] om. P. 15; 

τρίγωνον} om. V. Supra BI' gCI. βάσις οὗ supra ΓΖ lin. 16 

ὦσιν m. rec. P. 17. καὶ ὡς ἄρα — 19: παραλληλόγραμμον] 

18 p; corr. m. 1. 19. EZ] ΖΕ p (sed in repetitione EZ). 

., 95. ἔσον" καί) in mg. transi F. ΚΗΘῚ in ras. m. 2 F. 

ἄρα τῷ 4 ἐστιν ἴσον] om. F. 26. ἔστι δὲ τό] y cum ras. 
2 litt. ante vo. ' 
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καὶ ἄλλῳ τῷ δοϑέντι τῷ 4 ἴσον το αὐτὸ συνέσταταεοαι 
τὸ ΚΗΘ' ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


, 


x6. 
Ἐὰν ἀπὸ παραλληλογράμμου παραλληΐ ό- 
ὅγραμμον ἀφαιρεϑῇ ὅμοιόν τε τῷ ὅλῳ καὶ ὁμοέως 
κείμενον κοινὴν γωνίαν ἔχον αὐτῷ, περὶ v 7v 
αὐτὴν διάμετρόν ἐστι τῷ ὅλῳ. 
"4mó γὰρ παραλληλογράμμου τοῦ A4BI'4 παραΐ- 
ληλόγραμμον ἀφῃρήσθω τὸ AZ ὅμοιον τῷ 484 
10 καὶ ὁμοίως κείμενον κοινὴν γωνίαν ἔχον αὐτῷ τὴν 
ὑπὸ 4.418" λέγω, ὅτι περὶ τὴν αὐτὴν διάμετρόν ἐστι 
τὸ 4ΒΓΖ4 τῷ AZ. 
Μὴ γάρ, ἀλλ εἰ δυνατόν, ἔστω [αὐτῶν] διά- 
μετρος ἡ ΑΘΓ, καὶ ἐκβληϑεῖσα ἡ HZ διήχϑω ini 
16 τὸ O, καὶ ἤχϑω διὰ τοῦ Θ ὁποτέρᾳ τῶν 44, ΒΓ 
παράλληλος ἡ ΘΚ. 
Ἐπεὶ οὖν περὶ τὴν αὐτὴν διάμετρόν ἐστι τὸ 48ΒΓ4 
τῷ ΚΗ, ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 41.4 πρὸς τὴν AB, οὗὕτα»Θ 
ἡ HA πρὸς τὴν AK. ἔστι δὲ καὶ διὰ τὴν ὁμοιότητα 
20 τῶν ABI, EH καὶ ὡς ἡ 44 πρὸς τὴν 48, οὕτω» Θ᾽ 
ἢ H.4 πρὸς τὴν 4Ε' καὶ ὡς ἄρα ἡ ΗΑ πρὸς τὴν» 


1. τῷ 4] P, y m. 2; om. Theon (BF p, V m. 1). m 
σταται V. — 3. κθ΄ ΒΡ. 4. παραλληλόγραμον P. — 5. dg 
ρε8έν φ. τῷ ὅλῳ] τὸ ὅλλον φ in ras. 8. παραλληλογρέβ΄ 
μου γάρ P. 9. 42] supra 2 htt. eras. sunt in V; 4EZH BP: 


* τῷ] τό g. 11. ἐστιν F. 19. τό] τῷ v, corr, m- 
ABTA V. 18. αὐτῶν] om. FV. 14. A6T 9; og intet 
duas ras. F. καὶ ἐκβληθεῖσα — 15: τὸ 9] P; om. Theo", 
(BF Vp). 15. Post X H add. Theon: ὕμοιόν ἔστι τὸ AB Γ΄. “ 
τῷ KH (BFVp). 21. καὶ ὡς ἄρα — p. 158 1: πρὸς * 


ÁE] om. Bp ΗΑ] "ΔΉ Ῥ. 
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.ali figurae datae Z1 aequalis eadem constructa est 
figura K H6; quod oportebat fieri. 


XXVI. 

Si a parallelogrammo aufertur parallelogrammum 
toii simile et similiter positum et communem angu- 
lum habens, circum eandem diametrum positum est 
ac totum. e 

Nam a parallelogrammo A4 BI'4 auferatur paralle- 
logrammum .4Z simile parallelogrammo 4BI' et 
similiter positum et communem habens angulum 4.48. 
dico, 4BI'4 et 4Z circum eandem diametrum po- 
sila esse. ᾿ 

ne sint enim, sed, si 
4 H 4 feri potest, diametrus sit 
AOI) et producta HZ 
ad 6 educatur?), et per 
K, G utrique 47/, BI'paral- 
lela ducatur ΘΚ [I, 31 
et 30] iam quoniam 
ΑΒΓΖΩΖ ei KH circum eandem diametrum sunt "po- 
sita, erii 244: 4B — HA: 4K.?) ᾿ sed propter 
similitudinem parallelogrammorum 418 ΓΖ, EH erit 
etiam (def. 1] 4: 4B — HA: AE. aque etiam 
ΠῚ 3) Debuit ita dicere: nam si A4ZI' diameirus parallelo- 
grammi AI' non est, sit 46 I. adparet, αὐτῶν lin. 18 ferri 
non posse, sed malim cum F'V delere quam cum Peyrardo in 
αὐτοῦ corrigere; glossema sponte et in P et in 'Theoninis 
nonnullis ortum esse potest. 

2) Uerba καὶ ἐκβληϑεῖσα cet. lin. 14—15 om. Theon, quia 
in figura codd. permutatae sunt litterae E, Z οἱ K, 6; cfr, 
p. 158, 8. ego cum Augusto his uerbis retentis errorem 
p. 158, 3 et figuram corrigere malui. Campani figura nostrae 


similior est. 
8) Nam similia sunt (prop. 24); tum v. às, ^. 


Q 


10 


15 
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A4K, οὕτως ἡ HA πρὸς τὴν AE. ἡ HA oux πρὸς 
ἑκατέραν τῶν ΑΚ, AE τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον. ἴδη 
ἄρα ἐστὶν ἡ AE τῇ AK ἡ ἐλάττων τῇ μείζονι" ὅπερ 
ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα οὔκ ἐστι περὶ τὴν αὐτὴν 
διάμετρον τὸ ABI τῷ 44Ζ᾽ περὶ τὴν αὐτὴν ἄρα 
ἐστὶ διάμετρον τὸ 48 ΓΖΩ͂ παραλληλόγραμμον τῷ .4Ζ2 
παραλληλογράμμῳ. 

Ἐδν ἄρα ἀπὸ παραλληλογράμμου παραλληλόγραμ- 
μον ἀφαιρεθῇ ὅμοιόν τε τῷ ὅλῳ καὶ ὁμοίως κείμενον 
κοινὴν γωνίαν ἔχον αὐτῷ, περὶ τὴν αὐτὴν διάμετρόν 
ἐστι τῷ ὅλῳ" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


x£'. 

Πάντων τῶν παρὰ τὴν αὐτὴν εὐϑεῖαν παρα- 
βαλλομένων παραλληλογράμμων καὶ ἐλλειπόν- 
τῶν εἴδεσι παραλληλογράμμοις ὁμοίοις vs καὶ 
ὁμοίως κειμένοις τῷ ἀπὸ τῆς ἡμισείας ἀνα- 
γραφομένῳ μέγιστόν ἐστι τὸ ἀπὶ τῆς ἡμισείας 
παραβαλλόμενον [παραλληλόγραμμον] ὅμοιον 
ὃν τῷ ἐλλείμματι. 

Ἔστω εὐθεῖα q AB καὶ τετμήσϑω δίχα κατὰ τὸ 
D, καὶ παραβεβλήσϑω παρὰ τὴν AB εὐθεῖαν τὸ 44 
παραλληλόγραμμον ἐλλεῖπον εἴδει παραλληλογράμμῳ 
τῷ 418 ἀναγραφέντι ἀπὸ τῆς ἡμισείας τῆς 418, τουτέστι 
τῆς ΓΒ’ λέγω, ὅτι πάντων τῶν παρὰ τὴν AB παρα- 
βαλλομένων παραλληλογράμμων καὶ ἐλλειπόντων εἴδεσι 
[παραλληλογράμμοις] ὁμοίοις τε καὶ ὁμοίως κειμένοις 

1 AK]P; AEK, E inras, F; AE V. — AE] 48 P, 
corr m. rec.; 4K V. ἄρα] om. P. 8. "- VA PFBp, 


V m. 9. AK] AE PBFp, V m. 2. ἐλάτων oorr. m.. 
4, οὔκ] (ali.) om. BVy. ἐστιν ῬῈ Ὦ. 6. 42] Pg; 46 
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HA:AK -— HA: AE. ergo HA ad utramque 
AK, 4E eaüdem rationem habet. quare 4E — AK 
[V, 9] minor maiori; quod fieri non potest. quare 
fieri non potest, u& ABI 7f, 4Z circum eandem dia- 
metrum posita non sini. ergo parallelogramma : 
A4 BIZ, 4Z cireum eandem diametrum posita sunt. 
Ergo si a parallelogrammo aufertur parallelo- 
grammum toii simile et similiter positum et commu- 
. nem angulum habens, circum eandem diametrum po- 
situm est ac totum; quod erat demonstrandum. 


XXVII. 


Omnium parallelogrammorum eidem rectae adpli- 
eatorum et deficientium figuris parallelogrammis simi- 
libus et similiter positis ei, quae in dimidia describi- 
tur, maximum, οδὺ paralleogrammum dimidiae ad- 
plicatum defectui simile. 

Sit receta 4B et in duas partes aequales secetur 
in I, οὐ rectae 4B adplicetur parallelogrammum 4 2 
deficiens. figura parallelogramma 418 in dimidia rec- 
tae AB, hoc est in ΓΒ, descripta. dico, omnium 
parallelogrammorum rectae 4 R, adplicatorum et figuris 


BVp. 6. ἐστέ P. 10. ἔχον yovíav V. αὐτήν] supra m. 1 p. 
"12. λ΄ Ἐν. 17. τε ἐστε p. 18. παραλαμβανόμενον P; 
corr. m. rec. παραλληλόγραμμοψ]) m. rec. P. ὅμοιον] corr. 
ex ouo. P. 19. ὃν τῷ] ὃν τό q in ras. ἐλλείματε p. 251. 
τήν) τὴν αὐτήν P. 44] 4 in ras. m. 2 V; AB φ. 28. 
4B| 46 ᾧ (non F) Post hoc uocab. add. Theon: ὁμοέῳ τε 
«ul ὁμοίως ἀναγραφέντι (F; pro ὁμοίῳ Bpg, V m. 2 hab. 
ὅμοιον: pro ἀναγραφέντι Bp: ἀναγραφέν, V κειμὲν seq. ras.; 
-tt in.F punctis del) ἀναγραφέντι) P; τῷ Theon (BF Vy). 
ἡμισείας! ἡμισείας ἀναγραφέντι ΕΥ̓. — AB] 44 φ (non Fy 
τουτέστιν P. 90. εἴδεσε) φ (aliud uerbum habuit Ey, εἴδεονν V. 
26. παραλληλογράωμοις] om. P. U 
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τῷ 4B μέγιστόν ἐστι τὸ 414. παραβεβλήσϑω γὰρ 
παρὰ τὴν 48 εὐθεῖαν τὸ 42 παραλληλόγραμμον 
ἐλλεῖπον εἴδει παραλληλογράμμῳ τῷ ZB ὁμοίῳ τε 
καὶ ὁμοίως κειμένῳ τῷ 4Β᾽ λέγω, ὅτι μεῖξόν ἔστι τὸ 

ὅ 44 τοῦ 4Ζ. 

Ἐπεὶ γὰρ ὅμοιόν ἐστι τὸ 4B παραλληλόγραμμον 
τῷ ZB παραλληλογράμμῳ, περὶ τὴν αὐτήν εἰσι διά- 
μέτρον. ἤχϑω αὐτῶν διάμετρος ἡ 418, καὶ κατα- 
γεγράφϑω τὸ σχῆμα. 

10 Ἐπεὶ οὖν ἴσον ἐστὶ τὸ ΓΖ τῷ ΖΕ, κοινὸν δὲ 
τὸ ΖΒ, ὅλον ἄρα τὸ ΓΘ ὅλῳ τῷ KE ἐστιν ἴσον͵ 
ἀλλὰ τὸ ΓΘ τῷ DH ἐστιν ἴσον, ἐπεὶ καὶ 9 AT τῇ 
ΓΒ. καὶ τὸ ΗΓ ἄρα τῷ ΕΚ ἐστιν ἴσον. κοινὸν 
προσκείδσϑω τὸ ΓΖ' ὅλον ἄρα τὸ 42 τῷ AMN 

15 γνώμονί ἐστιν (cov: ὥστε τὸ 4B παῤραλληλόγραμ- 
μον, τουτέστι τὸ 414. τοῦ 42 παραλληλογράμμου ust- 
ξόν ἐστιν. 

Πάντων ἄρα τῶν παρὰ τὴν αὐτὴν εὐϑεῖαν παρα- 
βαλλομένων παραλληλογράμμων καὶ ἐλλειπόντων εἴδεσι 

90 παραλληλογράμμοις. ὁμοίοις τε καὶ ὁμοίως κειμένοις 
τῷ ἀπὸ τῆς ἡμισείας ἀναγραφομένῳ μέγιστόν ἐστι τὸ 
ἀπὲ τῆς ἡμισείας παραβληϑέν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


1. τῷ] τό F. παραβελήσϑω p. 2. 48] B e corr. nm 
1 p. 8. παραλληλογφράμω P. 7. περὶ ἄρα τήν Bp. 
ἴσον] supra m. 1 V.  ZÉE] corr. ex ΖΘ m. rec. P. δέ] Ῥ 
προσκείσθω "Theon (BFVp) 11. ΓΘ] e corr, P m. rec. 
KE] corr. ex K 8 m. rec. P. 12. Γ' Θ] corr. ex P m. rec. 
13. DB] PF; ἐστιν ἴση supra add. V; ΓΒ ἴση ἐστίν Bp. 
EK e corr. P m. rec. 14. 010v] seq. ras. 2—3 litt. F. — 16. 
inter 4 et Z ras. 1 litt. F. 17. ἐστι B. 18. αὐτήν] 
ou. p. 19. παραλληλογράμμων — 22: δεῖξαι) καὶ τὰ ἑξῆς p. 
22. δεῖξαι) seq. in omnibus codd. demonstratio alia, quam 
Zn appendicem reiecimus; u. p. 161 not. 2. 
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similibus et similiter positis figu- 
rae 4, B deficientium maximum esse 
4.1. adplicetur enim rectae 4B 
parallelogrammum 412 deficiens 
figura parallelogramma ZB simili 
el similiter posita figurae 7/B. dico, esse 471 — 4Ζ. 

nam quoniam 4/4B -— ZB, circum eandem diame- 
trum sunt posita [prop. XXVI]. ducatur eorum dia- 
meirus 4.8, et describatur figura.' iam quoniam 
ΓΖ — ΖΕ [I, 43] et commune est ZB, erit ΓΘ — K E. 
sed ΓΘ — ΓΗ͂, quoniam AI'— ΓΒ [prop. I] quare 
eliam HI'— EK. commune adiiciatur ΓΖ. itaque 
42 — AMN. quare ZB ^ AZ, h. e. 44 AZ. 

Ergo omnium parallelogrammorum eidem rectae 
adplieatorum et deficientium figuris parallelogrammis 
similibus eti similiter positis ei, quae in dimidia 
describitur, maximum est, quod dimidiae adplicatur; 
quod erat demonstrandum.?) 


1) H. e. producantur HZ ad 0 et KZ usque ad ΖΕ; 
cfr. II, 7, 8. 

2) Itaque is solus casus tractatur, ubi AX 7 ALI, nec 
opus est alterum, ubi A4K «7 4Γ, propria demonstratione 
ostendere nec hoc moris est Euclidis. sane in codd. omnibus 
additur demonstratio huius quoque casus, sed apertissime 
interpolata est; nam primum ante lin. 18 sq., non post eas 
inserenda erat, deinde iam ab initio in praeparatione duo 
casus respiciendi erant nec hoc unquam neglexit Euclides, ubi 
plures casus habet; ita etiam in altero casu eaedem litterae, 
quae in priore, usurpatae essent, quod iure postulat Simsonus 
p. 880. Campanus VI, 26 utrumque casum demonstrai. 


Enclides, edd. Heiberg et Menge. 1I. AM 


i) 
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’ 


κη΄. 

Παρὰ τὴν δοϑεῖσαν εὐϑεῖαν τῷ δοϑέντι 
εὐθυγράμμῳ ἴσον παραλληλόγραμμον παρα- 
βαλεῖν ἐλλεῖπον εἴδει παραλληλογράμμῳ δμοέῳ 
τῷ δοϑέντι" δεῖ δὲ τὸ διδόμενον εὐθύγραμμον 
[ὦ δεῖ ἴσον παραβαλεῖν] μὴ μεῖξον εἶναι τοῦ 
ἀπὸ τῆς ἡμισείας ἀναγραφομένου ὁμοέου τῷ 
ἐλλείμματι [τοῦ τε ἀπὸ τῆς ἡμισείας καὶ ᾧ δεῖ 
ὅμοιον ἐλλείπειν]. 

Ἔστω ἡ μὲν δοϑεῖσα εὐθεῖα ἡ 48, τὸ δὲ δοϑὲν 
εὐθύγραμμον, c δεῖ ἴσον παρὰ τὴν 4B παραβαλεῖν, 
τὸ Γ μὴ μεῖξον [ὃν] τοῦ ἀπὸ τῆς ἡμισείας τῆς AB 
ἀναγραφομένου ὁμοίου τῷ ἐλλείμματι, ᾧ δὲ δεῖ ὅμοιον 


4 


xy 


ἐλλείπειν, vo 21: δεῖ δὴ παρὰ τὴν δοϑεῖσαν εὐϑεῖαν 
τὴν AB τῷ δοϑέντι εὐθυγράμμῳ τῷ Γ ἴσον παραλ- 
ληλόγραμμον παραβαλεῖν ἐλλεῖπον εἴδει παραλληλο- 
γράμμῳ ὁμοίῳ ὄντι τῷ 4. 

Τετμήσϑω ἡ AB δίχα κατὰ τὸ E σημεῖον, καὶ 
ἀναγεγράφϑω ἀπὸ τῆς ΕΒ τῷ 4 ὅμοιον καὶ ὁμοέως 


1. κη΄] om. F; λ1β' p. 2. εὐθεῖαν) mg m. 1 P. 8. 
παραβάλλειν V. 5. τῷ] ὄντι τῷ V. ἐ] δή PBFVp; 
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XXVIII. 


Datae rectae datae figurae rectilineae aequale 
parallelogrammum adplicare deficiens figura parallelo- 
gramma daliae simili oportet autem, figuram rec- 
tilineam datam!) maiorem non esse figura in dimidia 
recta descripta defectui simili") 

Sii data recta 418, et data figura rectilinea, cui 
aequalem figuram rectae 4B adplicare oportet, I' non 
maior figura in dimidia 4B descripta simili defectui, 
ea aulem, cui similem figuram deficere oportet, sit 2f. 
oporlet igitur datae rectae 4B datae figurae rectüi- 
lineae I' aequale parallelogrammum adplicare deficiens 
figura parallelogramma simili figurae 4f. 

secetur enim 4B in duas partes aequales in 
puncto E, et in EB describatur figurae 7f similis et 


1) Uerba ἃ Theone lin. 6 interpolata ideo parum necessaria 
sunt, quod τὸ διδόμενον ἐὐθύγραμμον ad vo δοϑέντι (sc. εἴδει) 
lin. 5 referri non possunt, sed necessario ἃ quouis lectore ad 
τῷ δοθέντι εὐθυγράμμῳ lin. 2 tráhuntar, 

2) Hune διορισμὸν statim praebet prop. 27. — Campa- 
num VI, 27: ,quod secundum eiusdem suum esse parallelo- 

o super dimidiam datae lineae collocato minime maius 
existal" non intellego, uidetur tamen potius cum P consentire. 


corr. Augustus. 6. ᾧ δεῖ ἴσον παραβαλεῖν] add. Theon 
(ΒΕ Ρ); m. rec. P. παραβάλλειν ΕΥ͂. 1. ἀναγραφομένου] P; 
σεαραβαλλομένου Theon (BFVp). ὁμοίου] P; ὁμοίων ὄντων 
Theon (BFV yp), P m. rec. τῷ ἐλλεέμματι)] P; rà» ἔἐλλειμ- 
μάτων Theon (BF Vp), P m. rec. — 8. τοῦ τὸ — 9: ἐλιείπε 5} 
add. Theon (BFV p); m. rec. P. 12. ὄν] om. P. τοῦ 

τῷ φ. τῆς AB] B, om, Theon (BF Vp). 13. ἀγαγραφο- 
μένου] P; παραβαλλομένου Theon (BF Vp). ὁμοέου τῷ ἐλλεέμ- 
ματι] P; ὁμοέων ὄντων τῶν ἐλλειμμάτων Theon (BFVp) 18. 
τό E] evan. F. 


AA 


e 
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κείμενον τὸ EBZH, xol συμπεπληρώσθω τὸ AH 
παραλληλόγραμμον. 

Ei μὲν οὖν ἴσον ἐστὶ τὸ AH τῷ I, γεγονὸς ἂν» 
εἴη τὸ ἐπιταχϑέν᾽ παραβέβληται γὰρ παρὰ τὴν δο---- 
ϑεῖσαν εὐθεῖαν τὴν AB τῷ δοϑέντι εὐθυγράμμῳ vac 
I ἴσον παραλληλόγραμμον τὸ 411 ἐλλεῖπον εἴδεΞ , 
παραλληλογράμμῳ τῷ HB ὁμοίῳ ὄντι τῷ "4. ei 
δὲ οὔ, μεῖξόν ἔστω τὸ ΘΕ τοῦ I. ἴσον δὲ τὸ Θ. “πῇ 
τῷ HB: μεῖξον ἄρα καὶ τὸ ΗΒ τοῦ I. ᾧ δὴ μεῖϊξξαπων 
ἐστι τὸ HB τοῦ ID, ταύτῃ τῇ ὑπεροχῇ ἴσον, τῷ κπεϑὲ 
24 ὅμοιον καὶ ὁμοίως κείμενον τὸ αὐτὸ συνεστάπσξξω 
τὸ KAMN. ἀλλὰ τὸ 4 τῷ HB [ἐστιν] ὅμοιον" x. «πα 
τὸ KM ἄρα τῷ ΗΒ ἐστιν ὅμοιον. ἔστω οὖν ὃμεε.- ὅ- 
λογος ἡ μὲν ΚΖ τῇ HE, ἡ δὲ AM τῇ HZ. we 
ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ ΗΒ τοῖς D, ΚΜ, μεῖξον ἄρα deme: 
τὸ HB τοῦ KM: μείξων ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ μὲν ἘΑ͂Ρ Ε 
τῆς ΚΑ ἡ, δὲ ΗΖ τῆς AM. κείσϑω τῇ μὲν ἱΩαΡ',' 4 
ἴση ἡ HE, τῇ δὲ AM ἴση ἡ HO, καὶ συμπεπΖᾷοη- 
ρώσϑω τὸ ΞΉΟΠ παραλληλόγραμμον" ἴσον ἄρα secl 
ὅμοιόν ἐστι [τὸ HII] vó ΚΜ [ἀλλὰ τὸ KM τῷ Ead B 
Cuoióv ἐστιν] καὶ τὸ HII ἄρα τῷ ΗΒ ὅμοιόν ἐστ «ν᾿ 
περὶ τὴν αὐτὴν ἄρα διάμετρόν ἐστι τὸ HII τῷ HE B. 
ἔστω αὐτῶν διάμετρος ἡ HIIB, καὶ καταγεγράφαβξξ)ω 
to ὄχῆμα. 


1. ΕΒΖΗ) BEZH F? 2. Post παραλληλόγραμμον a, «acid. 
Theon: τὸ δὴ AH ἤτοι [cov ἐστὶ và Γ' ἢ usifov αὐτοῦ ux 


τὸν διορισμόν (BVp, F mg. m. 1; pro διορισμόν habent ΜΕΞΥῪ 
δρισμόν; in V corr. m. 2). 3. ἐστίν P; in F cum τὸ H 
euan. 6. 4H] euan. F. 8. δέ] δ᾽ F. ἔστω] F^ 


F; 
ἔσται Bp; ἐστι V. δὲ τό] δὲ τοῦ B. 9. τῷ] τό B. Η 2] 
H supra m. 1 V. δή] δὲ uel δεῖ B; δεῖ p. 19. ἐστ’ 47 
om. P. 18. KM] inter K et M una litt. (s$) euan. F. 144. 
KA) AK Bp. 15. HB]e cor. m. 1p. 17. KA] 4K ΒΡ". 
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similiter posita EBZH [prop. XVIII], et expleatur 
parallelogrammum 44H. iam si AH -— I, effectum 
erii propositum. nam datae rectae 4B datae figurae 
reclilineae I: aequale parallelogrammum adplicatum 
esb 4H deficiens figura parallelogramma HB simili 
figurae 4. sin minus, sit ΘΕ.» ΓΙῸ sed ΘΕ — HB. 
itaque H.B I. iam excessui, quo maius est HB 
figura I, aequale et parallelogrammo 47 simile et simi- 
liter positum idem construatur Κα 4MNN [prop. XXV]. 
sed 4... HB. quare etiam K M -—- HB [prop. XXI]. 
iam correspondeant inter se ΚΖ, HE et 4M, HZ. 
et quoniam HB — Γ- K M, erit ΗΒ» KM. quare 
eliam ΗΕ» ΚΑ, HZ AM?) ponatur HE — Κα 
οὐ HO — 4M, et expleatur parallelogrammum AX HOII. 
ilaque aequale et simile?) est parallelogrammo Καὶ M. 
quare eliam HII- HB [prop. XXI, cfr. lin. 13]. 
itaque HII; HB circum eandem diametrum posita 
sunt [prop. XXVI]. sit eorum diametrus HIIB, et 
describatur figura [p. 161 not. 1]. 


1) Ex hypothesi; quare debuit esse ἔσται lin. 8, sed ἔστω 
ferri posse negare non ausim. 

2) Nam per prop. 20 erit HB: KM — ΗΒ": K 4? — HZ? 
: AM?, iam eum ΗΒ.» K M, erit HE?  K A?, HZ? 5» AM?, 
h. e. HE ΚΑ, HZ AM. 

3) Quia HB - KM, erit | OHE — KAM. itaque HII, 
KM a&equiangula sunt. quare et similia sunt (def. 1) et aequa- 
lia (prop. 14). cfr. p. 144, 11. 


τῇ μὲν KA] Bp; τῇ KA μέν PF; μὲν τῇ KA V. 18. HO] 
corr. ex ΗΘ m. rec. P; O e corr. m. 2 V; ΗΘ F? 20. τὸ 
HII]om. P. τῷ] 9 corr. P. ἀλλὰ τὸ KM τῷ HB ὅμοιόν 
ἐστιν] τὸ HII. ἀλλὰ τὸ ΚΜ τῷ HB ὅμοιόν ἔστι supra m. 
rec. P. .— KM] K in ras. m. 2 V. 21. ἐστι B Vp. ἐστι 
BF V, comp. p. 
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ἐπεὶ οὖν ἴσον ἐστὶ τὸ ΒΗ τοῖς Γ, ΚΜ, ὧν 
HII τῷ KM ἐστιν ἴσον, λοιπὸς ἄρα ὁ TXO y-—, 
μῶν λοιπῷ τῷ Γ᾽ ἴδος ἐστίν. καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ — c 
OP τῷ ΕΣ, κοινὸν προσχείσϑω τὸ ILB: ὅλον Xo, 
5 τὸ OB ὅλῳ τῷ &B ἴσον ἐστίν. ἀλλὰ τὸ EB τῷ ZEE 
ἐστιν ἴσον, ἐπεὶ καὶ πλευρὰ ἡ AE πλευρᾷ τῇ EB 
ἐστιν lom καὶ τὸ ΤΕ ἄρα τῷ OB ἐστιν ἴσον. κοενὸν 
προσκείσϑω τὸ Εἰ Σ᾿ ὅλον ἄρα τὸ ΤΣ ὅλῳ τῷ ΦΧΥ 
γνώμονί ἐστιν ἴσον. ἀλλ ὃ ΦΧΥ γνώμων τῷ I 
10 ἐδείχϑη ἴσος" καὶ τὸ TZ ἄρα τῷ I ἐστιν ἴσον. 
Παρὰ τὴν δοθεῖσαν ἄρα εὐθεῖαν τὴν 48 τῷ 
δοϑέντι εὐθυγράμμῳ τῷ Γ΄ ἴσον παραλληλόγραμμον 
παραβέβλῆξαι τὸ E T ἐλλεῖπον εἴδει παραλληλογράμμῳ 
τῷ ΠΒ ὁμοίῳ ὄντι τῷ 4 [ἐπειδήπερ τὸ IIB τῷ HII 
16 ὅμοιόν ἐστιν] ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


x9. . 

Παρὰ τὴν δοϑεῖσαν εὐθεῖαν τῷ δοϑέντι 
εὐθυγράμμῳ ἴσον παραλληλόγραμμον παρᾶ- 
βαλεῖν ὑπερβάλλον εἴδει παραλληλογράμμῷῳ 

20 ὁμοέῳ τῷ δοϑέντι. 

Ἔστω ἡ μὲν δοθεῖσα εὐθεῖα d 48, τὸ δὲ δοϑὲν 
εὐθύγραμμον, € δεῖ ἴσον παρὰ τὴν AB παραβαλεῖν; 
τὸ D, ᾧ δὲ δεῖ ὅμοιον ὑπερβάλλειν, τὸ 4 δεῖ δὴ 
παρὰ τὴν AB εὐϑεῖαν τῷ Γ' εὐθυγράμμῳ ἴσον παραΐ- 

25 ληλόγραμμον παραβαλεῖν ὑπερβάλλον εἴδει παραλληλο- 
γφάμμῳ ὁμοίῳ τῷ 4. 


1. BH] in ras. m. 2 V; HB p. 2. ἴσον ἐστίν p. 10 
πόν P, corr. m. rec. TX] ΥΦΧ P V. 3. ἐστιν ἴσος P 


; 1 ἐστί V, comp. p. ἐστί] ἐστίν P. — 6. OB] evan. ?- 
σον ἐστίν B. Ante ἐπεί δὰ. q: ἐπὶ. 1. OB] O 1? 


ELEMENTORUM LIBER VI. 161 


iam quoniam B H — I'-]- K M, quorum HII — K M, 
erit eliam Ὁ Χ ὦ — I: et quoniam OP — XZ [I, 43], 
commune adiiciatur JIB. itaque OB -— XB. sed 
&B - TE, quoniam 4E — EB [(prop.l] quare 
eliam TE -- OB. commune adiiciatur ,$2. itaque 
TZ —dOXT. sed demonstratum est, esse D XT — I 
quare etiam T'Z — I. “ 

Ergo datae rectae 4B datae figurae rectilineae 
I'aequale parallelogrammum adplicatum est Z'T de- 
fieiens figura parallelogramma 11B, quae figurae 4 
similis est!); quod oportebat fieri. 


XXIX. 


Datae rectae datae figurae rectilineae aequale 
parallelogrammum adplicare excedens figura parallelo- 
gramma simili datae. 

Sit data recta 4B, data autem figura rectilinea, 
cui aequalem figuram rectae 4B adplicare oportet, 
sit I, ea autem, cui similem figuram excedere oportet, 
δ 7f. oportet igitur rectae 4B figurae rectilineae 
I'aequale parallelogrammum adplicare excedens figura 
parallelogramma simili figurae Zf. 


1) Nam ΠΒ -- ΗΒ (prop. 24) o 4. uerba ἐπειδήπερ — ἐσ- 
τιν, ubi sine causa de HII mentio iniicitur, spuria sunt. alia 
res est p. 170, 1. 


rs. m. 2 V. 8. TZ] TBconm.ex Tl'm.1p. 9. ἀλλά Bp. 

10. TZ] AII P. 11. ἄρα] om. F. 13. Supra ZT ras. 
est in V. 14. rà] (tert.) postea insert. m. 1 F. 16. κϑ΄] 
iy' p et F, corr. m. rec. 18. παραλληλόγραμμον] παραλληλο- 
sustulit resarcinatio in F. 22. 0:7] δή Fp. 98. ὑπερβαλεῖν F. 
dej δή sustulit lac. pergameni F. 24. παρά — εὐθυγράμμῳ] 
mg. m. 1 F. ἴσον») in ras. F 
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Τετμήσθω v, 4B δίχα κατὰ τὸ E, καὶ ἀνα; γε. 
γράφϑω ἀπὸ τῆς ΕΒ τῷ 4 ὅμοιον καὶ ὁμοέως mmm. 
μενον παραλληλόγραμμον τὸ ΒΖ, καὶ συναμφοτέρ οις 
μὲν τοῖς ΒΖ, Γ ἴσον, τῷ δὲ 4 ὅμοιον καὶ óuom—u; 

ὅ κείμενον τὸ αὐτὸ συνεστάτω τὸ HO. ὁμόλογος δὲ 
ἔστω ἡ μὲν KO τῇ Z4, ἡ δὲ KH τῇ ΖΕ. zo 
ἐπεὶ μεῖξόν ἐστι τὸ ΗΘ τοῦ ΖΒ, μείξων ἄρα «xu 
καὶ ἡ μὲν KO τῆς ΖΑ, ἡ δὲ ΚΗ τῆς ΖΕ. ἐκβεβζή- 
σϑωσαν αἱ Z4, ΖΕ, καὶ τῇ μὲν KO ἴση ἔστω 1) 

10 Ζ4Μ, τῇ δὲ ΚΗ ἴση ilz EN, καὶ συμπεπληρώσϑθ᾽ οὐ 
τὸ ΜΝ: τὸ ΜΝ ἄρα τῷ HO ἴσον τέ ἐστι καὶ ὅμοεο 2^ 
ἀλλὰ τὸ HO τῷ EA ἐστιν ὅμοιον" καὶ τὸ ΜΝ ἄφ« 
τῷ E. ὅμοιόν ἐστιν᾽ περὶ τὴν αὐτὴν ἄρα διάμετρεϑν 
ἐστι τὸ EA τῷ ΜΝ. ἤχϑω αὐτῶν διάμετρος ἡ Z^ 

16 xol καταγεγράφϑω τὸ σχῆμα. 

Ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ ΗΘ τοῖς EA, I, ἀλλὰ τὸ Η «2 
τῷ MN ἴσον ἐστίν, καὶ τὸ ΜΝ ἄρα τοῖς EA, zr 
ἴσον ἐστίν. κοινὸν ἀφῃρήσϑω τὸ E: λοιπὸς ἔς» « 
ó ΨΧΦ γνώμων τῷ Γ ἐστιν ἴσος. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστ  " 

90 ἡ AE τῇ ΕΒ, ἴσον ἐστὶ καὶ τὸ AN τῷ NB, τουτέσ᾽ 7" 
τῷ 400. κοινὸν προσκείσϑω τὸ ΕἸ ὅλον ἄρα "€? 


8. BZ] corr ex HZ m. 2 V. 4. ΒΖ, ΓῚ Z οἱ E^ 5. 
corr. p; ΗΖ, I' V. 4| e corr. F. 6. H6] PF; 
ὅμοιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΗΘ τῷ ZB Bp, V mg. m. 2. 6. 


Z 
EZF.  8.K0]O0XKXKF. 10. X'H| corr. ex KB m. rec. e 
11, ve] om. V. ἐστιν P. 12. τό] (alt.) τῷ F, sed corr. 457 
EA]. F. ἐστιν ὅμοιον V. ἐστι» P, comp. p; ἐστι BF 
14. ἐστι] supra F. αὐτῶν] αὐτῶν ἡ V. 16. ἐπεῖ οὖν Ἐ' -σ. 

τό] (prius) τῷ F. 11. ἐστί ῬΒΥ͂, comp. p. 18. ἐστέ Β 
comp. p. EA] mutat. in ΘΑ m. 1 F. 20. AE] in r£» 
.9 V. τουτέστιν P;comp.p. 21. 40] Oecorr. m. 1 *F- 
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secetur 4B in duas partes aequales in puncto E, 
et in EB figurae 4 simile et similiter positum con- 
siruatur parallelogrammum ΒΖ, et ΒΖ -|- I' magni- 


2 AMK 9 


tudini aequale, parallelogrammo 4] autem simile et 
similiter positum idem construatur H6 [prop. XXV]. 
correspondeant!) autem ΚΘ, Z4 et KH, ΖΕ. ᾿ εἰ 
quoniam ΗΘ)» ΖΒ, erit etiam ΚΘ!» Z4 et ΚΗ» ΖΕ 
[p. 165 not. 2). producantur Z4, ΖΕ, et sit . 
ZAM — ΚΘ, ZEN — KH, 

et expleatur parallelogrammum ΜΝ. itaque MN et 
aequale et simile est parallelogrammo H6 [p. 165 
noi 3]. sed H6 — ΕΑ. quare etiam MN — ΕΑ 
[prop. XXI] itaque circum eandem diametrum posita 
sunt ΕΑ, ΜΝ [prop XXVI] ducatur eorum dia- 
meirus Z4, et describatur figura. 

iam quoniam ΗΘ — ΕΑ -]- Γ εἰ ΗΘ — MN, erit 
etiam MN — ΕΑ -]- I. subtrahatur, quod commune 
est, ΕΑ. itaque est 37 X — I: et quoniam 4E — EB, 
erit “ΑΝ — NB — 40 [I, 43]. commune adiiciatur 


1) Sc. in ΘΗ, ΕΑ parallelogrammis, quae figurae 4 simi- 
lia sunt; unde etiam inter se similia sunt (proy. 2). 


ὄ 


10 
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AE ἴσον ἐστὶ τῷ OX γνώμονι. ἀλλὰ ὃ ΦΧΨ 
γνώμων τῷ Γ' ἴσος ἐστίν᾽ καὶ τὸ 4,3 ἄρα τῷ I' ἴσον 
ἐστέν. | 

Παρὰ τὴν δοθεῖσαν ἄρα εὐθεῖαν τὴν AB τῷ 
δοθέντι εὐθυγράμμῳ τῷ I' ἴσον παραλληλόγραμμον 
παραβέβληται τὸ 4,13 ὑπερβάλλον εἴδει παραλληλο- 
γράμμῳ τῷ IIO ὁμοίῳ ὄντι τῷ 4, ἐπεὶ καὶ τῷ ΕΑ 
ἐστιν ὅμοιον τὸ ΟΠ ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


λ΄. 
Τὴν δοθεῖσαν εὐθεῖαν πεπερασμένην ἄκρον 
καὶ μέσον λόγον τεμεῖν. 
Ἔστω ἡ δοϑεῖσα εὐθεῖα πεπερασμένη ἡ 4B: δεῖ 
δὴ τὴν AB εὐϑεῖαν ἄκρον καὶ μέδον λόγον τεμεῖν. 
᾿Αναγεγράφϑω ἀπὸ τῆς 48 τετράγωνον τὸ BI, 


15 καὶ παραβεβλήσϑω παρὰ τὴν ΑΓ τῷ ΒΓ ἴσον παρ- 


20 


αλληλόγρφραμμον τὸ ΓΖ ὑπερβάλλον εἴδει τῷ 44 
ὁμοίῳ τῷ ΒΓ. 

Τετράγωνον δέ ἐστι τὸ BI" τετράγωνον ἄρα ἐστὶ 
καὶ τὸ 424. καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ ΒΓ τῷ ΓΩ, 
κοινὸν ἀφῃρήσϑω τὸ ΓΕ" λοιπὸν ἄρα τὸ ΒΖ λοιπῷ 
τῷ 44 ἐστιν ἴσον. ἔστι δὲ αὐτῷ καὶ ἰσογώνιον" 
τῶν ΒΖ, 44 ἄρα ἀντιπεπόνϑασιν αἵ πλευραὶ αἵ 
περὶ τὰς ἴσας γωνίας" ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΖΕ πρὸς τὴν 
ΕΖ. οὕτως ἡ AE πρὸς τὴν ΕΒ. ἴση δὲ ἡ μὲν ΖΕ 


25 τῇ 48, ἡ δὲ ΕΖ τῇ AE. ἔστιν ἄρα ὡς ἡ B.4 πρὸς 


1. «AA  F. 2. ἴσος] ἴσον q (non F). ἐστίν F, comp. pi 
ἐστί PBV. 3. ἐστί B. 4. ἄρα] supra comp. F. εὐϑεῖαᾶν 
ἐστι F. 7. τῷ  (α10.) τό F, οὐ V, corr. mJ. 2. 9. 49] p; F, 
ged corr. m. rec. li. τεμεῖν] supra scr. » m. 1 F. 14. 
γὰρ ἀπό F V. Post 48 ras. magna F. 15. ΑΓ corr. ex 
B m. 1 F. 320. BZ| corr. ex ΒΓ m. 1 p. 21. τῷ] τό 9 
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ἘΞ. itaque ΑἸ -— DX. sed DX — I. quare 
eliam 4A -ῷ I. 

Ergo datae rectae 4B datae figurae rectilineae Γ 
aequale adplicatum est parallelogrammum 4,3 exce- 
dens figura parallelogramma ΠῸ, quae similis est 
figurae 7, quia OII --» EA [prop. XXIV]; quod opor- 
lebat fieri. 


XXX. 


Datam rectam terminatam secundum rationem 
extremam àec mediam secare. 

r zz e Sit data recta terminata 4 B. opor- 
ἰοὺ igitur rectam 4B secundum exire- 
mam ac mediam rationem secare. 

describatur enim in 4B quadratum 

4 P g I, ei rectae 4I" adplicetur paralle- 
logrammum ΓΖ quadraio BI' aequale 

ei excedens figura 414] simili figurae 

BI [prop XXIX]. quadratum autem est BI* itaque 
eliam 2471 quadratum est. et quoniam ΒΓ -- ΓΖ, 
subtrahatur, quod commune est, ΓΕ. quare ΒΖ — 4 4. 
uerum etiam aequiangulum ei est.) quare in paral- 
lelogrammis ΒΖ, 421 latera aequales angulos com- 
prehendentia in contraria proportione sunt [prop. XIV]. 
itaque ZE: ΕΖ — AE: EB. sed ΖΕ - AB?) et 


1) Nam utrumque rectangulum est. 
?9) Nam ΖΕ — AT' (1, 34) et 4Γ' — AB. 


(non EF) ἴσον ἐστίν F. 28. τήν] om. BFp. 24. AE] 
AB g. τήν] om. BF p. ZE τῇ AT, τουτέστι τῇ AB 
Theon (BFVp). 25. AE] AB g. 
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τὴν AE, οὕτως ἡ 4Ε πρὸς τὴν ΕΒ. μείξων δὲ ἡ 
AB τῆς AE" μείξων ἄρα καὶ ἡ 4Ε τῆς EB. 
'H ἄρα 48 εὐθεῖα ἄκρον καὶ μέσον λόγον cé- 
τμηται κατὰ τὸ E, καὶ τὸ μεῖξον αὐτῆς τμῆμα ἐστι 
ὅ τὸ 4Ε' ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


λα΄. 

Ἐν τοῖς ὀρϑογωνίοις τριγώνοις τὸ ἀπὸ τῆς 
τὴν ὀρϑὴν γωνίαν ἱποτεινούσης πλευρᾶς εἶδος 
ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν τὴν ὀρϑὴν γωνίαν πε- 

10 ρεεέχουσῶν πλευρῶν εἴδεσι τοῖς ὁμοίοις τε καὶ 
ὁμοέως ἀναγραφομένοις. 

Ἔστω τρίγωνον ὀρϑογώνιον τὸ 4ΒΓ' ὀρϑὴν ἔχον 
τὴν υπὸ BAT γωνίαν λέγω, ὅτι vo ἀπὸ τῆς ΒΓ 
εἶδος ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν ΒΑ, 4Γ εἴδεσι τοῖς 

16 ὁμοίοις τε καὶ ὁμοίως ἀναγραφομένοις. 

"Hy9o κάϑετος ἡ 44. 

Ἐπεὶ οὖν ἐν ὀρϑογωνίῳ τριγώνῳ τῷ ABI ἀπὸ 
τῆς πρὸς τῷ .4 ὀρϑῆς γωνίας ἐπὶ τὴν ΒΓ βάσιν 
κάϑετος ἦκται ἡ 44, τὰ ABA, AAT πρὸς τῇ κα- 

20 ϑέτῳ τρίγωνα ὅμοιά ἐστι τῷ τε ὅλῳ τῷ ABI' καὶ 
ἀλλήλοις. καὶ ἐπεὶ ὅμοιόν ἐστι τὸ ΑΒΓ τῷ ABA, 
ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΓΒ πρὸς τὴν BA, οὕτως ἣ AB 
πρὸς τὴν B. καὶ ἐπεὶ τρεῖς εὐϑεῖαι ἀνάλογόν εἰ- 
σιν, ἔστιν ὡς ἢ πρώτη πρὸς τὴν τρίτην, οὕτως τὸ 

25 ἀπὸ τῆς πρώτης εἶδος πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς δευτέρας τὲ 
ὅμοιον καὶ ὁμοίως ἀναγραφόμενον. ὡς ἄρα ἡ ΓΒ 

XXXI. Proclus p. 426, 14. 

4. κατά] κα p. καὶ τό] καί p. ἐστιν P, comp. p. ὅ 


τό] 7 P. Sequitur alia demonstratio, u. app. 6. λα non 
Ziquet in F; om. p. 10. εἴδεσιν PB. te] om. BFVp. 
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ΕΖΔ — AE. itaque B4: AE — AE:EB. 
AB 4E. quare etiam (V, 14] 4E EB. 

Ergo recta 4B secundum extremam ac media 
rationem secta est in E [def. 3], et maior eius pa 
est 4 E; quod oportebat fieri. 


XXXI. 


In triangulis rectangulis figura descripta in latere 
sub recto angulo subiendenti aequalis est figuris in 
lateribus rectum angulum comprehendentibus similibus 
ei similiter descriptis. . 

Sit triangulus rectangulus A4BI' angulum ΒΑΓ 
recium habens. dico, figuram in BI' descriptam 
&equalem esse figuris in B.4, AI' similibus et simi- 
liter descriptis. 

ducatur perpendicularis 4427/7. iam quoniam in 
irangulo rectangulo A4BI' ab 
angulo recto ad .4 posito ad 
basim BI'perpendicularis ducta 
est 4.4, irianguli 4B, A44I' 
ad perpendicularem positi et 
toti 4BI' et inter se similes 
sunt [prop. VIII]. et quoniam 
— BI'- ABA, erit [def. 1] ΓΒ: ΒΑ — AB: B4. 
€i quoniam tres rectae proportionales sunt, erit ut 
J'rima ad tertiam, ita figura in prima descripta ad 
figuram in secunda similem et similiter descriptam 


13. ὑπὸ τό p. 14. εἴδεσιν PP. 15. ὁμοίως ὁμοίοις V. 
18. τῷ] τό FV, sed corr. m. 5. 19. 44 Γ] corr. ex 44 B m. 
Tec. P. ἄρα πρός V. 920. ἐστιν P. 8536: τό] (alt.) om. F; 
Unser, m. 2, sed euan. 
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πρὸς τὴν Β4, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΓΒ εἶδος πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆς ΒΑ τὸ ὅμοιον χαὶ ὁμοίως ἀναγραφόμε- 
νον. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΓΖ, 
οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΒΓ εἶδος πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΓΑ. 
ὥστε καὶ ὡς ἡ ΒΓ πρὸς τὰς B1, 4Γ, οὕτως τὸ ἀπὸ 
τῆς ΒΓ εἶδος πρὸς τὰ ἀπὸ τῶν BA, 4Γ τὰ ὅμοια 
καὶ ὁμοίως ἀναγραφόμενα. ἴση δὲ ἡ ΒΓ ταῖς B, 
Ζ4Γ' ἴσον ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΒΓ εἶδος τοῖς ἀπὸ 
τῶν BA, 4Γ εἴδεσι τοῖς ὁμοίοις τε καὶ ὁμοίως ἀνα- 
10 γραφομένοις. 

Ἐν ἄρα τοῖς ὀρϑογωνίοις τριγώνοις τὸ ἀπὸ τῆς 
τὴν ὀρϑὴν γωνίαν ὑποτεινούσης πλευρᾶς εἶδος ἴσον 
ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν τὴν ὀρϑὴν γωνίαν περιεχουσῶν 
πλευρῶν εἴδεσι τοῖς ὁμοίοις τε καὶ ὁμοίως ἀναγραφο- 

15 μένοις" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


λβ΄. 

Ἐὰν δύο τρίγωνα συντεθῇ κατὰ μίαν γω- 
νίαν τὰς δύο πλευρὰς ταῖς δυσὶ πλευραῖς ἀνά- 
Aoyov ἔχοντα ὥστε τὰς ὁμολόγους αὐτῶν πλευ- 

90 θὰς καὶ παραλλήλους εἶναι, αἱ λοιπαὶ τῶν τρι- 
γώνων πλευραὶ ἐπ᾽ εὐϑείας ἔσονται. 

Ἔστω δύο τρίγωνα và ABI, 4ΓΕ τὰς δύο πλευ- 
ρθὰς τὰς ΒΑ͂, 4Γ ταῖς δυσὶ πλευραῖς ταῖς 4Γ, 4Ε 
ἀνάλογον ἔχοντα, ὡς μὲν τὴν 4B πρὸς τὴν AT, 

o5 οὕτως τὴν 24Γ πρὸς τὴν 4Ε, παράλληλον δὲ τὴν 


e 


2. ἀναγραφόμενον] -yo- in ras. p. 4. τὸ ἀπὸ vc ΓΑ — 6: 
εἶδος πρός] om. p. 6. B4, AT'| 4B, AT' φ. 6. cà») 
τῆς φ. 9. BA] 4 e corr. m. 2 V. εἴδεσιν P. ἀναγραφο- 
μένος (sic) P. 11. ἐν ἄρα] in ras. post ras. 8 litt. m. 1 B. 

τριγώνοις] om. p. 18. ἐστι] ταῖς φ. 14. εἴδεσιν Ῥ. 
Sequitur alia demonstratio, u. app. — 16.43 ΕΡ. 17. ov»- 
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[prop. XIX coroll] quare ut ΓΒ: B, ita figura 
in ΓΒ descripta ad figuram in B.4 similem et simi- 
liter descriptam. eadem de causa erit etiam ut ΒΓ: ΓΖ, 
ita figura iui BI'descripta ad figuram in-I'4 descrip- 
iam.) quare etiam ut ΒΓ: B.4 -- ΖΓ, ita figura in 
BI' descripta ad figuras in B4 οἱ AI' similes et 
similiter descriptas.) sed BI'— B4 - 4I. itaque 
eliam figura in BI' descripta aequalis est figuris in 
BA4,.4D similibus et similiter descriptis.") 

Ergo in iriangulis rectangulis figura descripta in 
latere sub recto angulo subtendenti aequalis est figu- 
ris in lateribus rectum angulum comprehendentibus 
similibus et similiter descriptis; quod oportebat fieri. 


XXXII. 

Si duo trianguli duo latera duobus lateribus propor- 
lionalia habentes in uno angulo coniunguntur, ita αὖ 
correspondentia latera etiam parallela sint, reliqua 
latera iriangulorum in eadem recta erunt posita. 

Sint duo trianguli 4BI, ΔΓΕ duo latera B.4, AT' 
duobus lateribus ΖΓ, 4E proportionalia habentes, 
ita ut 8: 4B : 4AI'— 4Γ: ZE, et 4B parallelum 


1) Nam A4BI'c» 4417. itaque BD: ΓΙᾺ τὰ, ΓΑ: ΓΖ. 
2) Sint figurae in BI, AI 48 descriptae a, b, 6. demon- 
strauimus BI': Bzz-a:c, BD:D4-a:b. itaque 
BD:a-LDI4:b5-B4:c D4:Ba4s-b5:c. 
D4-J-B4:Ba4-b5-r-c:c. 
DLA4--B4:b-E-c—Bz:c-—BI:a. BI':IP4--Bdáca:b-t-c. 
8) Nam BI a I4--Bd:b-Ec-—BI:b--c quare 
G x b -- c[V, 


τεθῇ 1. προστεθῇ V, corr. m. 2. 20. τοῦ τριγώνου V. 93. 
AT|rD4d V. AE] DEP. 24 4B] BAFV. ΑΓ] 4 


e corr. m. 2 V. 25. οὕτω P. AI']e corr. m. 2 V. 
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μὲν AB τῇ AL, τὴν δὲ AD τῇ 48" λέγω, ὅτι ἐκ' 
εὐθείας ἐστὶν ἡ ΒΓ τῇ ΓΕ. 
Ἐπεὶ γὰρ παράλληλός ἐστιν ἣ 48 τῇ 47, καὶ 
εἰς αὐτὰς ἐμπέπτωκεν εὐθεῖα ἡ ΑΓ, αἵ ἐναλλὰξ ye. 
5 vía, αἱ ὑπὸ ΒΑΓ, ADI ἴσαι ἀλλήλαις εἰσίν. διὰ τὰ 
αὐτὰ δὴ καὶ ἡ ὑπὸ DAE τῇ ὑπὸ AD ἴση ἐστίν. 
ὥστε καὶ ἡ ὑπὸ ΒΑΓ τῇ ὑπὸ DAE ἐστιν ἴση. wi 
ἐπεὶ δύο τρίγωνά ἐστι τὰ ABI, 4I'E μίαν γωνίαν 
τὴν πρὸς τῷ 4 μιᾷ γωνίᾳ τῇ πρὸς τῷ 4 ἴδην ἔχον. 
10 τα, περὶ δὲ τὰς ἴσας γωνίας τὰς πλευρὰς ἀνάλογον; 
ὡς τὴν ΒΑ͂ πρὸς τὴν AT, οὕτως τὴν ΓΖ πρὸς τὴν 
4 E, ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ 4 ΒΓ τρίγωνον và ATE ᾿ 
τριγώνῳ᾽ ley ἄρα ἡ ὑπὸ ABI' γωνία τῇ ὑπὸ 4͵ΙΓΕ 
ἐδείχϑη δὲ καὶ ἡ ὑπὸ 4Γ4 τῇ ὑπὸ BAT toy ὅλη 
15 ἄρα ἡ ὑπὸ ΑΓΕ δυσὶ ταῖς ὑπὸ ABI, ΒΑΓ ἴση 
ἐστίν. κοινὴ προσκείσϑω ἡ ὑπὸ 4ΓΒ' αἱ ἄρα ὑπὸ 
ΑΓΕ, 4ΓΒ ταῖς ὑπὸ BAT, 4ΓΒ, ΓΒΑ ἴσαι εἰσέν. 
ἀλλ’ αἱ ὑπὸ BAI, ABI, 4ΓΒ δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσοι; 
εἰσίν. καὶ αἱ ὑπὸ ΑΓΕ, 4ΓΒἘ ἄρα δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσ € 
20 εἰσίν. πρὸς δή τινι εὐθείᾳ τῇ ΑΓ καὶ τῷ mo€* 
αὐτῇ σημείῳ τῷ Γ' δύο εὐθεῖαι αἱ BI, IE ui ἔσῃ 
τὰ αὐτὰ μέρη 'κείμεναι τὰς ἐφεξῆς γωνίας τὰς vorX^ 
ΑΓΕ. 4ΓΒἘ δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσας ποιοῦσιν ἐπ᾽ εὐθϑείαεϊ 
ἄρα doviv ἡ ΒΓ τῇ ΓΕ. 
26 Ἐὰν ἄρα δύο τρίγωνα συντεϑῇ κατὰ μίαν γωνίακξ" 


8. 4I'] AI' 9 (non F). 4. αἱ] mutat. in καί m. reo. BE? 
x«( p. ὅ. BAT] 'ABI"F. εἰσί ἷρ. 6. 4Γ4] '4'TA ES 
ἐστιν ἴση V. 10. δέ] comp. supra m. 1 F. 11. B4] 4B E 


ΑΙ ΤΊ in ras. m. rec. V, DA F. 12. ἐστίν P. ATE] 
4 l'E Ἐς 4E Bp et in ras. m. 2 V. 13. 4DE γωνίᾳ Ψ;. 
14. BAI'] ΓΑ supra scr. B m. 1 F. 15. ἴση ocio] 


V m. 1, comp. p; ἴση ἐστί BF; ἴσαι εἰσίν V m. 9. 11. BA 
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lateri ZI, AI' autem late ΖΕ 
parallelum. dico, BI'et ΓΕ τα eadem 

i recta esse. 

nam quoniam 44B rectae ΖΓ 
parallela est, et in eas incidit recta 
AI, alterni angui BAD, AI'4 
aequales sunt [I, 29]. eadem de causa etiam 

LIAE - 4ΓΖ. quare etiam [| BAI'— ΓΖΕ. 
et quoniam duo trianguli sunt ABI, ΔΓΕ unum 
angulum, qui ad .4 positus est, uni angulo, qui ad 4 
positus est, aequalem habentes et latera aequales 
angulos comprehendentia proportionalia, 
BA: AU — I4: AE, erit A ABD 
inangulo ΖΓΕ aequiangulus [prop. VIJ. quare 
L ABI'— Ξ ΓΕ. 
sed demonstratum est, esse etiam /[ 4I'7/ — ΒΑΓ. 
quare erit / ΑΓΕ — ABI' |- BAI: communis 
adiiciatur ( ΑΓΒ. itaque 
ADE-- AI'B— BAI -- ΑΓΒ ΓΒΑ. 

uerum BAI" - ABI'-|- AI'B duobus rectis aequales 
Sunt. quare etiam ΑΓΕ -]- ATI'B duobus rectis aequa- 
les sunt. itaque ad rectam “Γ᾿ et punctum eius Γ 
duae rectae BI, ΓΕ non ad eandem partem positae 
angulos deinceps positos ΑΓΕ, ΑΓΒ duobus rectis 
&equales efficiunt; itaque BI' et ΓΕ in eadem recta 
Sunt [I, 14]. 

Ergo si duo trianguli duo latera duobus lateribus 


B D 


P; B'À4DTF; TABBVyp.  ADTB] ABI P. ΓΒΑ] supra 
Ser. F; 4ΓΒ P. 18. ἀλλ᾽ αἵ — 19: εἰσίν} om. V. AS V 
ADITBV.  ADTB])IBAV. 19. εἰσί BW. ὃ. cet SN. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. ML 
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τὰς δύο πλευρὰς ταῖς δυσὶ πλευραῖς ἀνάλογον ἔχοντα 

ὥστε τὰς ὁμολόγους αὐτῶν πλευρὰς καὶ παραλλήλους 

εἶναι, αἱ λοιπαὶ τῶν τριγώνων πλευραὶ ἐπ’ εὐϑείας 

ἔσονται" ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 
λγ΄. 

Ἐν τοῖς ἴδοις κύκλοις αἵ γωνίαι τὸν αὖ- 
τὸν ἔχουσι λόγον ταῖς περιφερείαις, ἐφ᾽ ὧν 
βεβήκασιν, ἐάν ve πρὸς τοῖς κέντροις ἐάν ve 
πρὸς ταῖς περιφερείαις ὦσι βεβηκυῖαι. 

Ἔστωσαν ἴσοι κύκλοι οἵ ABI, A4EZ, καὶ πρὸς 
μὲν τοῖς κέντροις αὐτῶν τοῖς H, 9 γωνίαι ἔστωσαν 
αἱ ὑπὸ ΒΗΓ, ΕΘΖ, πρὸς δὲ ταῖς περιφερείαις αἱ 
ὑπὸ BAI,EZZ: λέγω, ὅτι ἐστὶν ὡς ἡ ΒΓ περιφέρεια 
πρὸς τὴν ΕΖ περιφέρειαν, οὕτως ἥ τὲ ὑπὸ ΒΗΓ 
γωνία πρὸς τὴν ὑπὸ ΕΘΖ καὶ ἡ ὑπὸ BAI' πρὸς 
τὴν ὑπὸ Ε4Ζ. 

Κείσϑωσαν γὰρ τῇ μὲν ΒΓ περιφερείᾳ ἴσαι κατὰ 
τὸ ἑξῆς ὁσαιδηποτοῦν αἱ ΓΚ, K 4, τῇ δὲ ΕΖ περι- 
φερείᾳ ἴσαι ὁσαιδηποτοῦν αἱ ΖΜ, MN, καὶ ἐπεξεύχ- 
ϑωώσαν αἱ HK, HA, OM, ΘΝ. 

Ἐπεὶ οὖν ἴσαι εἰσὶν αἱ BI, ΓΚ, ΚΑ περιφέρειαι 


XXXIII. Cfr. Zenodorus ap. Theon. in Ptolem. p. 11 Bas. 


8. πλευραί] om. p. 6. 49' p et Εἰ, corr. m. rec. T. 
λόγον ἔχουσι V. τὰς περιφερείας, corr. m. 9 V. 8. ἐάν 
τε πρὸς τοῖς κέντροις) mg. τὰ. rec. P. 9. ὦσιν PB. βεβη- 
κυῖαι} post hoc uocabulum add. Theon: £r, δὲ καὶ οἵ τομεὶς 
ἅτε (oltre F) πρὸς τοῖς κέντροις συνιστάμενοι (συνεστάμενοι ἘΝ 
(BFVp) Pm.rec. 12. BHI']litt. ΗΓ inras, . ἘΘΖΊΕ 
in ras, m. 1 B. 16. Post EZ add. Theon: καὶ ἔτι (ἔστι 
comp. p ὁ HB,EI'(in ras. m. 2 V, HBZT' P et seq. ras. F) 
τομεὺς πρὸς τὸν ΘΕΠΖ (in ras. m. 2 V) τομέα (BFVp); 
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aequalia habentes in uno angulo coniunguniur, ita 
ut correspondentia latera etiam parallela sint, reliqua 
latera triangulorum in eadem recta erunt posita; quod 
era& demonstrandum. ' ' 


XXXIII. 


In cireulis aequalibus anguli eandem habent ra- 
lionem quam arcus, in quibus consistunt, siue ad 
cemira siue ad ambitus positi sunt.!) 

Sint aequales cireuli 4BI, 4EZ, ei ad centra 
eorum HH, Θ᾽ positi sint anguli BHI, EZ, ad ambitus 


9ulexrp ΒΑΓ, ΕΖ4Ζ2Ζ. dico, esse . 
Pre. BD:ar. EZ — [| BHI': ΕΘΖ — BAT: EAZ. 
. ponantur enim deinceps arcui BI' aequales quot- 
hbet arcus ΓΚ, ΚΑ, areui autem EZ quotlibet aequa- 
les ΖΜ, MN, et ducantur HK, H4, ΘΜ, ΘΝ. 

iam quoniam arcus BI'— ΓΚ — K 4, erit etiam 
σ--------Ό-Ός 


1) De interpolationibus Theonis lin. 9 et lin. 16 cfr. p. 183 
Dot, 1; om. Campanus VI, 82. 


———  —— M ——— MÀ— A ἝσΝ"Ν"Ν""Σ»"»"»"»"Ν"""""""""""" Ν θ᾽ 


Tn. rec, p, 21. ἴσαι] καί P, corr. m. rec. εἰαίνὶ ex. v. 
ΓΧῚ "Kr F. 
Δ * 
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ἀλλήλαις, ἴδαι εἰσὶ καὶ αἱ ὑπὸ ΒΗΙ, ΓΗΚ, KHA 
γωνίαι ἀλλήλαις" ἱσαπλασίων ἄρα ἐστὶν ἡ Β.4 περι- 
φέρφεια"τῆς ΒΓ, τοσαυταπλασίων ἐστὶ καὶ ἡ ὑπὸ ΒΗ 4 
γωνέα τῆς ὑπὸ ΒΗΓ. διὰ v& αὐτὰ δὴ xol ὁσαπλα- 
σίων ἐστὶν ἡ ΝΕ περιφέρεια τῆς ΕΖ, τοσαυταπλασίων 
ἐστὶ καὶ ἡ υπὸ NOE γωνία τῆς ὑπὸ ΕΘΖ. εἰ ἄρα 
ἴση ἐστὶν ἡ ΒΑ. περιφέρεια τῇ ΕΝ περιφερείᾳ, ἴση 
ἐστὶ καὶ γωνία ἡ ὑπὸ BHA τῇ ὑπὸ ΕΘΝ, καὶ εἰ 
μείξων ἐστὶν ἡ B.A περιφέρεια τῆς ΕΝ περιφερείας, 
10 μείξων ἐστὶ καὶ ἡ ὑπὸ BHA γωνία τῆς ὑπὸ ΕΘΝ, 
καὶ εἰ ἐλάσσων, ἐλάσσων. τεσσάρων δὴ ὄντων μεγε- 
ϑῶν, δύο μὲν περιφερειῶν τῶν ΒΓ, ΕΖ, δύο δὲ γω- 
νιῶν τῶν ὑπὸ ΒΗΓ, ΕΘΖ, εἴληπται τῆς μὲν ΒΓ 
περιφερείας καὶ τῆς ὑπὸ ΒΗΓ γωνίας ἵδάκις πολλα- 
πλασίων ἥ τε B4 περιφέρεια καὶ ἡ ὑπὸ BHA yo- 
νία, τῆς δὲ ΕΖ περιφερείας καὶ τῆς ὑπὸ ΕΘΖ γω- 
νίας dj τε ΕΝ περιφέρεια καὶ ἡ ὑπὸ ΕΘΝ γωνία. 
καὶ δέδεικται, ὅτι εἰ ὑπερέχει ἡ Β.4 περιφέρεια τῆς 
EN περιφερείας, ὑπερέχει καὶ ἡ ὑπὲ ΒΗ Α γωνία 
90 τῆς ὑπο ΕΘΝ γωνίας, καὶ εἰ ἴση, ἴση, καὶ εἰ ἐβάσσων. 
ἐλάδσων. ἔστιν ἄρα, ὡς ἡ ΒΓ περιφέρεια πρὸς τὴν 
ΕΖ, οὕτως ἡ ὑπὸ ΒΗΓ γωνία πρὸς τὴν ὑπὸ ΕΘΖ. 
ἀλλ᾽ ὡς v ὑπὸ ΒΗΓ γωνία πρὸς τὴν ὑπὸ ΕΘΖ, 
οὕτως ἡ ιπὸ BAI πρὸς τὴν ὑπὸ EAZ: διπλασία 
γὰρ ἑκατέρα ἑκατέρας. καὶ ὡς ἄρα ἡ ΒΓ περιφέρεια πρὸς 
τὴν ΕΖ περιφέρειαν, οὕτως ἥ ve ὑπὸ ΒΗΓ γωνία 
πρὸς τὴν ὑπὸ ΕΘΖ καὶ ἡ ὑπὸ ΒΑΓ πρὸς τὴν 
vx EZZ. 


e 
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1. ἴσαι ἀλλήλαις PV; in P ἴσαι del. m. rec. εἰσίν PBF. 
2. BA] A eras. F. 8. ἐστίν P. ὅ. ἐστί F. 6. ὑπὸ 
EO0Z] EOZBFyp. 8. ἐστί P.  seí]inras.P. 10. ἐστίν P. 
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LBHI -—IHK-kKHAI|II, 27] itaque quoties 
mulüplex est B4 arcus BI, toties multiplex est eiiam 
L ΒΗ“ anguli ΒΗΓ. eadem de causa quoties multi- 
pléx est NE arcus EZ, toties multiplex est etiam 
L NOE anguli ΕΘΖ. iam si B.4 — EN, erit etiam 
L BHA — ΕΘΝ, ei 33 B4 » EN, erii etiam 
L BHA» EON,et s BA« EN, ent 
L BH A « ΕΘΝ. 

ergo datis quattuor magnitudinibus, duobus arcubus 
ΒΓ, EZ et duobus angulis ΒΗΓ, ΕΘΖ, sumpti sunt 
areus .BI' et. anguli. BHI' aeque mulüplices arcus 
BA eti angulus BH A4, arcus autem EZ οὖ anguli 
EZ arcus EN et angulus EG N. et demonstratum 
est, si arcus B.4 areum EN superet, etiam ( BH A 
angulum EON superare, et si aequalis sit, aequalem 
esse, οὗ si minor, minorem. itaque [V def. 5] erit 
arc. BI':are. EZ —-[ BHI': ΕΘΖ. sed 

LBHI': EOZ —L Β4Γ: EAZ [V, 15]; 
nam uterque utroque duplo maior est [IIT, 20]. quare 
etiam | 
arc. BI': are. EZ — [| ΒΗΓ: ΕΘΖ — Β4Γ: EZZ. 


11. ἐλάττων ἐλάττων F. 12. μέν] supra F. δέ] supra F. 

93. Eo) 6 EZ F. 17. γωνία] add. m. 2 F. 20. γωνίας] 

Theon (BFV p). ἐλάττων F. 21. ἐλάσσων] comp. F. 

7] om. V. 292. BHT'] l add. m. 2 V. — 24. διπλασίων V. 

25. yaQ ἐστιν Bp. 21. ὑπὸ ΕΘΖ] ΕΘΖ P. ὑπό] ὑ- 
supra m. 1 P. 
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Ἐν ἄρα τοῖς ἴσοις κύκλοις αἵ γωνίαι τὸν αὐτὸν 
ἔχουσι λόγον ταῖς περιφερείαις, ἐφ’ ὧν βεβήκασιν, 
ἐάν τε πρὸς τοῖς κέντροις ἐάν τε πρὸς ταῖς περιφε- 
ρείαις ὦσι βεβηκυῖαι" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. . 


1. Ἐν] inter s et ν ras. 1 litt. V; é seq. ras. 2 litt. Ε΄. 

2. βεβήκασι p. 8. ἐάν τε — 4: βεβηκυῖαι) καὶ τὰ ἑξῆς p. 

8. κέντροις] κύκλοις B. τὰς περιφερείας V. 4. ὦσιν B. In 

fine libri Εὐκλείδου στοιχείων 6΄ PB, Εὐκλείδου στοιχείων 
τῆς Θέωνος ἐκδόσεως 5΄᾽ F. 
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Ergo in circulis aequalibus anguli eandem habent 
ralionem quam arcus, in quibus consistunt, siue ad 
cenir& siue ad ambitus positi sunt; quod erat demon- 
strandum.!) 


1) Sequitur additamentum 'Theonis in BF V p, de quo ipse 
profitetur comm. in Ptolemaeum I p. 201 ed. Halma — p. 50 
ed. Basil; om. P m. 1 (add. manus recens in mg.) et Cam- 
panus; huc pertinent etiam additamenta p. 178, 9 et 16. 
demonstratio ἃ. in app. 


ξ΄. 
Ὅροι. 
α΄. Μονάς ἐστιν, xa9' ἣν ἕκαστον τῶν ὄντων 
ἕν λέγεται. 
/ β΄. ᾿ἀριϑμὲς δὲ τὸ ἐκ μονάδων συγκείμενον 
δ πλῆϑος. 
γ΄. Μέρος ἐστὶν ἀριϑμὸς ἀριϑμοὺ ὁ ἐλάσσων τοῦ 
μείξονος, ὅταν καταμετρῇ τὸν μείξονα. 
δ Μέρη δέ, ὅταν μὴ καταμετρῇ. 
. Πολλαπλάσιος 0 ὁ μείξων τοῦ ἐλάσσονος, 
10 ὅταν καταμετρῆται ὑπὸ τοῦ ἐλάσσονος. 
ς΄ ἄρτιος ἀριϑμός ἐστιν ὁ δίχα διαιρούμενος. 
ξ΄. Περισσὸς δὲ ὃ μὴ διαιρούμενος δίχα ἢ [6] 
μονάδι διαφέρων ἀρτίου ἀριϑμοῦ. 
η΄. ἀρτιάκις ἄφτιος ILLE ἐστιν ὃ ὑπὸ 
16 ἀρτίου ἀριϑμοῦ μετρούμενος κατὰ ἄρτιον ἀριϑμόν. 
9'. ἀρτιάκις δὲ περισσός ἐστιν ὁ ὑπὸ ἀρτίου 
ἀριϑμοῦ μετρούμενος κατὰ περισσὸν ἀριϑμόν. 


Def. ὃ8-ὃ: Psellus p. 7. 6—7: Martianus Capella VII, 748. 
8. Iamblichus in Nicom. p. 27. Philop. in Nicom. ed. Hoche 
1864 p. 16. 9. Iamblichus p. 831. 


1. ὅροι] om. PB. numeros om. codd. 2. ἐστε PBF p. 
0»] 9 BF V. 10. ἐλάττονος V. 12. 6] om. P. 14. προσ- 
υπακουστέον' μόνον P mg. m. 1. 16. ἐστιν} ἀριϑμός ἐστιν P, 
ἐστιν ἀρυϑμός p. κἀνταῦϑα προσυπαπουστέον᾽ μόνον mg. m. 1 P. 
τοῦ coríov deleto τοῦ V. 


VII. 


Definitiones. 


1. Unitas est ea, secundum quam unaquaeque res 
una nominatur. 

2. Numerus autem est multitudo ex unitatibus 
composita. 

9. Pars est minor numerus maioris, ubi maiorem 
metitur. 

4. Partes autem, ubi non metitur. 

5. Multiplex autem maior minoris, ubi minor eum 
metitur. 

6. Par numerus est, qui in duas partes aequales 
diuiditur. 

1. Impar autem, qui in duas partes aequales non 
diuiditur, siue qui unitate differb à pari numero. 

8. Pariter par est numerus, quem par numerus 
secundum parem numerum metitur.) 

9. Pariter autem impar est, quem par numerus 
secundum imparem numerum metitur.?) 


1) Def. 8 scriptor nescio quis, qui Philoponi commen- 
tarium in Nicomachum retractauit, apud Hoche Philop. 1865 
p.,V in quibusdam ἀντιγράφοις ita inuenit expressam: ἀρ- 
τιάκις ἄρτιός ἐστιν ἀρυϑμὸς ὁ ὑπὸ ἀρτίου ἀριϑμοῦ κατὰ ἄρτιον 
ἀριϑμὸν μόνως μετρούμενος, de qua scriptura falsa u. Studien 
p. 200. 

2) De def. ε΄ interpolata ἃ. Studien p. 198 sq; om. ed 
Basil. et Gregorius. 
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[/. Περισσάκις ἀρτιός ἐστιν ὁ ὑπὸ περισσοῦ 
ἀριϑμοῦ μετρούμενος κατὰ ἄρτιον ἀριϑμόν)]. 

ια΄. Περισσάκις δὲ περισσὸς ἀριϑμός ἐστιν 
ὃ ὑπὸ περισσοῦ ἀριϑμοῦ μετρούμενος κατὰ περισσὸν 
ἀριϑμόν. 

ιβ΄, Πρῶτος ἀριϑμός ἐστιν ὃ μονάδι μόνῃ με- 
τρούμενος. 

ιγ΄. Πφῶτοι πρὸς ἀλλήλους ἀριϑμοί εἰσιν οἵ 
μονάδι μόνῃ μετρούμενοι κοινῷ μέτρῳ. 

ιδ΄. Σύνϑετος ἀριϑμός ἐστιν ὁ ἀριϑμῷ τινι 
μετρούμενος. 

ιε΄. Σύνϑετοι δὲ πρὸς ἀλλήλους ἀριϑμοί εἰσιν 
oí ἀριϑμῷ τινι μετρούμενοι κοινῷ μέτρῳ. 

ις΄. ριϑμὸς ἀριϑμὸν πολλαπλασιάξειν λέγε- 
ται, ὅταν, ὅσαι εἰσὶν ἐν αὐτῷ μονάδες, τοσαυτάκις 
συντεθῇ ὁ πολλαπλασιαξόμενος, καὶ γένηταί τις. 

ιξ΄. Ὅταν δὲ δύο ἀριϑμοὶ πολλαπλασιάσαντες ἀλλή- 
λους ποιῶσί τινα, ὃ γενόμενος ἐπίπεδος καλεῖται, 
πλευραὶ δὲ αὐτοῦ oí πολλαπλασιάσαντες ἀλλήλους 
ἀριϑμοί. ᾿ 

ιη΄. Ὅταν δὲ τρεῖς ἀριϑμοὶ πολλαπλασδιάσαντες 
ἀλλήλους ποιῶσί τινα, ὃ γενόμενος στερεός ἐστιν, 
πλευραὶ δὲ αὐτοῦ οἱ πολλαπλασιάσαντες ἀλλήλους 
ἀριϑμοί. 


12. Iamblichus p. 42. Martianus Capella VII, 751. Philop. 
in anal. post. fol. 15v. 18. Alexander Aphrod. in anal. pr. 
fol. 87. Martianus Capella VII, 751. Philop. in anal. post. 
fol 15v. 14. Philop. in anal. post. fol. 15v. 16—17. Psellus 
p. 6. 18—920. Psellus p. 7. 


1. δὲ ἄρτιος P, litt. ἄρτ- in ras. ἄρτιος ἀρυϑμός p. προσ- 
υπακουστέον᾽ καί κατὰ ἄρτιον mg. m. 1 P. 8. ἀριϑμός] 
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10. Impariter autem impar numerus est, quem 
impar numerus secundum imparem numerum me- 
titur. 

11. Primus numerus est, quem unitas sola me- 
titur, 

12. Primi inter se numeri sunt, quos unitas sola 
communis mensura metitur. 

13. Compositus numerus est, quem numerus ali- 
quis metitur. 

14. Compositi inter se numeri sunt, quos numerus 
aliquis communis mensura metitur. 

15. Numerus numerum mulüiplieare dieitur, ubi 
quot sunt in eo unitates, toties componitur numerus 
multiplieatus, et oritur aliquis numerus. 

16. Ubi autem duo numeri inter se multiplicantes 
numerum aliquem efficiunt, numerus inde ortus planus 
uocatur, latera autem eius numeri inter se multi- 
plicantes. 

17. Ubi autem ires numeri inter se multiplicantes 
numerum aliquem efficiunt, numerus inde ortus soli- 
dus est, latera autem eius numeri inter se multi- 
plicantes. 

18. Quadratus numerus est aequaliter aequalis, 
siue qui duobus aequalibus numeris comprehen- 
ditur. 


om. V. 8. δὲ πρός P. 14. πολυπλασιάξζξειν PBp. 16. 
πολλαπλασιαξόμενος ,"ξόμενος e corr. m. 2 p. 18. ποιῶσιν 
PB. 282. ποιῶσιν B. ἐστι») F, comp. p; ἐστι P, Psellus; 
καλεῖται BV. 28. Supra of in P'm. rec. δύο. 
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(9. Τετράγωνος ἀριϑμός ἐστιν ὃ ἰσάκις ἴδος 
ἢ [Ὁ] ὑπὸ δύο ἴσων ἀριϑμῶν περιεχόμενος. 

κ΄. Κύβος δὲ ὁ ἰσάκις ἴσος ἰσάκις ἢ [Ὁ] ὑπο 
τριῶν ἴσων ἀριϑμῶν περιεχόμενος. 

δ κα΄. ᾽᾿Δριϑμοὶ ἀνάλογόν εἰσιν, ὅταν Ó πρῶτος 
τοῦ δευτέρου καὶ ὃ τρίτος τοῦ τετάρτου ἰσάκις Wa 
πολλαπλάσιος ἢ τὸ αὐτὸ μέρος ἢ τὰ αὐτὰ μέρη dom . 

χβ΄. Ὅμοιοι ἐπίπεδοι καὶ στερεοὶ ἀριϑμα» | 
εἶσιν οἵ ἀνάλογον ἔχοντες τὰς πλευρᾶς. 

10. κγ΄. Τέλειος ἀριϑμός ἐστιν ὃ τοῖς ἑαυτοῦ uigemm 
e ἴσος à». 


, 


α΄. 

Δύο ἀριϑμῶν ἀνίσων ἐκκειμένων, ave—J3 
υφαιρουμένου δὲ ἀεὶ τοῦ ἐλάσδονος ἀπὸ rome 
μείξονος. ἐὰν ὁ λειπόμενος μηδέποτε xavoap ess 
τρῇ τὸν πρὸ ἑαυτοῦ, ἕως οὗ λειφϑῇ μονά --; 
oí ἐξ ἀρχῆς ἀριϑμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλύλοι.---ς 
ἔσονται. 

Ζύο γὰρ [ἀνίσων] ἀριϑμῶν τῶν 48, I4 ἀνξξθ.- 
υφαιρουμένου ἀεὶ τοῦ ἐλάσδονος ἀπὸ τοῦ μείζονος 9 
λειπόμενος μηδέποτε καταμετρείτω τὸν πρὸ ξαυτοιεξ"» 
ἕως οὗ λειφϑῇ μονάς" λέγω, ὅτι ol 48, ΓΖΩ͂ πρῶτας39! 
πρὸς ἀλλήλους εἰσίν, τουτέστιν ὅτι τοὺς 48, Γ- 532 
, μονὰς μόνη μετρεῖ. 
986 Εἰ γὰρ μή εἰσιν οἱ AB, I4 πρῶτοι πρὸς ἀλλ» 

λους. μετρήσει τις αὐτοὺς ἀριϑμός. μετρείτω, xc—7 


1 


σι 


2 


e 


38. Martianus Capella VII, 753. 


2. ὁ] om. PB. 8. 0] om. P. 4. ἴσων] om. P; m 
m. 1 V, supra m. 2 B; hab. Psellus, Fp. ἀριϑμῶν ἴσων ᾿ 
6. Ante ἰσάκις in F add. ἤ: idem V supra scr. m. 1. 1e. 
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19. Cubus autem est aequaliter aequalis aequaliter, 
siue qui tribus aequalibus numeris comprehenditur. 

20. Numeri proportionales sunt, ubi primus se- 
cundi et tertius quarti aut aeque multiplex est aut 
eadem pars aut eaedem partes. 

21. Similes numeri plani et solidi sunt, qui latera 
proportionalia habent. | 

29. Perfectus numerus est, qui partibus suis aequa- 
lis est. 


I. 


Datis duobus numeris inaequalibus et minore sem- 
per uicissim ἃ maiore subiracto, si reliquus nunquam 
proxime antecedentem metitur, donec relinquitur uni- 
las, numeri ab initio dati primi erunt inter se. 

Nam duorum numerorum 4B, ΓΖ 
Τρ minore semper uicissim ἃ maiore subtracto 
li reliquus ne metiatur unquam proxime 


Z -I 
Iu antecedentem, donec relinquitur unitas. 
| . . dieo, numeros 4B, I'4 inter se primos 
| esse, hoc est, unitatem solam numeros 
B 1, | 4B, ΓΖ meün. 


nam si 4 B, I1 inter se primi non erunt, 
aliquis numerus eos metietur. metiatur et sib E. et ΓΖ 


ἑαυτοῦ αὐτοῖς V, oorr. in αὐτοῦ m. 2. 12. «'] om. M 
13. δύο] P; ἐὰν δύο Theon (BFVy). ἐκκειμένω»} ἔ x- 
eras. F. ἀν ϑυφαιρομένου V; corr. m. 2. 4. δέ] P; om. 


Theon (BFVp). 15. ἐάν] P; om. Theon (BF V) ' Post 
λειπόμενος ras. 2 litt. V. 16. ληφϑῆῇ V. 19. ἀνίσων] om. P. 
τῶν] τῶ F, v add. m. 2. ἀνϑυφαιρομένου F. 21. πρό] su- 
pra m.2 V. 22.459075 V. 28. εἰσί Vp. 26. ἀριϑμὸς αὖ- 
τούς F. μετρήτω P, corr. m. rec. 
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ἔστω ὁ Ε΄ καὶ ὁ μὲν I4 τὸν ΒΖ μετρῶν λειπέτω 
ἑαυτοῦ ἐλάσσονα τὸν Z4, ὁ δὲ AZ τὸν AH μετρῶν 
λειπέτω ἑαυτοῦ ἐλάσσονα τὸν ΗΓ, ὁ δὲ ΗΓ τὸν ΖΘ 
μετρῶν λειπέτω μονάδα τὴν O A4. 

Ἐπεὶ οὖν ὁ E τὸν ΓΖά μετρεῖ, ὃ δὲ ΓΩ τὸν ΒΖ 
μετρεῖ, καὶ ὃ Ε ἄρα τὸν ΒΖ μετρεῖ" μετρεῖ δὲ καὶ 
ὅλον τὸν B. καὶ λοιπὸν ἄρα τὸν AZ μετρήσει. 
ὁ δὲ 42 τὸν AH μετρεῖ. καὶ ὁ E ἄρα τὸν AH 
μετρεῖ᾽ μετρεῖ δὲ καὶ ὅλον τὸν ΖΓ' καὶ λοιπὸν ἄρα 
τὸν ΓΗ͂ μετρήσει. ὃ δὲ ΓΗ͂ τὸν ΖΘ μετρεῖ" xal o 
E ἄρα τὸν ΖΘ μετρεῖ" μετρεῖ δὲ καὶ ὅλον τὸν Zt 
καὶ λοιπὴν ἄρα τὴν 4Θ μονάδα μετρήσει ἀριϑμὸς 
Qv' ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα τοὺς 48, L4 
ἀριϑμοὺς μετρήσει τις ἀριϑμός" oí 48, ΓΖ ἄρα 
πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


β΄. 

Δύο ἀριϑμῶν δοϑέντων μὴ πρώτων πρὸς 
ἀλλήλους τὸ μέγιστον αὐτῶν κοινὸν μέτρον 
εὑρεῖν. 

Ἔστωσαν οἱ δοϑέντες δύο ἀριϑμοὶ μὴ πρῶτοι 
πρὸς ἀλλήλους o( 48, ΓΖΩ. δεῖ δὴ τῶν AB, ΓΖάΑ 
τὸ μέγιστον κοινὸν μέτρον εὑρεῖν. 


1. ui np 4B BVyp, P m. rec.; yo. τὸν AB F mg. m. 1. 
2. 4H] PF; 4Γ BVp, P m. rec, yo. τὸν ΔΤΓ' mg. m. 1 F. 
3. HT] PH P. Hr]r&H Ῥ. ΖΘ] PF; ZA Bp et 4 
in ras. P m. rec., F m. 2. 6. ΓΖ 4T V in ras. 
BZ] ZB P. 6. BZ] ZB P. 7. τόν] τό P. . 8.4] AB 
ἄρα] supra comp. F. ,τόν] τ ό p. freien ὁ E V. 
μετρεῖ] (prius) TE: preion Vp, F e corr. m. 1. τὸ 
τό p. ΓῚ r4 FP. 10. τόν] τό p. μετρήσει ὃ E V. 
11. perpeti] (prius) supra m. 2 V. καί] bis F. — 21. 


V ors 
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numerum ΒΖ meliens relinquat!) se ipso minorem 
Z A, 4Z autem numerum z1H meliens se ipso mino- 
rem relinquat HI, ΗΓ autem numerum ZO metüiens 
relinquat unitatem Θ 4. 

iam quoniam E metitur ΓΖ, et ΓΖ metitur ΒΖ, 
eliam E metitur ΒΖ. uerum etiam totum B.4 meti- 
iur; quare etiam reliquum 472 metietur. sed A4Z 
metitur 44H. quare eliam E metitur Z/4H. uerum 
eliam totum ΖΓ metitur. quare etiam reliquum ΓΗ͂ 
metietur. sed ΓΗ͂ metitur ΖΘ. quare etiam E meli- 
tur ZO. uerum etiam totum Z.4 melitur. quare 
eliam quae relinquitur, unitatem 446 metietur, cum 
ipse numerus sit; quod fieri non potest. itaque non 
melietur numeros 4B, ΓΖ numerus aliquis. ergo 
48, I'4 inter se primi sunt; quod erat demon- 
strandum.?) 

II. 

Datis duobus numeris non inter se primis maxi- 
mam mensuram communem inuenire. 

Sint duo numeri dati non primi inter se 4B, ΓΖ. 
oporlet igitur numerorum 4B, I1 maximam men- 
suram communem inuenire. 

1) Se. ex AB. neque enim dubitari potest, quin ΒΖ in 
P et optimo Theoninorum seruatum uera sit scriptura, cum 
μετρεῖν semper apud Euclidem significet: sine residuo metiri, 
cfr. lin. 5, 8. eadem est ratio lin. 2—8 et p. 192, 11 sq. 

2) Retinui in libris VII—IX figuras codd., id quod ipsa 
res suadere uidebatur, uelut statim ratio prop. I; nam ii, qui 
pro lineis puncta substituunt, et in alias difficultates incurrunt 


οὗ ad certos numeros confugere coguntur, quod ab Euclide 
alienissimum est. 


Post prius ΓΖ add. V: καὶ ἔστω ἐλάσσων ὁ ΓΖ. 29. κοινόν] 
κοι- in ras V. | 
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Εἰ μὲν ovv ὁ I4 τὸν AB μετρεῖ, μετρεῖ δὲ καὶ 
ἑαυτόν, o I'4 ἄρα τῶν ΓΖΩ͂, AB κοινὸν μέτρον ἐστίν. 
καὶ φανερόν, ὅτι καὶ μέγιστον' οὐδεὶς γὰρ μείξων 
τοῦ ΓΖ τὸν ΓΖΩ μετρήσει. 

Εἰ δὲ οὐ μετρεῖ ὁ ΓΩ͂ τὸν AB, τῶν AB, I'A 
ἀνθυφαιρουμένου ἀεὶ τοῦ ἐλάσσονος ἀπὸ τοῦ μείζξο- 
νος λειφϑήσεταί τις ἀριϑμός, ὃς μετρήσει τὸν πρὸ 
ἑαυτοῦ. μονὰς μὲν γὰρ οὐ λειφϑήσεται" εἰ δὲ μή, 
ἔσονται οἱ 48, ΓΩ͂ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους" ὅπερ οὐχ 
ὑπόκειται. λειφϑήσεταί τις ἄρα ἀριϑμὸς, ὃς μετρήσει 
τὸν πρὸ ἕαυτοῦ. καὶ ὃ μὲν I4 τὸν BE μετρῶν 
λειπέτω ἑαυτοῦ ἐλάσσονα τὸν ΕΑ, ὁ δὲ E. τὸν 4Ζ 
μετρῶν λειπέτω ἑαυτοῦ ἐλάσσονα τὸν ΖΓ, ὃ δὲ ΓΖ 
τὸν AE μετρείτω. ἐπεὶ οὖν ὁ ΓΖ τὸν AE μετρεῖ, 
0 δὲ AE τὸν 412 μετρεῖ, καὶ ὁ ΓΖ ἄρα τὸν 4Z 
μετρήσει" μετρεῖ δὲ καὶ &avróv: καὶ ὅλον ἄρα τὸν 
ΓΖ μετρήσει. ὁ δὲ ΓΩ͂ τὸν ΒΕ μετρεῖ" καὶ ὁ ΓΖ 


ἄρα τὸν BE μετρεῖ᾽ μετρεῖ δὲ καὶ τὸν E: καὶ ὅλον 


ἄρα τὸν ΒΑ μετρήσει᾽ μετρεῖ δὲ καὶ τὸν DI: ὁ ΓΖ 
ἄρα τοὺς AB, ΓΖά μετρεῖ. ὁ ΓΖ ἄρα τῶν AB, I4 
κοινὸν μέτρον ἐστίν.υ λέγω δή, ὅτι καὶ μέγιστον. 
εὖ γὰρ μή ἐστιν ὁ ΓΖ τῶν AB, I4 μέγιστον κοινὸν 
μέτρον, μετρήσει τις τοὺς 48, I4 ἀριϑμοὺς ἀριϑ- 
μὸς μείξων ὧν τοῦ ΓΖ. μετρείτω, καὶ ἔστω ὁ H. 
καὶ ἐπεὶ ὁ H τὸν ΓΖά μετρεῖ, ὁ δὲ ΓΖά τὸν BE με- 


2. ΓΖΩ͂, AB] AB, P4 P. ἐστι BFV; comp. p. 5. δέ] 
δ᾽ F. 6. αἰεί "Theon (BFVyp). ἐλάττονος ΕὟ. 7. λη- 
φϑήσεται Vp, corr. m. 1. 8. ληφϑήσεται p; P, corr. m. rec. 

10. ληφϑήσεται p. ἄρα] supra m. 1 F. ἄρα τις V. — Og] 
supra m. 1 F; mg. m. rec. B. 11. BE] PF; 4B BVpy, 
P m. rec, yo. τὸν AB mg. m. 1 F. 12. 42] PF; 4p; 
ZI'B, V in ras. m. 2, P m. rec; τὸν 4Γ' F mg. m. 1. 13. 
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iam si ΓΖ metitur 4B, et etiam se ipsum metitur, 
ΓΖ communis erit mensura numerorum I'1, 4.8. et 
adparet, eum etiam maximam esse. neque enim 

ullus numerus numero l7! maior metietur IZ. 
αὖ si I1 non metitur 4B, minore numerorum 
AB, I'4 semper uicissim à maiore subiracto relin- 
quetur numerus aliquis, qui proxime ante- 


AT cedentem metietur. unitas enim non re- 
| -Γ linquetur; sin minus, 48, ΓΔ inter se 
lz primi erunt [prop. I]; quod contra hypo- 

τι, thesim est. ergo numerus aliquis relin- 


BL 14 jg quetur, qui proxime antecedentem meti- 

elur. et ΓΖ metiens BE relinquat se 
ipso minorem E4, EA autem Z1Z meliens relin- 
quat se ipso minorem ZI, ΓΖ autem 4E meti 
atur. iam quoniam ΓΖ metitur 4E, 4E autem 
4Z melitur, etiam ΓΖ metietur 472. uerum etiam 
se ipsum metitur. quare etiam totum JI'7/ metie- 
tur. sed I! mettur BE; quare etiam ΓΖ metitur 
BE. uerum etiam E. metitur. quare eliam totum 
BA metietur. uerum etiam ΓΖ metitur. ergo ΓΖ 
metitur 4B, ΓΖ. itaque ΓΖ communis est mensura 
numerorum 418, ΓΖ. dico iam, eum etiam maximam 
esse, nam si ΓΖ numerorum 4B, I71 communis 
mensura maxima non est, aliquis numerus maior 
numero ΓΖ numeros 4B, Γ4 melüietur.  metiatur, 
et sit H. et quoniam H metitur ΓΖ, L'Z1 autem BE 


Zr] ΓΖ ΒΥ». δέ] om. B. 14. Ante ἐπεί ἴῃ V est: ὃ 
δὲ EA (in ras. m. 2) ἑαυτοῦ ἐλάσσονα οὐ μετρεῖ τὸ (τὸν m. 2) 
ΓΖ. 21. ἐστί BV, comp. p. 


Euclidos, edd, Heiberg et Menge. 1I. : AS 


e 
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roti, xci ὁ H ἄρα rov BE μετρεῖ" μετρεῖ δὲ xoi 
λον τὸν Β΄ xai λοιπὸν ἄρα τὸν AE μετρήσει. 
ὁ 0€ AE τὸν AZ ustget^ καὶ ὁ H ἄρα τὸν 4Ζ με- 
τρήσει μετρεῖ δὲ καὶ ὅλον τὸν 4 καὶ λοιπὸν ἄρα 
τὸν ΓΖ μετρήσει ὁ μείξων τὸν ἐλάσσονα" ὅπερ ἐστὶν 
ἀδύνατον᾽ οὐχ ἄρα τοὺς 48. ΓΖΩ͂ ἀριϑμοὺς ἀριϑμός 
τις μετρήσει μεζων ὧν τοῦ ΓΖ᾽ ὁ ΓΖ ἄρα τῶν 48, 
ΓΖ μέγιστόν ἐστι κοινὸν μέτρον [ὅπερ ἔδει δεῖξαι]. 


Πόρισμα. 
'Ex δὴ τούτου φανερόν, ὅτι ἐὰν ἀριϑμὸς δύο ἀριϑ-- 
μοὺς μετρῇ, καὶ τὸ μέγιστον αὐτῶν κοινὸν μέτρον 
μετρήσει" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
γ΄. 

Τριῶν ἀριϑμῶν δοϑέντων μὴ πρώτων πρὸς. 
ἀλλήλους τὸ μέγιστον αὐτῶν κοινὸν μέτρον 
εὑρεῖν. | 

Ἔστωσαν oí δοϑέντες τρεῖς ἀριϑμοὶ μὴ πρῶτοι 
πρὸς ἀλλήλους οἱ 4, B, Γ' δεῖ δὴ τῶν 4, B, Γ τὸ 
μέγιστον κοινὸν μέτρον εὑρεῖν. 

Εἰλήφϑω γὰρ δύο τῶν A4, B τὸ μέγιστον κοινὸν 
μέτρον ὃ 41 ὁ δὴ 4 τὸν Γ ἤτοι μετρεῖ ἢ οὐ μετρεῖ. 
μετρείτω πρότερον᾽ μετρεῖ δὲ καὶ τοὺς 44, B: ὃ 4 
ἄρα τοὺς 4, B,I' usvoet ὁ 4 ἄρα τῶν 4, Β. Γ 
κοινὸν μέτρον ἐστίνυ λέγω δή, ὅτι καὶ μέγιστον. 


8. μετρεῖ᾽ καί] corr. ex μετρήσει m. 1 p. τὸν ZZ ἄρα F. 

μετρήσει) μετρεῖ P. 4. τὸν] corr. ex τὸ m. 1 p. AT] 

I'4 y. 5. ἐστίν) om. B. 8. ἐστιν PV. 10. τοῦτο P, 

sed corr. 12. ὅπερ ἔδει δεῖξαι) P; om. BF'Vp. 19. μέ- 

tQo»] bis p. 20. δύο γάρ p. 22. μετρεῖ] (alt) om. F. 
24. ἐστίν) comp. Fp; ἐστί PBV. δδηή] om. P. 
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metitur, etiam metitur BE. uerum etiam totum 
BA meltur. quare etiam reliquum AE  metetur. 
sed AE metitur 42. quare etiam H metietur 7/Z. 
uerum eliam totum ΖΓ metitur. quare eliam reli- 
quum ΓΖ meüietur maior minorem; quod fieri non 
potest. ergo numeros 4.8, I1 non metielur numerus 
maior numero I'Z. ergo ΓΖ maxima est communis 
mensura numerorum 4B, ΓΖ. 


Corollarium. 


Hinc manifestum est, si numerus duos numeros 
meliatur, eum etiam maximam eorum mensuram 
communem mensurum esse.) — quod erat demon- 
strandum. 

III. 


Datis tribus numeris non primis inter se maximam 
mensuram communem inuenire. 
T Sint tres numeri dati non 
| | primi inter se 44, B,.I. oportet 
T . igitur numerorum 4, B, Γ 
Γ 7 maximam mensuram commu- 
l1 i i1 nem inuenire. 
sumatur enim duorum numerorum 44, B maxima 
mensura communis Z/ [prop. II]. 4] igitur aut meti- 
tur I' aut non metitur. prius meliatur. metitur 
autem etiam 4, B. Z1 igitur numeros 4, B, I' meli- 


| 
A 


4 p 


1) Nam H et AB, I'4 et communem eorum mensuram 
maximam I'Z metitur (p. 194, 5). 


AS 


Ox 


10 


15 


20 


2b 
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εἰ γὰρ μή ἐστιν ὁ 4 τῶν 4, Β, Γ' μέγιστον κοινὸν 
μέτρον, μετρήσει τις τοὺς 4, B, I' ἀριϑμοὺς ἀριϑμὸς 
μείζων ὧν τοῦ 4. μετρείτω, καὶ ἔστω ὃ E. ἐκεὶ 
οὖν ὁ E τοὺς A4, B, Γ μετρεῖ, καὶ τοὺς Α, B ἄρα 
μετρήσει" καὶ τὸ τῶν 4. B ἄρα μέγιστον κοινὸν μέ- 
τρον μετρήσει. : τὸ δὲ τῶν A4, B μέγιστον κοινὸν μέ- 
τρον ἐστὶν ὁ 4 ὃ E ἄρα τὸν 4 μετρεῖ ὁ μείξων 
τὸν ἐλάσσονα ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα τοὺς 
Α, B, Γ᾽ ἀριϑμοὺς ἀριϑμός τις μετρήσει μείξων ὧν 
τοῦ zi: ὁ 4 ἄρα τῶν 4, B, Γ' μέγιστόν ἐστι κοινὸν 
μέτρον. 

Μὴ μετρείτω δὴ ὃ 4 τὸν Γ΄ λέγω πρῶτον, ὅτι 
οἱ DL, 4 οὔκ εἰσι πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους. ἐπεὶ γὰρ 
of 4, B, Γ ovx εἰσι πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους, μετρήσει 
τις αὐτοὺς ἀριϑμός. ὁ δὴ τοὺς 4, B, Γ μετρῶν καὶ 
τοὺς 4, B μετρήσει, καὶ τὸ τῶν 4, B μέγιστον κοι- 
νὸν μέτρον τὸν 4 μετρήσει" μετρεῖ δὲ καὶ τὸν l' 
τοὺς 4, I' ἄρα ἀριϑμοὺς ἀριϑμός τις μετρήσει" οἱ 
4, Γ ἄρα οὔκ εἰσι πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους. εἰλήφϑο 
οὖν αὐτῶν τὸ μέγιστον κοινὸν μέτρον ὁ E. καὶ ἐπεὶ 
ὁ E τὸν 4 μετρεῖ, ὁ δὲ 4 τοὺς A4, B μετρεῖ, καὶ ὁ 
E ἄρα τοὺς 4, B μετρεῖ" μετρεῖ δὲ καὶ τὸν I" ὁ P 
ἄρα τοὺς 4, B, Γ μετρεῖ" ὁ E ἄῤα τῶν 4, B, Γ xo 
νόν ἐστι μέτρον. λέγω δή, ὅτι καὶ μέγιστον. εἰ 
γὰρ μή ἐστιν ὃ E τῶν A4, B, Γ τὸ μέγιστον κοινὸν 


1. γάρ] corr. ex yo m. 2 P. κοινὸν μέγιστον. — 8. ὦν] 
om. V. 4. οὖν] om. BF p. 7. E] corr. ex Γ m. 2 ἢ" 
8. ἐστίν] om. Fp. 9. ἀριϑμός] om. Ε΄. vig] om. P. 
àv] om. P. 12. μή] supra F. 13. D, 4] 4, T BVP 
15. ἀριϑμὸς αὐτούς F. τούς] corr. ex zov m. rec. F. 1. 
τόν] τὸ FV. μετρήσει τὸν 4 p. 18. ἀριϑμούς] m. 2 Y; 
om. BF. ἀριϑμός Ε΄, ἀριϑμούς φ. 91. μετρεῖ ] (ali) 
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tur. quare 4 communis mensura est numerorum 
44, B, I. dico, eundem maximam esse.. nam si 4 
numerorum 4, B, Γ maxima mensura communis non 
est, numerus aliquis numero 47 maior numeros 4, B, I 
metietur. metiatur et sit E. iam quoniam E nume- 
ros «41, B, Γ metitur, etiam 4, B melietur. quare 
eiiam maximam mensuram communem numerorum 
44, B meltietur [prop. II coroll] uerum maxima men- 
sura communis numerorum .4, B est 71. aque E 
metitur 47 maior minorem; quod fieri non potest. 
itaque numeros .4, B, I' non metietur numerus maior 
numero 2. ergo ΖΓ maxima est mensura communis 
numerorum 4, B, I: 

iam ne meliatur 47 numerum I: dico primum, 
numeros [ΓΓ, 24 non esse primos inter se. nam quo- 
niam 4, B, I' primi non sunt inter se, numerus ali- 
quis eos metietur. qui autem 4, B, I' metitur, etiam 
«4, B meletur, οὖ 71 maximam mensuram communem 
numerorum 4, B metietur [prop. II coroll] uerum 
eliam Γ΄ melitur. quare numeros Zf/, Γ᾽ numerus ali- 
quis melietur. itaque 7/, Γ᾽ primi non sunt inter se. 
sumatur igitur eorum maxima mensura communis 
E (prop. II]. et quoniam E metitur Zf, z/ autem 4, B 
metitur, etiam E metitur 4, B. uerum etiam Γ' me- 
titur. E igitur 4, B, I' meüitur. quare E numero- 
xum 4, B, Γ᾽ communis est mensura. iam dico, eun- 
dem maximam esse. nam si E numerorum 4, Β, Γ 


—————— —Ó—M M — M M M n À—À A —— M M MÀ ——À— —  ——— 


bis F. καὶ ó E ἄρα τοὺς 4, B μετρεῖ] mg. m. 2 B. 23. 
I'] insert. m. rec. B. κοινόν bis P, sed. corr. 44. dq 
om. P. 25. τό] om. p. 


b 
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μέτρον, μετρήσει τις τοὺς 4, B, Γ᾽ ἀριϑμοὺς ἀριϑ- 
μὸς μείξων ὧν τοῦ E. μετρείτω, καὶ ἔστω ὁ Z. καὶ 
ἐπεὶ ὁ Ζ τοὺς 4, B, Γ μετρεῖ, καὶ τοὺς 4, B μετρεῖ" 
καὶ τὸ τῶν 4, Β ἄρα- μέγιστον κοινὸν μέτρον με- 
τρήσει. τὸ δὲ τῶν A, B μέγιστον κοινὸν μέτρον 
ἐστὶν ὃ 4: ὁ Z ἄρα τὸν 4 μετρεῖ" μετρεῖ δὲ καὶ 
τὸν Γ' ὁ Ζ ἄρα τοὺς Z4, Γ μετρεῖ" καὶ τὸ τῶν Z4, Γ 
ἄρα μέγιστον κοινὸν μέτρον μετρήσει. τὸ δὲ τῶν 4, 
Γ μέγιστον κοινὸν μέτρον ἐστὶν ὁ E" ὁ Ζ ἄρα τὸν 


10 E μετρεῖ ὁ μείξων τὸν ἐλάσσονα ὅπερ ἐστὶν ἀδύνα- 


15 


20 


τον. οὐκ ἄρα τοὺς 4, B,I' ἀριϑμοὺς ἀριϑμός τις 
μετρήσει μείξων ὧν τοῦ Ε' ὁ E ἄρα τῶν 4, B,T 
μέγιστόν ἐστι κοινὸν μέτρον" ὅπερ ἔδει δεῖξαι 


δ΄. 
"Azag ἀριϑμὸς παντὸς ἀριϑμοῦ ὃ ἐλάσσων 
τοῦ μείξονος ἤτοι μέρος ἐστὶν ἢ μέρη. 
Ἔστωσαν δύο ἀριϑμοὶ οἵ 4, BI', καὶ ἔστω ἐλάσ- 
cov ὃ BI* λέγω, ὅτι ὁ ΒΓ τοῦ 4 ἥτοι μέρος ἐστὶν 
7 μέρη. 
Οἱ A, ΒΓ γὰρ ἦτοι πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰ- 


ἋἋ 


σὶν 1] οὔ. ἔστωσαν πρότερον oí 4, ΒΓ πρῶτοι πρὸς 


1. ἀριϑμούς} om. P. 4. ἄρα om. V. μέτρον] om. P. 
3. τὸν] τό F, sed corr. τό] supra m. 1 P. 4, I'| e corr. 
m. 9 V. 11. ἀριϑμούς] comp. F; om. Vp. 18. ἐστιν V. 


Post μέτρον add. BV: τριῶν ἄρα ἀριϑμῶν δοϑέντων ηὕρηται 
τὸ μέγιστον κοινὸν μέτρον. δεῖξαι P; ποιῆσαι Theon (BF V p). 
Seq. in p, B in mg. imo m. 1, V mg. m. 2: πόρισμα. ἐκ δή 
(eras. B) τούτου (τούτων ,V) φανερόν, ὅτι ἐὰν ἀριϑμὸς τρεῖς 
ἀριϑμοὺς μετρῇ, καὶ τὸ μέγιστου αὐτῶν κοινὸν μέτρον μετρή- 
Get. ὁμοίως δὲ καὶ πλειόνων ἀρυϑμῶν δοϑέντων μὴ πρώτων 
πρὸς ἀλλήλους. τὸ μέγιστον αὐτῶν (om. Vp) κοινὸν μέτρον 
εὐρέσκεται καὶ τὸ πόρισμα προχωρήσει. Praeterea V in textu 
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maxima non est mensura communis, numerus aliquis 
maior numero E numeros 4, B, Γ metietur. metiatur 
et sit Z. et quoniam Z numeros 4, B, Τ' metitur, 
etiam 4, B metitur; quare etiam maximam numero- 
rum 44, B mensuram communem metietur [prop. II 
eoroll] uerum numerorum 4, B maxima mensura 
communis est 7j. Z igitur 47 metitur. uerum etiam 
I' metitur. Z igitur 4, I' metitur. quare etiam nu- 
merorum Z/, Γ᾽ maximam mensuram communem me- 
tur. uerum numerorum Z7, Γ᾽ maxima mensura com- 
munis est E. Z igitur E metitur maior minorem; 
quod fieri non potest. itaque numeros 4, B, D 
non metietur numerus maior numero E. ergo E 
maxima esbí communis mensura numerorum .4, B I* 
quod erat demonsirandum.!) 


IV. 
Minor numerus maioris semper aut pars est aul 
partes. 
Sint duo numeri 4, BI, eti minor sit BI. dico 
BI' numeri 4 aut partem aut partes esse. 
nam 4, BI' aut primi sunt inter se aut non primi. 
prius 44, BI' primi sint inter se. diuiso igitur ΒΓ 


1) Cfr. p. 194, 12. proprie nec δεῖξαι nec ποιῆσαι, sed 
εὑρεῖν dicendum erat (Studien p. 62); nam propp. II—III πο- 
ρέσματα sunt (ib. p. 61). inde consecuta est uariatio scripturae. 


habet: τὸν αὐτὸν δὲ τρόπον καὶ πλειόνων αριϑμῶν δοϑέντων 
τὸ μέγιστον κοινὸν μέτρον εὑρήσομεν. 16. A4zag] "4 littera 
initialis add. m. 2, ut gemper - fere, V; eras. B; habent Ppg. 
17. ἐλάττων F. 18. λέγω ὅτι! in ras. g. ὁ ΒΓ «e. 
eras. F. 21. πρότεροι V. A, ΒΤ. vog. N. 
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wv 


ς. 


“- 
Γ 


ἀλλήλους. διαιρεϑέντος δὴ τοῦ ΒΓ εἰς τὰς ἐν αὐτῷ 
μονάδας ἔσται ἑκάστη μονὰς τῶν ἐν τῷ ΒΓ μέρος τι 
τοῦ 44: ὥστε μέρη ἐστὶν ὁ ΒΓ τοῦ A. 

Μὴ ἔστωσαν δὴ οἱ 4, BI' πρῶτοι πρὸς ἀλλή 
λους ὁ δὴ ΒΓ τὸν 4 ἥτοι μετρεῖ ἢ οὐ μετρεῖ. εἴξξΞΞ 
μὲν οὖν ὁ ΒΓ τὸν A4 μετρεῖ, μέρος ἐστν ὁ BI ᾿" 
τοῦ Α. εἰ δὲ oU, εἰλήφϑω τῶν 4, ΒΓ μέγιστον κοι 
νὸν μέτρον ὁ 4, καὶ διῃρήσϑω ὃ ΒΓ εἰς τοὺς τῷ ΔΆΝΗΝ 
ἴσους τοὺς BE, EZ, ZI. καὶ ἐπεὶ ὁ 41 τὸν 4 με------- 
tQst, μέρος ἐστὶν ὁ 4 τοῦ Α΄ ἴσος δὲ ὁ 4] ἕκάστᾳΞξξξο 
τῶν ΒΕ, ΕΖ, ZI* καὶ ἕκαστος ἄρα τῶν ΒΕ, EZ, ZI " 
τοῦ 4 μέρος ἐστίν" ὥστε μέρη ἐστὶν ὃ ΒΓ τοῦ A. 

“Ἱπας ἄρα ἀριϑμὸς παντὸς ἀριϑμοῦ ὃ ἐλάσσωπαακον 
τοῦ μείξονος ἤτοε μέρος ἐστὶν ἢ μέρη" ὅπερ ἔδεΞΞΞΞΞ 
δεῖξαι. 


, 


ε΄. 

μὰν ἀριϑμὸς ἀριϑμοῦ μέρος . καὶ ἕτερο “3 
ἔτέρου τὸ αὐτὸ μέρος gy, καὶ συναμφότερο  -5 
ψυναμφοτέρου τὸ αὐτὸ μέρος ἔσται, ὅπερ - ὃ 
εἷς rot ἑνός. 

᾿Ἰριϑιαὸς γὰρ ὁ 4 [ἀριϑμοῦ] τοῦ BI' μέρος ἔστωκ:Ξ:9: 
καὶ ἕτερος ὁ 21 ἑτέρου τοῦ ΕΖ τὸ αὐτὸ μέρος, Oxsge “330 
ὁ (τοῦ BI* λέγω, ὅτι καὶ συναμφότερος ὃ 4, 
συναμφοτέρου τοῦ ΒΓ, EZ τὸ αὐτὸ μέρος ἐστίν, ὅπεαιν 339 
Ó Z4 τοῦ BI. 

Ἐπεὶ γάρ, ὃ μέρος ἐστὶν ὃ Α τοῦ ΒΓ, τὸ αὐταν» “τὸ 


1. δή] γάρ, Supra scr. δή F. ἑαυτῷ p et F (corr. gI—. Y. ) 

3. τι} F; τὸ φ. 4. οἵ A, ΒΤ] οτα. V. dibydovs ot Lr 

7. τὸ μέγιστον BFp. 8. ὁ ΒΓῚ Ε; ΑΒΓ φ. τῷ] corre. 

ex τόρ. 49. καί] om. BFp. 10. δέ] δή P. ἑκατέρῳ ὑφ 

11. καί] F; ὁ φ. ἄρα tov V. 18. ἐλάττων φ. ] 
P; om. BFVp. 21. ἀριϑμοῦ} ox. P. μέρος] F, μόνος v 
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in suas unitates unaquaeque unitas in BI' compre- 

l hensa pars aliqua erii numeri 44; quare 
ΒΤ BI'numeri 4 partes erunt. 

| iam ne sint 4, BI' inter se primi. 

A| "| | itaque BI'aut metitur 4 aut non metitur. 

| iam si BI'metitur 4, pars est. BI' nu- 

| l4 meri 4f. sin minus, sumatur numerorum 

4, BI' maxima mensura communis 4 

[ prop. II], et diuidatur BI' in partes numero 7 

aequales, BE, EZ, ZI: et quouiam ΖΓ metitur .4, 

pars est 7/ numer 4. sed Z4 — BE - EZ — ZI. 

quare etiam unusquisque numerorum BE, EZ, ZI' 

pars est numeri 4l. quare BI' paries sunt numeri 4. 

Ergo minor numerus maioris semper aut pars est 

aut paries; quod erat demonstrandum. 


V. 


Si numerus numeri pars est, et alius numerus 
alius numeri eadem pars, etiam uterque utriusque 
eadem pars erit, quae unus unius. 

nam numerus 44 numeri BI' pars 

[ .g Sit, et alius numerus 47 alius nu- 

ΟΠ ΙΗ | meri EZ eadem pars sit, quae 4 

4| | l4 | numeri BI. dico, eliam 4 -]- Z1 nu- 

i 4r ilz men BI'-- EZ eandem partem esse, 
quae sit 44 numeri BI: 

nam quoniam quae pars est 4 numeri BI, eadem 


29. μέρος] μέρος ἐστίν (-»» m. 2 e corr) V. 28. λέγω --- 25: 
BT) mg. m. 2 24. EZ] F, ΒΖ φ. 26. 61 euyt9 τὰ. 
1 


τὸ αὐτό] τοῦτο P. FO 
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μέρος ἐστὶ καὶ ὃ 4 τοῦ ΕΖ, ὅσοι ἄρα εἰσὺν ἐν τῷ 
ΒΓ ἀριϑμοὶ ἴσοι τῷ 44, τοσοῦτοί εἰσι καὶ ἐν τῷ ΕΖ 
ἀριϑμοὶ ἴσοι τῷ 4. διῃρήσθω ὁ μὲν BI' εἰς τοὺς 
τῷ 4 ἴσους τοὺς ΒΗ, ΗΓ, ὁ δὲ ΕΖ εἰς τοὺς τῷ 4 
5 ἴσους τοὺς EO, ΘΖ᾽ ἔσται δὴ ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν 
BH, ΗΓ τῷ πλήϑει τῶν ΕΘ, ΘΖ. καὶ ἐπεὶ ἴσος 
ἐστὶν ὁ μὲν BH τῷ 4, ὃ δὲ. ΕΘ τῷ 4, καὶ οἱ BH, 
ΕΘ ἄρα τοῖς 4, 4 ἴσοι. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ οἱ 
ΗΓ, ΘΖ τοῖς 4,4. ὅσοι ἄρα [εἰσὶν] ἐν τῷ ΒΓ 
10 ἀριϑμοὶ ἴσοι τῷ 44, τοσοῦτοί εἰσι καὶ ἐν τοῖς Bl, 
EZ ἴσοι τοῖς 4, 4. ὁσαπλασίων ἄρα ἐστὶν ὁ BI 
τοῦ 4, τοσαυταπλασίων ἐστὶ καὶ συναμφότερος 0 
ΒΓ, ΕΖ συναμφοτέρου τοῦ 4, 4. ὁ ἄρα μέρος ἐστὶν 
ὁ 44 τοῦ ΒΓ, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ συναμφότερος. 


e 


15 ὁ d, 4 συναμφοτέρου τοῦ BI, EZ: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


g. 
᾿ΕἘὰν ἀριϑμὸς ἀριϑμοῦ μέρη c, καὶ ἕτερος 
ἑτέρου τὰ αὐτὰ μέρη ἧ, καὶ συναμφότερος 6vr- 
ἀμφοτέρου τὰ αὐτὰ μέρη “ἔσται, ὅπερ Ó εἷς 
.90 τοῦ ἕνόρ. 
᾿ἀριϑμὸς γὰρ ὁ 48 ἀριϑμοῦ τοῦ I' μέρη ἔστω, 
καὶ ἕτερος ὁ 4Ε ἑτέρου τοῦ Z τὰ αὐτὰ μέρη, ἄπερ 
ὁ 48 τοῦ Γ' λέγω, ὅτι καὶ συναμφότερος ὁ 48, 4E 


1. ἐστίν F. καί] ἴῃ ras. m. 9 p, insert. m. 2 F. — 4] 
corr. ex 4 m. 2 p. ἄρα] ἄρα ἀριϑμοί V. — 2. ἀριϑμοί] om. V. 
4] 4 φ. εἰσιν PB. 7. Post 4 add. Theon: ὁ BH ἄρα τῷ 
Α ἴσος ἐστί (ἐστίν B) (BF Vp). 8. ἄρα] om. Theon (BF Vp) 
ἴσοι] om. Theon (BFVp) τὰ αὐτὰ] ταῦτα V. Post δὴ 
add. Theon: καὶ ὁ ΗΓ τῷ A ἴσος (F, ἴσον q) ἐστίν (ἐστί V. 
comp. p) (BFVp). In V praeterea add. καὶ ὁ ΘΖ τῷ 4. 

ot HI, ΘΖ τοῖς 4, 4] ὁ ΗΓ τῷ A ἴσος ἐστίν, ὃ δὲ 02 
τῷ 4 P; ὁ ΗΓ τοῖς Ad q (non F). In emendatione praeiuit 
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pars est etiam 7/ numer EZ, quot sunt in ΒΓ 
numeri numero .4 aequales, totidem etiam in EZ 
numeri sunt numero Z/ aequales. diuidatur BI' in 
numeros numero 4 aequales B.H, HT, EZ autem in 
E, ΘΖ numero 24 aequales. erit igitur multitudo 
numerorum BH, HI' multitudini numerorum ΕΘ, ΘΖ 
aequalis. et quoniam esti BH — 4, EO — 7, erunt 
BH -|- E09 — A4 -]- 4. eadem de causa etiam 
HT 4- 0Z — A 4- A. 

itaque quot sunt in ΒΙΓ numeri numero 4 aequales, 
totidem sunt etiam in ΒΓ - EZ numeris 4 -d- 4 
aequales. quare quoties multiplex est BI' numeri A, 
toties multiplex est etiam BI'-]- EZ numerorum 
4 -- 4. itaque quae pars est 44 numeri BI, eadem 
pars etiam .4 -ἰ- 4, sunt numerorum ΒΓ -- EZ; quod 
erai demonstrandum. 


VI. 


Si numerus numeri partes sunt, et alius numerus 
alius numeri eaedem partes, etiam uterque utriusque 
eaedem partes erunt, quae unus unius. 

Nam numerus .4B partes sint numeri I, et alius 
4E alius Z eaedem partes, quae 4B numer I: 


Augustus. 9. roig] ἄρα τοῖς V. 47 4 ἴσοι εἰσίν V. ὅσοι] 
0c- in ras. m. 2 F; ἴση y (non F). εἰσίν] om. P. 10. 
εἰσιν PB. 12. ἐστίν P. 18. 0] om. p (non F). μέρος] F, 
μέν g. 15. δεῖξαι] ποιῆσαι V. 17. μέρος p. — 921. ἀριὃ- 
μοῦ] ἀριϑμόν q (non F) 22. 4E] E suprá m. 1 V. 28. 
ὅτι συναβφότεροι of p. 


ex 


10 


15 


20 


25 
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συναμφοτέρου τοῦ Γ, Z τὰ αὐτὰ μέρη ἐστίν, ἅπερ 
ὁ 48 τοῦ Γ. 

Ἐπεὶ γάρ, ἃ μέρη ἐστὶν ὁὃ. AB τοῦ D, τὰ αὐτὰ 
μέρη καὶ ὃ 4Ε τοῦ Z, ὅσα ἄρα ἐστὶν ἐν τῷ APR 
μέρη τοῦ Γ, τοσαῦτά ἐστι καὶ ἐν τῷ 4E μέρη vow 
Z. διῃρήσϑω ὁ μὲν AB εἰς τὰ τοῦ Γ' μέρη τὰ AHP., 
ΗΒ, ὁ δὲ AE εἰς τὰ τοῦ Ζ μέρη τὰ 240. ΘΕΞΙ᾽ 
ἔσται δὴ ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν ΑΗ, HB τῷ πλήϑεξξξι 
τῶν 24Θ, ΘΕ. καὶ ἐπεί, ὃ μέρος ἐστὶν ὁ AH τοῦ I 
τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὃ 4Θ τοῦ Ζ, ὃ ἄρα up» « 
ἐστὴν o ΑΗ τοῦ Γ, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ xol συναμααν. 
φότερος ὁ 4Η, 40 συναμφοτέρου τοῦ I', Z. δε. ἃ 
τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὃ μέρος ἐστὲν ὁ HB τοῦ D, τὸ αὐπσ-Ξὺ 
μέρος ἐστὶ καὶ συναμφότερος ὁ HB, GE συναμφοτ᾿ «Ξ- 
ρου τοῦ Γ, Ζ. ἃ ἄρα μέρη ἐστὶν ὁ AB τοῦ D, aea 
αὐτὰ μέρη ἐστὶ καὶ συναμφότερος ὁ 48, 4 E συνα δε-- 
φοτέρου τοῦ Γ, Ζ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ξ΄. 

Ἐὰν ἀριϑμὸς ἀριϑμοῦ μέρος ἧἦ, ὅπερ ἀφα «“- 
ρεϑεὶς ἀφαιρεϑέντος, καὶ ὁ λοιπὸς τοῦ Ao 4 
ποῦ τὸ αὐτὸ μέρος ἔσται, ὅπερ ὃ ὅλος τοῦ ὅλ. ὕ. 

᾿Δριϑμὸς γὰρ ὁ AB ἀριϑμοῦ τοῦ ΓΖ μέρος ἔστ «t», 
ὕπερ ἀφαιρεϑεὶς ὁ 4E ἀφαιρεϑέντος τοῦ ΓΖ᾽ λέγ᾽ «a 
ὅτι καὶ λοιπὸς ὁ ΕΒ λοιποῦ τοῦ Ζ4 τὸ αὐτὸ μέρ «05 
ἐστίν, ὅπερ ὅλος ὁ 48 ὅλου τοῦ ΓΖ. 


4. 4 E] E ᾳ corr. m. 2 F. b. ἐστι] om. B. e. 4251) 
A corr. ex 4 F. 7. 4E] EA p. 10. ἐστίν BE. 2» 1. 
ἐστίν] ἐστὶν καί F, sed καί del. καί] καὶ ὃ p. 13. ὅ zi] 
del. m. 2 P. dosz/ V. τὸ αὐτὸ μέρος ἐστί] καὶ ὃ EO τοῦ 
Z' ὃ ἄρα μέρος ἐστὶ τὸ HB τοῦ I'P. 14. καί] καὶ ὁ P 
15. d] supra m. 1 V. — 16. ἐστίν PB. 18. ξ΄ om. V, 18 [ 
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dico, eliam 48 - ΔΕ numerorum Γ᾽ - Z easdem 
partes esse, quae sit 4B numeri I* 
nam quoniam quae partes est 4B numeri I) 
eaedem est 7/E numeri Z, quot sunt in 4B partes 
numeri I' totidem etiam in Z/E sunt partes numeri 
. Z. diuidatur 4B in 4H, H B partes 
numeri Γ, ZE autem in ΖΘ, ΘΕ 


Ι΄ ΙΓ τά | partes numeri Z. itaque multitudo 
iH | e |^ numeroum 4H,' HB mulütudini 
| l IM |  mnumerorum 2/0, GE aequalis erit. 


οὗ quoniam quae pars est 4H nu- 
meri Γ᾽, eadem est etiam ΖΘ numeri Z, 4H -- 46 
eadem pars erii numerorum I'-] Z, quae 4H nu- 
meri Γ᾽ [prop. V]. eadem de causa etiam quae 
pars est HB numeri Γ᾽, eadem pars est HB -]- ΘΕ 
numerorum I'-]- Z. ergo quae partes est 4B numeri 
I, eaedem partes sunt 4B - 44 E numerorum I' 4- Z; 
quod erat demonstrandum. 


VII. 


ΟῚ numerus numeri eadem pars est, quae ablatus 
numerus ablati, etiam reliquus reliqui eadem pars 
erit, quae totus totius. 

Nam numerus 4B numeri ΓΖ eadem sit pars, 
quae ablatus numerus AE ablati ΓΖ. dico, etiam 
reliquum EB reliqui Zzf eandem esse partem, quae 
lotus 418 sit totius I. 


quo haec prop. a. m. 1 solo signo : c» 8 priore dirempta erat; 
corr. m. 2. 20. 0] supra m. 1 P. 21. 0] supra m. 1 P, 
om. F. ὅλου) in ras. F. 28. AE] 4 eras. V. 834. 

καὶ ὁ BFVp. 86. ὅλος] ὁ ὅλος B. 


ex 


10 


15 
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Ὃ γὰρ μέρος ἐστὶν ὁ 4E vov ΓΖ, τὸ αὐτὸ μέ- 
ρος ἔστω καὶ ὃ ΕΒ τοῦ ΓΗ. καὶ ἐπεί, ὃ μέρος 
ἐστὶν ὃ 4Ε τοῦ ΓΖ, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὁ EB 
τοῦ ΓΗ͂, ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν ὁ 4E τοῦ ΓΖ, τὸ αὐτὸ 
μέρος ἐστὶ καὶ ὁ 48 τοῦ HZ. ὃ δὲ μέρος ἐστὶν ὁ 
AE τοῦ ΓΖ, τὸ αὐτὸ μέρος ὑπόκειται καὶ ὁ AB 
τοῦ Γ4 ὃ ἄρα μέρος ἐστὶ καὶ ὁ 48 τοῦ HZ, τὸ 
αὐτὸ μέρος ἐστὶ xal vov I4: ἴσος ἄρα ἐστὴν ὁ HZ 
τῷ l4. κοινὸς ἀφῃρήσθω ὁ ΓΖ᾽ λοιπὸς ἄρα ὁ ΗΓ 
λοιπῷ τῷ 24 ἐστιν ἴσος. καὶ ἐπεί, ὃ μέρος ἐστὶν 
ὁ AE τοῦ ΓΖ, τὸ αὐτὸ μέρος [ἐστὶ] καὶ ὁ EB τοῦ 
HI, ἴσος δὲ ὃ ΗΓ τῷ Z4, ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν 0 
AE τοῦ ΓΖ, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὃ EB τοῦ Z4. 
ἀλλὰ ὃ μέρος ἐστὶν ὁ AE τοῦ ΓΖ, τὸ αὐτὸ μέρος 
ἐστὶ καὶ ὁ 48 τοῦ Dt καὶ λοιπὸς ἄρα ὁ ΕΒ λοιποῦ 
τοῦ Ζ4 τὸ αὐτὸ μέρος ἐστίν, ὅπερ ὅλος ὁ 418 ὅλου 
τοῦ l'4f: ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 

η΄. Ι 
Ἐὰν &ovOuóg ἀριϑμοῦ μέρη ἧ, ἅπερ ἀφαι- 


20 ρεϑεὶς ἀφαιρεϑέντος, καὶ ὃ λοιπὸς τοῦ λοιποῦ 


τὰ αὐτὰ μέρη ἔσται, ἅπερ ὁ ὅλος τοῦ ὅλου. 
᾿Δριϑμὸς γὰρ ὁ 48 ἀριϑμοῦ τοῦ ΓΖ μέρη ἔστω, 


ς 


ἅπερ ἀφαιρεϑεὶς ὁ AE ἀφαιρεϑέντος τοῦ ΓΖ᾽ λέγῳ, 


7. ἐστίν PB, comp. p. HZ]corr. ex HI τὰ. 1F. 8. 
καί) καὶ ὁ AB Theon (BFVp); ó 48 add. in mg. m. rec. P. 
Post I'4 add. Theon: ὁ 4B ἄρα ἑκατέρου τῶν HZ, ΓΖ τὸ 
αὐτὸ μέρος ἐστίν (BF V p); idem P, mg. m. rec. HZ] ZH 
Vp. 9. κοινῶς P, corr. m. 1 et insuper m. rec. 10. ἴσος ἐστί V. 

11. ἐστί] om. P. 12. ΗΓῚ I'in ras. Ε. δέ) δὲ καί Vp. 
0 ΗΓ τῷ 42 F in ras. ἄρα] om. F. 18. ἐστίν P. ΕΒ 
τοῦ Z4] AB τοῦ ΓΩ͂ F, corr. m. 2. 14. ἀλλ᾽ P, corr. m. 1. 
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nam quae pars est 4E numeri ΓΖ, eadem pars 
sib EB numeri ΓΗ. et quoniam quae pars est AE 
numeri ΓΖ, eadem pars est EB numeri ΓΗ͂, etiam 
A4 B numeri HZ ea- 


A E B 
i ——————3À | dem pars est, quae 
H r Z 4 4E numeri ΓΖ 


---------------- ---Κ 


[prop. V]. supposu- 
imus autem, 4B numeri I'Z/ eandem partem esse, quae 
sit 4E numeri ΓΖ. itaque quae pars est 4B numeri 
HZ, eadem idem pars est numeri ΓΖ. itaque HZ — ΓΖ. 
subtrahatur, qui communis est, ΓΖ. itaque HI' — Z 4. 
et quoniam quae pars est 44 E numeri ΓΖ, eadem est E B 
numeri HI, et HI'— Z4, quae pars est 4 E numeri 
ΓΖ, eadem est EB numeri Zzf. uerum quae pars est 
AE numer ΓΖ, eadem est 4B numeri ΓΖ. ergo 
eliam reliquus EB reliqui Zz/ eadem pars est, quae 
iotus 4B totius ΓΖ): quod erat demonstrandum. 


----------ἰ 


. VIII. 


Si numerus numeri paries sunt eaedem, quae abla- 
tus numerus ablati, etiam reliquus reliqui eaedem 
partes erunt, quae totus totius. 

Nam numerus 4B numeri ΓΖ eaedem partes sint, 
quae ablatus 4E ablati ΓΖ. dico, etiam reliquum 


ἀλλὰ 0] in ras. m. 2 F; ὃ ἄρα post ras. plus quam ? linn. V. 

AE) EB V; e corr. F. ΓΖ] ἴῃ ras. Ε; Z4 V. 15. Post 

ΓΔ add. Bp: ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν ὁ EB τοῦ Z4, τὸ αὐτὸ μέ- 

oog ἐστὶ καὶ ὃ AB τοῦ I'4; idem P mg. m. rec. καὶ λοιπὸς 

ἄρα] καί mutat in 0 οὐ in mg. add. ἄρα μέρος ἐστίν F m. 2 

(λοιπὸς ἄρα in init. lin. seq. (à m. 1) intactum relinquitur). 
16. ἐστί V. — 17. 4] BI' F. 21. 6] om. Pp; m. 2 F. 
22. ΓΔ] Τ' add. m. rec. P. 


208 ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ ζ΄. 


Or, καὶ λοιπὸς ὁ ΕΒ λοιποῦ τοῦ Z4 τὰ αὐτὰ μέρη 
ἐστίν, ἅπερ ὅλος ὁ 48 ὅλου τοῦ LI. 
Κείσϑω γὰρ τῷ 48 ἴσος ὃ ΗΘ. ἃ ἄρα μέρη 
ἐστὶν ὃ HO τοῦ ΓΖ, τὰ αὐτὰ μέρη ἐστὶ καὶ ὁ AE 
5 τοῦ ΓΖ. διῃρήσθω ( μὲν HO εἰς và τοῦ I μέρη 
τὰ ΗΚ, ΚΘ, ὁ δὲ AE εἰς τὰ τοῦ ΓΖ μέρη τὰ 4 A, 
AE: ἔσται δὴ ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν ΗΚ, KO τῷ 
πλήϑει τῶν 44, 4E. καὶ ἐπεί, ὃ μέρος ἐστὶν ὁ 
ΗΚ τοῦ ΓΖ. τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὃ 4.4 τοῦ ΓΖ, 
10 μείξων δὲ 0 ΓΖ τοῦ ΓΖ, μείξων ἄρα καὶ ὁ ΗΚ τοῦ 
A4. κείσθω τῷ 4.4 ἴσος 0 HM. ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν 
ὁ HK τοῦ ΓΖ. τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὁ ΗΜ τοῦ 
IZ: καὶ λοιπὸς ἄρα ὁ ΜΚ λοιποῦ τοῦ Ζ4 τὸ αὐτὸ 
μέρος ἐστίν, ὅπερ ὅλος ὁ H K ὅλου τοῦ ΓΖ. πάλιν 
15 ἐπεί, ὃ μέρος ἐστὶν ὁ ΚΘ τοῦ ΓΖΩ͂, τὸ αὐτὸ μέρος 
ἐστὶ καὶ ὁ E.A τοῦ ΓΖ, μείξων δὲ o ΓΖΩ͂ τοῦ ΓΖ, 
μείξων ἄρα καὶ ὁ ΘΚ τοῦ EA. κείσϑω τῷ EA ἴσος 
ὁ ΚΝ. ὃ ἄρα μέρος dóviv ὁ ΚΘ τοῦ ΓΖΩ͂, τὸ αὐτὸ 
μέρος ἐστὶ καὶ ὁ ΚΝ τοῦ I'Z: καὶ λοιπὸς ἄρα ὁ 
20 ΝΘ λοιποῦ τοῦ Ζ4 τὸ αὐτὸ μέρος ἐστίν, ὅπερ ὅλος 
ὁ ΚΘ ὅλου τοῦ I. ἐδείχθη δὲ καὶ λοιπὸς ὁ ΜΚ 
λοιποῦ τοῦ Z1 τὸ αὐτὸ μέρος ὦν, ὅπερ ὅλος ὁ HK 
ὅλου τοῦ l': καὶ συναμφότερος ἄρα 0 MK, ΝΘ 
τοῦ 4Ζ τὰ αὐτὰ μέρη ἐστίν, ἅπερ ὅλος ὁ ΘΗ ὅλου 
1. καί] καὶ ὁ V. Z4] 4 add. m. 2 F. 2. ὅλος 7 ὁ 
ὅλος B. 4. ἐστί] ἐστίν F. 8. AE] in ras. V. 9. H K] 
K postea insert. V. ἐστίν PV. καί] om. P. 11. H M] 
MH Vp. 411. ἐστίν PF. 16. ἐστίν F. τοῦ ΓΖ] m. 2 supra 
Scr. F. 117. OK] KO P. 18. ΚΝ] corr. ex KH m. rec. 
; mutat. in KH m. 2 V. 19. μεμέρος P; corr. m. 2. 
στίν F. καὶ λοιπός] λοιπός V. 20. NO] corr. ex HO 


m. rec. p. —. Zz] 4 eras. V. σπερ] m. 2 V. 21. ἐδεί- 
499 δέ — 38: L'4] mg. V. 21. καί] καὶ ὁ BFV.  ó] om. p. 
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EB reliqui Z.4/ easdem partes esse, quae sit totus 
AB totius ΓΖ. 

ponatur enim ΗΘ — 4B. itaque quae partes est 
HO numeri ΓΖ. eaedem est etiam 4E numeri ΓΖ. 
diudatur HO in HK, KO parles numeri I7, AE 
autem in 4.4, ΜῈ partes numeri ΓΖ. itaque multi- 


r Z a tudo numerorum H K, ΚΘ mul- 
i ——— titudini numerorum 44, AE 
H MK ΝΘ aequalis est. et quoniam quae 
4 A E B pars est HK numer ΓΖ. 
I——À————À 


eadem est 4.44 numeri ΓΖ, et 
I'4-LIZ,erit etiam HK — 44. ponatur HM — 4A 4. 
ilaque quae pars esb HK numeri If, eadem est 
H M numeri ΓΖ. quare etiam reliquus MK reliqui Z4 
eadem pars est, quae totus H K totius ΓΖ [prop. VII]. 
rursus quoniam quae pars est KO numeri I'Z, eadem 
est ΕΖ numeri ΓΖ, et ΓΖ.» ΓΖ, erit etiam 0 K ^ E 4A. 
ponatur ΚΝ — E... ilaque quae pars esb ΚΘ mu- 
meri ΓΖ, eadem est K .N numeri ΓΖ. quare eliam 
reliquus ΝΘ reliqui Zzf eadem pars est, quae totus 
ΚΘ totius ΓΖ [prop. VIT]. demonstrauimus autem, 
esse eliam reliquum MK reliqui Zzf1 eandem partem, 
quae totus Η K totius sit ΓΖ. quare eliam MK -]- NO 
eaedem partes sunt numeri 7/Z, quae totus € H totius 


22. ὦν] om. p, 0» V. HK) KHP. 23. ΓΔ] Jl FVp. 
MK] eras. V. N]cor. ex ΗΘ m. 2p. 24. 42] AZ E; 
Z4 Vp. 6H] ΗΘ FVp. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. 1I. AM T 
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τοῦ IZ. ἴσος δὲ συναμφότερος μὲν o MK, ΝΘ 
τῷ ΕΒ, ὃ δὲ OH τῷ B. καὶ λοιπὸς ἄρα ὃ EB 
λοιποῦ τοῦ Ζ4 τὰ αὐτὰ μέρη ἐστίν, ἅπερ ὅλος ὃ 
AB ὅλου τοῦ ΓΖ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


6 9". 

Ἐὰν ἀριϑμὸς ἀριϑμοῦ μέρος f, xal ἕτερος 
ἑτέρου τὸ αὐτὸ μέρος d, καὶ ἐναλλάξ, ὃ μέρος 
ἐστὶν ἢ μέρη ó πρῶτος τοῦ τρίτου, τὸ αὐτὸ 
μέρος ἔσται ἢ τὰ αὐτὰ μέρη καὶ ὃ δεύτερος 

10 rot. τετάρτου. 

᾿Δριϑμὸς γὰρ ὁ A4 ἀριϑμοῦ τοῦ BI' μέρος ἔστω, 
καὶ ἕτερος ὁ Ζ' ἑτέρου vot ΕΖ τὸ αὐτὸ μέρος, ὅπερ 
ὁ 4 τοῦ BI" λέγω, ὅτι καὶ ἐναλλάξ, ὃ μέρος ἐστὶν 
ὁ 4 τοῦ 4 ἢ μέρη, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὁ ΒΓ 

16 τοῦ ΕΖ ἢ μέρη. 

Ἐπεὶ γὰρ ὃ μέρος ἐστὶν ὁ 4 τοῦ BI', vo αὐτὸ 
μέρος ἐστὶ καὶ ὁ 4 τοῦ ΕΖ, ὅσοι ἄρα εἰσὶν ἐν τὰ 
ΒΓ ἀριϑμοὶ ἴσοι τῷ 4, τοσοῦτοί εἰσι καὶ ἐν τῷ ΕΖ 
ἴσοι τῷ 4: διῃρήσθω ὁ μὲν ΒΓ εἰς τοὺς τῷ A 

20 ἴσους τοὺς ΒΗ, ΗΓ, ὁ δὲ ΕΖ εἰς τοὺς τῷ 44 ἴσους 
τοὺς ΕΘ, 0Z: ἔσται δὴ ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν BH, 
ΗΓ τῷ πλήϑει τῶν ΕΘ, ΘΖ. 

Καὶ ἐπεὶ ἴσοι εἰσὶν οὗ BH, HI' ἀριϑμοὶ ἀλλή- 

λοις, εἰσὶ δὲ καὶ of ΕΘ, ΘΖ ἀριϑμοὶ ἴσοι ἀλλήλοις, 


1. T4] 4T' BF. δέ] V corr. ex δή; δή ῬΡΒΕΡ. μὲν 
ὁ] ὁ μέν. | MK, NO] mutat. in HM, ΚΝ m. 8 V; λοι- 
z0g ἄρα ὁ MK, NO τῷ ΕΒ ἴσος ἐστίν mg. m. 2 V. 2. τῷ] 
e cor m. 1 F. EB) BE Vm.1, 4E m. 2. ΘΗ] ΘΝ». 
BA] mutat. in MK m. rec. p. 38. Z4] corr. ex 4Z m. 2 V, 
4Z F. 6. Post ἕτερος ras. b litl., dein τοῦ πρώτου μεέξονος 
τοῦ δευτέρου punctis del. F; totam protasin ita, ut apud nos 
Jegitur, in mg. repetit m. 2. 7. 4] P; om. BFVp. 9. 
δ 
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I4. sed ΜΚ- NO — EB!) et OH — B A. ergo 
eliam reliquus EB reliqui Zzf eaedem partes sunt, 
quae totus 4B totius I'71; quod erat demonstrandum. 


IX. 

Si numerus numeri pàrs est et alius numerus alius 
numeri eadem pars, etiam permutatim, quae pars uel 
partes primus est tertii, eadem pars uel partes erit 
secundus quarti. 

Nam numerus 44 numeri BI' pars sit, et alius 7f 
alius numeri EZ eadem pars sit, quae 44 numeri ΒΓ, 
dico, eliam permutatim numerum BI'eandem partem 
uel partes esse numeri EZ, quae pars uel partes sit 
4 numeri 4. 

Nam quoniam quae pars est 4 numeri BI, eadem 
est 74 numeri EZ, quoi sunt in ΒΓ 
numeri numero 24 aequales, totidem 
7 eliam in EZ sunt numero z/ aequa- 
| - i8 les diuidatur BI' in numeros BH, 

HI' numero 4 aequales, EZ autem 
| in EO, ΘΖ numero zí aequales. ita- 
l^ 7 que multitudo numerorum BH, ΗΓ 
multitudini numerorum EO, ΘΖ aequalis est. et quo- 
niam BH — ΗΓ οὗ ΕΘ — ΘΖ, ei multitudo numerorum 


41) Nam HM -- MK -- EN 4- ΝΘ — 44 -- AE -]- EB, 
eb HM -- 44, ΚΝ — EA. 


ἔσται] ἐστι comp. p., 11. Post ἔστω add. V: ἢ τὰ αὐτὰ μέρη 
punctis del. μέρος ἔσται p. 18. Post BI' add. BV pF m 
m. 9: ἐλάττων. δὲ ἔστω ὃ A τοῦ 4 (4 in ras. m. 1 B εἴ 
supra ὅ scr. ὅπὲρ m, 1 p. 14. ἐστίν F. 11. ἐστίν P 
καί] om. P. 18. εἰσιν PB. 421. ἔσται) ἐστί F , core. τὰς 
24. εἰσίν P. ΕΘ] EZ p. : 
ἌΝΝ 


10 


15 


20 


25 
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καί ἐστιν ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν ΒΗ, ΗΓ τῷ πλήϑει 
τῶν ΕΘ, ΘΖ, ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν ὁ ΒΗ τοῖ ΕΘ 
ἢ μέρη, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ó ΗΓ τοῦ ΘΖ ἢ 
τὰ αὐτὰ uígq ὥστε καὶ ὃ μέρος ἐστὶν ὁ BH τοῦ 
ΕΘ ἢ μέρη, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ συναμφότερος 
ὁ ΒΓ συναμφοτέρου τοῦ ΕΖ ἢ τὰ αὐτὰ μέρη. ἴσος 
δὲ ὁ μὲν BH τῷ 4, ó δὲ ΕΘ τῷ 4: ὃ ἄφα μέρος 
ἐστὶν ὁ 4 vot 4 ἢ μέρη, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ 
ὃ ΒΓ τοῦ ΕΖ ἢ τὰ αὐτὰ μέρη" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


ε΄. 

Ἐὰν ἀριϑμὸς ἀριϑμοῦ μέρη ἢ, καὶ ἕτερος 
ἑτέρου τὰ αὐτὰ μέρη j, καὶ ἐναλλάξ, ἃ μέρη 
ἐστὶν ὃ πρῶτος τοῦ τρίτου ἢ μέρος, τὰ αὐτὰ 
μέρη ἔσται καὶ ὁ δεύτερος τοῦ τετάρτου ἢ το 
αὐτὸ μέρος. 

᾿Δριϑμὸς γὰρ ὃ 48 ἀριϑμοῦ τοῦ I' μέρη ἔστω, 
καὶ ἕτερος ὁ 4Ε évégov τοῦ Ζ τὰ αὐτὰ μέρη" λέγω. 
ὅτι καὶ ἐναλλάξ, ἃ μέρη ἐστὶν ὁ AB τοῦ ΔῈ ἢ μέ- 
Qog, τὰ αὐτὰ μέρη ἐστὶ καὶ ὁ D τοῦ Z ἢ τὸ αὐτὸ 
μέρος. 

Ἐπεὶ γάρ, ἃ μέρη ἐστὶν ὃ AB τοῦ DI, τὰ αὐτὰ 
μέρη ἐστὶ καὶ 0 4Ε τοῦ Z, ὅσα ἄρα ἐστὶν ἐν τῷ 
AB μέρη τοῦ I, τοσαῦτα καὶ ἐν τῷ 4E μέρη τοῦ 
Ζ. διῃρήσθω ὃ μὲν AB εἰς τὰ τοῦ Γ' μέρη τὰ AH, 
HB, € δὲ 4Ε εἰς τὰ τοῦ Ζ μέρη và 40, ΘΕ: ἔσται 

2. ΕΘῚ corr. ex EZ m. 1 F. 4. ὥστε] -τε in ras. V. 
7. δέ] δή P. 12. 5] P; om. BFVp. 18. Ante ἤ inp 
del. καί. μέρος corr. ex μέρη p. 14. ἔσται μέρη V. 


καί] m. 2 F. 16. 4B] inter 4 et B duae litt. eras. V. 
ἔστω o, ἔσται F. 17. Post μέρη add. BFVp: ἔστω δέ 


δέ m. 2 F; ἐλάττων δὲ ἔστω B) ὁ AB τοῦ ΔῈ ἐλάσσων (m. 
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BH, HI mulüitudini numerorum ΕΘ, ΘΖ aequalis 
est, erit etiam HI' numeri ΘΖ eadem pars uel partes, 
quae BH numeri EO. quare etiam quae pars uel 
partes est BH numeri EO, eadem pars uel partes 
est BI'numeri EZ [prop. V et VI]. sed BH — 4A, 
EG — 4. ergo quae pars uel partes est 4 numeri 
41, eadem pars uel partes est etiam BI' numeri EZ; 
quod erat demonstrandum. 


X. 

Si numerus numeri partes sunt, ei alius numerus 
alius numeri eaedem partes, etiam permutatim quae 
paries uel pars primus est tertii, eaedem partes uel 
pars est secundus quarti. ᾿ 

Numerus enim 4B numeri I' partes sint, et alius 
44E alius numeri Z eaedem partes. dico, etiam per- 
mutatim numerum l'easdem partes uel partem esse 
numeri Z, quae 4B numeri 4E. 

nam quoniam quae partes est 4B 
numeri I; eaedem est etiam 41 E nu- 


| 14 meri Z, quot sunt in 4B partes nu- 

14 Z meri I; totidem partes numeri Z in 
l T ie | AE sunt diuidatur 4B in ΑΗ, 
[ | HB partes numeri DI, 4E autem 
5. «εἰ in 40, GE partes numeri Z. erit 
2 F,om.B)  18.ó]om, F. 19. ἐστίν F. τοῦ] om.p. 
31. d] m. 9 B. 33. ἄρα] m. 2 F. 34. ΓῚ in ras. 4 
litt. e corr. F. 36. HB] H e corr. V. — 4E] E in ras. P. 
2 lit. V; 40 F (sed A e corr). 


40] 4 e corr. p; post ras. 
] E erae.; de Ee F. 
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δὴ ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν AH, HB τῷ πλήϑει τῶν 
40, ΘΕ. καὶ ἐπεί, ὃ μέρος ἐστὶν ὃ AH τοῦ Γ, τὸ 
αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὃ 416 τοῦ Z, καὶ ἐναλλάξ, ὃ μέρος 
ἐστὶν ὁ AH τοῦ 2410 ἢ μέρη, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ 
ὅ καὶ ὃ Γ τοῦ Z ἢ τὰ αὐτὰ -μέρη. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ 
καί, ὃ μέρος ἐστὶν ὃ ΗΒ τοῦ ΘΕ ἢ μέρη. τὸ αὐτὸ 
μέρος ἐστὶ καὶ ὃ Γ' τοῦ Z ἢ τὰ αὐτὰ μέρη" ὥστε 
καί [ὃ μέρος ἐστὶν ὁ AH τοῦ 4Θ ἢ μέρη. τὸ αὐτὸ 
μέρος ἐστὲ καὶ ὃ ΗΒ τοῦ OE ἢ τὰ αὐτὰ μέρη" καὶ 
10 ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν ὃ ΔΗ τοῦ 4Θ ἢ μέρη, τὸ αὐτὸ 
μέρος ἐστὶ καὶ ὃ AB τοῦ AE ἢ τὰ αὐτὰ μέρη ἀλλ᾽ 
ὃ μέρος ἐστὶν ὁ 4H τοῦ 210 ἢ μέρη, τὸ αὐτὸ μέρος 
ἐδείχϑη καὶ ὃ Γ' τοῦ Z ἢ τὰ αὐτὰ μέρη, καὶ] ἃ [ἄρα] 
μέρη ἐστὶν ὁ 48Β τοῦ 4Ε ἢ μέρος, τὰ αὐτὰ μέρη 
16 ἐστὶ καὶ ὁ Γ τοῦ Z ἢ τὸ αὐτὸ μέρος" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


εα΄. 

Ἐαν ἡ ὡς ὅλος πρὸς ὅλον, οὕτως ἀφαιερε- 
ϑεὶς πρὸς ἀφαιρεϑέντα, καὶ ὃ λοιπὸς πρὸς τὸν 
λοιπὸν ἔσται, ὡς ὅλος πρὸς ὅλον. 

20 Ἔστω ὡς ὅλος ὃ 48 πρὸς ὅλον τὸν L4, οὕτως 
ἀφαιρεϑεὶς ὁ AE πρὸς ἀφαιρεϑέντα τὸν ΓΖ' λέγω, 
ὅτι καὶ λοιπὸς ὁ ΕΒ πρὸς λοιπὸν τὸν Z4 ἐστιν, ὡς 
ὅλος ὁ 48 πρὸς ὅλον τὸν ΓΖ. 

Ἐπεί ἐστιν ὡς 0 AB πρὸς τὸν ΓΖ, οὕτως ὁ 4E 


1. δή] δέ p. AH, HB] in ras. φ. 2. 40, GE] 
erae, F. 8. καί] (alt.) Pp, Bm.rec;om.FV. 4. 40] 84 P. 

5. Γ΄] post ras. 1 htt. F. τὰ αὐτά om. p. διὰ τὰ — T: 
μέρη om. V; ὥστε καὶ ὁ HB τοῦ ΘΕ τὸ αὐτό ἐστι μέρος ἢ 
μέρη, ὅπερ ὁ ' log τῷ HB, τουτέστιν ὁ AH, τῷ ἴσῳ τῷ 49, 
τουτέστιν τῷ ΘΕ P idem V mg. m. 1 bis (μέρος vcio, τοῦ 
AB τουτέστι). 6 ΗΒ] BH F τὸ αὐτὸ μέρος] bis P, 
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igitur multitudo numerorum 4H, H B multitudini nu- 
merorum ΖΘ, 6 E aequalis. et quoniam quae pars est 
“ΔΗ numeri I, eadem est 710 numeri Z, permutatim 
quae pars uel partes est 4H numeri 7/0, eadem pars 
uel partes est eliam I' numeri Z [prop. IX]. eadem de 
causa eiiam quae pars uel partes est HB numeri 
O E, eadem pars uel partes est I'numeri Z. quare 
eliam quae partes uel pars est 4B numeri ΖΕ, eae- 
dem partes uel pars est etiam Γ' numeri Z!); quod 
erat demonstrandum. 


XI. 


Si est ut totus ad totum, ita ablatus ad ablatum, 
eliam reliquus ad reliquum erit, ut totus ad totum. 
Sit 48: ΓΖ τὸ ΑΕ: ΓΖ. dico, esse etiam 

. EB:Z4— Α4Β.ΓΔ. 
quoniam est 4B : ΓΖ — 4Ε: ΓΖ, erit AE eadem 


1) Nam A4H eadem pars uel partes est numeri 46, quae 
HB numeri ΘΕ. ergo (prop. V et VI) 4B numeri 4 E eadem: 
pars uel partes est, quae 4H numeri 46 siue quae I' numeri 
Z. — sed quae hanc ipsam ratiocinationem continent uerba 
lin. 8—18, merito auctoritate codicis P 'Theoni tribuenda esse 
uideri possunt (Campanus in his libris aritbmeticis tanto opere 
a& Graecis discrepat, ut perraro ex eo documenta peti possint). 


corr. m. 2. — 7. μέρος] eras. F. ἐστὶ καί] om. F. 8.0 
μέρος — 18: μέρη καί] mg. m. rec. P. 8. ὃ ἄρα μέρος F. 9. 
ἄρα μέρος Vp. HB τοῦ — 11: καὶ 6] om. Y». HB| 
He Y. 10.40] 40 F. 11 4B]dO Y. 4] AEF. 

13. ἄρα] m. rec. P. 14. ἐστίν] ἐστὶ καί Vp. 16. ἐστίν P. 
17. ὡς om. p. 22. ὁ λοιπὸς ὁ V. Post πρός add. V: ὅλον 
τὸν Τ'Ζ πρὸς τόν, del m. 1. Z4] 4Z P. 84. Post ἐπεέ 
add. γάρ F'V m. 2, P m. rec. . 6] (alt) in ras. m. 1 B. - 


Q 
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πρὸς τὸν ΓΖ, ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν ὁ 48 τοῦ D 
μέρη, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὁ 4Ε τοῦ ΓΖ T τὰ 
αὐτὰ μέρη. καὶ λοιπὸς ἄρα ὁ ΕΒ λοιποῦ τοῦ Z4 τὸ 
αὐτὸ μέρος ἐστὶν ἢ μέρη, ἅπερ ὁ AB τοῦ I4. ἔστιν 
ἄρα ὡς ὁ EB πρὸς τὸν Z4, οὕτως ὃ AB πρὸς τὸν 
I4: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


εβ΄. 

Ἐὲὴὰν ὦσιν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἀνάλογον, 
ἔσται ὡς εἷς τῶν ἡγουμένων πρὸς ἕνα τῶν 
ἑπομένων, οὕτως ἅπαντες oí ἡγούμενοι πρὸς 
ἅπαντας τοὺς ἑπομένους. 

Ἔστωσαν ὑποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἀνάλογον oí Α, B, 
I, 4, ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὃ Γ πρὸς τὸν 4f 
λέγω, ὅτι ἐστὶν ὡς Ó 4 πρὶς τὸν B, οὕτως οἵ A, T 
πρὸς τοὺς B, 4. 

Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς ὁ Α πρὸς τὸν B, οὕτως ὃ Γ 
πρὸς τὸν 4, ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν ὃ 4 τοῦ B ἢ μέρη, 
τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὁ Γ τοῦ Zi ἢ μέρη. καὶ συν- 
αμφότερος ἄρα ὃ 4, Γ συναμφοτέρου τοῦ B, 4 τὸ 
αὐτὸ μέρος ἐστὶν ἢ τὰ αὐτὰ μέρη, ἅπερ Ó 4 τοῦ B. 
ἔστιν ἄρα ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν B, οὕτως οἵ 4, Γ' πρὸς 
τοὺς B, 41 ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


νγ΄. 
Ἐὰν τέσσαρες ἀριϑμοὶ ἀνάλογον ὦσιν, xal 


ἐναλλὰξ ἀνάλογον ἔσονται. 


XIII. Philop. in anal. post. fol. 18. 


4Z P. 4. ἅπερ] -περ eras. F. ὁ] bis p. 19. ἀνάλογον 


1 τόν] om. V. 2. ἐστίν F. 8. λοιπόρ] λοιπόν p. . m 
om. Vp, euan. F. 18. ὁ | δέφ. ó I'— 14: B, otto 
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AT pars uel partes numeri ΓΖ, quae 4B nu- 
| meri ΓΖ [def. 20]. quare etiam reliquus EB 

ΕἸ reliqui Zzf eadem pars uel partes erit, quae 
| 4 AB numeri I [prop. VII. VIII]. ergo 
| | EB:Z4-— 4Β: ΓΖ 

B. 4i [def. 20]; quod erat. demonstrandum. 


XII. 

Si quotlibet numeri proportionales sunt, erunt, ut 
unus praecedentium ad unum sequentium, ita omnes 
praecedentes ad omnes sequentes. 

Sint quotlibet numeri proportio- 
nales 4, B, I, 4, ita ut sit 

T A: Β-- Γ: Ζ. 

4 dico, esse 4: Β-ξ 4 -Ἐ D: B-- 4A. 
B |r nam quoniam est 4: B — Γ: 2, 
quae pars uel partes est 4 numeri 
B, eadem pars uel partes est etiam 
n: numeri Z/ .[def. 20]. quare etiam 4 -| I' eadem 
pars uel partes sunt numerorum B - 4, quae 4 
numeri B [prop. V. VI]. ergo 

4: B— 4--LD:B- 4 .[def. 20]; 

quod erat demonstrandum. 


XIII. 


Si quattuor numeri proportionales sunt, etiam 
permutatim proportionales erunt. 


N. 


om. p. 16. 4] in ras. m. rec. Fo τόν] τό 9 17. 6] 
7 9 (non FP). τοῦ] τόν g. 9. ὁ] 9 corr. Y ,m.2F 
20. ἐστίν) comp. F, euan. Dein. in seq. 28 folia perga- 
meni recentissimi (9); incip. ἐστὴν 7| «vÀ., desin. IX, 16 fin.: 
δεῖξαι. 21. Post ἔστιν in B: 0, del. τὰ. '$.  €$&. $e τῳ. 
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Ἔστωσαν τέσσαρες ἀφιϑμοὶ ἀνάλογον οἵ 4, B; T, 
Ζ, ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὃ Γ πρὸς τὸν 4’ λέγω, 
ὅτι καὶ ἐναλλὰξ ἀνάλογον ἔσονται, ὡς € 4 πρὸς τὸν 
I, οὕτως ὁ B πρὸς τὸν 4. 

Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς ὁ A4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ Γ 
πρὸς τὸν 4, ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν ὁ 4 τοῦ B ἢ μέρη; 
τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὁ Γ τοῦ 4 ἢ τὰ αὐτὰ μέρη. 
ἐναλλὰξ ἄρα, ὃ μέρος ἐστὶν ὃ 4 τοῦ Γ ἢ μέρη, τὸ 
αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὁ B τοῦ 4 1] τὰ αὐτὰ μέρη. ἔστιν 
ἄρα ὡς ὃ Α πρὸς τὸν I, οὕτως ὁ B πρὸς «τὸν 4 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

ιδ΄. 

Ἐὰν ὦσιν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ καὶ ἄλλοι 
αὐτοῖς ἴσοι τὸ πλῆϑος σύνδυο λαμβανόμενοι 
καὶ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, καὶ δι᾽ ἴσου ἐν τῷ αὐτῷ 
λόγῳ ἔσονται. 

Ἔστωσαν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ o( 4, B, Γ καὶ ἄλλοι 
αὐτοῖς ἴσοι τὸ πλῆϑος σύνδυο λαμβανόμενοι ἐν τῷ 
αὐτῷ λόγῳ οἵ 4, E, Z, ὡς μὲν ὁ 4 πρὸς τὸν B, 
οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν E, ὡς 0b ὁ B πρὸς τὸν I, o9- 
τῶς 0 E πρὸς τὸν Z' λέγω, ὅτι καὶ Ov ἴσου ἐστὶν 
ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν I, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν Z. 

Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὃ 4 
πρὸς τὸν E, ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν 4, 
οὕτως ὁ B πρὸς τὸν E. πάλιν. ἐπεί ἐστιν ὡς ὃ B 
πρὸς τὸν Γ, οὕτως ὁ E πρὸς τὸν Z, ἐναλλὰξ ἄρα 
ἐστὶν ὡς ὁ B πρὸς τὸν E, οὕτως ὃ Γ πρὸς τὸν Ζ. 
ὡς δὲ 0 B πρὸς τὸν E, οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν 4 καὶ 


9. B] e corr. V. nu: τὰ αὖτα p. 1. καί] om. Vpg. 
40yo] m. rec. B. ΤΊ Γ᾿, 4 Ρ. 487. og] om. p. 
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Sint quattuor numeri proportionales 44, B, Γ, 4, 
ita ut sit 4: B -- ID': 4. dico, esse etiam permutatim 
A:ID-B:A. 

nam quoniam est 4: B — I': 4, quae 

. pars uel partes est 4 numeri B, eadem pars 
uel partes erit etiam I' numeri Z/ [def. 20]. 

|i 4 aque permutatim quae pars uel partes 

B | | esti 4 numeri I', eadem pars uel partes 

I | est etiam B numeri Z [prop. X]. ergo 
- ^" 4:I-—B:2Z4 [def. 20); quod erat de- 
monstrandum. 


XIV. 


Si quotlibet numeri dati sunt et alii iis numero 
aequales bini simul coniuncti eb in eadem proportione, 
eliam ex aequo in eadem proportione erunt. 

Sint quotlibet numeri 44, B, I' et alii iis numero 
aequales bini simul coniuncti in eadem proportione 


4, E, Z, iia ut git 4d: Bx 4: E et B:I'— E:Z. 
dico, esse etiam ex aequo 4: Γ Ξξι 4:Z. 
nam quoniam est 4: B — 7: E, permutatim erit 
4:4 -—B:E[prop. XIII]. rursus quoniam est 
B:I-—E:Z, 
permutatim erii B: E— I': Z [id.]. sed B: Es 4: 4. 
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ὡς ἄρα ὁ 4 πρὸς τὸν 4, οὕτως ὁ Γ πρὸς τὸν Ζ᾽ 
ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν lI, οὕτως ὁ 4 
πρὸς τὸν Z' ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιε΄. 

Ἐὰν μονὰς ἀριϑμόν τινα μετρῇ, ἰσακις δὲ 
ἕτερος ἀρεϑμὸς ἄλλον τινὰ ἀριϑμὸν μετρῇ. καὶ 
ἐναλλὰξ ἰσάκις ἡ μονὰς τὸν τρίτον ἀριϑμὸν 
μετρήσει καὶ ὃ δεύτερος τὸν τέταρτον. 

Μονὰς γὰρ ἡ 4 ἀριϑμόν τινα τὸν BI' μετρείτω, 
ἰσάκις δὲ ἕτερος ἀριϑμὸς ὁ zl ἄλλον τινὰ ἀριϑμὸν 
τὸν ΕΖ μετρείτω" λέγω, ὅτι καὶ ἐναλλὰξ ἰσάκις ἡ 4 
μονὰς τὸν 4 ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ ὁ ΒΓ τὸν EZ. 

Ἐπεὶ γὰρ ἰσάκις ἡ Α μονὰς τὸν BI' ἀριϑμὸν 
μετρεῖ καὶ ( 4 τὸν EZ, ὅσαι ἄρα εἰσὶν ἐν τῷ ΒΓ 
μονάδες, τοσοῦτοί εἰσι καὶ ἐν τῷ ΕΖ ἀριϑμοὶ ἴσοι 
τῷ 4. διῃρήσϑω ὁ μὲν ΒΓ εἰς τὰς ἐν ἑαυτῷ μο- 
νάδας τὰς BH, ΗΘ, OI, ὃ δὲ EZ εἰς τοὺς τῷ 4 
ἴσους τοὺς EK, ΚΑ, AZ. ἔσται δὴ ἴσον τὸ πλῆϑος 
τῶν ΒΗ, ΗΘ, ΘΓ τῷ πλήϑει τῶν ΕΚ, ΚΑ, 4Ζ. 
καὶ ἐπεὶ ἴσαι εἰσὶν α BH, HO, ΘΓ μονάδες ἀλλή- 
λαις, εἰσὶ δὲ καὶ οἵ ΕΚ, ΚΑ, AZ ἀριϑμοὶ ἴσοι ἀλλή- 
λοις, καί ἐστιν ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν BH, ΗΘ, ΘΓ μο- 
νάδων τῷ πλήϑει τῶν EK, ΚΑ, AZ ἀριϑμῶν, ἔσται 
ἄρα ὡς ἡ ΒΗ μονὰς πρὸς τὸν ΕΚ ἀριϑμόν, οὕτως 
ἡ ΗΘ μονὰς πρὸς τὸν Καὶ ἀριϑμὸν καὶ ἡ ΘΙ uo- 
νὰς πρὸς τὸν 4Z ἀριϑμόν. ἔσται ἄρα καὶ ὡς εἷς 


2. ἐναλλὰξ ἄρα] in ras. m. 1 p. 4] in ras. g. e. 
ἀριϑμόν] om. p. 7. ἀριϑμόν] om. B. 8. uezos B. 9. τινὰ 
e corr. V. μετρήτω B φ. 10. δέ] supra m. 1 V. ὁ 4 
supra m. 1 V. τινα] τινὰ μετρείτω V, τινὰ μετρήτω g. 
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quare eliam 4: 2 — I':Z. ergo permutatim erit 
4: Γτ-ε 4:2 [id]; quod erat demonstrandum. 


XV. 


Si unilas numerum aliquem metitur, et alius nu- 
merus alium numerum aequaliter metitur, etiam per- 
mutatim unitas tertium numerum et secundus quartum 
aequaliter metietur. 

Nam unitas 4 numerum aliquem BI' metiatur, et 
alius numerus 47 alium numerum EZ aequaliter me- 

tiatur. dico, etiam per- - 


2, B H 60 Γ΄  mutatim unitatem 4 nu- 
4 | merum 47/7 οὗ BI' nume- 
I—————i . 
.E K -4 7 rum EZ aequaliter me- 
j[—————À————————————A4 din. 


nam quoniam unitas 44 numerum BI' et 71 nume- 
rum EZ aequaliter metitur, quot sunt in BI' unitates, 
iot eliam in EZ numeri sunt numero 47 aequales. 
diuidatur BI'in unilatles suas BH, HO, ΘΓ et EZ in 
numeros EK, K 4, AZ numero ΖΓ aequales. erit igi- 
iur multitudo numerorum BH, HO, €I' multitudini 
numerorum EK, K 4, 42 aequalis. οὐ quoniam 
BH — H0 —609r 
οὐ etiam EK — Κα — 32, et multitudo unitatum 
BH, H0, ΘΓ multitudini numerorum EK, Κα, AZ 
aequalis est, erit BH: EK — HO: ΚΑ — OI: AZ. 
ἰσάκις er^ εἰσίν PÉ ἀριθμῷ pl ru ἡ μὰ μέξαν. 
τῷ] PB, αὐτῷ Vp 18. δή] δὲ p. 19. KA] K ecorr. V. 
23. τῶν EK) τῷ M, EK 9. 94. oc] m. 2 V. 705] 
om. p. οὕτως] in ras. m. 9 V. 26. H6] in ras. m. 2 V. 


ΚΑΊ in ras. m. 2 V. καὶ ἡ — 26: ἀρυϑμόν] mg. m. ἃ V. 
26. ἀριϑμόν] om. B. £ovot| ἔστιν cov. v. 


222 ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ ζ΄. 


τῶν ἡγουμένων πρὸς ἕνα τῶν ἑπομένων, οὕτως ἅπαν- 
τες oí ἡγούμενοι πρὸς ἅπαντας τοὺς ἑπομένους" ἔστιν 
ἄρα ὡς ἡ BH μονὰς πρὸς τὸν ΕΚ ἀριϑμόν, οὕτως 
ὁ ΒΓ πρὸς τὸν ΕΖ. ἴση δὲ ἡ ΒΗ μονὰς τῇ 4 μο- 

5 νάδι, ὃ δὲ EK ἀριϑμὸς τῷ 4 ἀριϑμῷ. ἔστιν ἄρα ὡς 
ἡ 4 μονὰς πρὸς τὸν 4 ἀριϑμόν, οὕτως ὁ ΒΓ πρὸς 
τὸν ΕΖ. ἰσάκις ἄρα ἡ 4 μονὰς τὸν 4 ἀριϑμὸν με- 
vost καὶ ὁ ΒΓ τὸν ΕΖ' ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


(S. 

10 E&v δύο ἀριϑμοὶ πολλαπλασιάσαντες ἀλλή- 
λους ποιῶσί τινας, οἱ γενόμενοι ἐξ αὐτῶν ἴσοι 
ἀλλήλοις ἔδονται. 

Ἔστωσαν δύο ἀριϑμοὶ o( 4, B, καὶ ὁ μὲν 4 τὸν 
B πολλαπλασιάσας τὸν Γ ποιείτω, ὁ δὲ B τὸν A4 πολλα- 

16 πλασιάσας τὸν Zi ποιείτω" λέγω, ὅτι ἴσος ἐστὶν ὁ T 
τῷ 4. 

Ἐπεὶ γὰρ ὁ 4 τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν Γ᾽ πε- 
ποίηκεν, ὃ B ἄρα τὸν I' μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ Α 
μονάδας. μετρεῖ δὲ καὶ ἡ Ε μονὰς τὸν 4 ἀριϑμὸν 

40 κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας" ἰσάκις ἄρα ἡ E μονὰς 
τὸν 4 ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ 0 B τὸν I. ἐναλλὰξ ἄρα 
ἰσάκις ἡ E μονὰς τὸν B ἀριϑμὸν μετρεῖ xal Ó 4 
τὸν I. πάλιν, ἐπεὶ ὁ B τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν 
4 πεποίηκεν, ὃ 44 ἄρα τὸν 4 μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν 

?5 τῷ B μονάδας. μετρεῖ δὲ καὶ v, E μονὰς τὸν B 
κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας" ἰσάκις ἄρα ἡ E μονὰς 
τὸν B ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ ὃ 4 τὸν 4. ἰσάκις δὲ 
ἡ E μονὰς τὸν B ἀριϑμὸν ἐμέτρει καὶ ὁ 4 Στὸν Γ' 


μο- 


8. ἄρα] ἄρα καί p. p. 
j V. μο- 


πρός] bis P. — 4.0] ἡ 
zé0t] -δὲ in ras. V. 1. ἡ] ὁ P. 2 


A| supra m. 
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eril autem etiam, ut unus praecedentium ad unum se- 
quentium, iia omnes praecedentes ad omnes sequentes 
[prop. XII]. quare BH: EK — ΒΓ: EZ. sed BH — 4, 
el EK — 7. quare erit 4: 4 — ΒΓ: EZ. ergo uni- 
ias ΑἹ numerum 4 eti BI' numerum EZ aequaliter 
metitur; quod erat demonstrandum. 


XVI. 
Si duo numeri alter alterum multiplicans numeros 
aliquos efficiunt, numeri effecti inter se aequales erunt. 
Sint duo numeri 4, B, et sit 
4» B-—I,B»A4- A. 
dico, esse I' — 4. 


| A nam quoniam 4»« B-—I,B 
[——— ———— ΙΒ numerum Γ΄ secundum unitates 
ΓΙ | numeri 4 metitur. uerum etiam 
Δι — ———4 unitas E numerum 4 secundum 


I— E | unitates eius metitur. ilaque 
unitas E numerum 4 et B numerum Γ᾽ aequaliter 
metitur. itaque permutatim unitas E numerum B et 4 
numerum I'aequaliter metitur [prop. XV]. rursus quo- 
niam B 5€ 4 — 22, 4 numerum zZ secundum unitates 
numeri B metitur. uerum eliam unitas E numerum 
B secundum unitates eius metitur. itaque unitas E 
numerum B eti 4 numerum 47 aequaliter metitur. 
uerum unitas E numerum B et 4 numerum Γ᾽ aequa- 


νάς] om. P. &ouÉuós] om. P. μετρῇ g. 11. ποιῶσιν B. 
14. ποιήτω V, sed corr. 19. ἡ] supra m. 1 p. E] e corr. p. 
20. αὐτῇ p. ᾿ἄρα] in ras. V. 21. ἰσάκις ἄρα P m. 1, corr. 
m. rec. 22. ἰσάκις} om. p. μονὰς ἰσάκις p. 48. 4 ] in 
ras. m. 1 B. 25. τῷ] αὐτῷ P, corr. m. rec. 21. τὸν 
4 — 98: καὶ ὁ 4] om. p. — 28. ἐμέτρειλ P4 μετοῖ ΝΟ. 


10 


15 


20 


2b 
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e [d 7 - 


ἰσάκις ἄρα ( 4 ἑκάτερον τῶν I', 4 μετρεῖ. ἴσος 
ἄρα ἐστὶν ὁ Γ τῷ 41 ἵπερ ἔδει δεῖξαι. 


4, 


ιζ΄. 

Ἐὰν ἀριϑμὸς δύο ἀριϑμοὺς πολλαπλασιάσας 
ποιῇ τινας, οἵ γενόμενοι ἐξ αὐτῶν τὸν «v- 
τὸν ἕξουσι λόγον τοῖς πολλαπλασιασϑεῖσιν. 

᾿Δφριϑμὸς γὰρ ὁ .4 δύο ἀριϑμοὺς τοὺς B, Γ πολλα- 
πλασιάσας τοὺς 4,, E ποιείτω" λέγω, ὅτι ἐστὶν ὡς 
ὁ B πρὸς τὸν Γ, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν E. 

Ἐπεὶ γὰρ ὁ 4 τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν 4 πε- 
ποίηκεν, ὃ B ἄρα τὸν 4 μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ Α 
μονάδας. μετρεῖ δὲ καὶ ἡ Ζ μονας τὸν 44 ἀριϑμὸν 
κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας" ἰσάκις ἄρα ἡ Ζ μονὰς 
τὸν 4 ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ ὃ B τὸν 4. ἔστιν ἄρα 
ὡς ἡ Ζ μονὰς πρὸς τὸν Α4 ἀριϑμόν, οὕτως ὁ B 
πρὸς τὸν 4. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς ἡ Z μονὰς 
πρὸς τὸν 4 ἀριϑμόν, οὕτως ὁ Γ' πρὸς τὸν Ε΄ καὶ 
ὡς ἄρα ὁ B πρὸς τὸν Z4, οὕτως ὁ D πρὸς τὸν E. 
ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ B πρὸς τὸν Γ, οὕτως ὁ 4 
πρὸς τὸν E" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιη΄. 

Ἐὰν δύο ἀριϑμοὶ ἀριϑμόν τινα πολλαπλα- 
σιάδαντες ποιῶσί τινας, oí γενόμενοι ἐξ αὐὖ- 
τῶν τὸν αὐτὸν ἕξουσι λόγον τοῖς πολλαπλα- 
σιάσασιν. 


1. ὁ 4] om. p. τῶν] τόν p. ὅ. τὸν αὐτόν] supra V. 
7. πολλαπλασιασϑεῖσι p. 8. τούς] in ras. V. 11. τῷ] αὐτῷ P, 
αὐτῷ τῷ m. rec. 18. αὐτῇ p.  15.7]supram.1p. ἀριϑ- 
Aor] om. P. 17. καὶ ὡς — 18: πρὸς τὸν E] om. P. 18. 


ELEMENTORUM LIBER VII. 225 


liter metiebatur [p. 222, 22]. itaque .4 utrumque 

numerum Γ, 4 aequaliter metitur. ergo Γ — 21; quod 

erat demonstrandum. | 
XVII. 

Si numerus duos numeros multiplicans numeros 
aliquos efficit, numeri ex iis effecti eandem rationem 
habebunt, quam habent numeri multiplicati. 

Nam numerus 4 duos numeros B, Γ multiplicans 
numeros 77, E efficiat. dico, esse B: I' — 4: E. 


* I— —34 4 


B1———————À I'—— ——————4 
4 E 
I ——————— / 4——————————À 
I2 


quoniam enim 44 numerum B multiplicans 4] effe- 
cit, B numerum 47 metitur secundum unitates numeri A. 
uerum eiiam Z unitas numerum 4 secundum unitates 
eius metitur. itaque unitas Z numerum 4 οὐ B nu- 
merum “44 aequaliler metitur. quare Z: 4 — B: 4 
[def. 20]. eadem de causa erit etiam Ζ : 4 — I': E. 
quare etiam B : 44 — I': E. itaque permutando [prop. 
XIH] B:I'— 4: E; quod erat demonstrandum. 


XVIII. 
Si duo numeri numerum àliquem multiplicantes 
numeros aliquos efficiunt, numeri inde effecti eandem 
rationem habebunt, quam multiplicantes. 


τὸν 47 4 V g. 24. ἔχουσι P. πολλαπλασιάσασι p, πολλα- 
πλασιάξουσι V q. Dein seq. in V: δύο γὰρ ἀριϑμοὶ of A4, B 
ἀριϑμόν τινα τὸν Γ' πολλαπλασιάσαντες ποιῶσί τινας oL γενό- 
ενοι ἐξ αὐτῶν τὸν αὐτὸν ἕξουσι τοῖς πολλαπλασιασα (ras. 9 
itt.); punctis del. m. 1. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. Τί. ^S 


σι 


10 


1 


Q 


20 


2 


Qt 


226 ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ ζ΄. 


“4ύο γὰρ ἀριϑμοὶ ol 4, B ἀριϑμόν τινα τὸν T 
πολλαπλασιάσαντες τοὺς 4,, E ποιείτωσαν. λόγω, ὅτι 
ἐστὶν ὡς ὁ 44 πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν E. 

Ἐπεὶ γὰρ ὁ 4 τὸν Γ πολλαπλασιάσας τὸν 4 πε- 
ποίηκδν, καὶ ὃ Γ ἄρα τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν 4 
πεποίηκεν. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὃ Γ τὸν B πολλα- 
πλασιάσας τὸν E πεποίηκεν. ἀφιϑμὸς δὴ ὁ Γ᾽ δύο 
ἀριϑμοὺς τοὺς 4, B πολλαπλασιάσας τοὺς 4, E πε- 
ποίηκεν. ἔστιν ἄρα ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ 
2 πρὸς τὸν E' ὕπερ ἔδει δεῖξαι. » 


L9. 

Ἐὰν τέσσαρες ἀριϑμοὶ ἀνάλογον ὦσιν, ὁ 
ἐκ πρώτου καὶ τετάρτου γενόμενος ἀριϑμὸς 
ἴσος ἔσται τῷ ἐκ δευτέρου καὶ τρέτου γενο- 
μένῳ ἀριϑμῷ᾽ καὶ ἐὰν ὃ ἐκ πρώτου καὶ τετάρ- 
του γενόμενος ἀριϑμὸς ἴσος Tj τῷ ἐκ δευτέρου 
καὶ τρίτου, oí τέσσαρες ἀριϑμοὶ ἀνάλογον 
ἔσονται. 

Ἔστωσαν τέσσαρες ἀριϑμοὶ ἀνάλογον οἱ 4, B, T, 
4, ὡς 0 4 πρὸς τὸν B, οὕτως o Γ πρὸς τὸν 4, 
καὶ ὃ μὲν A τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν E ποιείτω, 

ὁ δὲ Β τὸν Γ πολλαπλασιάσας τὸν Ζ ποιείτω" λέγω, 
ὅτι ἴσος ἐστὺν ὁ Ε τῷ Ζ. 

Ὁ γὰρ Α τὸν Γ πολλαπλασιάσας τὸν Η ποιείτω. 
ἐπεὶ οὖν ὁ 4 τὸν Γ πολλαπλασιάσας τὸν Η πεποίηκεν, 
τον δὲ 4 πολλαπλασιάσας τὸν E πεποίηκεν, ἀριϑ- 
μὸς δὴ ὁ 4 δύο ἀριϑμοὺς τοὺς Γ, 4 πολλαπλασιάσας 


1. τὸν ΓῚ om. p. 2. τὸν Γ' τούς p. «ποιήτωσαν g. 8. 
ὡς jon» p. ὅ. καί] m. 2 V; om. p. ἄρα] del. V, om. g. 
6. die τὰ — 8: πεποίηκεν) mg. m. Ἃ V, om. q. 7. δύο] 
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Duo enim numeri Z, B numerum aliquem Γ΄ mul- 
liplicantes 4/7, E efficiant. dico, esse 44: B — 44: E. 


"RU di TE nam quoniam .4 nu- 
Βι..- ; merum Γ΄ multiplicans nu- 
4.-.. 1 merum 27 eílecit, etiam Γ 


————Eg —74 numerum 4 multiplicans 

numerum 4 effecit [prop. 

XVI]. eadem de causa etiam Γ΄ numerum B mulü- 

plieans numerum E effecit. itaque numerus Γ᾽ duos 

numeros .4, B mulüplicans numeros |, E effecit. . 

ilaque erii 44 : B — Ζ : E [prop. XVII]; quod erat 
demonstrandum. | 

XIX. 


Si quattuor numeri proportionales sunt, numerus 
ex primo quartoque effectus aequalis erit numero ex - 
secundo tertioque effecto: et si numerus ex primo 
quartoque effectus aequalis est numero ex secundo 

tertioque effecto, quattuor numeri 

|I LT | T1] proportionales erunt. 
B|rn 2 Sint quattuor numeri propor- : 
EZ tionales 44, B, D, 4, ita ut sit 
4: B —I:4,et 45€ 4 — E, 
B »«I'—Z. dico, esse E — Z. 


4 
" nam sit 4 »«I'—H. iam quo- 
H niam 4»«I'-— H et 45€ 4 — E, 
| numerus 4 duos numeros I, Z/ mul- 
euan. V. 11. .9"] om. g, ut semper deinceps. 18. ἀριϑ- 
μός] om. p. 14. ἐκ δευτέρου] PB, ἐκ vov δευτέρου V9; 
δευτέρῳ p. τρέτῳ συγκειμένῳ ἀριϑμῷ p. 17. ἀριϑμοί 
om. p. ἀνάλογοι p. 21. E] in ras. V. Post ποιείτω ves. 


8 litt. V. — 926. πεποίηκε Vg. — 926. δὲλ ΣΤΟΝ. 
. ΔῸΣ 
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τοὺς H, E πεποίηκεν. ἔστιν ἄρα ὡς o Γ πρὸς τὸν 
4, οὕτως ὁ Η πρὸς τὸν E. ἀλλ᾽ ὡς ὃ Γ πρὸς τὸν 
4, οὕτως ὃ ΑΙ πρὸς τὸν Β' καὶ ὡς ἄρα ὃ 44 προς 
τὸν B, οὕτως 0 Η πρὸς τὸν E. πάλιν, ἐπεὶ Ó A 

ὅ τὸν Γ πολλαπλασιάσας τὸν Η πεποίηκεν, ἀλλὰ μὴν 
καὶ ὁ B τὸν I' πολλαπλασιάσας τὸν Z πεποίηκεν, 
δύο δὴ ἀριϑμοὶ οἵ 4, B ἀριϑμόν τινα τὸν Γ' πολ- 
λαπλασιάσαντες τοὺς H, Z πεποιήκασιν. ἔστιν ἄρα 
ὡς 0 4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ H πρὸς τὸν Z. ἀλλὰ 

10 μὴν καὶ ὡς ο ΑΔ πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ Η πρὸς τὸν 
E: καὶ ὡς ἄρα ὃ Η πρὸς τὸν E, οὕτως ὃ Η πρὸς 
τὸν Z. ὁ Η ἄρα πρὸς ἑκάτερον τῶν E, Z τὸν αὐτὸν 
ἔχει Aóyov: ἴσος ἄρα ἐστὶν ὁ E τῷ Ζ. ᾿ 

Ἔστω δὴ πάλιν ἴσος ὁ E τῷ Z' λέγω, ὅτι ἐστὶν 

15 ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὃ Γ πρὸς τὸν 4. 

Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασκευασϑέντων, ἐπεὶ ἴσος 
ἐστὴν ὁ E và Z, ἔστιν ἄρα ὡς ὃ H πρὸς τὸν E, 
οὕτως ὃ Η πρὸς τὸν Z. ἀλλ᾽ ὡς μὲν ὁ Η πρὸς 
τὸν E, οὕτως 0 Γ πρὸς τὸν 4, ὡς δὲ o H πρὸς 

20 τὸν Z, οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν B. καὶ ὡς ἄρα ὁ 4 
πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ Γ πρὸς τὸν zl: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


2. οὕτως ὁ Η -- τὸν 4] mg. m.2V. 2.H]4p. ἀλλ᾽ 
à] P; ὡς δέ Bpg. 8. καὶ ὡς ἄρα ὃ ὃ Α πρὸς τὸν Β, οὕτως 
οὕτως δέ V, om. φ. ὡς ἄρα] ὥσπερ Ρ. 4. οὕτως xai p. 
ὁ Η πρὸς τὸν E] om. g. Post E in V add. m. 2: ὡς ὁ 4 
σρὸς τὸν B. Hic p mg.: οὕτως δὲ καὶ ὁ Η πρὸς τὸν E ὡς 
ὁ 4 πρὸς τὸν B. 6. πεποίηκε Vg. 12. ἑκάτερα φ. 16. 
ἐπεί) del. m. rec. P, adscripto λείπει. Post ἐπεί add. Vpg: 
ὁ 4 τοὺς (πρὸς τούς p) ΙΓ, Δ “πολλαπλασιάσας τοὺς Η, E πε- 
ποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὁ Τ' πρὸς τὸν 4, οὕτως 0 H πρὸς τὸν 
E; idem praemisso ἐπεί P mg. m. rec. et item praemisso 
ἐπεί οὐ additis: ἴσος δέ ἐστιν ὁ E τῷ Ζ᾽ ἔστιν ἄρα ὡς oH 
πρὸς τὸν E B mg. m. 2, deletis lin. 16: ἴσος ἐστίν — 17: τὸν E. 

ἔσος]) (cog δέ Vpg. 11. ἐστίνλ mukek. in δέ m. rec. P. Ε] 
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liplicans numeros H, E effecit. erit igitur 
D:4-—H:E [prop. XVII]. 

uerum 1':41— 4: B. quare eliam 4: B — H: E. 
rursus quoniam 4 »« I' — H et B »« I' — Z, duo nu- 
meri 4, B numerum aliquem I' multiplicantes nume- 
ros H, Z effecerunt. ilaque 4: B — H:Z [prop. XVIII]. 
uerum eliam 4: B — H: E. quare etiam H: E— H:Z. 
H igitur ad utrumque E, Z eandem rationem habet, 
ergo E — Z [V, 9]. 

Sit rursus E — Z. dico, esse 4: B —I*: 4. 
nam iisdem comparatis quoniam E — Z, erit 
H:E-—H:ZU[V,1]J) 
uerum H: E — Γ: 4 [prop. XVIIJ et H:Z — A4:B 
[prop. XVIII]. quare etiam 4: B — Γ: 41; quod erat 

demonstrandum. 


1) Cum Euclides plerasque propositiones libri V propria 
demonstratione usus de numeris iterum demonsirauerit, in 
quibusdam hoc neglexit, uelut V prop. 11 in his propositio- 
nibus saepissime utitur, p. 228, 13 eiusdem libr prop. 9, 
nostro loco prop. 7, et similiter in aliis. 


e corr. m. 1 p. ἔστιν ἄρα — 18: τὸν Z] mg. m. 2 V. "€ 
ἔστι g. E MA g. 18. Z] E g. 19. 4]'in ras. 
Post 4 add. : καὶ ὡς ἄρα ὃ I' πρὸς τὸν d, οὕτως 0 H 
πρὸς τὸν Ζ; idem inser. B m. 2, mg. m. rec. P. 20. καέ] 
om. V g. 21. Sequitur in Vpg propositio de tribus numeris pro- 
portionalibus; om. P m. 1 (in mg. adscripsit m. recens) et 
Campanus (ἃ. p. 281 not); in B in mg. legitur a manu 1. 
itaque Theoni tribuenda esse uideri potest; u. appendix. 


e 


10 


15 


20 
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, 


κ΄. 

Οἱ ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ τῶν τὸν αὐτὸν λό- 
γον ἐχόντων αὐτοῖς μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν 
λόγον ἔχοντας ἰσάκις 0 τε μείξων τὸν μεέξονα 
καὶ ὁ ἐλάσσων τὸν ἐλάσσονα. 

Ἔστωσαν γὰρ ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ τῶν τὸν αὐτὸν 
λόγον ἐχόντων τοῖς 4, B οἱ I4, EZ: λέγω. ὅτι 
ἰσάκις ὃ ΓΩ͂ τὸν 4 μετρεῖ καὶ ὁ ΕΖ τὸν B. 

Ὁ ΓΖΩ͂ γὰρ τοῦ 4 οὔκ ἐστι μέρη. εἰ γὰρ δυνα- 
τόν, ἔστω" καὶ ὁ EZ ἄρα τοῦ B τὰ αὐτὰ μέρη ἐστίν, 
ἅπερ ὁ I'4 τοῦ 4. ὅσα ἄρα ἐστὶν ἐν τῷ ΓΖ μέρη 
τοῦ Α, τοσαῦτά ἐστι καὶ ἐν τῷ ΕΖ μέρη vov B. 
διῃρήσϑω ὃ μὲν ΓΖ εἰς τὰ τοῦ 4 μέρη τὰ ΓΗ͂, H 4A, 
ὁ δὲ ΕΖ εἰς τὰ τοῦ B μέρη τὰ ΕΘ, GZ- ἔσται δὴ 
ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν ΓΗ, H4 τῷ πλήϑει τῶν ΕΘ, 
ΘΖ. καὶ ἐπεὶ ἴσοι εἰσὶν οἱ ΓΗ, Hz ἀριϑμοὶ ἀλ- 
λήλοις, εἰσὶ δὲ καὶ o( ΕΘ, ΘΖ ἀριϑμοὶ ἴσοι ἀλλή- 
λοις, καί ἐστιν ἴδον τὸ πλῆϑος τῶν ΓΗ͂, HA τῷ 
πλήϑει τῶν ΕΘ, ΘΖ, ἔστιν ἄρα ὡς ὁ ΓΗ πρὸς τὸν 
ΕΘ, οὕτως ὁ ΗΖ πρὸς τὸν ΘΖ. ἔσται ἄρα καὶ ὡς 
εἷς τῶν ἡγουμένων πρὸς ἕνα τῶν ἑπομένων, οὕτως 
ἅπαντες οἵ ἡγούμενοι πρὸς ἅπαντας τοὺς ἑπομένους. 
ἔστιν ἄρα ὡς ὃ ΓΗ πρὸς τὸν ΕΘ, οὕτως ó ΓΖΩ 
πρὸς τὸν EZ: οἱ ΓΗ, ΕΘ ἄρα τοῖς ΓΖΩ, EZ ἐν 

1. κ΄] κα΄ Vp, P m. rec.; in B non liquet. 8. τόν 
4] corr. ex τὸ A V. 9. ἐστιν B. 10. ἔστω 0 ΓΖΔ τοῦ 
4 μέρη Vpg. τοῦ B] postea add. V. 11. ὅπερ B, corr. 

.9. 12. ἐστιν B. τοῦ] bis V. 14. O2] 6H P; corr. 
m. rec. ἴσον δὴ ἔσται p. δή] in ras. g. 16. καὶ 
ἐπεί — 19: τῶν EO, ΘΖ) del. V, om. g. 16. ἴσοι εἰσίν} 
om. Υ. ἀλλήλοις] Ico, ἀλλήλοις εἰσίν V. 11. εἰσί] εἰσίν Ρ, 


ἴσοι p. ἴσοι] om. p. 19. ΕΘ] Θ e corr. V. 29. ἅπα- 
reg P, corr. m. rec. 
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XX.)) | 

Numeri minimi eorum, qui eandem ac ipsi ratio- 

nem habent, numeros eandem rationem habentes ae- 

qualiter metiuntur, maior maiorem et minor minorem. 

Sint enim I'Z, EZ minimi numeri eorum, 

qui eandem rationem habent, quam 4, B. 

p dico, I4 numerum 4 et EZ numerum B 

aequaliter metiri. 

nam ΓΖ numeri 44 non est partes. nam 

si fieri potest, sit. quare etiam EZ numeri 

B eaedem partes sunt, quae 17/7 numeri 4 

[prop. XIII, def. 20]. itaque quot sunt in ΓΖ 

p gp Partes numeri 44, tot eiiam sunt in EZ nu- 

| | meri B partes. diuidatur ΓΖ in ΓΗ͂, H 4 par- 

9 ies numeri 4, EZ autem in EO, ΘΖ partes 

i2? numeri B. erit igitur multitudo numerorum 

| ΓΗ, H4 multitudini numerorum. ΕΘ, ΘΖ 

4 aequalis. eb quoniam I'H — ΗΖ et ΕΘ — 9Z, 

et multitudo numerorum ΓΗ͂, H4 aequalis est mul- 
litudini numerorum E09, ΘΖ, erit 

IH: ΕΘ —Hz:80Z. 

quare etiam αὖ unus praecedentium ad unum sequen- 

tium, ita omnes praecedentes ad omnes sequentes [prop. 

XII]. quare ΓΗ: EO — ΓΖΔ: EZ. ilaque ΓΗ͂, ΕΘ 


1) De propositione hic omissa haec habet Campanus VII, 20 
add.: non proponit autem Euclides de tribus numeris continue 
roportionalibus, quod ille qui ex ductu primi in tertium pro- ᾿ 
ucitur, sib aequalis quadrato medii, et si ille qui ex primo 
in tertium producitur, fuerit aequalis quadrato medii, quod 
illi tres numeri sint continue proportionales, sicut proponit in 
16 sexti de tribus lineis. hoc enim facile demonstratur oec 
hanc 20 cett. 
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τῷ αὐτῷ λόγῳ εἰσὶν ἐλάσσονες ὄντες αὐτῶν" ὅπερ 
ἐστὶν ἀδύνατον" ὑπόκεινται γὰρ οἱ ΓΖ, ΕΖ ἐλάχιστοι 
τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς. οὐκ ἄρα μέρη 
ἐστὶν ὁ ΓΖ τοῦ 4’ μέροῳ ἄρα. καὶ ὃ EZ τοῦ B τὸ 
6 αὐτὸ μέρος ἐστίν, ὅπερ ὁ I4 τοῦ 4^ ἰσάκις ἄρα 
ὁ I4 τὸν 4A μετρεῖ καὶ ὃ ΕΖ τὸν B' ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. | 
κα΄. 
Οἱ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους ἀριϑμοὶ ἐλάχιστοί 
10 εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς. 

Ἔστωσαν πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους ἀριϑμοὶ οἵ A, 
B: λέγω. ὅτι οἱ 4. B ἐλάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν 
λόγον ἐχόντων αὐτοῖς. 

Ei γὰρ μή. ἔσονταί τινες τῶν 4, B ἐλάσσονες 

15 ἀριϑμοὶ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ ὄντες τοῖς 4, B. ἔστωσαν 
oí I, 4. 

"Enc ovv οἱ ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ τῶν τὸν αὐτὸν 
λόγον ἐχόντων μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχον- 
τας ἰσάκις ὅ τε μείξων τὸν μείξονα καὶ ὁ ἐλάττων 

20 τὸν ἐλάττονα, τουτέστιν ὅ τε ἡγούμενος τὸν ἡγού- 
μενον καὶ ὃ ἑπόμενος τὸν ἑπόμενον, ἰσάκις ἄρα ὁ Γ 
τὸν 44 μετρεῖ καὶ o 4 τὸν B. ὁσάκις δὴ ὁ D τὸν 
A μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ E. καὶ 


1. ὄντες] Om. g. 2. ἐστίν] P, om. BVpg. 8. τόν] 
om. B.  evrov] om. g. 4. EZ] P; ΕΖ ἄρα BVpg. b. 
ἰσάκις ἄρα ὁ ΓΖ τὸν 4] mg. g. Sequitur propositio quae- 
dam noua in BVpo, ἃ Theone interpolata; om. P (add. mg. 
m. rec.) οὐ Campanus (u. p. 233 not); ἃ. app. 8. κα΄ κγ΄ 
B V p, P m. rec. 10. εἰσιν PB. 12. εἰσιν P. 14. Post 
μή &dd. Theon: εἰσιν of 4, B ἐλάχιστοι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον 
ἐχόντων αὐτοῖς (BVpo). 15. B] corr. ex Γ' m. 1 p. 18. 
ἐχόντων αὐτοῖς Vpq: 19. 0 τε] ὅτε φ. ἐλάσσων Vpg. 50. 
ἐλασσογα Ypg. τουτέστι φ. 
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minores numeris ΓΖ, EZ in eadem proportione sunt; 
quod fieri non potest; nam supposuimus, ΓΖ, EZ 
minimos esse eorum, qui eandem habeant rationem. 
itaque ΓΖ, non est paries numeri 4. pars igitur erit 
[prop. IV]. et EZ numeri B eadem pars est ac ΓΖ 
numeri 44 [prop. XIII; def. 20]. ergo ΓΖ numerum 
Α οἱ EZ numerum B aequaliter metitur; quod erat 
demonstrandum. 


XX]. 
Numeri inter se primi minimi sunt eorum, qui 
eandem rationem habent. 

Sint primi inter se numeri 4, B. dico, 
numeros 44, B minimos esse eorum, qui 
4 eandem rationem habeant. 

^ nam si minus, erunt numeri aliqui mi- 

nores numeris 4, B, qui in eadem pro- 

T ] portione sint ac 4, B. sint Γ, 4. iam 

r 4 E quoniam numeri minimi eorum, qui ean- 
dem rationem habent, eos, qui eandem ra- 

tionem habent, aequaliter metiuntur, maior 

maiorem et minor minorem [prop. XX], h. e. prae- 
cedens praecedentem et sequens sequentem, Γ΄ numerum 
4 ei 4 numerum B aequaliter metitur. quoties igi- 
tur I' numerum 4 metitur, tot sint in E unitates. 


1) Propositionem omissae similem habet Campanus in addi- 
tamento suo VII, 19: hic autem demonstrare uolumus aequam 
proportionalitatem in quotlibet numeris duorum ordinum in- 
directae proportionalitatis, quam demonstrat Euclides per 28. 
quinti in quantitatibus in genere. dicimus ergo: si quotlibet 
numeri totidem aliis fuerint indirecte proportionales, extrewi 
quoque in eadem proportione proportonsles eronV, eeNV. 


10 
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ὁ 4 ἄρα τὸν B μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ E μονάδας. 
καὶ ἐπεὶ ὁ Γ τὸν 44 μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ E μονά- 
δας, καὶ ὁ E ἄρα τὸν .4 μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ D 
μονάδας. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ὁ E καὶ τὸν B μετρεῖ 
κατὰ τὰς ἐν τῷ 4 μονάδας. ὁ E ἄρα τοὺς 4, B με- 
τρεῖ πρώτους ὄντας πρὸς ἀλλήλους" ὕπερ ἐστὶν ἀδύ- 
νατον. οὐκ ἄρα ἔσονταί τινες τῶν 44, B ἐλάσσονες 
ἀριϑμοὶ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ ὄντες τοῖς 4, B. οἵ A, 
Β ἄρα ἐλάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων 
αὐτοῖς" ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


κβ΄. 

Οἱ ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ τῶν τὸν αὐτὸν λόγον 
ἐχόντων αὐτοῖς πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. 

Ἔστωσαν ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ τῶν τὸν αὐτὸν λό- 
γον ἐχόντων αὐτοῖς οἱ 4, Β' λέγω, ὅτι οἵ 4, B 
πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. 

Εἰ γὰρ μή εἰσι πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους, μετρήσει 
τις αὐτοὺς ἀριϑμός. μετρείτω, καὶ ἔστω ὁ I. καὶ 
ὁσάκις μὲν ὁ Γ τὸν A4 μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες 
ἔστωσαν ἐν τῷ 4, ὁσάκις δὲ ὁ D τὸν B μετρεῖ, το- 
σαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ Ε. 

Ἐπεὶ ὁ D τὸν A μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ 4 


e 


μονάδας, ὁ Γ' ἄρα τὸν 21 πολλαπλασιάσας τὸν Α 


XXII. Alexander Aphrod. in anal. pr. fol. 87. 


------. 


2. καὶ ἐπεί --- μονάδας} om. P (abesse non possunt). 
E] SAP g. 4. τὰ αὐτά] ταῦτα B. ὁ Ε καί] καὶ ὁ 

Vg. 9. εἰσιν PB. 11. κδ΄ BVp, P m. rec. 12. 
αὐτῶν P, corr. m. 1. 18. αὐτοῖς] om. Alexander. 15. 
Post ἐχόντων in V ἀλλήλοις delet. 10. e(o( q. 11. εἰσιν D. 
πρῶτοι ] οἵ 4, B πρῶτοι Bp. ἀλλήλους of 4, B Vg. 18. 
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quare eliam “7 numerum B metitur secundum unitates 
numeri E. et quoniam I' numerum 44 secundum uni- 
tales numeri E metitur, eliam E numerum 4 metitur 
secundum unitates numeri Γ΄ [prop. XV]. eadem de 
causa E eliam numerum B metitur secundum unitates 
numeri Z/ [prop. XV]. itaque E numeros 4, B meti- 
tur, qui primi sunt inter se; quod fieri non potest 
[def. 12]. itaque non erunt numeri quidam numeris 
4, B minores, qui in eadem proportione sint ac 44, B. 
ergo 44, B minimi sunt eorum, qui eandem rationem 
habent; quod erat demonstrandum. 


XXII. 


Minimi numeri eorum, qui eandem rationem habent, 
inter se primi sunt. 

Minimi numeri eorum, qui eandem rationem habent, 
sint 44, B. dico, 4, B numeros inter se primos esse. 


A L——————À4 nam si primi non suni inter se, 
P " numerus aliquis eos metietur. meti- 
Δ (———3À atur et sit I. et quoties Γ΄ nume- 
Ετ--ὶ rum 44 metitur, tot unitates sint in Z, 


quoties autem I' numerum B metitur, tot unitates 
sint in E. 

quoniam enim Γ᾽ numerum 4“ secundum unitates 
numeri 4 metitur, I' numerus numerum 47 multipli- 
cans numerum 4 effecit [def. 15]. eadem de causa 


αὐτούς] τοὺς 4, B Theon (BVpg). ἔστω] om. g. 20. 
B] in ras. m. 2 P. 22. ἐπεὶ γάρ P, ἐπεὶ οὖν V m. 2, g. 
23. Γ' 4 in ras., g. 4| DI inras. V, g. Ante ᾿τόν 


ras. Ἷ,, li 
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πεποίηκεν. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁ Γ τὸν E πολλα- 
πλασιάσας τὸν B πεποίηκεν. ἀριϑμὸς δὴ ὁ I' δύο 
ἀριϑμοὺς τοὺς Z4, E πολλαπλασιάσας τους Α͂, B πὸ- 
ποίηκεν' ἔστιν ἄρα ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν E, οὕτως ὁ 
4 πρὲς τὸν B: οἱ 4, E ἄρα τοῖς 4, B ἐν τῷ αὐτῷ 
λόγῳ εἰσὶν ἐλάσσονες ὄντες αὐτῶν᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύ- 


 vatov. οὐχ ἄρα τοὺς 4, B ἀριϑμοὺς ἀριϑμός τις 


10 


15 


μετρήσει. οἵ 4, B ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν 
ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


κγ΄. 

Ἐὰν δύο ἀριϑμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
ὦσιν, ὃ τὸν ἕνα αὐτῶν μετρῶν ἀριϑμὸς πρὸς 
τὸν λοιπὸν πρῶτος ἔσται. 

Ἔστωσαν δύο ἀριϑμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους οἵ 
4, B, τὸν δὲ 4 μετρείτω τις ἀριϑμὸς 0 I". λέγω, 
ὅτι καὶ οἱ I, B πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. 

Εἰ γὰρ μή εἰσιν ot DI, B πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους, 
μετρήσει [τις] τοὺς Γ, B ἀριϑμός. μετρείτω, καὶ ἔστω 


ς 


ὁ 4. ἐπεὶ ὁ 4 τὸν Γ' μετρεῖ, ὁ δὲ Γ τὸν A με- 


20 τρεῖ, καὶ ὁ 4 ἄρα τὸν .4 μετρεῖ. μετρεῖ δὲ καὶ 


τὸν B: ὁ 4 ἄρα τοὺς 4, B μετρεῖ πρώτους ὄντας 
πρὸς ἀλλήλους" ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα τοὺς 
D, Β ἀριϑμοὺς ἀριϑμός τις μετρήσει. οἱ I, B ἄρα 
πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


1. πεποίηκε V φ. r mutat. n E V; E E]T 
y in ras., g. 2. ἀριϑμὸς mut. in ἀριϑμοί ; doi uoL g. 
ὁ Γ' δύο] of 4, E in ras. V, g. 3. ἀριϑμὸν τὸν D πολλα. 
πλασιάσαντες V e corr, g. πεποιήκασιν in raB. V, g. 6. 


. εἰσί p. 10. κε΄ B Vp, P m. rec. 19. πρῶτος πρὸς τὸν 


λοιπόν p. 16. λέγω, ὅτι] λέγω post ras. P. 18. τις] m. 
rec. P. τοὺς Γ᾽ B] om. p. Post B add. V: ἀριϑμούς, idem 


ELEMENTORUM LIBER VII. 291 


erit eliam I'2« E — B. itaque numerus Γ᾽ duos nu- 
meros Z/, E multiplicans numeros 4, B effecit. erit 
igitus 4: E — 4: B [prop. XVII]. itaque 4, E nu- 
meris 4, B minores in eadem proportione sunt; quod 
fieri non potest. itaque numeros 44, B nullus nume- 
rus metieiur. ergo numeri 44, B inter se primi sunt; 
quod erat demonstrandum. 


XXIII. 


Si duo numeri inter se primi sunt, qui alterum 
eorum metitur numerus, ad reliquum primus erit. 
- Sint duo numeri inter se primi .4, B, et 
numerum 44 meliatur numerus aliquis I. 
T dico, eliam Γ΄, B inter se primos esse. 
nam si I, B inter se primi non suni, 
numerus aliquis Γ᾽, B metietur. metiatur, 
r: οὐ sit 7f. quoniam 47 numerum Γ΄ meti- 
itur, et I' numerum 4 metitur, eliam 4 
numerum .4 metitur. uerum etiam numerum B me- 
litur. 4] igitur numeros 44, B metitur, qui primi sunt 
inter se; quod fieri non potest. itaque numeros I; 
B nullus numerus metietur. ergo I, B inter se primi 
sunt; quod erat demonstrandum. 


μ--ὰ 


M πὶ 


g. m. 1. ἀριϑμὸς τοὺς T; B ἀριϑμούς p. μετρήτω φ. 
19. ἐπεί] καὶ ἐπεί V, ἐπεὶ εἷς φ. 21. rovg] corr. ex τό 
m. 1 P, τὸν p. 93. T, B] (prius) B, P Vg. 
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xÓ'. 

Ἐὰν δύο ἀριϑμοὶ πρός τινα ἀριϑμὸν πρῶ- 
τοι ὦσιν, καὶ ὁ ἐξ αὐτῶν γενόμενος πρὸς τὸν 
αὐτὸν πρῶτος ἔσται. 

Zo γὰρ ἀριϑμοὶ oí 4, B πρός τινα ἀριϑμὸν 
τὸν Γ πρῶτοι ἔστωσαν, καὶ ὁ .4 τὸν B πολλαπλα- 
σιάσας τὸν 4 ποιείτω λέγω, ὅτι οἵ D, πρῶτοι 
πρὸς ἀλλήλους εἰσέν. 

Ei γὰρ μή εἰσιν οἵ I, 41 πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους, 
μετρήσει [v.g] τοὺς Γ, 4 ἀριϑμός. μετρείτω, καὶ 
ἔστω ὃ E. καὶ ἐπεὶ oí Γ, 4 πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
εἰσίν, τὸν δὲ Γ' μετρεῖ τις ἀριϑμὸς ὁ E, οἱ A, E 
ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. ὁσάκις δὴ ὁ E τὸν 
4 μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ Z καὶ 
ὁ Ζ ἄρα τὸν 4 μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ E μονάδας. 
ὁ E ἄρα τὸν Z πολλαπλασιάσας τὸν 4, πεποίηκεν. 
ἀλλὰ μὴν καὶ ὃ 4 τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν 4 
πεποίηκεν᾽ ἴσος ἄρα ἐστὶν ὃ ἕκ τῶν E, Ζ τῷ ἐκ 
τῶν 4, B. ἐὰν δὲ ὁ ὑπὸ τῶν ἄκρων ἴσος ἡ τῷ ὑπὸ 
τῶν μέσων, oí τέσσαρες ἀριϑμοὶ ἀνάλογόν εἰσιν' 
ἔστιν ἄρα ὡς ὁ E πρὸς τὸν 4, οὕτως ὁ B πρὸς τὸν 
Z. oí δὲ A, E πρῶτοι, οἱ δὲ πρῶτοι καὶ ἐλάχιστοι, 
οἱ δὲ ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόν- 
τῶν αὐτοῖς μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας 
ἰσάκις 0 τε μείζων τὸν μείζονα καὶ ὁ ἐλάσσων τὸν 
ἑλάσσονα, τουτέστιν ὃ τε ἡγούμενος τὸν ἡγούμενον 


1. κδ΄ ΒΥ͂Ρ, P m. rec. 2. Post ἀρυϑμοί add. V (in ras.) 
et g: “πρῶτοι. ἀρυϑμόν] mg. m..2 V. πρῶτοι] om. V g. 
8. ὦσι PVpq. πρῶτος ἔσται πρὸς τὸν αὐτόν p. 1. ποι 


Zrm φ, Sed corr. I', 4) e corr. m. 2 p. 10. vig] 0m. 
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XXIV. 


Si düo numeri ad numerum aliquem primi sunt, 
etiam numerus ex iis productus ad eundem primus erit. 
2 Nam duo numeri Z4, B ad numerum 

| | aliquem Γ' primi sint, et sit 4 »« B — 4. 

dico, etiam Γ, 4, inter se primos esse. 
LB | E nam si I, inter se primi non sunt, 
4 | numerus aliquis numeros I, 7/ metietur. 
2] l|, metiatur et sit E. οὐ quoniam I, 4 

^ inter se primi sunt, et numerum I' nu- 
merus aliquis E metitur, numeri 4, E inter se primi 
sunt [prop. XXIII]. quoties igitur E numerum 4 me- 
litur, tot unitates sint in Z. quare etiam Z numerum 
44 metitur secundum unitates numeri E [prop. XV]. 
ilaque E »« Z — 4 [def. 15]. uerum etiam 4 »« B — 4. 
ilaque E »« Z — 4»« B. uerum ubi numerus ex ex- 
iremis productus numero ex mediis producto aequalis 
est, quattuor numeri proportionales sunt [prop. XIX]. 
itaque E: 44 — B:Z. sed 4, E primi sunt, primi autem 
eliam minimi sunt [prop. XXI], minimi autem numeri 
eorum, qui eandem rationem habent, numeros eandem 
rationem habentes aequaliter metiuntur, maior maio- 
rem et minor minorem [prop. XX], h. e. praecedens 
praecedentem οὐ sequens sequentem. itaque E nume- 


add. m. rec. Post 4 add. Vg: dei9uoóg.. ἀριϑμός] corr. 


ex ἀριϑμούς m. rec. P. 11. of Τ', 4] corr. ex ὁ I' g, ex 
oí Γ, 4 p m. 2; of 4, P. 12. eie( Vpg. 4, E] E, A p. 
18. ἄρα] om. V g. 19. ἴσος] ἴσον q. 20. ot] «st? P, 


del m. rec. ἀναλογοι p. 26. ἐλάττων P. 86. ἐλάττονα P. 


240 ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ ξ΄. 


καὶ ὃ ἑπόμενος τὸν ἑπόμενον' ὁ E ἄρα τὸν B με- 
τρεῖ. μετρεῖ δὲ καὶ τὸν I" ὃ E ἄρα τοὺς B, Γ με- 
τρεῖ πρώτους ὄντας πρὸς ἀλλήλους" ὅπερ ἐστὶν ἀδύ- 
νατον. οὐκ ἄρα τοὺς Γ, 4 ἀριϑμοὺς ἀριδμός τις 
μετρήσει. οἵ Γ, 4 ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν᾽ 
ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


e 


, 


κε΄. 
Ἐὰν δύο ἀριϑμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
ὦσιν, ὃ ἐκ τοῦ ἑνὸς αὐτῶν γενόμενος πρὸς 
10 τὸν λοιπὸν πρῶτος ἔσται. 
Ἔστωσαν δύο ἀριϑμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους οἵ 
4, B, καὶ ὃ 4 ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν Γ' ποιεί- 
τῶ" λέγω, ὅτι οἱ B, I' πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. 
Κείσϑω γὰρ τῷ 4 ἴσος ὃ 4. ἐπεὶ oí 4, B πρώ- 
16 τοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν, ἴσος δὲ ὁ A4 τῷ 4, καὶ oí 
4, B ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. ἑκάτερος ἄρα 
τῶν 41, 4 πρὸς τὸν B πρῶτός ἐστιν καὶ ὁ ἐκ τῶν 
24, 4 ἄρα γενόμενος πρὸς τὸν B πρῶτος ἔσται. ὁ 
δὲ ἐκ τῶν 21, 4 γενόμενος ἀριϑμός ἐστιν Ó I. οἵ 
20 Γ, B ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν" ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 


, 


X6. 

Ἐὰν δύο ἀριϑμοὶ πρὸς δύο ἀριϑμοὺς ἀμ- 
φότεροι πρὸς ἑκάτερον πρῶτοι ὦσιν, καὶ οἵ 
96 ἐξ αὐτῶν γενόμενοι πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
ἔσονται. 

Δύο γὰρ ἀριϑμοὶ οἱ 4, B πρὸς δύο ἀριϑμοὺς 
τοὺς Γ, 4 ἀμφότεροι πρὸς ἑκάτερον πρῶτοι ἔστω- 

2. rovg] τόν p. | B,I]I,BBg,inras. V. 4. ἀριϑ- 
usce ] om. g. 7. «^£; BVp, P m. rec. 12. 4 ἑαυτόν] corr. 
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rum B metitur. uerum etiam numerum I" melitur. 
itaque E numeros B, I' metitur, qui inter se primi 
sunt; quod fieri non potest. itaque numeros I, 4 
nullus numerus metitur. ergo I, 4 inter se primi 
sunt; quod erat demonstrandum. 


XXV. 


Si duo numeri inter se primi sunt, numerus ex 
altero eorum productus ad reliquum primus erit. 
-- Sint duo numeri inter se primi A, B, et sit 
ἢ | | 4f —[I. dico, numeros B, I' inter se pri- 
p| mos esse. 
T ponatur enim zZ/ — 4. quoniam .4, B inter 
| 4 γι se primi sunt, οὐ 4 — 7f, eliam 7f, B inter se 
^ primi sunt. itaque uterque 7f, 4 ad B primus 
est. quare eliam 27/1 »« 4 ad B primus erit [prop. 
XXIV] uerum Z»«.4- I: ergo I) B inier se primi 
sunt; quot erat demonstrandum. 


XXVI. 


Si duo numeri ad duos numeros singuli ad sin- 
gulos primi sunt, eliam numeri ex iis producti inter 
se primi erunt. 

Nam duo numeri 4, B ad duos numeros DI, Z 


ex AE αὐτόν DB. 13. B, ΓῚ D, B P. εἰσί Vpg. 14. 
καὶ ἐπεέ Vq; ἐπεὶ ovv p. 1. ἴσος δέ — 16: ἀλλήλους εἰσίν 
om. B, mg. m. 2 V. 16. B] in ras. Vp. πρός ἀπ᾽ ae q. 
17. ἐστιν] ,PB; comp. p; ἐστι V g. 18. ἄρα] supra V, 
ἔτι φ. γινόμενος B. Post hoc uerbum ras. dimid. lin. 
29. κη΄ BVp, P m. rec. 28. ἀριϑμούς] or. Ὁ. a^. ὅλον 
PVpg. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. τῷ... S 
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σαν, καὶ ὃ μὲν 4 τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν E 
ποιείτω, ὃ ὃὲ Γ' τὸν 44 πολλαπλασιάσας τὸν Ζ ποι- 
εἰτω" λέγω, ὅτι ol E, Z πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. 

Ἐπεὶ γὰρ ἑκάτερος τῶν 4, B πρὸς τὸν Γ πρῶ- 
τός ἐστιν, καὶ ὁ ἐκ τῶν 4, B ἄρα γενόμενος πρὸς 
τὸν Γ' πρῶτος ἔσται. ὁ δὲ ἐκ τῶν 4, B γενόμενός 
ἐστιν ὃ E" οἱ E, I' ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. 
διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ οἵ Ε, 4 πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
εἰσίν. ἑκάτερος ἄρα τῶν Γ, 4 πρὸς τὸν E πρῶτός 
ἐστιν. καὶ ὃ ἐκ τῶν Γ, 4 ἄρα γενόμενος πρὸς τὸν 
E πρῶτος ἔσται. ὁ δὲ ἐκ τῶν Γ, 4 γενόμενός ἐστιν 
ὁ Ζ. oí E,Z ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν" 
ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 

. κζ΄. 

E&v δύο ἀριϑμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
ὦσιν, καὶ πολλαπλασιάσας ἑκάτερος ἑαυτὸν 
ποιῇ τινα, oí γενόμενοι ἐξ αὐτῶν πρῶτοι πρὸς 
ἀλλήλους ἔσονται, κἂν οἵ ἐξ ἀρχῆς τοὺς γενο- 
μένους πολλαπλασιάσαντες ποιῶσί τινας, κἀ- 


20 κεῖνοι πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους ἔσονται [καὶ ἀεὶ 


περὶ τοὺς ἄκρους τοῦτο συμβαίν ει]. 
Ἔστωσαν δύο ἀριϑμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους οἵ 


XXVII. Alexand. Aphrod. in anal. pr. fol. 87. 


. E — ὃ: πολλαπλασιάσας τόν] mg. m. 2 P. δ. ἐστι 
codd. ó] om. g. γενόμενος ἄρα V g. 71. 6 E ἐστιν p. 
εἰσί V g. 8. διὰ τά — 9: εἰσίν) πάλιν B. 8. τὰ αὐτὰ 
ταῦτα Υφ. E, 4] 4, E P. 9. ἄρα] om. B. τῶν 


τόν φ. 10. ἐστι BV; comp. p. 11. ἔσται ἔστι comp. p. 
D, 4] 4, I'Vg. ὁ Z ἐστιν p. 14. κϑ' ΒΥ», P m. rec. 

16. ὦσι PER 17. αὐτῶν] -ὧν in ras. g. 21. ,τοῦτοΊ 
corr. ex τὸ αὐτό m. 2 B. 29. δύο] supra m. 9 V. ἀριϑμο 
δύο 
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singuli ad singulos primi sint, et git 
Ax B-—E, D 4 —Z. 
dico, etiam E, Z inter se primos esse. 


A41——————— ΓΙ-----͵ἰ 
B 1——————À4 Z1 t————À 
E 1I———————————4 
Z1—————————— | 


nam quoniam uterque 4, B ad I' primus est, etiam 
A »« B ad Γ primus erit [prop. XXIV]. sed. 42« B— E. 
quare E, I' inter se primi sunt. eadem de causa 
eliam E, 4 inter se primi sunt. ilaque uterque I, 4 
ad E primus est. itaque etiam I'»« 4/ ad E primus 
eri. sed ΓΕΖ 4 — Z. ergo E, Z inier se primi 
sunt; quod erat demonstrandum. 


XXVII. 


S1 duo numeri inter se primi suni, ei uterque se 
ipse multiplieans numerum aliquem effecerit, numeri 
ex 115 effecti inter se primi erunt, et si numeri ab 
initio sumpti numeros productos multiplicantes numeros 
aliquos effecerint, ii quoque inter se primi erunt [et 
semper in extremis!) hoc accidit]. 


1) ἄκροε hoc loco satis insolenter positum est. neque 
enim aliud significat nisi: ultimos, ultimo loco productos. 
praeterea mirum est, haec uerba in demonstratione ne uerbo 
uidem respici, nedum demonstrentur. quare puto, uerba καὶ 
ἀεὶ περὶ vovg ἄκρους τοῦτο συμβαίνει lin. 20—21 ante Theonem 
interpolata esse; omisit Campanus VII, 28 (Sed in demonstra- 
tione addit: sicque si infinities duceretur utrumque producto- 
rum in suum principium, essent omnes producti contra se 
primi; et non solum, sed quilibet eductus ab a ad quemlibet 

eductum ἃ b). 

AS* 


M 
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A, B, καὶ ὃ Α ἕξαυτὸν μὲν πολλαπλασιάσας τὸν Γ 
ποιείτω, τὸν δὲ Γ' πολλαπλασιάδας τὸν 4 ποιείτω, 
ὁ 0b B ἑαυτὸν μὲν πολλαπλασιάσας τὸν E ποιείτω, 
τὸν δὲ E πολλαπλασιάσας τὸν Ζ ποιείτω" λέγω. ὅτι 
δ οἵ τε D, E καὶ οἱ 4, Z πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. 
Ἐπεὶ γὰρ οἵ 4, B πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσέν, 
καὶ ὃ 44 ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν Γ' πεποίηκεν, 
οἵ I', B ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. ἐπεὶ οὖν 
o Γ, B πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν, καὶ ὃ B ἑαυτὸν 
10 πολλαπλασιάσας τὸν E πεποίηκεν, οἱ I, E ἄρα πρῶ- 
voL πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. πάλιν, ἐπεὶ οἵ Α, B πρῶ- 
τοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν, καὶ ὃ B ἑαυτὸν πολλαπλα- 
σιάσδας τὸν E πεποίηκεν, οἱ 4, E ἄρα πρῶτοι πρὸς 
ἀλλήλους εἰσίν. ἐπεὶ οὖν δύο ἀριϑμοὶ οἵ 4, Γ πρὸς 
16 δύο ἀριϑμοὺς τοὺς Β, Ε ἀμφότεροι πρὸς ἑκάτερον 
πρώτοί εἰσιν, καὶ ὁ ἐκ τῶν A, Γ ἄρα γενόμενος πρὸς 
τὸν ἐκ τῶν B, E πρῶτός ἐστιν. καί ἐστιν ὁ μὲν éx 
τῶν 4. Γ ὁ 2. ὃ δὲ ἐκ τῶν B, EO Z. οἱ 4,Z 
ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


20 X1]. 

Ἐὰν δύο ἀριϑμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
ὦσιν, καὶ συναμφότερος πρὸς ἑκάτερον αὐτῶν 
πρῶτος ἔσται" καὶ ἐὰν συναμφότερος πρὸς ἕνα 
τινὰ αὐτῶν πρῶτος ἧ, καὶ of ἐξ ἀρχῆς ἀριϑμοὶ 

25 πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους ἔσονται. 

Σιυγκείσϑωσαν γὰρ δύο ἀριϑμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλή- 
λους oí 48, BI* λέγω, ὅτι καὶ συναμφότερος ὁ 4Γ 
πρὸς ἑκάτερον τῶν 48, ΒΓ πρῶτός ἐστιν. 


1. μέν ] om. Υφ. 2. ποιείτω] ποιεῖ p. ποιείτω τὸν 4d 
Vg (ποιίήτω, sed corr., φὴ. 3. μέν] in ras. P. 6. τε] 
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Sint duo numeri inter se primi 4, B et sit 
A» A —T e Ax I'— 4, 
B» B-—E.et B5« Ε -- Ζ. 
dico, et I, E ei 47, Z inter se primos .esse. 
MEN nam quoniam 44, B inter se primi 
μ sunt, et 4» « 4 — Γ, erunt I, B inter 
se primi [prop. XXV]. iam quoniam 
4 I, B inter se primi sunt, et 
bz E B»«B— E, erunt P, E 
Z inter se primi [id.]. rursus quoniam 
-4, B inter se primi sunt, et 
B »« B — E, erunt 4, E inter ge primi [id] iam 
quoniam duo numeri “4, I' ad duos numeros B, E 
singuli ad singulos primi sunt, etiam .4»5« I ad B»«E 
primus est (prop. XXVI]. et 4»5«I'— 2, B»« E — Z. 
ergo 4,7, Z inter se primi sunt; quod erat demon- 
strandum. 


XXVIII. 

Si duo numeri inter se primi sunt, etiam uterque 
simul ad utrumuis primus erit. et si uterque simul 
ad alterutrum primus est, etiam numeri ab initio 
sumpti inter se primi erunt. 

Componantur enim duo numeri inter se primi 4B, 
BI. dico, etiam A4I'ad utrumuis 4B, ΒΓ primum 


om. Vg. εἰσί Vg. 8. ἐπεί --- εἰσίν] mg. m. 1 V. εἰσί 
BVpg. 8. εἰσί Vpg. ἐπεὶ οὖν — 9: εἰσίν] om. p, mg. m. 
V QQESEBYR τι. εἰσί Υ φ. 12. εἶ ΡΥ» 
14. ἐπεί] καὶ ἐπεί Β. 15. B] corr. ex 4 V. 16. P 
Ypo. 7. τόν] τῶν p. , den Vg, comp p. 50. 1' 
BVPo, P m. rec. 22. ὦσι PV pq. συναμφότερον αὐτῶν 
πρὸς ἑκάτερον Vg. 36. συνχείσϑωσαν φ. ὃ. τῶνι τον Y. 


ὅ 


10 


1ὅ 


20 


2ὅ 
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Εἰ γὰρ μή εἰσιν οἱ ΓΑ͂, 48 πρῶτοι πρὸς ἀλλή- 
λους, μετρήσει τις τοὺς ΓΑ͂, AB ἀριϑιιός. μετρεέτω, 
καὶ ἔστω ὃ 4. ἐπεὶ οὖν ὁ 4 τοὺς ΓΑ͂, 48 μετρεῖ, 
καὶ λοιπὸν ἄρα τὸν BI' μετρήσει. μετρεῖ δὲ καὶ τὸν 
BA: ὃ 4 ἄρα τοὺς AB, ΒΓ μετρεῖ πρώτους ὄντας 
πρὸς ἀλλήλους" ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα τοὺς 
I4, 48 ἀριϑμοὺς ἀριϑμός τις μετρήσει" οἱ I4, AB 
ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσέν. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ 
καὶ οἵ 4Γ, ΓΒ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. ὁ ΓΑ͂ 
ἄρα πρὸς ἑκάτερον τῶν AB, BI' πρῶτός ἐστιν. 

Ἔστωσαν δὴ πάλιν οἵ ΓΖ, 48 πρῶτοι πρὸς 
ἀλλήλους" λέγω, ὅτι καὶ oí 4B, BI' πρῶτοι πρὸς 
ἀλλήλους εἰσίν. 

Ei γὰρ μή εἰσιν οἱ 48, ΒΓ πρῶτοι πρὸς ἀλλή- 
λους, μετρήσει τις τοὺς 48, BI' ἀριϑμός. μετρείτω, 
καὶ ἔστω ὃ 4. καὶ ἐπεὶ ὁ 4 ἑκάτερον τῶν AB, ΒΓ 
μετρεῖ, καὶ ὅλον ἄρα τὸν l'4 μετρήσει. μετρεῖ ÓÀ 
καὶ τὸν 48᾽ ὁ 4 ἄρα τοὺς ΓΑἅΑ͂, AB μετρεῖ πρώ- 
τους ὄντας πρὸς ἀλλήλους" ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ 
ἄρα τοὺς 48, ΒΓ ἀριϑμοὺς ἀριϑμός τις μετρήδει. 
οὗ 4B, ΒΓ ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν" ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 

x9. 

“Ἵπας πρῶτος ἀριϑμὸς πρὸς ἅπαντα ἀριϑ- 

μόν, ὃν μὴ μετρεῖ, πρῶτός ἐστιν. 


1. ΓΑ AT p. 2. I'4] 4 e corr. p. AB] 4B ἀριϑ- 
uovg V 9. ἀριϑμός] mutat. in ἀριϑμούς p. ὅ. 4d]in ras. g. 
8. διὰ τά — 9: εἰσίν] mg. V. 8. διά] seq. raa. 2 litt. g. 
9. obf] αἴ V, ὁ g. AI, ΓΒῚ in ras. p; ΓΑ, PB Vg. ΓΑ 
AT' Ypg. 10. τῶν} e corr. P. 12. καί 'supra V. AB 
e corr. p m. 1. 15. BI'| BI' ἀριϑμούς Vq. μετρήτω g. 
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nam sil'4, 4B inter se primi non sunt, numerus 
aliquis numeros I74, 4B metietur. metiatur et sit 7f. 

iam quoniam 2] numeros ΓΑ, 4B metitur, etiam 
reliquum BI' metietur|) uerum etiam B.4 metitur. 
ι 4 igitur 4B, BI' numeros me- 
! titur, qui inter se primi sunt: 

4 quod fieri non potest. itaque 
numeros ΓΖ, 4B nullus numerus metitur. ergo ΓΑ͂, 
4B inter se primi sunt, eadem de causa etiam AI) 
IB inter se primi sunt. I4 igitur ad utrumuis 4.8 
BI'primus est. 

. lam rursus I4, 4B inter se primi sint; dico, etiam 
A B, BI'inter se primos esse. 

nam si 4B, BI'inter se primi non sunt; numerus 
aliquis eos metietur. metiatur et sit 2f. et quoniam 
4 uirumque 4B, BI' metitur, eliam totum I'4 me- 
Lietur.) uerum etiam 44B metitur. 2f igitur I'4, 4B 
metitur, qui primi sunt inter se; quod fieri non potest. 
itaque numeros 4B, BI' nullus numerus metietur. 
ergo 4B, BI'inier se primi sunt; quod erat demon- 
strandum. 


E -———— ————3À 


XXIX. 


Quiuis numerus primus ad quemuis numerum, quem 
non metitur, primus -est. 


1) Neque hoc, neque quo lin. 17 utitur, usquam apud 
Euclidem demonstratum est; pro axiomatis ea habuit. cfr. 
Clavius II p. 12 nr. X et XII. 


23. A BVpog,P m.rec. 24. ἅπαντα} seq. lacuna 6 litt. V. 
25. ὃν — ἐστιν} in ras. m. 1 p. μετρῇ P, corr. m. rec. 
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Ἔστω πρῶτος ἀριϑμὸς ὁ 4 καὶ τὸν B μὴ με- 
τρείτω" λέγω, ὅτι οἵ B, 44 πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσέν. 
Εἰ γὰρ μή εἰσιν. οἵ B, 41 πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους, 
μετρήσει τις αὐτοὺς ἀριϑμός. μετρείτω ó I. ἐπεὶ ὃ 
6 Γ τὸν B μετρεῖ, ὁ δὲ Α τὸν B οὐ μετρεῖ, ὁ Γ᾽ ἄρα 
τῷ 4 οὔκ ἐστιν ὁ αὐτός. καὶ ἐπεὶ ὁ Γ τοὺς B, Α͂ 
μετρεῖ, καὶ τὸν 4 ἄρα μετρεῖ πρῶτον ὄντα μὴ ὧν 
αὐτῷ ὃ αὐτός" ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα τοὺς 
B, A μετρήσει τις ἀριϑμός. οἱ 4, Β.ἄρα πρῶτοι πρὸς 
10 ἀλλήλους εἰσίν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


λ΄. 

Ἐὰν δύο ἀριϑμοὶ πολλαπλασιάσαντες ἀλ- 
λήλους ποιῶσί τινα, τὸν δὲ γενόμενον ἐξ αὐ- 
τῶν μετρῇ τις πρῶτος ἀριϑμός, καὶ ἕνα τῶν 

16 ἐξ ἀρχῆς μετρήσει. 

Δύο γὰρ ἀριϑμοὶ οἱ 4, B πολλαπλασιάσαντες 
ἀλλήλους τὸν Γ' ποιείτωσαν, τὸν δὲ Γ μετρείτω τις 
πρῶτος ἀριϑμὸς ὁ 4 λέγω, ὅτι ὁ 4 ἕνα τῶν 4, B 
μετρεῖ. 

90 Τὸν γὰρ 4 μὴ μετρείτω" καί ἐστι πρῶτος ὁ zf: 
οὗ 4, 4 ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. καὶ ὁσάκις 
ὁ 4 τὸν Γ μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ E. 
ἐπεὶ οὖν ὁ 4 τὸν D' μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ E μονά- 
δας, ὁ 4 ἄρα τὸν E πολλαπλασιάσας τὸν Γ' πεποίη- 
25 κεν. ἀλλὰ μὴν καὶ ὁ 44 τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν 
Γ πεποίηκεν" ἴσος ἄρα ἐστὶν ὁ ἐκ τῶν 4, E τῷ ἐκ 


8. B, 4] 4, B p. 4. ἀρυϑμός -ός in ras. g. μετρή- 
to q. ἐπεί] καὶ ὁ Γ' οὔκ ἐστι μονάς. ἐπεὶ oov V q et om. 
4a/( p. Ante ἐπεί add. P m. rec. καί. 6. τῷ] e corr. P. 
B, ΑἹ in ras. y; B supra m. 1 V. 8. αὐτὸς οὐδὲ μονάς V gp. 


ELEMENTORUM LIBER VII. 249 


Sit numerus primus 4 et numerum B ne metia- 
tur. dico, numeros B, 4 inter se primos esse. 
| nam si numeri B, 4 inter se pri- 
mi non sunt, numerus aliquis eos 
melietur. metiatur numerus J. quo- 
niam I' numerum B  meütur, 4 
aulem B non metitur, I' οὐ 4 iidem non sunt. et 
quoniam Γ᾽ numeros B, 4 metitur, etiam numerum 4, 
qui primus est, metitur, quamquam idem non est; 
quod fieri non potest. itaque numeros B, 4 nullus 
numerus melietur. ergo .4, B inter se primi suni; 
quod erat demonstrandum. 


XXX. 

Si duo numeri inter se multiplicantes numerum 
aliquem effecerint, e& numerum ex iis productum pri- 
mus aliquis numerus metitur, etiam alterutrum nume- 
rorum ab initio sumptorum metietur. 


I — ——44 
l 
μπτττι Γ 


Αι Ι Duo enim numeri 4, B inter 
Bi——————3À se multiplhecantes numerum [Γ᾿ 
Di—————— — —— 4 efficiant, οὗ numerum I' metiatur 

I—3À 4 primus aliquis numerus 4. di- 
E ———À co, 4] alterutrum 4, B metiri. 


nam numerum .4 ne meliatur. οὖ 47 primus est. 
itaque 44, 4 inter se primi sunt [prop. XXIX]. et 
quoties 7/ numerum I' metitur, tot unitates sini in E. 
iam quoniam 4 numerum Γ᾽ secundum unitates nu- 
meri E melitur, erii 7 »« E — I' [def. 15]. uerum 
etiam 4 »« B — I. itaque 4»« E — 4»« B. quare 


9. Bj; 4] 4, Bpg. 11. 49 BVpg. 18. ἀριϑῳεὸς πκεοῦ- 
vog Vg. 20. μή] supra V. 241. ΑΔ Yn x9. ῳᾧ- τἰοι ον. 


| 


10 


1 


Q 


20 
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τῶν 4, B. ἔστιν ἄρα ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν 4, οὕτως ὁ 
B πρὸς τὸν E.. οἱ δὲ 4, 44 πρῶτοι, oí δὲ πρώτοι. 
καὶ ἐλάχιστοι, οἵ δὲ ἐλάχιστοι μετροῦσι τοὺς τὸν αὖ- 
τὸν λόγον ἔχοντας ἰσάκις ὅ τε μείξων τὸν μείξονα 
καὶ ó ἐλάσσων τὸν ἐλάσσονα, τουτέστιν ὅ τε ἡγού- 
μενος τὸν ἡγούμενον καὶ ὁ éxóusvog τὸν ἑπόμενον'᾽ 
ὁ 4 ἄρα τὸν B μετρεῖ. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ 
ἐὰν τὸν B μὴ μετρῇ, τὸν 4 μετρήσει. ὁ 4 ἄρα ἕνα 
τῶν 4, B μετρεῖ. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


λα΄. 
“πας σύνϑετος ἀριϑμὸς ὑπὸ πρώτου τινὸς 
ἀριϑμοῦ μετρεῖται. 
Ἔστω σύνϑετος ἀριϑμὸς ὁ Α͂' λέγω, ὅτι ὁ 4 ὑπὸ 
πρώτου τινὸς ἀριϑμοῦ μετρεῖται. 

. Ἐπεὶ γὰρ σύνϑετός ἐστιν ὃ 4,, μετρήσει τις αὐτὸν 
ἀριϑμός. μετρείτω, καὶ ἔστω ὃ B. καὶ εἰ μὲν πρῶτός 
ἐστιν ὃ Β, γεγονὸς ἂν εἴη τὸ ἐπιταχϑέν. εἰ δὲ σύν- 
ϑετος, μετρήσει vig αὐτὸν ἀριϑμός. μετρείτω, καὶ 
ἔστω ὁ Γ. καὶ ἐπεὶ ὁ Γ' τὸν B μετρεῖ, ὁ δὲ B τὸν 
4 μετρεῖ, καὶ ὃ I' ἄρα τὸν Α μετρεῖ. καὶ εἰ μὲν 
πρῶτός ἐστιν ὁ Γ, γεγονὸς ἂν εἴη τὸ ἐπιταχϑέν. εἰ 
δὲ σύνθετος, μετρήσει τις αὐτὸν ἀριϑμός. τοιαύτης 
δὴ γινομένης ἐπισκέψεως ληφϑήσεταί τις πρῶτος ἀριϑ- 
μός, ὃς μετρήσει. εἰ γὰρ οὐ ληφϑήσεται, μετρήσουσι 


8. καί] om. p. of δὲ ἐλάχιστοι] supra P, in mg. m. 
1 Vg. 4. μείξων τόν] mg. ῳ (τὸν in ras). 6. vov] (prius) 
inras. g. 8. B uj] in ras. p; μή supra V m. 2. Post μετρῇ 
ras. 1 litt. p. 9. Sequitur in BVpg alia demonstratio 
prop. XXXI ἃ Theone addita; ἃ. app. 10. 1γ᾽ BVo, P m. 
rec.; λδ΄ p. 14. μετρῆται P, corr. m. 2. 17. δῆλον ἂν 
eZ; τὸ ζητούμενον Theon (BVpg). 20. μετρεῖ} (prius) 


ELEMENTORUM LIBER VII. 951. 


[prop. XIX| 4:.4. — B: E. uerum Z, 4 primi sunt, 
primi autem etiam minimi sunt [prop. XXI], minimi 
autem eos, qui eandem rationem habent, aequaliter 
metiuntur, maior maiorem ei minor minorem [prop. 
XX], h. e. praecedens praecedentem οὖ sequens se- 
quentem. itaque 47) numerum B metitur. similiter de- 
monstrabimus, 47 numerum, si B numerum non me- 
liatur, numerum 44 meliri. ergo 4, alteruirum nu- 
merorum .4, B metitur; quod erat demonstrandum. 


XXXI. 

Quemuis numerum compositum primus aliquis nu- 
merus metitur. 

Sib numerus compositus 44. dico, primum aliquem 

numerum numerum .4 metiri. 
nam quoniam 44 compositus est, nu- 
merus aliquis eum metietur. metiatur 
eb sib B. elsi B primus est, factum erit 
id, quod iussi sumus.) sin composi- 
tus esi, numerus aliquis eum metietur. metiatur et sit I. 
et quoniam I'numerum B metitur, e& B numerum .4 
metitur, etiam I' numerum 44 metitur. etsi I' primus 
est, factum erit, quod iussi sumus; sin compositus, 


I————————4À A 
l | B 
L——11I 


1) Sc. prinum numerum numerum 4 metientem inuenire. 
quamquam haec formula in problemata magis cadit, id quod 
magis eliam de p. 252, 12 ualet. 


om. p. 21. δῆλον ἂν εἴη τὸ ξητούμενον Theon (BVpg). 

29. Post ἀρυϑμός add. p: μετρεέτω καὶ ἔστω ὁ I. καὶ ἐπεὶ 
ὁ D τὸν B μετρεῖ ὃ δὲ B τὸν A μετρεῖ, καὶ ὁ Γ' ἄρα τὸν A 
μετρεῖ. 248. δή] corr. ex δέ V, δέ pg. — 924. 0g] supra m. 
9 P. Post μετρήσει add. Theon τὸν πρὸ ξαυτοῦ, (huc usque 
eliam P mg. m. rec) ὃς καὶ τὸν Α μετρήσει (BV pq) εἰς 
corr. ex ἦ m. rec. P. οὐ] μή Augus. 
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τὸν 4 ἀριϑμὸν ἄπειροι ἀριϑμοί, ὧν ἕτερος ἑτέρου 
ἐλάσσων ἐστίν: ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον ἐν ἀριϑμοῖς. 
ληφϑήσεταί τις ἄρα πρῶτος ἀριϑμός, ὃς μετρήσει 
τὸν πρὸ ἑαυτοῦ, ὃς καὶ τὸν 4 μετρήσει. 

δ “ἅπας ἄρα σύνϑετος ἀριϑμὸς ὑπὸ πρώτου τινὸς 
ἀριϑμοῦ μετρεῖται" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


λβ΄. 

“Ἵπας ἀριϑμὸς ἤτοι πρῶτός ἐστιν ἢ ὑπὸ 
πρώτου τινὸς ἀριϑμοῦ μετρεῖται. 

10 Ἔστω ἀριϑμὸς ὃ 4 λέγω, ὅτι Ó .4 ἤτοι πρῶτός 
. ἐστιν ἢ ὑπὸ πρώτου τινὸς ἀριϑμοῦ μετρεῖται. 

Εἰ μὲν οὖν πρῶτός ἐστιν ὁ 4“, γεγονὸς ἂν εἴη τό 
ἐπιταχϑέν. εἰ δὲ σύνϑετος, μετρήσει τις αὐτὸν πρῶ- 
τος ἀριϑμός. 

15 — "4xag ἄρα ἀριϑμὸς divo, πρῶτός ἐστιν ἢ ὑπὸ πρώ- 
του τινὸς ἀριϑμοῦ μετρεῖται ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
λγ΄. | 

Δριϑμῶν δοϑέντων ὁποσωνοῦν εὑρεῖν τοὺς 

ἐλαχίστους τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων av- 
40 τοῖς. 

Ἔστωσαν oí δοϑέντες ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ οἵ A, 
B, I" δεῖ δὴ εὑρεῖν τοὺς ἐλαχίστους τῶν τὸν αὐτὸν 
λόγον ἐχόντων τοῖς 4, Β, Γ. 

Οἱ A, B, Γ γὰρ ἤτοι πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσὶν 


1. ὁ ἕτερος Vg. τοῦ ἑτέρου BVpg. 2. ἐστίν ] (prius) 
om. B. 8. πρῶτος ἀριϑμός] supra m. 2 V, ἀριϑμὸς πρῶτος p. 
7. 1δ'΄ BV, P m. rec.; λε΄ p. 8. πᾶς P. 11. ἐστι V g. 
12. γεγονός] 'Pp, δῆλον 'BVg. 18. ἐπιταχϑ ἐν») ξητούμενον 
Theon (B V p9). 17. λε΄ BV, P m. rec.; AS' p. 19. τοὺς 
αὐτοὺς λόγους Bp. 29, τοὺς αὐτοὺς λόγους BVpg. 
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numerus aliquis eum metietur. hac igitur ratiocinatione . 
procedente inuenietur primus aliquis numerus, qui 
melietur!|) nam si non inuenietur, infiniti numeri 
numerum 4 metientur, alter semper altero deinceps 
minores; quod in numeris fieri non potest. itaque 
inuenietur primus aliquis numerus proxime anteceden- 
iem metiens, qui eliam numerum «4 metiatur. 

Ergo quemuis numerum compositum primus aliquis 
numerus metitur; quod erat demonstrandum. 


XXXIIL. 
Quiuis numerus aut primus est, aut primus nu- 
merus eum metitur. 
Sit numerus 4. dico, numerum 44 aut primum 
esse aut primum aliquem numerum eum metiri. 
4 jam si primus est 44, factum erit, quod iussi 
sumus; sin compositus, primus aliquis numerus 
eum metietur [prop. XXXI]. 
Ergo quiuis numerus aut primus est, aut primus 
numerus eum melitur; quod erat demonstrandum. 


XXXIII 


Datis quotlibet numeris minimos eorum, qui ean- 
dem rationem habent, inuenire. 

Dati sint quotlibet numeri 4, B, Γ. oportet igi- 
tur minimos eorum inuenire, qui eandem rationem 
habeant ac 4, B, Γ. 

4, B, I' enim aut inter se primi sunt aut non 


1) Sc. numerum praecedentem et ea de causa numerum 
A (cfr. lin. 4). et puto, haec audiri posse. etsi fieri vetesk, 
ut haec uerba in P mero errore ob δμοιοτέλευτον exce. 


b 


᾿ 10 


15 


20 


25 
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ἢ οὔ. εἰ μὲν οὖν οἵ 4, B, I" πρῶτομ πρὸς ἀλλήλους 
εἰσίν, ἐλάχιστοί εἰσε τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων 
αὐτοῖς. 

εἰ δὲ οὔ, εἰλήφϑω τῶν 4, Β, Γ τὸ μέγιστον κοι- 
νὸν μέτρον ὃ Zl, καὶ ὁσάκις ὁ 4 ἕκαστον τῶν 4, B, I 
μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν ἑκάστῳ τῶν E, 
Z, H. καὶ ἕκαστος ἄρα τῶν E, Z, H ἕκαστον τῶν 
4, B, I' μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ 4 μονάδας. οἱ E, 
Z, H ἄρα τοὺς 4, B, Γ ἰσάκις μετροῦσιν" οἱ E, Z, H 
ἄρα τοῖς 4, B, I' ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ εἰσίν. λέγω δή, 
ὅτε καὶ ἐλάχιστοι. εἰ γὰρ μή εἰσιν οἵ E, Z, H ἐλά- 
χιόστοι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς 4, B, I 
ἔσονται [τινες] τῶν E, Ζ, Η ἐλάσσονες ἀριϑμοὶ ἐν 
τῷ αὐτῷ λόγῳ ὄντες τοῖς 4, B, I. ἔστωσαν oí Θ, 
K, 4 ἰσάκις ἄρα ὃ Θ τὸν A μετρεῖ καὶ ἑκάτερος 
τῶν K, A ἑκάτερον τῶν B, I. ὁσάκις δὲ ὁ Θ τὸν 4 
μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ Μ' καὶ éxd- 
τερος ἄρα τῶν K, 4 ἑκάτερον τῶν B, I' μετρεῖ κατὰ 
τὰς ἐν τῷ Μ μονάδας. καὶ ἐπεὶ ὃ Θ τὸν Α μετρεῖ 
κατὰ τὰς ἐν τῷ Μ μονάδας, καὶ ὃ Μ ἄρα τὸν 4 με- 
τρεῖ κατὰ τὰς. ἐν τῷ Θ μονάδας. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ὃ 
M καὶ ἕκάτερον τῶν B, Γ' μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν ἕκα- 
τέρῳ τῶν K, 4 μονάδας" ὃ M ἄρα τοὺς 4, Β, Γ 
μετρεῖ. καὶ ἐπεὶ ὁ Θ τὸν .4 μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ 
M μονάδας, ó Θ ἄρα τὸν M πολλαπλασιάσας τὸν 4 


6. ἐν] om. P. — "7. ἕκαστος] ἕκαστον p. 10. τοῖς] corr. 
ex voi m. rec. P. εἰσί Vg. 11. καί] καὶ of p 12. τοῖς] 
corr. ex vo. m. 1 P. 18. τινες) om. P. 16. B, ΓῚ T, B 
corr. ex 4, B m. 1 p. δέ] à? 18. τῶν B, ΤΊ τὸν Τὶ 
Bp. 20.4]0p. 81. καὶ ὁ Μ φ. 
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primi. iam si 4, B, I' inter se primi sunt, minimi 
x j eorum, qui eandem rationem habent [prop. XXI]. 

d sin minus, sumatur numerorum 

iL A4, B, I maxima mensura communis 
; 4 4 [prop. III]?), et quoties zf singu- 
H los numeros 4, B, Γ᾽ metitur, tot 
| unitates sint in singulis E, Z, H. 
quare etiam singuli E, Z, H singu- 
- los 4, B, Γ secundum unitates numeri 
2 metiuntur [prop. XV]. itaque E, Z, H numeros 4, B, - 
I'aequaliter metiuntur. itaque E, Z, H et 4, B, Γ in 
eadem ratione sunt [def. 20]. iam dico, E, Z, H 
eliam minimos esse. nam si E, Z, H minimi non 
sunt eorum, qui eandem rationem habent ac 4, B, I) 
erunt numeri numeris E, Z, H minores, qui in eadem 
ralione sint ac 4, B,l. sint O0, Καὶ, 4. itaque 9 
numerum .4 ei nierque K, 4 utrumque B, I' aequa- 
liter metitur. quoties autem 0 numerum 4 metitur, 
iot unitates sint in M. quare eliam uterque Καὶ, 4 
utrumque B, I' secundum unitates numeri M metitur. 
et quoniam Θ᾽ numerum .44 secundum unitates numeri 
M metitur, etiam .M numerum 4 secundum unitates 
numeri € metitur [prop. XV]. eadem de causa M 
eliam utrumque JB, Γ᾽ secundum unitates utriusque 
Κ, 4 melitar. M igitur numeros 4, B, I' metitur. 
ei quoniam € numerum 4 secundum unitates numeri 
M metitur, erit 9 5« M — 4 [def. 15]. eadem de 


l 


du 


ORO 


1) Cum πόρισμα prop. 8 spurium sit, Euclides tacite 
eam ad quotlibet numeros transtulit; cfr..p. 269 not. 


e 


10 


15 


20 
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πεποίηκεν. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὃ E τὸν 4 πολλα- 
πλασιάσας τὸν 4 πεποίηκεν. ἴσος ἄρα ἐστὶν Ó éx τῶν . 
E, 4 τῷ ἐκ τῶν Θ, M. ἔστιν ἄρα ὡς 0 E πρὸς τὸν 
e, οὕτως ὁ Μ πρὸς τὸν 2. μείξων δὲ ὁ E τοῦ Θ' 
μείζων ἄρα καὶ ὃ M τοῦ 4. καὶ μετρεῖ τοὺς 4, B, I* 
ὕπερ ἐστὶν ἀδύνατον: ὑπόκειται γὰρ ὁ 4 τῶν A4, B, I 
τὸ μέγιστον κοινὸν μέτρον. οὐκ ἄρα ἔσονταί τινες 
τῶν E, Z, H ἐλάσσονες ἀριϑμοὶ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ 
ὄντες τοῖς 4, B, I. οἵ E, Z, H ἄρα ἐλάχιστοί εἰσι 
τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς 4, B, Γ' ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 
| λδ΄. 

Δύο ἀριϑμῶν δοθέντων εὑρεῖν, ὃν ἐλά- 
χιστον μετροῦσιν ἀριϑμόν. 

Ἔστωσαν οἱ δοθέντες δύο ἀριϑμοὶ οἱ 4, Β' δεῖ 
δὴ εὑρεῖν, ὃν ἐλάχιστον μετροῦσιν ἀριϑμόν. 

Οἱ A, B γὰρ ἦτοι πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσὶν ἢ 
οὔ. ἔστωσαν πρότερον οἱ Α͂, B πρῶτοι πρὸς ἀλλή- 
λους, καὶ ὁ 4 τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν Γ' ποιείτω" 


καὶ ὃ B ἄρα τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν Γ' πεποίηκεν. 


οἱ 4, B ἄρα τὸν Γ μετροῦσιν. λέγω δή, ὅτι καὶ 
ἐλάχιστον. εἰ γὰρ μή, μετρήσουσί τινα ἀριϑμὸν οἵ 
4, B ἐλάσσονα ὄντα τοῦ I. μετρείτωσαν τὸν Z4. καὶ 
ὁσάκις ὁ 4 τὸν 4 μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν 
ἐν τῷ E, ὁσάκις δὲ ὁ B τὸν Z1 μετρεῖ, τοσαῦται μο- 
νάδες ἔστωσαν ἐν τῷ Z' ὁ μὲν 4 ἄρα τὸν E πολλα- 


1. πεποίηκε V φ. διὰ τά — 9: πεποίηκεν om. 8. ὄντες 
ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ p. 8. εἶσιν P. 12. 15 BV, P P m. rec.; 
At'p. 16. δύο ἀριϑμοὶ of δοϑέντες p. 16. ἀριϑμόν] om. V9. 
19. τὸν Γ — 20: πολλαπλασιάσας τῇς. m. 2 B. 20. ἄρα] 
comp. Supra Y, ἔτι g. 21. καὶ o( P. μετροῦσι Vg. 22. 
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causa erit etiam E »« 2) — 4. ilaque E»« 4 — 0 »« M. 
quare erii [prop. XIX] E: 9 — M: 2. uerum E — 0. 
quare eliam M — 4 [prop. XIII. V, 14]. et M nu- 
meros 44, B, I' metitur; quod fieri non potest. nam 
suppositum est, 27 maximam mensuram communem 
esse numerorum /, B, I. itaque non erunt numeri 
numeris E, Z, H minores, qui in eadem ratione sint 
ac 4, B, I: ergo E, Z, H minimi sunt eorum, qui 
eandem ralionem habent ac 4, B, I' quod erat de- 
monstrandum. 
XXXJ]V. 

Datis duobus numeris, quem minimum metiuntur 
numerum, inuenire. | 

Sint duo numeri dati 4, B. oportet igitur, quem 
minimum metiuntur numerüm, inuenire. 

.4, B enim aut inter se primi sunt aut non primi. 
prius 4, B inter se primi sint, ei sib 4»« B — I: 
quare etiam B »« 4 — Γ [prop. XVI]. itaque 4, B 
numerum Γ᾽ meliuntur iam dico, eos eum etiam 

41:--------..--- Bi———— 
I—————————4À 
I——— —3À 2 
I—ÀE  1—ÀZ 
minimum meliri. nam si minus, 4, B numerum ali- 
quem numero Γ΄ minorem metientur. meliantur nu- 
merum 4f. et quoties 44 numerum 47 metitur, tot 
unitates sint in E, quoties autem B numerum Zí 
metitur, tot unitates sint in Z. itaque erit 4»« E — 4, 


μετρήσουσιν PB. 80. ὁσάκις δέ] καὶ ὁσάκις V qp, ὁσάκις δὲ 
καί Ῥ. 4] e corr. m. 2 p. 
Euclides, edd, Heiberg et Menge. 1X. M 


ὅ 


10 


“1 


20 
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πλασιάσας τὸν Z4 πεποίηκεν, ὃ δὲ B τὸν Z πολλα- 
πλασιάσας τὸν 4] πεποίηκεν" ἴδος ἄρα ἐστὶν ὁ ἐκ τῶν 
4, E τῷ ἐκ τῶν B, Ζ. ἔστιν ἄρα ὡς 0 4 πρὸς τὸν 
B, οὕτως ὁ Z πρὸς τὸν E. οἵ δὲ 4, B πρῶτοι, οἵ 
δὲ πρῶτοι καὶ ἐλάχιστοι, οἵ δὲ ἐλάχιστοι μετροῦσι τοὺς 
τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας ἰσάκις ὅ τε μείξων τὸν μεί- 
ξονα καὶ ὃ ἐλάσσων τὸν ἐλάσσονα" ὁ B ἄρα τὸν E 
μετρεῖ, ὡς ἑπόμενος ἑπόμενον. καὶ ἐπεὶ ὃ 4 τοὺς B, E 
πολλαπλασιάσας τοὺς Γ, 4 πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς 
ὁ B πρὸς τὸν E, οὕτως 0 Γ πρὸς τὸν 44. μετρεῖ δὲ 
ὁ B τὸν E' μετρεῖ ἄρα καὶ ὁ Γ τὸν 4 ὃ μείζων 
τὸν ἐλάσδσονα' ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα ol A, 
B μετροῦσί τινα ἀριϑμὸν ἐλάσσονα ὄντα τοῦ I. ὁ I 
ἄρα ἐλάχιστος ὧν ὑπὸ τῶν Α, B μετρεῖται. 

Μὴ ἔστωδαν δὴ oí 4, B πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους, 
καὶ εἰλήφϑωσαν ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ τῶν τὸν αὐτὸν λό- 
γον ἐχόντων τοῖς 4, Β οἵ Ζ, Ε' ἴσος ἄρα ἐστὶν ὃ 
ἐκ τῶν 4, E τῷ ἐκ τῶν B, Z. καὶ ὃ Α τὸν E πολλα- 
πλασιάδσας τὸν Γ ποιείτω καὶ ὃ B ἄρα τὸν Z πολλα- 
πλασιάσας τὸν Γ πεποίηκεν" oí 4, B ἄρα τὸν Γ με- 
τροῦσιν. λέγω δή, ὅτι καὶ ἐλάχιστον. εἰ γὰρ μή, 
μετρήσουσί τινα ἀριϑμὸν οἵ 4, B ἐλάσδονα ὄντα τοῦ Γ. 
μετρείτωσαν τὸν 4. καὶ ὁσάκις μὲν ὃ 4 τὸν 4 με- 
τρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν và Η, ὁσάκις δὲ 
0 B τὸν 4 μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ Θ. 
ὁ μὲν 4 ἄρα τὸν H πολλαπλασιάσας τὸν Zl πεποίηκεν, 


e 


ὁ δὲ B τὸν Θ πολλαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηκεν. ἴσος 


8. A] (prius) corr. ex Z4 V. ὅ. μετροῦσιν B. 9. T 4] 
I' postea insert. m. 1 p, post Ζ 1 litt. eras. 11. ἄρα] δὲ 
ἄρα p. τὸν .4] τὴν 4 P. 18. μετρήσουσιν P. ῬΡΡΟοβὺ τοῦ Γ 


B add. Theon: ὅταν oí 4, B πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους ὦσιν (BVpg, 
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B»«Z-Z£4[def. 15]. itaque 4 »« E — B»«Z. 
quare erit 4: B—Z: E [prop. XIX]. uerum 4, B 
primi sunt, primi autem etiam minimi sunt [prop. XXI], 
minimi autem eos, qui eandem rationem habent, aequa- 
lier metiuntur, maior maiorem et minor minorem 
[prop. XX]. itaque B numerum Εἰ metitur, ut sequens 
sequentem. et quoniam 44 numeros B, E multiplicans 
numeros I, 4 effecit, erit B : E — I': 4 [prop. XVII]. 
uerum B numerum E metitur. quare etiam I' nu- 
merum 47 melitur [def. 20], maior minorem; quod 
fieri non potest. itaque 44, B nullum numerum nu- 
mero I'minorem metiuntur. ergo I' numerum mini- 
mum meliuntur 4, B. 

Ne sint igitur 4, B inter se primi, ei sumantur 


4 Β Z, E minimi eorum, qui eandem 

n ' rationem habent ac A, B [prop. 

—— 342  1—7 FP XXXIII]. itaque 4»« E— B»«Z 
—— — F [prop XIX] et sit 425€ E— Γ. 


(I— — ——14 . jtaque eliam B»« Z — I: quare 
———4H  :—310 — 4, B numerum I'meliuntur. iam 
dico, eos eum eliam minimum  meliri. nam si 
minus, 4, B numerum aliquem numero [Γ΄ minorem 
metientur.  metiantur numerum 4f. ei quoties 4 
numerum 4 metitur, tot unitates sint in H, quoties 
autem B numerum 47 metitur, tot unitates sint in O.. 
itaque 4 »« H — 4, B »« 0 — 4 [def. 15]. quare 
P m. rec.) 15. δή] δέ p. 17. Z, E] corr. ex E, Z V. 
19. τὸν Γ — πολλαπλασιάσας] mg. m. 1 p. ποιείτω — 20: 
τὸν ΓῚ mg. g. 20. πεποίηκε p. μετροῦσι V g. 22. με- 
τρήσουσιν PB, μετρήσουσι δή p. 24. H, ὁσάκις — 9b: iv 
τῷ ] om. p. 926. 4] corr. ex 4 p. 97. ὁ δὲ B — πεπαίνς. 


μὲν ] om. p. 
An 
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ἄρα ἐστὶν ὁ ἐκ τῶν 4, H τῷ. ἐκ νῶν B, 6: ἔάατιν 
ἄρα ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ Θ πρὸς τὸν H. 
ὡς. δὲ ὃ 4 πρὸς τὸν B, οὕτως. ὁ Ζ πρὸς τὸν Ε΄ καὶ 
ὡς ἄρα 0 Z πρὸς τὸν E, οὕτως ὃ Θ πρὸς τὸν H. oí 

5 δὲ Z, E ἐλάχιστοι, οἵ δὲ ἐλάχιστοι μενροῦσι τοὺς τὸν 
αὐτὸν λόγον ἔχοντας ἰσάκις Ó τὸ μείξων τὸν usifowo 
καὶ ὁ ἐλάσσων τὸν ἐλάσσονα᾽ ὃ E ἄρα τὸν H ueugsi. 
καὶ ἐπεὶ ὃ 4 τοὺς E, H πολλαπλαδλάσας τοὺς. I» 4 
πεποίηκεν, ἔστεν ἄρα ὡς ó E πρὸς τὸν H, οὕτως. ὃ 

10 Γ πρὸς τὸν 4. ὁὃ ὃὲ E τὸν Η μετρεῖ" καὶ ὁ Γ ἄρα 
τὸν 41 μετρεῖ ὃ. μείξων τὸν ἐλάσσονα" ὕπερ. ἐστὶν 
ἀδύνατον. ovx ἄρα οἵ 4, B μετρήσουσί τινα ἀριϑμὸν 
ἐλάσσονα ὄντα τοῦ I. 6€ Γ ἄρᾳ ἐλάχιστος. ὧν ὑπὸ 
τῶν 4,, B μετρεῖται" ὅπερ ἔπει δεῖξαι. 


15 λε΄. 

Ἐὰν δύο ἀριϑμοὶ ἀριϑμόν τινα μετρῶσιν, 
καὶ ὃ ἐλάχιστος ὑπ’ αὐτῶν μετρούμενος τὸν 
αὐτὸν μετρήσει. 

Zo γὰρ ἀριϑμοὶ οἵ 4, B ἀριϑμόν τινα τὸν ΓΖ 

20 μετρείτωσαν, ἐλάχιστον δὲ τὸν E* λέγω, ὅτι. καὶ ὃ. Ε 
τὸν ΓΖ μετρεῖ. 

Ei γὰρ οὐ μετρεῖ ὃ E τὸν ΓΖ, ὃ E τὸν 4Ζ με- 
τρῶν λειπέτω ἑαυτοῦ ἐλάσσονα τὸν ΓΖ. καὶ ἐπεὶ oí 
. 4, B τὸν E μετροῦσιν, ὁ δὲ E τὸν 4Ζ, μετρεῖ, καὶ 

25 o 4, B ἄρα τὸν 41 μετρήσουσιν. μετροῦσι δὲ καὶ 


9. ὡς] insert. m. 1 p H] in ras. g. 8. οὕτως ὁ 2e 
πρὸς τὸν E] mg. g. Post E add. P: ἀλλ᾽ og ὁ A πρὸς τὸν 
B, οὕτως ὁ Θ πρὸς τὸν H; del m. rec. καὶ ὡς ἄρα] ἔστιν 
ἄρα ὡς p. 4.Z]) ΘΡ, corr. m. rec. E] H P, corr. m. 
rec. 0] Z P, EUL m. rec. H|] E P, corr. m. rec. 8. 
rovg] τόν p. H] H, E B. 19. μετρήσουσιν DB. 18. 
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AH -—B»«0. itaque 4::B — 0:H [prop. XIX]. 
uerum 44: B — Z: E. itaque etiam Z: Es 0:H. 
uerum Z, E minimi sunt, minimi autem eos, qui 
eandem rationem habent, aequaliter metiuntur, maior 
maiorem ei minor minorem [prop. XX]. itaque E 
numerum 1H metitur. et quoniam .4 numeros E, H 
multiplicans numeros I', 4 effecit, erit E: H — I: 4 
[prop. XVII]. uerum E numerum H melitur. quare 
eliam J' numerum z/ metitur [def. 20] maior mino- 
rem; quod fieri non potest. itaque 4, B nullum nu- 
merum numero [Γ᾽ minorem metiuntur. ergo Γ᾽ nu- 
merum minimum metiuntur 4, B; quod erat demon- 
strandum. 
XXXV. 

Si due numeri rumerum aliqnem metiuntur, etiam 
quem minimum metruntur numerum, eundem metietur. 
A——a B ! Duo enim numeri 4, B nu- 
n με ,í, Berum ahquem I'4 metiantur, 

Z £inimwm autem E numerum. 
—— ——3ÀE dico, eliam E numerum nume- 
rum If metiri. 

Nam si E nunerum ΓΖ non metitur, E nume- 
rum 42/Z meliens relinquat se mimorem ΓΖ. et quo- 
niam 4, B numerum E metiuntur, E autem numerum 
4Z metitur, eliam 4, B numerum ZZ metientur. 


ὄντα ] om. Vg. 15. à£' BV, P m. rec., λη΄ p. 16. Post 
ἐὰν ras. 8 litt. BV. μετρήσωσι p, μετρῶσι PV g. 20. καί 
supra m. 1 P. 2992. ov] μή August. Γ4] Γ Β. 2] 
Z4 p, Id V in ras., φ. 25. μετρήσουσιν. μετροῦσι) -σι 
μετροῦ- &dd. m. 2 B; μετρήσουσι μετροῦσι No ϑετοοονο. 
μετροῦσι P. 


10 


15 


20 
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ὅλον τὸν ΓΖ καὶ λοιπὸν ἄρα τὸν ΓΖ μετρήσουσιν 
ἐλάσσονα ὄντα τοῦ Ε΄ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. ovx 
ἄρα οὐ μετρεῖ ὁ E τὸν D'f' μετρεῖ ἄρα" ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 
λ1ς΄. 

Τριῶν ἀριϑμῶν δοθέντων stosiv, ὃν ἐλά- 
χιίστον μετροῦσιν ἀριϑμόν. 

Ἔστωσαν oí δοθέντες τρεῖς ἀριϑμοὶ ol 4, B, Γ' 
δεῖ δὴ εὑρεῖν, ὃν ἐλάχιστον μετροῦσιν ἀρυϑμόν. 

Εἰλήφϑω γὰρ ὑπὸ δύο τῶν 4. Β ἐλάχιστος με- 
τρούμενος ὃ 4. ὃ δὴ Γ τὸν 4 ἤτοι μετρεῖ ἢ οὐ με- 
τρεῖ. μετρείτω πρότερον. μετροῦσι δὲ καὶ οἵ 4, B 
τὸν 4 οἱ 4, B, Γ ἄρα τὸν 4 μετροῦσιν. λέγω δή, 
ὅτι καὶ ἐλάχιστον. εἰ γὰρ μή, μετρήσουσιν [τινα] 
ἀριϑμὸν οἱ 4, Β, Γ ἐλάσσονα ὄντα τοῦ 4. μετρεί- 
τῶωσαν τὸν E. ἐπεὶ οἱ 4, B, Γ τὸν E μετροῦσιν, καὶ 
οἱ 4, B ἄρα τὸν E μετροῦσιν. καὶ ὃ ἐλάχιστος ἄρα 
ὑπὸ τῶν 4, B μετρούμενος [τὸν E] μετρήσει. ἐλά- 
χιστος δὲ ὑπὸ τῶν 4, B μετρούμενός ἐστιν ὁ 4 ὁ 4 
ἄρα τὸν E μετρήσει ὃ μείξων τὸν ἐλάσσονα᾽ ὅπερ 
ἐστὶν ἀδύνατον. ovx ἄρα oí 4, B, Γ μετρήσουσί τινα 
ἀριϑμὸν ἐλάσσονα ὄντα τοῦ Zl: oí 4, B, Γ ἄρα ἐλά- 
χίστον τὸν Z1 μετροῦσιν. 

Μὴ μετρείτω δὴ πάλιν ὃ Γ τὸν 4, καὶ εἰλήφϑω 


ὅ. λη΄ BV, 49' p. 9. μετρήσουσιν P. 10. τῶν] in 
raS. Q. 11. ᾿δή] δὲ P. 18. ἄρα 4, B, I' Vg. μετροῦσι 
Vpg, μετρήσουσιν P. δή] om. Vo. 14. μετρήσουσι V 
eb corr. ex μετρεέσουσι q. τινα] om. Pp. 15. ἀφιϑμόφ 
om. p. ἐλάσσονα) τινα ἀριϑμὸν ἐλάττονα p. 16. ἐπεὶ οὖν 
Vg. μετροῦσι PVpg. 17. μετρήσουσιν P et comp. P μεν 
τροῦσι Vg. 18. τὸν E] om. P. 20. , Μετρήσει } comp 


IAS. p. 21. lI']insert. postea q. μετρήσουσιν B, μετοοῦσι Y» 
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uerum etiam totum ΓΖ metiuntur. quare etiam reli- 
quum ΓΖ metientur numero E minorem; quod fieri 
non potest. itaque fieri non potest, ut E numerum 
ΓΖ non meliatur. ergo metitur; quod erat demon- 
strandum. 


XXXVI. 
Datis tribus numeris, quem minimum metiuntur 


numerum, inuenire. 
Sint tres numeri dati 4, B, 


I: oportet igitur, quem mini- 
mum meliuntur numerum, in- 
uenire. 
m-—-— P: sumatur enim, quem duo 
πὰ numeri 44, B minimum meli- 
untur, 4/1 [prop. XXXIV]. Γ᾽ igiiur numerum 4 
aut metitur aut non inetitur. metiatur prius. uerum 
eliam 44, B numerum Z meüuntur. itaque 4, B, Γ 
numerum 47 metiuntur. iam dico, eos eum etiam 
minimum metiri. nam si minus, 4, B, Γ᾽ numerum 
numero 47 minorem melientur. meliantur numerum 
E. quoniam 44, B, Γ᾿ numerum E metiuntur, etiam 
4, B numerum E metienlur. quare eliam, quem 
minimum metiuntur 4, B, numerum E  melietur 
[prop. XXXV]. quem autem 4, B minimum meti- 
untur, est 4f. Z1 igilur numerum E metitur, maior 
minorem; quod fieri non potest. itaque 4, B, I' 
nullum numerum numero Z/ minorem melientur. ergo 
A4, B, I' numerum Z/ minimum meliuntur. 

rursus ne metiatur I' numerum 27, et sumatur, 


I———3À A 


22. ΓῚ om. P. — 23. μετρήσουσιν P, comp. ps uecoatac X «. 
24. δή} δέ p. 
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ὑπὸ τῶν D, 4 ἐλάχιστος μετρούμενος ἀρυϑμὸς ὁ E 
ἐπεὶ of 4. ὶ τὸν 4 μενροῦσιν, ὁ δὲ 4d τὸν E κε- 
τρεῖ, καὶ οἵ Α, B ἄρα τὸν E μενροῦσιν. μετρεῖ δὲ 
καὶ ὃ Γ [τὸν E καὶ] οἱ 4, B, Γ' ἄρα τὸν E μετροῦσιν. 
ὅ λέγω δή, ὅτι καὶ ἐλάχιστον. εἰ γὰρ μή, μετρήσουσί 
τινα οἱ 4, B, Γ ἐλάσσονα ὄντα τοῦ E. μετρείτωσαν 
τὸν Ζ. ἐπεὶ oí 4, B, Γ τὸν Ζ μετροῦσιν, καὶ οἱ Α, B 
ἄρα τὸν Z μετροῦσιν. καὶ ὃ ἐλάχιστος ἄρα ὑπὸ τῶν 
4, B μετρούμενος τὸν Ζ μετρήσει. ἐλάχιστος δὲ ὑπο 
10 τῶν Α͂, B μετρούμενός ἐστιν ὃ zl: ὃ 4 ἄρα τὸν Z 
μετρεῖ. μετρεῖ δὲ καὶ ὃ Γ' τὸν Z' oí 4, Γ ἄρα τον 
Ζ μετροῦσιν. ὥστε καὶ ὃ ἐλάχιστος ὑπὸ τῶν 4, Γ 
μετρούμενος τὸν Ζ μετρήσει. ὃ δὲ ἐλάχιστος ὑπὸ τῶν 
Γ, 4 μευρούμενός ἐστιν ὁ Ε' ὃ E ἄρα τὸν Z μετρεῖ 
16 ὃ μείξων τον ἐλάσσονα" ὕπερ ἐσεὶν ἀδύνατον. οὐκ 
ἄρα οἵ 4, B, Γ μετρήσουσί τινα ἀρυϑμὸν ἐλάσσονα 
ὄντα τοῦ E. ὃ E ἄρα ἐλάχιστος ὧν ὑπὸ τῶν 4, B, Γ 
μετρεῖται" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


λζ΄. 

90 Ἐὰν ἀριϑμος ὑπό τινος ἀριϑμοῦ μετρῆται, 
ὁ μετρούμενος ὁμώνυμον μέρος ἕξει τῷ με- 
τροῦντι. 

᾿Δριϑμὸς γὰρ ὃ Α' ὑπό τινος ἀριϑμοῦ τοῦ Β με- 
1. ἀρυϑμός om. p. 2, μετροῦσι V q. 4| corr. ex A p 
m. 2. 9. Post B in p m. 2 insert. I' μετρήσουσιν P, με- 


190701 Vg, comp. p. μδτρεὲ — 4: uetoovouw] om. p. 4. 
τὸν E. καί om. P. ΓῚ supra m. 2 V. μετρήσουσι P, με- 


τροῦσι V g. 6. δή] om. Vg. μετρήσουσιν B, comp. Pi 
μετροῦσι V φ. 6. τινα ] om. p. τινὰ ἐλάττονα ἀριϑμὸν ὄν- 
tX p. 7. μετροῦσιν, καὶ οἵ A, B ἄρα τὸν Z] mg. g (με- 


τροῦσι). μετροῦσι Vp. καὶ οἵ 4, B ἄρα τὸν Ζ μετροῦσιν 
ing. m, 2 V. 8. μετροῦσιν. μετρήσουσι V, comp. p, in ras. g. 
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quem ἢ, 47 minimum metiuntur numerum, E [prop. 
XXXIV]. quoniam 4, B numerum 4΄ metiuntur, et 
4 numerum 4 metitur, etiam 4, B 


A1I———14 e. . 
, numerum E meliuntur. uerum etiam 
μ.------.- ι * . 
I'numerum É metitur. xXxaque 4, B, I' 
I^ l E Φ ᾿ . . 
4 numerum i meliuntur. iam dico, 
| i 


E eos eum etiam minimum metiri. nam 
ἘΣ minus, A, B, I' numerum aliquem 
minorem mumero E melientur. me- 
liantur numerum Z. quoniam 4, 8, I' numerum Z 
metiuntur, etiam 4, B numerum Z metiuntur. quare 
eliam, quem minimum metiuntur 4, B, numerum 
Z meüetur [prop XXXV |. uerum quem minimum 
meliuntur 4, B, est 7j. 44 igilur numerum Z meli- 
tur. uerum etiam lI'.numerum Z melitur. itaque 
4, I' numerum Z metiuntur. quare eliam quem mi- 
nimum metiuntur Z/, I', numerum Z metietur [id.]. 
uerum quem minimum metiuntur I “1, est E. itaque 
E numerum Z metitur, maior minorem; quod fieri 
non potest. itaque numeri 4, B, I' nullum numerum 
numero Εἰ minorem melientur. ergo E minimus est, 
quem 4, B, I' metiuntur; quod erat demonstrandum. 


XXXVII. 
SI numerum numerus aliquis metitur, is, quem 
melitiur, partem habebit a metiente denominatam. 
Numerum enim 44 numerus aliquis B metiatur. 
9. τὸν Z — 10: μετρούμενος) om. p. 13. μενρήσουσι p. ὥστε] 
om. P. ἄρα vxo P. D, 4p. 14. DP, 4] Pp; 4, 
BY g. 16. B] om. p. , Ueverjsovot] PB, comp. p; με- 


τροῦσι V q. ἐλάττονα τοῦ E ὄντα p. 19. i Ὁ, τος SRA. 
m. 1, ut posthac saepius), V, P τὰ. rec., y o. Ὁ. βετοῦτον Ὁ- 
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vot(0090' λέγω, ὅτε ὃ .4 ὁμώνυμον μέρος ἔχει 
τῷ B. 

Ὁσάκις γὰρ ó B tov 4 μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες 
ἔστωσαν ἐν τῷ I. ἐπεὶ ὁ B τὸν Α' μετρεῖ κατὰ τὰς 
ἐν τῷ Γ' μονάδας, μετρεῖ δὲ καὶ ἡ 4 μονὰς τὸν Γ 
ἀριϑμὸν κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας, ἰσάκις ἄρα ἡ 4 
μονὰς τὸν Γ' ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ o B vOv A. ἐναλ- 
λὰξ ἄρα ἰσάκις ἡ Zl μονὰς τὸν B ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ 
ὁ Γ τὸν 4: ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν ἡ 4 μονὰς τοῦ B 
ἀριϑμοῦ, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὃ Γ' τοῦ A. ἡ δὲ Δ 
μονὰς τοῦ B ἀριϑμοῦ μέρος ἐστὶν ὁμώνυμον αὐτῷ" 
καὶ ὁ I' ἄρα τοῦ 44 μέρος ἐστὶν ὁμώνυμον τῷ B. 
ὥστε ὃ 4 μέρος ἔχει vov Γ ὁμώνυμον ὄντα τῷ B: 
ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


Aq. 
Ἐὰν ἀριϑμος μέρος ἔχῃ ὁτιοῦν, ὑπὸ óyo- 
νύμου ἀριϑμοῦ μετρηϑήσεται τῷ μέρει. 
᾿Δριϑμὸς γὰρ ὃ 44 μέρος ἐχέτω ὁτιοῦν τὸν B, καὶ 
τῷ B μέρει ὁμώνυμος ἔστω [ἀριϑμὸς] ὁ I" λέγω, ὅτι 
ὁ Γ τὸν 4 μετρεῖ. 
Ἐπεὶ γὰρ ὃ B τοῦ 4 μέρος ἐστὶν ὁμώνυμον τῷ 
I, ἔστι δὲ καὶ ἡ 4 μονὰς τοῦ Γ' μέρος ὁμώνυμον 
αὐτῷ, ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν ἡ Zl μονὰς τοῦ I' ἀριϑμοῦ, τὸ 
αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὁ B τοῦ 4 ἰσάκις ἄρα ἢ 4 μο- 
νὰς τὸν Γ ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ ὁ B τὸν 4. ἐναλλὰξ 
2. τῷ corr. ex τὸ m. 2 V. 4. τῷ] om. φ. I']eras. V. 
10. μέρος} mg. g. 13. ΓῚ in ras. g. ὁμώνυμον τὸν I'p. 
ὄντα] ὄν- supra m. 1 P; om. p. 16. μ΄ BV, P m. rec.; μα΄ p. 
16. ὑπό m. 9 B. 18. τόν] τό Pg, et e corr. V. 19. 
ὁμώνυμον p. ἀριϑμός] om. P p. 20. 4] corr. ex Bp m. 2. 


21. ἐστίν! ἐστὶ καίνῳ. 2822. ἔστιν PB, comp. p. 38. μέ- 
ρος ἄρα 
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dico, numerum 44 partem habiturum esse ἃ numero 
B denominatam. 
----π)͵ Nam quoties B numerum 4 me- 


I——3 B titur, tot sint unitates in I. quoniam 
! in B numerum ΑΔΓ secundum unitates 
— 4d numeri Γ᾽ metitur, et etiam unitas zf 


numerum l'secundum unitates eius metitur, 7/ unitas 
numerum I'et B numerum 4 aequaliter metitur. itaque 
permutatim 47 unitas numerum B et I' numerum 4 
aequaliter metitur [prop. XV]. itaque quae pars est 
4 unitas numeri B, eadem pars est eliam I' nu- 
meri 4. uerum Z1 unitas numeri B pars est ab 
ipso denominata. ergo etiam Γ᾽ numeri 44 pars est 
a B denominata. quare ^4 parlem habet Γ ἃ B 
denominatam; quod erat demonstrandum. 


XXXVIII. 


Si numerus partem quamlibet habet, numerus a 
parle denominatus eum metietur. 

AI —————————À Numerus enim .4 partem 
I B quamlibet habeat B, et a parte 
ι--------- Ὁ" B denominatus sit I. dico, nu- 
I—À 4d merum [Γ΄ numerum .4 metiri. 

Nam quoniam B numeri 4 pars est a I' denomi- 
nata, et eiiam 41 unitas pars est numeri I' ab ipso 
denominata, quae pars est 7/ unitas numeri I, eadem 
pars est etiam B numeri 4. itaque “] unitas nume- 
rum Γ᾽ οὐ B numerum ΑἹ aequaliter metitur. itaque 
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ἄρα ἰσάκις d] 4 μονὰς τὸν B ἀριϑμὸν uevost καὶ ὃ Τ' 
τὸν 4. ὃ Γ' ἄρα τὸν Α' μετρεῖ" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
λ΄. 
Δριϑμὸν εὑρεῖν, ὃς ἐλάχιστος ὧν ἕξει τὰ 


5 δοϑέντα μέρη. 


10 


1ὅ 


20 


Ἔστω τὰ δοϑέντα μέρη và 4, B, Γ΄ δεῖ δὴ ἀρι- 
μὸν εὑρεῖν, ὃς ἐλάχιστος ὧν ἕξει τὰ 4, B, I" μέρη. 

Ἔστωσαν γὰρ τοῖς 4, B, I' μέρεσιν ὁμώνυμοι ἀριϑ- 
μοὶ οἵ 4, E, Z, xol εἰλήφϑω ὑπὸ τῶν 4, E, Z ἐλάχι- 
στος μετρούμενος ἀριϑμὸς ὁ H. 

Ὁ H ἄρα ὁμώνυμα μέρη ἔχει τοῖς 4, E, Ζ. τοῖς 
ὃὲ 4, E, Z ὁμώνυμα μέρη ἐστὶ τὰ 4, B, I* ὃ Η ἄρα 
ἔχει τὰ 4, B, I' μέρη. λέγω δή, ὅτι καὶ ἐλάχιστος ὦν. 
εἰ γὰρ μή, ἔσται τις τοῦ Η ἐλάσσων ἀριϑμός, ὃς ξξει 
τὰ 4, B, Γ' μέρη. ἔστω ὃ Θ. ἐπεὶ ( Θ ἔχει τὰ A, 
Β, Γ μέρη, ὃ Θ ἄρα ὑπὸ ὁμωνύμων ἀριϑμῶν μετρηϑή- 
cero, τοῖς 4, B, I' μέρεσιν. τοῖς δὲ 4, B, Γ μέρεσιν 
ὁμώνυμοι ἀριϑμοί εἰσιν ol 4, E, Z: ὃ Θ ἄρα ὑπὸ 
τῶν 4, E, Z μετρεῖται. καί ἐστιν ἐλάσσων τοῦ H: 
ὕπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα ἔσται τις τοῦ H ἐλάσ- 
σων ἀριϑμός, ὃς ἕξει τὰ 4, B, Γ μέρη" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


1. ἰσάκις} om. p. 8. μα΄ BV, P m. rec.; uf p. 6. 
ἔστω τὰ δοθέντα μέρη] supra m. 1 P 8. ἔστωσαν] -σαν 
supra V.  ydg]om.BVpg. 9. καὶ εἰλήφϑω ὑπὸ τῶν A4, E 


Ζ 
mg. φ. ὁ ὑπὸ BVpqg. 10. Post ὁ H add. Theon: ἐκεὶ dud 
οὖν Vg, καὶ ἐπεί P m. rec.) ὁ Η ὑπὸ τῶν 4, E, Z μετρεῖται 
(ΒΥ͂ρῳφ, P m. rec.) 11. ἄρα] Pp, om. BV g. 19. ἐστί] 
ἐσυόρ PB, om. p. τα] om. P. — D] suprà m. 1 V. 14. 
Post μή add. Theon: ὁ H ἐλάχιστος ὧν ἔχει τὰ A, B, TI" μέρη 
(BVpo, εἰ γὰρ μὴ ὃ Η ἐλάχιστος àv mg. q). ἔσται) ἔστω Pp. 
τις] supra m. 2 V. 186. μέρη] om. P. 19. ἐλάττων P. 21. 
Ante ἀριϑμός eras. og V. In fine: Εὐκλείδου στοιχείων ξ΄ PB. 
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permutatim 4] unitas numerum B et I' numerum 4 
aequaliter metitur [prop. XV]. ergo I' numerum 4 
melitur; quod erat demonstrandum. 


XXXIX. 

Numerum inuenire minimum, qui datas partes ha- 

beat. 
B r Sint datae partes 4, B, I. 

! oportet igitur numerum inuenire 
ELIT , minimum, qui partes 4, B, I 
I———————áÀ2Z y habeat. 
ι---------- Α partibus enim 4, B, I" de- 
— — ———  —— €  mominali sint numeri Zi, E, Z, 
el sumatur!) numerus H, quem 4, E, Z minimum me- 
lantur  H igitur partes habet a numeris 7f, E, Z 
denominatas [prop. XXXVII]. uerum a Zi, E, Z de- 
nominatae partes sunt 4, B, I. itaque H paries 4, 
B, Γ' habet. iam dico, eum eiiam minimum esse. 
nam si minus, erit numerus aliquis numero H minor, 
qui partes 44, B, I' habeat. sit €. quoniam 6€ par- 
les 44, B, I' habet, numerum 6 metientur numeri 
& partibus 4, B, I' denominati [prop. XXXVIII]. 
uerum ἃ parlibus 4, B, I' denominali sunt numeri 
4, E, Z. itaque 0 numerum numeri Z, E, Z metiun- 
lur. et minor esí numero H; quod fieri non potest. 
ergo non erii numerus numero ΕἾ minor, qui partes 
4, B, I' habeat; quod erat demonstrandum. 


1) Itaque Euclides hio quoque prop. 86 de tribus tantum 
numeris demonstratam tacite ad quamlibet numerorum multitu- 
dinem transtulit, sicuti supra in prop. 38 eodem modo prop. 3 
τοῖο dilatauit (ἃ. p. 265 not.). 
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20 


, 
c. 


'Env ὦσιν ὁσοιδηποτοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνά- 
Aoyov, οἱ δὲ ἄκροι αὐτῶν πρῶτοι πρὸς ἀλλή- 
λους ὦσιν, ἐλάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν λό- 
γον ἐχόντων αὐτοῖς. 

Ἔστωσαν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον οἵ 
Α, B, I, 4, oí δὲ ἄκροι αὐτῶν οἵ 4, 4, πρῶτοι πρὸς 
ἀλλήλους ἔστωσαν" λέγω, ὅτι οἵ 4, B, Γ, 4 ἐλάχιστοί 
εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς. 

Εἰ γὰρ μή. ἔστωσαν ἐλάττονες τῶν A4, Β,Γ, 4 
οἵ Ε, Ζ, Η, Θ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ ὄντες αὐτοῖς. καὶ 
ἐπεὶ οἵ 4, B, Γ, 4 ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ εἰσὶ τοῖς Ε, Ζ, 
H, O, καί ἐστιν ἴσον τὸ πλῆϑος [τῶν Α, B, Γ, 4| τῷ 
πλήϑει [τῶν E, Ζ, H, 0], δι’ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ Α 
πρὸς τὸν 2, ὁ E πρὸς τὸν Θ. οἵ δὲ 4, 4 πρῶτοι, 
oí δὲ πρῶτοι καὶ ἐλάχιστοι, οἱ δὲ ἐλάχιστοι ἀριϑ- 
μοὶ μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας ἰσάκις 
0 τε μείζων τὸν μείζονα καὶ ὃ ἐλάσσων τὸν ἐλάσσονα, 
τουτέστιν ὅ τε ἡγούμενος τὸν ἡγούμενον καὶ ὃ ἕπό- 
μενος τὸν ἑπόμενον. μετρεῖ ἄρα ὁ Α τὸν Ε ὁ μεί- 
ξων τὸν ἐλάσσονα' ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα 


Εὐκλείδου στοιχείων ξ : ἡ V. Post titulum in textu scholi- 
um ad VII, 39 habent Vpg; ἃ. app. 4. ὦσιν] om. Vg. 
εἰσιν P B. 9. εἰσιν B. 11. ΗΠ] postea insert. V. 12. 
4] postea insert. V. εἰσίν B. 18. καί ἐστιν — 14: 0] mg. 


m. 2 V. 18. τῶν A, B, Τὶ 4| om. P. 14. τῶν E, Z, H, €] 


VIII. 
I. 


Si quotlibet numeri deinceps proportionales sunt, 
el extremi eorum inter se primi sunt, minimi sunt 
eorum, qui eandem rationem habent. 

Sint quotlibet numeri inter se proportionales dein- 
ceps 44, B, I', Z4, οὐ eorum exiremi 44, 7/ inter se 
primi sint. dico, numeros 4, B, I', 4 minimos esse 
eorum, qui eandem rationem habeant. 


AI——————À μ----ὶ᾽ 

Bi | ! IZ 
I" I——H 

41 ——————————|c 0—————40 


Nam si minus, numeri E, Z, H, € numeris 44, B, 
I,.4 minores sint eandem rationem habentes. et quo- 
niam 4, B, I, 4 ei E, Z, H, 9 in eadem ratione sunt, 
et multitudo multitudini aequalis est, ex aequo erit 
[VII, 14] 4:2 — Ε: Θ. uerum 4, z primi sunt, 
primi autem etiam minimi sunt [VII, 21], minimi 
autem numeri eos, qui eandem rationem habent, aequa- 
liter metiuntur, maior maiorem eti minor minorem 
[VII, 20], h. e. praecedens praecedentem et sequens 
sequentem. itaque .4 numerum ΚΕ metitur, maior 


om, P. 18. ὅ τε us(fov — 19: τουτέστιν] P: οτὰ. "essi 
(BVg) 21. ἀδύνατον] ἄτοπον V q. 


10 


1 


σι 


20 
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οἵ E, Z, H, Θ ἐλάσσονες ὄντες τῶν 4, B, Γ, 4 ἐν 
τῷ αὐτῷ λόγῳ εἰσὶν αὐτοῖς. οἵ 4, B, Γ, 4 ἄρα 
ἐλάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς" 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
β΄. . 

Δριϑμοὺς εὑρεῖν ἑξῆς ἀνάλογον ἐλαχίστους, 
ὅσους ἂν ἐπιτάξῃ vig, ἐν τῷ δοϑέντι λόγῳ. 

Ἔστω ὃ δοϑεὶς λόγος ἐν ἐλαχίστοις ἀριϑμοῖς ὁ 
τοῦ Α πρὸς τὸν Β' δεῖ δὴ ἀριϑμοὺς εὑρεῖν ἑξῆς 
ἀνάλογον ἐλαχίστους, ὅσους ἄν τις ἐπιτάξῃ, ἐν τῷ 
τοῦ 4 πρὸς τὸν B λόγῳ. 

᾿Επιτετάχϑωσαν δὴ τέσσαρες, καὶ ὃ .4 ἑαυτὸν 
πολλαπλασιάσας τὸν Γ ποιείτω, τὸν δὲ Β πολλαπλα- 
σιάσας τὸν Z1 ποιείτω, καὶ ἔτι ὁ B ἑαυτὸν πολλα- 
πλασιάσας τὸν E ποιείτω, καὶ ἔτι ὁ 4 τοὺς I) 4, E. 
πολλαπλασιάσας τοὺς Z, H, Θ ποιείτω. ὁ δὲ B τὸν 
E πολλαπλασιάσας τὸν Καὶ ποιείτω. 

Καὶ ἐπεὶ ὁ 4 ἑαυτὸν μὲν πολλαπλασιάσας τὸν 
I' πεποίηκεν, τὸν δὲ B πολλαπλασιάδας τὸν Z1 πε- 
ποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὃ Α πρὸς τὸν B, [οὕτως] 
ὁ Γ πρὸς τὸν 24. πάλιν, ἐπεὶ ὃ μὲν 4 τὸν B πολ- 
λαπλασιάσας τὸν 2] πεποίηκεν, ὃ δὲ B ἑαυτὸν πολλα- 
πλασιάσας τὸν E πεποίηκεν, ἑκάτερος ἄρα τῶν 4, B 
τὸν B πολλαπλασιάσας ἕχάτερον τῶν Zl, E πεποίηκεν. 


8. εἰσιν P. αὐτοῖς] om. Vg. — 7. τις ἐπιτάξηῃ P. 9. 
ἑξῆς] supra m. 2 V, om. g. 10. ἐπιτάξῃ τις Vg. 12. 
τέσσαρες) ὃ P et post ras. 1 htt. B. 18. τὸν δὲ B — 14: 
ποιείτω] om. g. 18. μέν] om. Vg. 19. πεποίηκεν (prius) 
πεποίηκε Vg. 20. Ànte ἔστιν add. Theon: ἀριϑμὸς δὴ ὁ A 
δύο τοὺς Α, Β πολλαπλασιάσας τοὺς Γ, 4 πεποίηκεν (ΒΥ͂ φ). 
τόν] insert. g. ovrog] om. P. 21. μέν] P, om. BV g. 
24. τῶν] τόν P. 


ELEMENTORUM LIBER VIII. 218 


minorem; quod fieri non potest. itaque E, Z, H, 0 
eandem rationem non habent ac 4, B, Γ, 4, quibus 
minores sunt. ergo 44, B, Γ, 4 minimi sunt eorum, 
qui eandem rationem habent; quod erat demonstrandum. 


II. 


Numeros inuenire minimos deinceps proportionales 
in data proportione, quotcunque propositum erit. 

Sit data proportio in numeris minimis!) 4: B. 
oportet igitur numeros inuenire minimos deinceps pro- 
portionales in proportione 44: B, quotcunque propo- 
Situm erit. — propositum sit, ut quattuor inuenia- 
mus, ei 8 4 »« 4 — DI, 4»« B — A4, B»« B — E, 
AxI-—2,454-—H, 4»« E250, B»2« E—K. 


1——3 4 I—————ÀI' 


el quoniam 4 »« 4 — I' et 4 »« B — 4, erit 
4:B-—I:24 [VII, 11]. 
rursus quoniam 4 »« B — Z7 et B »« B — E, uterque 
4, B numerum B multiplicans utramque 7f, E effecit. 


1) Si proportio data minimis numeris proposita non est, 
per VII, 88 minimos inueniemus eorum, qui eandem ratio- 
nem habent. 


Euclides, edd, Heiberg et Menge. Yi. b 


"T 


| 


b 


10 


15 


20 


25 
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ἔστιν ἄρα ὡς ὁ Α πρὸς τὸν B, οὕτως ὃ 4 πρὸς 
τὸν E. ἀλλ᾽ ὡς ὃ Α πρὸς τὸν B, ὁ Γ πρὸς τὸν 
Z4: καὶ ὡς ἄρα ὃ Γ' πρὸς τὸν 4, ὁ 2) πρὸς τὸν E. 
καὶ ἐπεὶ ὃ Α τοὺς Γ, 4 πολλαπλασιάσας τοὺς Ζ, Η 
πεποίηκεν. ἔστιν ἄρα ὡς ὃ Γ' πρὸς τὸν 4, [οὕτως] 
ὁ Z πρὸς τὸν H. ὡς δὲ ὁ Γ πρὸς τὸν 4,, οὕτως 
ἦν ὁ 4 πρὸς τὸν Β' καὶ ὡς ἄρα ὁ Α πρὸς τὸν B, 
ὁ Z πρὸς τὸν H. πάλιν, ἐπεὶ Ó 4 τοὺς 4, E πολ- 
λαπλασιάσας τοὺς H, 09 πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὁ 
4 πρὸς τὸν E, ὃ Η πρὸς τὸν Θ. ἀλλ᾽ ὡς ὃ 4 
πρὸς τὸν E, ὁ Α' πρὸς τὸν B. καὶ ὡς ἄρα Ó A 
πρὸς τὸν B, οὕτως ὃ Η πρὸς τὸν O. καὶ ἐπεὶ οἵ 
4, B τὸν E πολλαπλασιάσαντες τοὺς Θ, K πεποιήκα- 
σιν, ἔστιν ἄρα ὡς ὃ Α πρὸς τὸν B, οὕτως ó Θ 
πρὸς τὸν Κα. ἀλλ’ ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν B, οὕτως O 
τε Z πρὸς τὸν H καὶ ó Η πρὸς τὸν O. xol ὡς ἄρα 
ὁ Ζ πρὸς τὸν H, οὕτως ὅ τε H πρὸς τὸν Θ καὶ 
ὃ Θ πρὸς τὸν K^ οἵ Γ, 4, E ἄρα καὶ oí Z, H, 
Θ, K ἀνάλογόν εἰσιν ἐν τῷ τοῦ Α' πρὸς τὸν B λόγῳ. 
λέγω δή, ὅτι καὶ ἐλάχιότοι. ἐπεὶ γὰρ οἵ 4. B ἐλά- 
χιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς, 
oí δὲ ἐλάχιστοι τῶν τὸν αὐτὲν λόγον ἐχόντων πρῶ- 
τοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν, οἵ 4, B ἄρα πρῶτοι πρὸς 
ἀλλήλους εἰσίν. καὶ ἑκάτερος μὲν τῶν Α, B ἑαυτὸν 
πολλαπλασιάσας ἑκάτερον τῶν I, E πεποίηκεν, éxa- 
τερον δὲ τῶν I' E πολλαπλασιάσας ἑκάτερον τῶν 
Z, K πεποίηκεν" οἵ I', E ἄρα καὶ οἱ Z, K πρῶτοι 
πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. ἐὰν δὲ ὦσιν ὁποσοιοῦν ἀριϑ- 
μοὶ ἑξῆς ἀνάλογον, οἵ δὲ ἄκροι αὐτῶν πρῶτοι πρὸς 


29, ὁ ΓῚ οὕτως ὃ Τ' Vq. 8. καὶ ὡς ἄρα ὁ I' πρὸς τὸν 41] 


mg. m. 2 V addito in fine οὕτως. ὃ ΔᾺ νυ ὃ 4 V, οὕτως 
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ilaque 4: B — 4: E [VII, 18]. uerum 4:B — Γ᾿ Z. 
quare eliam Γ΄: 2 — 4: E. et quoniam 4 »«I'—Z 
eb 4 «4 -—H, ent D':4—Z:H [VII, 117]. uerum 
erai Γ: 4 — 4: B. quare etiam 4: B — Z: H. rur- 
sus quoniam 4 »« Z4 -ῷ H et 4»« E — 0, erit [VII, 
17] 4: E — H:0. uerum Z: E — 4: B. quare etiam 
4:B-—H:60. et quoniam 
A »« E — 0 et B»« E — K, 
ert [VII, 18] 4: B—09: K. uerum 
4:Bz2:H-H:0. 

quare eliam Z: H — H:60 — 09: K. itaque I, Z4, E 
et Z, H, 9, K proportionales sunt in proportione 4: B. 
iam dico, eos etiam minimos esse. nam quoniam 4, 
B minimi sunt eorum, qui eandem rationem habent, 
minimi autem eorum qui eandem rationem habent, inter 
se primi sunt [VIIT, 22], 4, B inter se primi sunt. et 
uterque 4, B seipsum multiplicans utrumque I E effecit, 
utrumque autem I, E multiplicans utrumque Z, K effecit. 
itaque I, E et Z, K inter se primi sunt [VII, 21].}) 
sin quotlibei numeri deinceps proportionales sunt, et 
exiremi eorum inter se primi sunt, minimi sunt eorum, 


1) H. e. Γ' et E primi sunt inter se et item Z et K. nu- 
meros I', E, 4 corollari causa per totam propositionem 
respicit. 


καὶ ὁ 4 g. ΕἾ 9 corr. V. 4. vovg] corr. ex τοῦ V. τοῦς] 
corr. ex τοῦ V. b. ovrog] om. P. 8. H | seq. rae. 1 litt. V. 
10. ὁ ΗἹ οὕτως ὁ H q et m. 2 V. ἀλλ᾽ ὡς] ὡς δέ P. 12. 
οὕτως καί P. 14. οὕτως om. B o, 16. ἀλλ᾽  ἐδείχϑη 
δὲ καί Theon (ΒΥ͂ φ). 17. ve] om. P. 19. λόγῳ ἢ supra 
m. 2 B. 21. εἰσιν P. αὐτοῖς — 22: ἐχόντων 1 om 
Post ἐχόντων add. αὐτοῖς Vg, et supra m. 2 8. 9^. AL e " 
27. K] (31) H g. — 29. δέ om. φ. 

AS 


ἄπ c 
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ἀλλήλους ὦσιν, ἐλάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον 
ἐχόντων αὐτοῖς. οἵ Γ, 4, E ἄρα καὶ οἱ Z, H, Θ, K 
ἐλάχιστοί εἰδε τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς 
4A, B: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


5 Πόρισμα. 

Ἐκ δὴ τούτον φανερόν, ὅτι ἐὰν τρεῖς ἀριϑμοὶ 
ἑξῆς ἀνάλογον ἐλάχιστοι ὦσι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον 
ἐχόντων αὐτοῖς, oí ἄκροι αὐτῶν τετράγωνοί εἰσιν, 
ἐὰν δὲ τέσσαρες, κύβοι. ) 

10 γ΄. 

Ἐὰν ὦσιν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλο- 
γον ἐλάχιστοι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων 
αὐτοῖς, οἵ ἄκροι αὐτῶν πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
εἰσίν. 

15 Ἔστωσαν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον ἐλά- 
χιότοι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς οἵ A, 
B, Γ, 4’ λέγω, ὅτι οἱ ἄκροι αὐτῶν οἵ 4, Z1 πρῶτοι 
πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. 

Εἰλήφϑωσαν γὰρ δύο μὲν ἀριϑμοὶ ἐλάχιστοι ἐν 

90 τῷ τῶν 4, B, Γ, 4 λόγῳ οἵ E, Z, τρεῖς δὲ οἱ H, Θ, 
K, καὶ ἑξῆς ἑνὶ πλείους, ἕως τὸ λαμβανόμενον πλῆ- 
Voc ἴσον γένηται τῷ πλήϑει τῶν A, B, D, 4. εἰλή- 
φϑῶσαν καὶ ἔστωσαν oí 4, M, Ν, &. 


----------.-.ὄ — 


1. εἰσιν PB. 82. K] corr. ex Γ m. 2 V. ὄὅ. πόρισμα] 
mg. m. 2 V, om. g. 6. ἐάν] ἄν seq. ras. 2 litt. P. | 7. 
ὦσιν ἐλάχιστοι Vg. ὦσιν B. λόγον] mg. p. 9. δέ] supra 
m. 9 V. τέσσαρες] ὃ B. 17. ΓῚ postea insert. m. 1 V. 
20. oí H] corr. ex of m. 2 B. 21. K] in ras. P. καί] 
supra add. αἴ m. 1 P; καὶ ἀεέ B. ἕως οὗ Theon (ΒΥ͂ φ), 
ἕως ἄν August. 298. ἔστωσανλ -ν e corr. τὰ. τὸς. P. 
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equi eandem rationem habent [prop.I] ergo I, 4, E 
et Z, H, 9, K minimi sunt eorum, qui eandem ratio- 
nem habent ac 4, B; quod erat demonstrandum. 


Corollarium. 


Hine manifestum est, si tres numeri deinceps pro- 
portionales minimi sint eorum, qui eandem rationem 
habeant, extremos eorum quadratos esse, sin quattuor, 
cubos.!) 


III. 


Si quotlibet numeri deinceps proportionales sunt 
minimi eorum, qui eandem rationem habent, extremi 
eorum inter se primi sunt. 

Sint quotlibet numeri deinceps proportionales A, 
B, I, 4 minimi eorum, qui eandem rationem habent. 
dico, extremos eorum .4, Z1 inler se primos esse. 

sumantur enim duo 


—14 ΙΒ | fs . e. . e P 

id numeri minimi in pro- 

| (E 1i ΙΖ portione numerorum 44, 

| ΙΗ. T2) B, D, 4 ΓΗ, 98] E, 

! ΙΚ Z, ires autem H, O, Καὶ 
N dei 

L——44 ! MC el. deinceps uno plures 


[prop.II], donec multitu- 
do sumpta aequalis fiat 
mulütudini numerorum 4, B, I, 7/1. sumantur et sint 
ΛΔ, M, N, &. et quoniam E, Z minimi sunt eorum, 
qui eandem rationem habent, inter se primi sunt 


1) Nam 4: B— D':d—4:Eectl—A4*5, E-—B* 
praeterea 4: B— Z: H—H:0—0:K et Z—A2«I'—4A^ 
K — B» Ec-B:? 
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Καὶ ἐπεὶ οἱ E, Z ἐλάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν 
λόγον ἐχόντων αὐτοῖς, πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. 
καὶ ἐπεὶ ἕκάτερος τῶν E, Ζ ἑαυτὸν μὲν πολλαπλα- 
σιάσας ἑκάτερον τῶν Η, K πεποίηκεν, ἑκάτερον δὲ 

5 τῶν Η, Κὶ πολλαπλασιάσας ἑκάτερον τῶν A4, πε- 
ποίηκεν, καὶ οἵ H, Καὶ ἄρα καὶ οἱ 4, E πρῶτοι πρὸς 
ἀλλήλους εἰσίν. καὶ ἐπεὶ ol 4, Β. Γ, 4 ἐλάχιστοί 
εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς, εἰσὶ δὲ 
καὶ οἵ 4, M, Ν, & ἐλάχιστοι ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ ὄντες 

10 τοῖς 4, B, Γ, 4, καί ἐστιν ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν 4, 
Β, Γ, 4 τῷ πλήϑει τῶν 4, M, Ν, &, ἕκαστος ἄρα 
τῶν Α, B, Γ, 4 ἑκάστῳ τῶν 4, M, Ν, & ἴσος ἐστίέν᾽ 
ἴσος ἄρα ἐστὶν ὁ μὲν 4 τῷ A4, ὁ δὲ 4 τῷ A. καί 
εἶσιν οἵ 4, EK πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους. καὶ ol Α, 4 

15 ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


δ΄. 

A0yov δοϑέντων ὁποσωνοῦν ἐν ἐλαχίστοις 
ἀριϑμοῖς ἀριϑμοὺς εὑρεῖν ἑξῆς ἀνάλογον ἐλα- 
χίστους ἐν τοῖς δοϑεῖσι λόγοις. 

90) ὈἙστωσαν οἱ δοϑέντες λόγοι ἐν ἐλαχίστοις ἀριϑ- 
μοῖς ὅ τε τοῦ 4 πρὸς τὸν B καὶ ὁ τοῦ Γ πρὸς 
τὸν Z1 xal ἔτι ὁ τοῦ E πρὸς τὸν Z' δεῖ δὴ ἀριϑ- 
μοὺς εὑρεῖν ἑξῆς ἀνάλογον ἐλαχίστους ἔν τε τῷ τοῦ 
4 πρὸς τὸν B λόγῳ καὶ ἐν τῷ τοῦ Γ πρὸς τὸν 4 

95 καὶ ἔτι ἐν τῷ τοῦ Ε πρὸς τὸν Ζ. 

Εἰλήφϑω γὰρ ὃ ὑπὸ τῶν Β, Γ' ἐλάχιστος μετρού- 
μενος ἀριϑμὸς ὁ H. καὶ ὁσάκις μὲν ὁ B τὸν H 

1. καὶ ἐπεί — 3: ἑαυτὸν μέν] οἵ ἄρα ἄκροι αὐτῶν οἵ A4, 5 
πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. ἐπεὶ γὰρ of E, Z πρῶτοι ἑκάτερος 


δὲ αὐτῶν ἑαυτόν Theon (BV φῇ 1. εἰσιν P. 4. K] eras. V. 
& τῶν [4] τὸν A P. 6. καί om. BVq. καὶ of 4, & — 1: 
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(VII, 22]. οὐ quoniam E» E— H, Zíx« Z— K 
[prop. II coroll] οὐ E»« H — 4, Z »« Καὶ — A [id.], 
et H, Καὶ et 4, Καὶ inler se primi sunt [VII, 21]. et 
quoniam 4, B, Γ, 44 minimi sunt eorum, qui eandem 
rationem habent, et etiam 4, M, N, ἢ minimi sunt 
in eadem ratione ac 4, B, I, 4, οὔ multitudo nume- 
rorum 4, B, Γ, ZA multitudini numerorum 4, M, N, 5 
aequalis est, singuli 4, B, I, 4 singulis 4, M, N, 5 
aequales sunt. itaque 44 — 4, 71 — A. et 4, 5A inter 
se pruni sunt. ergo eliam .4, 4 inter se primi sunt; 
quod erat demonstrandum. 


IV. 


Datis quotlibet rationibus in numeris minimis nu- 
meros inuenire minimos deinceps proportionales!) in 
raüonibus dalis. 

Sint datae rationes in numeris minimis 4: B, 
Γ: 2, E:Z. oportet igitur numeros minimos inuenire 
deinceps proportionales in rationibus 

4A: B, Γ: 4, E:Z. 

sumatur enim, quem minimum metiuntur B, I, 

numerus H [VII, 34]. et quoties B numerum H me- 


1) Uerba ἑξῆς ἀνάλογον hoc loco proprio sensu usurpata 
non suni; neque enim rationes inter se aequales sunt. significat 
Euclides, terminum sequentem prioris rationis praecedentem 
6886 posterioris. habet idem Campanus. 


εἰσίν) πρῶτοι καὶ of 4, & Theon (BVg). 71. καὶ ἐπεί — 8: 
εἰσι] mg. m. 1 P. 1. 4) om. B. 8. εἰσι] εἰσιν P; ὦσι Vg 
9. λάχιστοι ἢ om. Vg 14. εἶσιν P; ἐπεί Theon (BY9). 
Post ἀλλήλους add. Theon: εἰσίν, ἴσος δὲ ὁ ui» A τῷ A ὁ δὲ 
A τῷ 4 (BV). 18. ἀνάλογον] P; V mg. m. 1, del. m. rec.; 
om. Bg. 19. δοθεῖσιν B. 21. τόν] corr. ex τό. 22. 
δή} seq. ras. 9 litt. V. 23. ἀνάλογον. ox. ὌΧ qw. 


10 


15 


20 
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μετρεῖ, τοδαυτάχις καὶ ὃ 4 τὸν O μετρείτω, ὁσάκις 
0b ὁ Γ τὸν Η μετρεῖ, τοσαυτάκις καὶ ὁ 2 τὸν Καὶ 
μετρείτω. ὃ ὃδὲ E τὸν K ἤτοι μετρεῖ ἢ οὐ μετρεῖ. 
μετρείτω πρότερον. καὶ ὁσάκις ὁ E τὸν K μετρεῖ, 
τοσαυτάκις καὶ ὃ Ζ τὸν 4 μετρείτω. καὶ ἐπεὶ ἰσά- 
κις ὁ ΑΙ τὸν Θ μετρεῖ καὶ ὁ B τὸν H, ἔστιν ἄρα 
ὡς Ó 4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ Θ πρὸς τὸν H. διὰ 
τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς ὁ Γ πρὸς τὸν 4, οὕτως ὁ H 
πρὸς τὸν K, καὶ ἔτι ὡς ὁ E πρὸς τὸν Ζ, οὕτως ὃ 
K πρὸς τὸν A: oí Θ, H, K, 4 ἄρα ἑξῆς ἀνάλογόν 
εἰσιν ἔν τε τῷ τοῦ Α πρὸς τὸν B καὶ ἐν τῷ τοῦ Γ 
πρὸς τὸν 4 καὶ ἔτι év τῷ τοῦ E πρὸς τὸν Ζ λόγῳ. 
λέγω δή. ὅτι καὶ ἐλάχιστοι. εἰ γὰρ μή εἰσιν οἵ Θ, 
H, K, A ἑξῆς ἀνάλογον ἐλάχιστοι ἔν τε τοῖς τοῦ 4 
πρὸς τὸν B καὶ τοῦ Γ' πρὸς τὸν 4 xol ἐν τῷ τοῦ 
E πρὸς τὸν Ζ λόγοις, ἔστωσαν οὗ Ν, E, M, Ο. καὶ 
ἐπεί ἐστιν ὡς ὁ .4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ Ν πρὸς 
τὸν AH, οἵ δὲ 4, B ἐλάχιστοι, οἵ δὲ ἐλάχιστοι με- 
τροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας ἰσάκις ὃ τε 
μείξων τὸν μείξονα καὶ ὁ ἐλάσσων τὸν ἐλάσσονα, 
τουτέστιν 0 τε ἡγούμενος τὸν ἡγούμενον καὶ ὁ ἕπό- 


μενος τὸν ἑπόμενον, ὁ B ἄρα τὸν A μετρεῖ. διὰ 


1. 0] eras. V. 2. καί] om. Vg 9. ἔτι ὡς} in ras. 
m. rec. P. 10. Θ, H] e corr. post à ras, 2 litt. V; H, Θ B. 
ἀνάλογον! P; om. BY g; 11. ve] om. Vg. 13. 8] eras. V. 
0,H| H , 0 B. 14. ἀναλογον] P; mg. m. 1 V, del. m. rec. 
om. Bg. ' ee] om. BVg. 15. xat] καὶ ἐν τῷ P. ἐν τῷ] ἔτι 
τῷ B, ἔτι ἐν và V 16. Post λόγοις add. Vo : ἔσονταί τινες 
τῶν Η, Θ, K, A ἑξῆς (mg. V) ἐλάσσονες ἀρυϑμοὶ ἔν vs τοῖς 
τοῦ Α πρὸς τὸν Β καὶ τοῦ Γ' πρὸς τὸν Zi καὶ ἔτι (supra V) 
τοῦ E πρὸς τὸν Z λόγοις; idem B mg. m. 2 om. ἑξῆς οὐ ἔτι. 
17. oc] supr& m. 2 V. N)] H g. 18. of δὲ ἐλάχιστοῶ 
om. P. μετροῦσιν 'Y g. 20. ἐλάττων τὸν ἐλάττονα Vg. 21. 
ze] om. P. 22. ἄρα] ἔτι g. 
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titur, toties eliam 4 numerum Θ᾽ metiatur, quoties 
aulem I' numerum H metitur, toties etiam 71 nume- 
rum Κὶ metiatur. E igitur" numerum K aut metitur 


A 1—— —4I Bi ! 
I" Ι 4l l 
Ei ! ZI I 

--------ἧἐἰΝ H 

l | 
i 1 
A e 
! 1 ——4 
M ! IK 
| iQ ——— 


aut non melitur. prius metiatur. et quoties E nume- 
rum K metitur, toties eliam Z numerum ^4 metiatur, 
el quoniam 44 numerum Θ᾽ et B numerum H aequa- 
liter metitur, erit 4: B — 09: H [VII def. 20. VII, 13]. 
eadem de causa erit etiam DI': 4 — H: Καὶ eli prae- 
lerea E: Z — Κα: Δ. itaque 0, H, K, 4 deinceps pro- 
portionales sunt in rationibus 4: B, I': 4, E : Z. 
iam dico, eos etiam minimos esse. nam si Θ, H, Καὶ, 
44 non sunt minimi deinceps proportionles in rationi- 
bus 4: B, I': 4, E:Z, minimi sint N, X, M, O. ei 
quoniam est 4:B- N:A, et 4, B minimi sunt, 
minimi autem eos, qui eandem rationem habent, aequa- 
liter metiuntur, maior maiorem et minor minorem, 
ἢ. e. praecedens praecedentem οὖ sequens sequentem 
[VII, 20], B numerus numerum ΚΠ melitur eadem 


1) Uidetur enim pro δέ lin. 8 scribendum esse δή; cfr. 
p. 194, 23. 262, 11. 


10 


16 


20 
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τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁ Γ τὸν αὶ usvosir οἱ B, Γ ἄρα τὸν 
Am μετροῦσιν" καὶ ὁ ἐλάχιστος ἄρα ὑπὸ τῶν Β0. Γ 
μετρούμενος τὸν X μετρήσει. ἐλάχιστος δὲ ὑπὸ τῶν 
B, I' μετρεῖται ὃ H: ὃ Η ἄρα τὸν X μετρεῖ ὁ μεί- 
fov τὸν ἐλάσσονα ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα 
ἔσονταί τινες τῶν Θ, H, K, A ἐλάσσονες ἀριϑμοὶ 
ἑξῆς ἔν τε τῷ τοῦ Α πρὸς τὸν B καὶ τῷ vov Γ 
πρὸς τὸν 4) καὶ ἔτι τῷ τοῦ E πρὸς τὸν Ζ λόγῳ. 
Μὴ μετρείτω δὴ ὁ E τὸν K. καὶ εἰλήφϑω ὑπὸ 
τῶν E, K ἐλάχιστος μετρούμενος ἀριϑμὸς ὁ M. 
καὶ ὁσάκις μὲν ὁ Καὶ τὸν Μ μετρεῖ, τοσαυτάκις καὶ 
ἑκάτερος τῶν O, H ἕκάτερον τῶν N, B μετρείτω, 
ὁσάκις δὲ ὃ E τὸν M μετρεῖ, τοσαυτάκις καὶ ὁ Ζ 
τὸν O μετρείτω. ἐπεὶ ἰσάκις 0 Θ τὸν Ν μετρεῖ καὶ 
ὁ Η τὸν E, ἔστιν ἄρα ὡς ὃ € πρὸς τὸν H, οὕτως 
ὁ Ν πρὸς τὸν EM. ὡς δὲ ὃ Θ πρὸς τὸν H, οὕτως 
ὁ 4 πρὸς τὸν B' καὶ ὡς ἄρα ὁ 4 πρὸς τὸν B, οὔ- 
τῶς ὃ Ν πρὸς τὸν X. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς ὃ D 
πρὸς τὸν 4, οὕτως ὁ E πρὸς τὸν M. πάλιν, ἐπεὶ 
ἰσάκις ὁ Ε τὸν Μ μετρεῖ καὶ ὁ Ζ τὸν Ο, ἔστιν ἄρα 
ὡς 0 E πρὸς τὸν Z, οὕτως ὁ M πρὸς τὸν Ο᾽ of N, 
S, M, Ο ἄρα ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν ἐν τοῖς vov τὲ Α͂ 
πρὸς τὸν B καὶ τοῦ Γ πρὸς τὸν 4 καὶ ἔτι τοῦ E 
πρὸς τὸν Ζ λόγοις. λέγω δή, ὅτι καὶ ἐλάχιστοι ἐν 


1. B, T] I; B BVg. 23. μετροῦσι Vg. ὑπό] ó ὑπό P. 
4. μετρεῖται ὃ H. ὃ H ἄρα] del. m. 2 B, mg. μετρούμενός 
ἐστιν ὁ H:'0 H ἄρα τὸν X μετρεῖ, 6. O0, H] H, Θ Bg et 
in ras. V. 7. Post ἑξῆς in B insert. m. 1: ἀνάλογον. τε 
om. P. 8. 4] 4 λόγῳ Vg. Aóyo] om. V g. 11. ud] 


m. 2 V. M] μή 9. 12. 0, H] corr. ex H, Θ V; 
H, 0 PBg. 13. M] μή φ. 14. ἐπεί] καὶ ἐπεί V m. 2, g. 
20. ἔστιν ἄρα — 31: τὸν ΟἹ mg. g. 22. ἀνάλογον} om. 

Vo 


BYg. τοῦ} vov P. τε om. Vg. 38. ἔτι) om 
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de causa etiam Γ΄ numerum ,$ metitur. itaque B, I' 
numerum A meliuntur quare etiam, quem minimum 
metiuntur B, I, numerum A metitur [VII, 35]. mini- 
mum autem B, I' metiuntur numerum H. itaque H 
numerum 4 metitur, maior minorem; quod fieri non 
potest. itaque null numeri numeris Θ, H, K, 4 mi- 
nores deinceps in rationibus 4: B, I': 4, E: Z erunt. 

ne metiatur igitur E numerum K. οὖ sumatur, 
quem minimum metiuntur E, K, numerus M [VII, 34]. 


Ν 


AI | In Ι EI—————À 
Bi ι di ME 2 
H ] | | 
l ——4ÁK I———341I 
Mi | ------Ἱὄ 
AI Σι 1 
Ni | | iT 
O! 


ei quoties Καὶ numerum M metitur, toties uterque €, H 
uirumque N, ἐπ metiatur, quoties autem E numerum 
M metitur, toties etiam Z numerum O metliatur. quo- 
niam € numerum Ν et H numerum XA aequaliter me- 
titur, erit 9: H — Ν: ὶ [VII def. 20. VII, 13]. uerum 
0:H — 4:B. quare eliam 4: B — Ν: ΚΞ. eadem 
de eausa etiam Γ΄: 2 — &:M. rursus quoniam E 
numerum M et Z numerum O aequaliter metitur, erit 
E:Z-— M:0 [VII def. 20. VII, 13]. itaque N, ΚΞ, 
M, O deinceps proportionales sunt in rationibus 
4A: B, D: 4, E:Z. 


24. ἐλάχιστοί εἰσιν Vg. Dein add. BVqg: sí qàq φή tw 
ἐλάχιστοι (om. B) o£. N, E, M, O ἕξῆς (op evor 93S. VS. 
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τοῖς 4 B, Γ 4, E Z λόγοις. εἰ γὰρ μή, ἔσονταί 
τινες τῶν Ν, Η, M, Ο ἐλάσσονες ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνά- 
Aoyov ἐν τοῖς 4 B, Γ 4, E Z λόγοις. ἔστωσαν oí 
II, P, Z, T. xol ἐπεί ἐστιν ὡς ὁ II πρὸς τὸν P, 
οὕτως ὁ Α πρὸς τὸν B, oí δὲ 4, B ἐλάχιστοι, οἵ 
δὲ ἐλάχιστοι μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας 
αὐτοῖς ἰσάκις 0 τε ἡγούμενος τὸν ἡγούμενον καὶ ὁ 
ἑπόμενος τὸν ἑπόμενον, ὁ B ἄρα τὸν P μετρεῖ. διὰ 
τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁ Γ τὸν P μετρεῖ" οἱ B, I' ἄρα τὸν 
P μετροῦσιν. καὶ ὃ ἐλάχιστος ἄρα ὑπὸ τῶν Β. Γ 
μετρούμενος τὸν P μετρήσει. ἐλάχιστος δὲ ὑπὸ τῶν 
B, I' μετρούμενός ἐστιν ὃ H: ὃ Η ἄρα τὸν P μετρεῖ. 
καί ἐστιν ὡς ὁ Η πρὸς τὸν P, οὕτως ὁ K πρὸς τὸν 
Σ᾽ καὶ ὃ K ἄρα τὸν Σ μετρεῖ. μετρεῖ δὲ καὶ ὁ E 
τὸν Σ᾽ o( E, Καὶ ἄρα τὸν Σ μετροῦσιν. καὶ ὃ ἐλά- 
χιόστος ἄρα ὑπὸ τῶν E, Καὶ μετρούμενος τὸν Z2 με- 
τρήσει. ἐλάχιστος δὲ ὑπὸ τῶν E, Κὶ μετρούμενός 
ἐστιν ὁ M: ὁ M ἄρα τὸν 2 μετρεῖ Ó μείξων τὸν 
ἐλάσσονα᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα ἔσονταί 
τινες τῶν Ν, E, M, Ο ἐλάσσονες ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνά- 
λογον ἔν τὲ τοῖς τοῦ 4 πρὸς τὸν B καὶ τοῦ Γ πρὸς 
τὸν Zi καὶ ἔτι vov E πρὸς τὸν Z λόγοις" οἱ Ν, X, 
M, O ἄρα ἕξῆς ἀνάλογον ἐλάχιστοί εἰσιν. ἐν τοῖς 4 
B, I' 4, E Z λόγοις" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


1. 4, E, Z] om. B. εἰ γὰρ μή] om. BVg. 2. Ν] 
H g. ἀνάλογον om. BVg. — 7. τε] om. BV g. 10. ue- 
τροῦσι V g. 11. ἐλάχιστος δὲ ὑπὸ τῶν Β, Τ' μετρούμενος] 
ὁ δὲ ἐλάχιστος Vg. 12. H] mutat. in O m. 2, supra H 
m. 2 B. H] item B. μετρήσει V g. 18. H] uti supra B. 
15. ἄρα] ἔτι φ. 18. 2] corr. ex E V. 20. ἀνάλογον 
om, BVg. 21. τόν] om. B. — 22. τό] om. B. ἔτι] εἰ Ρ. 
zov] om. B. 28. ἀνάλογον] om. BVg. .— £v] om. P. 
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iam dico, eos eliam minimos esse in rationibus 

A: B, D: 4d, E:Z. 
nam si minus, numeri numeris NN, ,5, M, O minores 
deinceps proportionales erunt in rationibus 

4:8, D: 4, E:Z. 
sint IJ], P, Σ, T. et quoniam est 71 : P — 4: B, et 4, B 
minimi sunt, minimi autem eos, qui eandem rationem 
habent, aequaliter metiuntur praecedens praecedentem 
et sequens sequentem [VII, 20], B numerus numerum 
P metitur. eadem de causa etiam I' numerum P me- 
titur. itaque B, I' numerum P metiuntur. quare etiam 
quem minimum metiuntur B, I', numerum P metietur 
[VII,35]. quem autem minimum metiuntur B, Γ, est H. 
ilaque H numerum P metitur. et H: P— K: 2.) 
quare etiam K numerum 2 metitur [VII def. 20]. 
uerum eiiam E numerum Z metitur [VII 20]. itaque 
E, K numerum Z metiuntur. quare etiam quem mi- 
nimum metiuntur E, K, numerum Z metietur [VII, 35]. 
quem autem minimum metiuntur E, K, est M. itaque 
M numerum Z melitur, maior ninorem; quod fieri 
non potest. itaque nulli numeri numeris N, ΚΞ, M, O 
minores deinceps proportionales erunt in rationibus 
4:B, Γ: 2, E:Z. ergo N, 5, M, O minimi sunt 
deinceps proportionales in rationibus 4: B, Γ: 4, E:Z; 
quod erat demonstrandum. 


1) Nam H:K-D:24(p.280,8) — P:Z. ium u. VII, 13. 
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, 


ε΄. 
Οἱ ἐπίπεδοι ἀριϑμοὶ πρὸς ἀλλήλους λόγον 
ἔχουσι τὸν συγκείμενον ἐκ τῶν πλευρῶν. 
Ἔστωσαν ἐπίπεδοι ἀριϑμοὶ οἱ 4, B, καὶ τοῦ μὲν 

ὅ 4 πλευραὶ ἔστωσαν οἱ D, Δ ἀριϑμοί, τοῦ δὲ B οἵ 
E, Z: λέγω, ὅτι ὃ 4 πρὸς τὸν B λόγον ἔχει τὸν 
συγκείμενον ἐκ τῶν πλευρῶν. 

4Aóyov γὰρ δοθέντων τοῦ vs ὃν ἔχει ὁ I' πρὸς 
τὸν E καὶ ὃ 4 πρὸς τὸν Ζ εἰλήφϑωσαν ἀριϑμοὶ 

10 ἑξῆς ἐλάχιστοι ἐν τοῖς Γ E, 4 Z λόγοις, ol. H, Θ, K, 
ὥστε εἶναι ὡς μὲν τὸν Γ' πρὸς τὸν E, οὕτως τὸν 
H πρὸς τὸν Θ, ὡς δὲ τὸν 4 πρὸς τὸν Ζ, οὕτως 
τὸν Θ πρὸς τὸν K. καὶ ὁ 4 τὸν E πολλαπλασιάσας 
τὸν 4 ποιείτω. 

156 ΒΚΚαὶ ἐπεὶ ὁ 4 τὸν uiv Γ' πολλαπλασιάδας τὸν 4 
πεποίηκεν, τὸν δὲ E πολλαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηκεν, 
ἔστιν ἄρα ὡς 0 Γ' πρὸς τὸν E, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν 
4A. ὡς δὲ ὁ Γ πρὸς τὸν E, οὕτως ὁ Η πρὸς τὸν Θ᾽ 
καὶ ὡς ἄρα ὁ Η πρὸς τὸν O, οὕτως ὁ Α πρὸς τὸν 

90 4. πάλιν, ἐπεὶ ὁ E τὸν 44 πολλαπλασιάσας τὸν A4 
πεποίηκεν, ἀλλὰ μὴν καὶ τὸν Ζ πολλαπλασιάσας τὸν 
B πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν Ζ, οὕτως 
ὁ 4 πρὸς τὸν B. ἀλλ᾽ ὡς Ó 4 πρὸς τὸν Z, οὕτως 
ὁ Θ πρὸς τὸν Κ΄ καὶ ὡς ἄρα 0 Θ πρὸς τὸν K, οὔ- 

26 rog 0 4 πρὸς τὸν B. ἐδείχϑη δὲ καὶ ὡς ὁ H πρὸς 
τὸν O, οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν 4 δι᾽’ ἴσου ἄρα ἐστὶν 


4. μέν] om. P. 8. γάρ] ἀεί φ. 11. τὸν H] ὁ H P. 
19. τὸν 4] ὁ 4 P. 18. καὶ ὁ 4 — 14: ποιείτω) om. Theon 
(BVg) eorum loco habent BVg: oí ἄρα H, 0, K πρὸς 
ἀλλήλους ἔχουσι τοὺς τῶν πλευρῶν λόγους. ἀλλ᾽ ὁ τοῦ H πρὸς 
τὸν X 1δγος σύγκειται ἐκ τοῦ τοῦ Η ποὺς τὸν Θ καὶ τοῦ τοῦ 
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Υ. 


Numeri plani inter se rationem habent ex lateribus 
compositam. 

Sint plani numeri 44, B, et numeri 4 latera sint 
I, 4, numeri B autem E, Z. dico, esse 

A4: BD: E 4:Z. 

---.-.-.ὄ.ὕὄ.ὄ..ὄὄ ————44 nam daliis rationibus 
I —————— ——4B I: E οἱ 4:2!) 
i————4I ;i——————4 sumantur numeri deinceps 
I——E 1———— 1iZ minimi in rationibus I': E et 
I——— —À4H 4 : Z [prop. IV] H, 6, K, ita 
i ut sibi D:E-H:9 et 
I——4K 4:Z—0:K. 
————————— —À44A , et sit. 71 »« E — 4. 

el quoniam Zz5«I'—4 ei z»« E -— 4, erit 
D:E-—2A4:4A4[VIL 17]. uerum D: E— H:6. quare 
eliam H:60 — 4:.4. rursus quoniam E »« Z4 — 4 
[VII, 16] et E »« Z — B, erit 4: Z — A4: B[VII, 11]. 
uerum 7/:Z — 0: K. quare etiam Θ: K — 4: B. 
demonstrauimus autem, esse etiam Η :Θ — 4: 4. ergo 


1) Si hae rationes minimis numeris propositae non suni, 
per VII, 83 minimos numeros inueniemus, qui easdem ratio- 
nes habent. 


———————— — —— M A — a € —À € —— Ha — M 9 M — 


Θ᾽ πρὸς τὸν K. 90 H ἄρα πρὸς τὸν K λόγον ἔχει τὸν συγκεί- 

μενον ἐκ τῶν πλευρῶν. λέγω ovv, Ort ἐστὶν ὡς ὁ A πρὸς τὸν 

B (in ras. B), οὕτως ὃ H πρὸς τὸν K; punctis del. V. Dein 

add. BVg: ὃ 4 ydo (B, V m. 1; καὶ ὁ 4 V m. 2; καὶ ὁ Δ 

πρός q) τὸν E πολλαπλασιάσας τὸν ΛΑ ποιείτω. 15. xat] 

om. BVg. ὁ 4] δέ φ. 16. πεποίηκε Vg. 11. E] postea 

insert. V. 20. ὁ] ὁ μέν P. 22. οὕτως ὃ A — Ὁ. wes 
τὸν Ζ7 mg. g. 
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ὧς 6 H πρὸς τὸν K, [οὕτως] ὃ .4 πρὸς τὸν B. ὃ δὲ 
Η πρὸς τὸν Καὶ λόγον ἔχει τὸν συγκείμενον ἐκ τῶν 
πλευρῶν καὶ ὃ 4 ἄρα πρὸς τὸν B λόγον ἔχει τὸν 
συγκείμενον ἐκ τῶν πλευρῶν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

ς΄. 

Ἐὴὰν ὦσιν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἕξῆς ἀνά- 
λογον, ὁ δὲ πρῶτος τὸν δεύτερον μὴ μετρῇ; 
οὐδὲ ἄλλος οὐδεὶς οὐδένα μετρήσει. 

Ἔστωσαν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον οἵ 
4, B, I, 4, E, ὃ δὲ 4 τὸν B μὴ μετρείτω" λέγω, 
ὅτι οὐδὲ ἄλλος οὐδεὶς οὐδένα μετρήσει. 

"Ov. μὲν οὖν ol 4, B, Γ, 4, E ἑξῆς ἀλλήλους οὐ 
μετροῦσιν, φανερόν' οὐδὲ γὰρ ὃ 4 τὸν B μετρεῖ. 
λέγω δή, ὅτι οὐδὲ ἄλλος οὐδεὶς οὐδένα μετρήσει. εἰ 
γὰρ δυνατόν, μετρείτω ὁ .4 τὸν I. καὶ ὅσοι εἰσὶν 
oí 4, B, Γ, τοσοῦτοι εἰλήφϑωσαν ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ 
τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς 4, B, Γ oí Ζ, H, 
O. καὶ ἐπεὶ o( Z, H, Θ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ εἰσὶ τοῖς 
A, B, Γ, καί ἐστιν ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν Α͂, B, I' τῷ 
πλήϑει τῶν Ζ, Η,Θ, δι᾽ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ A4 
πρὸς τὸν Γ, οὕτως ὁ Ζ πρὸς τὸν Θ. καὶ ἐπεί ἐστιν 
ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὃ Z πρὸς τὸν H, οὐ 
μετρεῖ δὲ ὃ Α τὸν B, οὐ μετρεῖ ἄρα οὐδὲ 0 Ζ τὸν 


1, οὕτως] om. P. 4 ] in ras. P. τόν] om. FP. 2. 
τὸν ΚΡ τόν corr. ex τό φ. 8. μετρεῖσει q, sed 
corr. 12. E] om. g. οὐ m. rec. P. 13. μετροῦσι 


Pm, 1, Vg; μετρήσουσι P m. rec. 14. εἶ γὰρ δυνατόν, με- 
τρείτω 6 A4 τὸν Tr]. λέγω γάρ, ὅτι οὐ μετρεῖ ὃ 4 τὸν I' Theon 
(B V g). 15. καὶ ὅσοι] ὅσοι γάρ Theon (BV 9). 18. εἰ- 


oí» PB. 21. Z] Z, H B. 
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ex aequo erit (VII, 14] H: K — 4: B. uerum 
H:K-—LDI:E»«4:2J) 

ergo eliam 4: B — Γ΄: E »« 4:2; quod erat demon- 

strandum. 


VI. 


Si quotlibe& numeri deinceps proportionales sunt, 
ei primus secundum non metitur, ne alius quidem 
. ullus alium metietur. 

Sint quotlibet numeri deinceps proportionales 4, 
' B, I', Z4, E, οὗ 4 nume- 


4————— rum B ne meliatur. dico, 
Β:---------- ne alium quidem ullum 
IT—————————ÁÀ alium mensurum esse. 

di ————————————4 iam hoc quidem mani- 


E—— —— — — — — —————3, festum est, numeros 4, B, 
Z | I, 4, E deinceps inter se 
Hi—— ——3À . non metiri. nam 44 nume- 
rum B non metitur. dico, 

ne alium quidem ullum 
alium mensurum esse. nam si fieri potest, Z/ nume- 
rum Γ᾽ metiatur. et quoi sunt 4, B, I, iot sumantur 
minimi numeri eorum, qui eandem ac 4, B, I' ratio- 
nem habent Z, H, Θ [VII, 33]. et quoniam Z, H, Θ 
in eadem ralione sunt ac 4, B, I et multitudo nu- 
merorum 4, B, Γ᾽ aequalis est multitudini numerorum 
Z, H, O, ex aequo erit 4: I'— Ζ:Θ [VII, 14]. et 
quoniam est 4: B — Ζ: H, et 4 numerum B non me- 


44 ———— — —4 


1 Nam Η : Κα H:0»5»«0:K e H : 0 — I'«E, 
0:K-—24:2Z. ] 
Euclidos, edd, Heiberg et Menge. Τί. AS 
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H: οὐκ ἄρα μονάς ἐστιν ὃ Z: ἡ γὰρ μονὰς πάντα 
ἀριϑμὸν μετρεῖ. καί εἰσιν οἵ Ζ, € πρῶτοι πρὸς ἀλλή- 
λους [οὐδὲ ὁ Z ἄρα τὸν Θ μετρεῖ]. καί ἐστιν ὡς ὁ 
Ζ πρὸς τὸν Θ, οὕτως Ó 4 πρὸς τὸν I" οὐδὲ ὁ Α 
ἄρα τὸν Γ' μετρεῖ. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι οὐδὲ 
ἄλλος οὐδεὶς οὐδένα μετρήσει" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ξ΄. 

Ἐὰν ὦσιν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ [ἑξῆς] ἀνά- 
λογον, ὁ δὲ πρῶτος τὸν ἔσχατον μετρῇ, καὶ 
τὸν δεύτερον μετρήσει. 

Ἔστωσαν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον οἵ 
A, B, Γ, 4, ὃ δὲ 4 τὸν 4 μετρείτω λέγω, ὅτι καὶ 
ὁ 4 τὸν B μετρεῖ. 

Ei γὰρ οὐ μετρεῖ ὁ Α τὸν B, οὐδὲ ἄλλος οὐ- 
δεὶς οὐδένα μετρήσει" μετρεῖ δὲ ὁ 4 τὸν 4. μετρεῖ 
ἄρα καὶ 0 4 τὸν Β' ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


“-- 


ἤ 


η΄. 

Ἐὰν δύο ἀριϑμῶν μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς 
ἀνάλογον ἐμπίπτωσιν ἀριϑμοί, ὅσοι εἰς αὖ- 
τοὺς μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμ- 
πίπτουσιν ἀριϑμοί, τοσοῦτοι καὶ εἰς τοὺς τὸν 
αὐτὸν λόγον ἔχοντας [αὐτοῖς] μεταξὺ κατὰ τὸ 
συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπεσοῦνται. 

Δύο γὰρ ἀριϑμῶν τῶν 4,B μεταξὺ κατὰ τὸ 
συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπιπτέτωσαν ἀριϑμοὶ οἵ D, 4, 


2. μετρεῖ ἀριϑμόν Υφ. καί εἶσιν 1 om. g. 8. οὐδὲ 
ὁ Z ἄρα τὸν Θ μετρεῖ] om. P. 6. μετρεῖ BV g. 8. 
ἑξῆς] om. P. 9. ἔσχατον») in ras. V. 10. δεύτερον») in 


ras. V. 12. xai] om. g. 14. οὐ] μή BVg. 16. Post 
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titur, ne Z quidem numerum H metitur (VII def. 20]. 
itaque Z unitas non est; nam unitas omnem numerum 
metitur. et Z, € inier se primi sunt [prop. III]. et 
esb Ζ:Θ — 4: Γ. itaque [VII def. 20] ne 4 quidem 
numerum Γ᾽ melitur. similiter demonstrabimus, ne 
alium quidem ullum alium mensurum esse; quod erat 
demonstrandum. 
VII. 

Si quotlibet numeri deinceps proportionales sunt, 

et primus ultimum metitur, etiàm secundum metitur. 


Ai—4i Sint quotlibe& numeri deinceps 
Bi———4 proportionales 4, B, I 4, et 4 nu- 
DT'————3À merum Z/ meliatur. dico, 4 etiam 


4f———————4 numerum B metiri. 

nam si 44 numerum B non metitur, ne alius qui- 
dem ullus alium metietur [prop. VI]. metitur autem 
-4 numerum Z4. ergo 44 etiam numerum B metitur; 
quod erat demonstrandum. 


VIII. 

Si inter duos numeros secundum proportionem 
eontinuam numeri aliquot interponuntur, quot inter 
eos secundum proporlionem continuam interponuntur 
numeri, totidem etiam inter eos, qui eandem raiio- 
nem habent, secundum proportionem continuam inter- 
ponentur. 

Nam inter duos numeros 44, B secundum propor- 
lionem continuam numeri aliquot I, 4, interponantur 


μετρήσει add. Vg: ὅπερ ἄτοπον᾽ ὑπόκειται γὰρ ὁ Α τὸν d 
μετρεῖν; idem B mg. m. 2. 22. evvoig] om. P. $$. YN 
in ras. 

Δ 
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καὶ πεποιήσϑω ὡς ὃ Α πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ E 
πρὸς τὸν Z' λέγω, ὅτι ὅδοι εἰς τοὺς 44, B μεταξὺ 
κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπεπτώχασιν ἀρυϑμοί, το- 
σοῦτοι καὶ εἰς τοὺς E, Ζ μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς 
ἀνάλογον ἐμπεσοῦνται. 

Ὅσοι γάρ εἰσι τῷ πλήϑει οἱ 4, B, Γ, 4, τοσοῦ- 
τοι εἰλήφϑωσαν ἐλάχιστον ἀριϑμοὶ τῶν τὸν αὐτὸν 
λόγον ἐχόντων τοῖς 4, Γ, 4, B οἱ H, O, K, 4’ οἵ 
ἄρα ἄκροι αὐτῶν oí Η, 4 πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
εἰσίν. καὶ ἐπεὶ οἱ A, D, 4, B τοῖς H, 0, K, 4 ἐν 
τῷ αὐτῷ λόγῳ εἰσίν, καί ἐστιν ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν 
A4, D, 4, B τῷ πλήϑει τῶν H, Θ, K, 4, δι’ ἴσου ἄρα 
ἐστὶν ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ H πρὸς τὸν A. 
ὡς δὲ 0 44 πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ E πρὸς τὸν Ζ᾽ καὶ 
ὡς ἄρα ὃ H πρὸς τὸν 4,, οὕτως ὃ E πρὸς τὸν Z. 
oí δὲ H, 4 πρῶτοι, οἱ δὲ πρῶτοι καὶ ἐλάχιστοι, οἵ 
ὃὲ ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον 
ἔχοντας ἰσάκις ὃ vs μείξων τὸν μείξονα καὶ ὁ ἐλάσ- 
σων τὸν ἐλάσσονα, τουτέστιν ὅ τε ἡγούμενος τὸν 
ἡγούμενον καὶ ὃ ἕπόμενος τὸν ἑπόμενον. ἰσάκις 
ἄρα ὃ Η τὸν E μετρεῖ καὶ ὁ 4 τὸν Z. ὁσάκις δὴ 
ὁ H τὸν E μετρεῖ, τοσαυτάκις καὶ ἑχάτερος τῶν Θ, 
K ἑκάτερον τῶν M, Ν μετρείτω" οἵ H, Θ, K, 4 ἄρα 
τοὺς E, M, Ν, Ζ ἰσάκις μετροῦσιν. οἵ H, 0, K, 4 
ἄρα τοῖς Ε, Μ, Ν, Ζ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ εἰσίν. ἀλλὰ 
oí H, O, K, 4 τοῖς 4, I', 4, B ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ 


3. τό] τόν g. 6. εἰσιν B. 7. of ἐλάχιστοι Vg. 8. 
Γ, 4, Β] B, T, 4 BVg. oí] corr. ex τούς m. 1 V. 9. 
oí] om. P. 10. εἰσίν] εἰσί V q. καὶ ἐπεί — 11: εἰσίν) 
om. gp. — 10. I']in ras. B, post ras. 1 litt. V. 11. εἰσί V. 
18. τὸν 4] 4 B. 18. ἔχοντας αὐτοῖς BVq. 19. τε] om. P. 
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4----- Ei— ———3À et fiat 4: B— E:Z. 
ΙΓ M— ————34 — dieo, quot inter 4, B 
— — —44  Ni.———.———4 seeundum proportionem 
C B 2 —— ———— eontinuam interponan- 
Hi—3À iur numeri, totidem 
Θι----. eliam inter E, Z secun- 
Ki——3 dum proportionem con- 
4 | tinuam interpositum iri. 


nam quot sunt numero 4, B, I, zi, totidem su- 
mantur numeri minimi eorum, qui eandem rationem 
habent ac 44, Γ, 44, B [VII, 33] H, O, K, A4. itaque 
extremi eorum JH, 4 inter se primi sunt [prop. III]. 
eti quoniam 4, I, 4, B et H, Θ, Καὶ, 4 in eadem ra- 
lione sunt, et multitudo numerorum 4, I) Z1, B. mul- 
titudini numerorum H, 9, K, 4 aequalis est, ex aequo 
erit [VII, 14] 4: B— H: 4. uerum 4: B — E:Z. 
quare eliam H:.-— E:Z. sed H, 4 primi sunt, 
primi autem etiam minimi [VII, 21], minimi autem 
numeri eos, qui eandem rationem habent, aequaliter 
metiuntur, maior maiorem et minor minorem [VII, 20], 
h. e. praecedens praecedentem et sequens sequentem. 
ilaque H numerum E et 4 numerum Z aequaliter 
metitur. iam quoties H7 numerum E metitur, toties 
uterque 0, K utrumque M, N metiatur. itaque H, 6, 
K, 4 numeros E, M, N, Z aequaliter metiuntur. ita- 
que H, O, K, 4 et E, M, N, Z in eadem ratione 
sunt [VII def. 20]. uerum H, O, K, 4 et 4, Γ, 4, B 


24. τούς] corr. ex roig V. Z] in ras. V. ἰσάκις — 95: 
2] mg. m. 1 V, om. ᾧφ 26. K] e corr. V 
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εἰσίν" καὶ οἵ 4, I', 4, B ἄρα τοῖς E, M, N, Z ἐν τῷ 
αὐτῷ λόγῳ εἰσίν. οἵ δὲ 4, Γ, 4, B ἑξῆς ἀνάλογόν 
εἰσιν καὶ οἵ E, M, N, Z ἄρα ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν. 
ὅσοι ἄρα εἰς τοὺς 4, B μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνά- 
λογον ἐμπεπτώκασιν ἀριϑμοί, τοσοῦτοι καὶ εἰς τοὺς 
E, Z μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπεπτώκασιν 
ἀριϑμοί" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ϑ΄. 

Ἐὰν δύο ἀριϑμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
ὦσιν, καὶ εἰς αὐτοὺς μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς 
ἀνάλογον ἐμπίπτωσιν ἀριϑμοί, ὅσοι εἰς αὖ- 
τοὺς μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμ- 
πίπτουσιν ἀριϑμοί, τοσοῦτοι καὶ ἑκατέρου αὖ- 
τῶν καὶ μονάδος μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνά- 
λογον ἐμπεσοῦνται. 

Ἔστωσαν δύο ἀριϑμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους οἵ 
4, Β, καὶ εἰς αὐτοὺς μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνά- 
Aoyov ἐμπιπτέτωσαν οἵ D, 4, καὶ ἐκκείσϑω ἡ E μο- 
νάς" λέγω. ὅτι ὅσοι εἰς τοὺς 4, B μεταξὺ κατὰ τὸ 
συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπεπτώκασιν ἀριϑμοί, τοσοῦτοι 
καὶ ἑκατέρου τῶν 4, B καὶ τῆς μονάδος μεταξὺ κατὰ 
τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπεσοῦνται. 

Εἰλήφϑωσαν γὰρ δύο μὲν ἀριϑμοὶ ἐλάχιστοι ἐν 
τῷ τῶν Α, Γ, 4, B λόγῳ ὄντες ol. Z, H, τρεῖς δὲ οἵ 
Θ, K, A, καὶ ἀεὶ ἑξῆς ἑνὶ πλείους, ἕως ἂν ἴσον γένη- 
ται τὸ πλῆϑος αὐτῶν τῷ πλήϑει τῶν Α, Γ, 4, B. 
εἰλήφϑωσαν, καὶ ἔστωσαν οἱ M, N, XS, O. φανερὸν 


1. εἰσίν] om. P. καὶ οἵ — 2: λόγῳ εἰσίν) mg. m. 1 V, 
om. g. 8. εἰσιν (prius) εἶσι Vg. 10. ὦσι PVg. — 11. 
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.in eadem ratione sunt. quare etiam 4, D, 4, B et 
E, M, N, Z in eadem ratione sunt. uerum 4, Γ, 4, B 
deinceps proportionales sunt. quare etiam E, M, N, Z 
deinceps proportionales sunt. ergo quot inter 4, B 
secundum proportionem continuam interpositi sunt 
numeri, totidem etiam inter E, Z secundum propor- 
tionem continuam interpositi sunt numeri; quod erat 
demonstrandum. 

IX. 

Si duo numeri inter se primi sunt et inter eos 
secundum proportionem continuam interponuntur nu- 
meri aliquot, quot inter eos secundum proportionen 
continuam interponuntur numeri, totidem etiam inter 
singulos et unitatem secundum proportionem conti- 
nuam interponentur. 

Sint duo numeri inter se primi 4, B, et inter eos 
secundum proportionem continuam interponantur I; 
Z1, et ponatur unitas E. dico, quot inter 4, B secun- 
dum proportionem continuam interponantur numeri, 
totidem etiam inter singulos 4, B et unitatem secun- 
dum proportionem continuam interpositum iri. 

sumantur enim duo numeri minimi in ralione 4, 
I, 4, B numerorum Z, H, ires autem Θ, K, 4 eti sem- 
per deinceps uno plures, donec fiat multitudo eorum 
multitudini numerorum 4, I, 4|, B aequalis [prop. IT]. 
sumantur οὐ sint M, N, X, O. manifestum igitur 


-σιν ἀριϑμοὶ ὅσοι] in ras. m. 1 B. — 12. ἐμπίπτωσιν P. 14. 
μεταξὺ) ἑξῆς μεταξύ Theon (BVg). 34. τῶν] corr. ex τὸν V. 
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δή. ὅτε ὃ μὲν Ζ ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν Θ᾽ πε- 
ποίηκεν, τὸν δὲ Θ πολλαπλασιάσας τὸν M πεποίηκεν, 
καὶ ὃ H ἑαυτὸν μὲν πολλαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηκεν, 
τὸν δὲ 4 πολλαπλασιάσας τὸν O πεποίηκεν. καὶ ἐπεὶ 
oí M, Ν, &, O ἐλάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον 
ἐχόντων τοῖς Ζ, H, εἰσὶ δὲ καὶ οἱ 4, I, 4, B ἐλά- 
χιστοι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς Z, H, καί 
ἐστιν ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν M, N, 8, O τῷ πλήϑει 
τῶν 4, I, 4, B, ἕκαστος ἄρα τῶν M, Ν, E, Ο ἑκάστῳ 
τῶν 4, Γ, 4, B ἴσος ἐστίν" ἴσος ἄρα ἐστὶν ὁ μὲν M 
τῷ 4, ὁ δὲ O τῷ B. καὶ ἐπεὶ ὃ Ζ ἑαυτὸν πολλα- 
πλασιάσας τὸν Θ πεποίηκεν, ὃ Ζ ἄρα τὸν O μετρεῖ 
κατὰ τὰς ἐν τῷ Ζ μονάδας. μετρεῖ δὲ καὶ ἡ E μονὰς 
τὸν Z κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας" ἰσάκις ἄρα ἡ E 
μονὰς τὸν Ζ ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ ὃ Ζ τὸν O. ἔστιν 
ἄρα ὡς ἡ E μονὰς πρὸς τὸν Ζ ἀριϑμόν, οὕτως ὁ Ζ 
πρὸς τὸν Θ. πάλιν, ἐπεὶ ὃ Ζ τὸν O πολλαπλασιά- 
σας τὸν M πεποίηκεν, ὃ Θ ἄρα τὸν M μετρεῖ κατὰ 
τὰς ἐν τῷ Z μονάδας. μετρεῖ δὲ καὶ ἡ E μονὰς 
τὸν Ζ ἀριϑμὸν κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας" ἰσάκις 
ἄρα * E μονὰς τὸν Z ἀριϑμὸν μετρεῖ xol o Θ τὸν 
M. ἔστιν ἄρα ὡς ἢ E μονὰς πρὸς τὸν Z ἀριϑμόν, 
οὕτως ὁ Θ πρὸς τὸν M. ἐδείχϑη δὲ καὶ ὡς ἡ E 
μονὰς πρὸς τὸν Ζ ἀριϑμόν, οὕτως ὃ Ζ πρὸς τὸν Θ᾽ 


1. πεποίηκε Vg. 9. πεποίηκε Vg. 8. πεποίηκε V φ. 
4. πεποίηκε Vg. 6. εἰσιν P. 6. Ζ, H] H, Z BVg. εἰ- 
σίν B. 7. T0»] corr. ex τῶν m. 1 P. Z, H] H,ZBVg; 
E, Z P. 10. ἴσος 1 (prius) corr. ex ἴσον m. réc. P. 12. 
zj eras. V. 18. τῷ Z] αὐτῷ Vg, τῷ Z Supra m.2 V. 18. 
ἄρα] ἔτι g. 21. 6] e corr. V; EP. 22. ὡς] supra m. 1 B. 
24. πρός (prius) supra m. 2 B. 
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est, esse Z»« Z — 0, Z»«0 — M, H»« H — 4, 
H »« 4 — O [prop. 


4 | 9 II coroll]. et quoni- 
DP——— Αι | am M, N, &, O mini- 
41.— — — —,)  41— —————, mi sunt eorum, qui 
Bi——————————À4 eandem rationem ha- 
Ε.-- Μ. | bent ac Z, H, uerum 
aZ Ni ! etiam 4, I, 4, B 

| H ECL | minimi sunt eorum, 


qui eandem ratio- 
O,i————— ———, nem habent ac Z, H 
[prop. III], et mul- 
titudo numerorum M, N, 4X, O mulütudini nume- 
rorum 4, I, Z4, B aequalis est, singuli M, N, Ξ, O 
singulis 4, I, 21, B aequales sunt. itaque M — 4, 
O — B. ei quoniam Z »« Z — 0, numerus Z nume- 
rum € secundum unitates numeri Z metitur [VII def. 
15] uerum etiam unitas E numerum Z secundum 
unitates ipsius metitur. itaque unitas E numerum Z 
eti Z numerum Θ᾽ aequaliter melitur. itaque 
E:2Z-—2:90. [VII def. 20]. 
rursus quoniam Z »« 0 — M, numerus Θ᾽ numerum 
M seeundum unitates numeri Z metitur [VII def. 15]. 
uerum etiam unitas E numerum Z secundum unitates 
ipsius metitur. itaque E unitas numerum Z et 60 
numerum JM aequaliter metitur. quare 
E: Z — 0 : M [VII def. 2€]. 
demonsirauimus autem, esse etiam E: Z — Z.: 6. 
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καὶ ὡς ἄρα ἡ E μονὰς πρὸς τὸν Ζ ἀριϑμόν, οὕτως 
ὁ Ζ πρὸς τὸν Θ καὶ ὁ Θ πρὸς τὸν Μ. ἴσος δὲ ὃ 
M τῷ 4 ἔστιν ἄρα ὡς ἡ E μονὰς πρὸς τὸν Z 
ἀριϑμόν, οὕτως ὁ Ζ πρὸς τὸν Θ καὶ ὃ Θ πρὸς τὸν 

ὅ 4. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς ἡ E μονὰς πρὸς τὸν 
H ἀριϑμόν, οὕτως ὁ Η πρὸς τὸν 4 καὶ ὃ A πρὸς 
τὸν Β. ὅσοι ἄρα εἰς τοὺς 4, Β μεταξὺ κατὰ τὸ συν- 
ἐχὲς ἀνάλογον ἐμπεπτώκασιν ἀριϑμοί, τοσοῦτοι καὶ 
ἑκατέρου τῶν 4, Β καὶ μονάδος τῆς Ε μεταξὺ κατὰ 

10 τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπεπτώκασιν ἀριϑμοί. ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


L4 


V. 
Ἐὰν δύο ἀριϑμῶν ἑκατέρου καὶ μονάδος 
μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπίπτωσιν 
15 ἀριϑμοί, ὅσοι ἑκατέρου αὐτῶν καὶ μονάδος με- 
ταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπίπτουσιν 
ἀριϑμοί, τοσοῦτοι καὶ εἰς αὐτοὺς μεταξὺ κατὰ 
τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπεσοῦνται. 
Δύο γὰρ ἀριϑμῶν τῶν 4, B καὶ μονάδος τῆς D 
90 μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπιπτέτωσαν ἀριϑ- 
μοὶ οἵ τε Z4, E καὶ οἵ Ζ, H* λέγω, ὅτι ὅσοι éxavé- 
ρου τῶν 4, B καὶ μονάδος τῆς Γ μεταξὺ κατὰ τὸ 
συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπεπτώκασιν ἀριϑμοί, τοσοῦτοι 
καὶ εἰς τοὺς 4, Β μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον 
95 ἐμπεσοῦνται. 


2. πρὸς τὸν M -- 4: πρὸς τὸν 4] add. m. 2 B; sed πρὸς 
τὸν A lin. 4 etiam in textu sunt ἃ m. 1. 2. ἴσος δὲ ὁ M τῷ 
ΑἹ ὁ δὲ M (μή φ) τῷ A ἐστιν ἴσος BVq; in V haec uerba 
et seq. ad πρὸς τὸν Α lin. 4 in mg. sunt m. 2. 3. 7] corr. 
ex ὁ φ. 18. ἑκατέρου] om. Theon (BVg) 15. ἑξῆς με- 
ταξύ Theon (BV 9). 16. τό] om. V. 18. ἀνάλογον] m. 
2 B, om. Yg. 
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quare etiam E:Z — Z:60 —0:M. uerum M -Ξ 4. 
ilaque ert E:2Z-2-2:0-—0:.. eadem de causa 
eliam E: H — H:4-— 4:B. ergo quot inter 4, B 
secundum proportionem continuam :interpositi sunt 
numeri, totidem etiam inter singulos 4, B et uni- 
tatem E secundum proportionem continuam  inter- 
positi sunt numeri; quod erat demonstrandum. 


X. 


Si inter duos numeros!) et unitatem secundum 
proporlionem continuam numeri aliquot interpositi 
sunt, quot inter singulos et unitatem secundum pro- 
portionem continuam interpositi sunt numeri, totidem 
eliam inter ipsos secundum proportionem continuam 
interponentur. 


Nam inter duos numeros 


—4I' At-——————À | 
m 4, B et unitatem I" secundum 


Br—— ——————3À 
proportionem continuam iníter- 

4d 1————— 

Ei | ponantur numer 4, E et Z, 
NEN, ! ΙΘ H. dico, quot inter singulos 
! ΙΗ “4, B et unitatem I' secundum 
! iK proportionem continuam inter- 
AA positi sint numeri, totidem eti- 


am inter 44, B secundum pro- 
portionem continuam interpositum iri. 


1) Seripturam codicis P lin. 18 (éxerégov) etiam Cam- 
panus habuisse uidetur; apud eum enim VIII, 10 ita legimus: 
Si inter utrumque eorum et unitatem quotlibet numeri con- 
tinu& proportionalitate ceciderint, ambobus numeris totidem 
continua proportionalitate interesse necesse est. 
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Ὁ 4 γὰρ τὸν Ζ πολλαπλασιάσας τὸν Θ᾽ ποιείτω, 
ἑκάτερος δὲ τῶν 4, Ζ τὸν Θ πολλαπλασιάσας ἑκάτε- 
gov τῶν K, 4 ποιείτω. 

Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ Γ μονὰς πρὸς τὸν 4 ἀριϑ- 
μόν, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν E, ἰσάκις ἄρα ἡ Γ μονὰς 
τὸν 4 ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ ὁ 41 τὸν E. ἡ δὲ D μο- 
νὰς τὸν 41 ἀριϑμὸν μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ 4 μο- 
νάδας᾽ καὶ ὁ 4 ἄρα ἀριϑμὸς τὸν E μετρεῖ κατὰ τὰς 
ἐν τῷ 4 μονάδας" ὁ 4 ἄρα ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας 
τὸν E πεποίηκεν. πάλιν. ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ Γ' [μονὰς] 
πρὸς τὸν 4 ἀριϑμὸν, οὕτως ὁ E πρὸς τὸν 4, ἰσάκις 
ἄρα ἡ Γ μονὰς τὸν 4 ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ ὁ E τὸν 
Α. ἡ δὲ D μονὰς τὸν 4] ἀριϑμὸν μετρεῖ κατὰ τὰς 
ἐν τῷ 4 μονάδας" καὶ ὁ E ἄρα τὸν A μετρεῖ κατὰ 
τὰς ἐν τῷ 4, μονάδας" ὃ 4 ἄρα τὸν E πολλαπλασιά- 
σας τὸν 4 πεποίηκεν. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὃ μὲν 
Z ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν Η πεποίηκεν, τὸν δὲ 
Η πολλαπλασιάσας τὸν B πεποίηκεν. καὶ ἐπεὶ ὁ 4 
ἑαυτὸν μὲν πολλαπλασιάσας τὸν E πεποίηκεν, τὸν 
ὃὲ Ζ πολλαπλασιάσας τὸν Θ᾽ πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα 
ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν Z, οὕτως ὁ E πρὸς vov Θ. διὰ 
τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν Ζ, οὕτως ὃ Θ 
πρὸς τὸν H. καὶ ὡς ἄρα ὃ E πρὸς τὸν Θ, οὕτως 
ὁ Θ πρὸς τὸν Η. πάλιν, ἐπεὶ ὁ 4 éxdvegov τῶν 
E, Θ πολλαπλασιάσας ἕκάτερον τῶν 4, K πεποίηκεν, 
ἔστιν ἄρα ὡς ὃ E πρὸς τὸν O, οὕτως ὁ 4 πρὸς 
τὸν K. ἀλλ᾽ ὡς ὁ E πρὸς τὸν O, οὕτως Ó 4 πρὸς 
τὸν Z' καὶ ὡς ἄρα ὃ 4 πρὸς τὸν Ζ, οὕτως ὁ 4 

4. ἐστιν supra m. 1 V. 8. καὶ 0 4 ἄρα — 9: μονάδας] 


mg. m. 1 Pg. 8. ἄρα] om. B. ἀριϑμός] om. Vg. 10. 
πεποίηκε Vg. μονας ] om. P. 12. ['] e corr. V. 11. 
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sib enim 4 »« Z — 0, 2 »« Θ — K,Z »« 0 — 4. 
ei quoniam est Γ΄: z/ — 21: E, unitas I' numerum 7f 
el 4] numerum E aequaliter metitur [VII def. 20]. 
uerum unitas Γ᾽ numerum z/ secundum unitates nu- 
meri 47 metitur. quare etiam numerus 7/ numerum 
E metitur secundum unitates numeri 2f. itaque 
4 »« 4 — E. rursus quoniam est I': Z4 — E: A, 
unitas I' numerum z/ et E numerum 4 aequaliter 
metitur. uerum uniias Γ᾽ numerum 27 secundum uni- 
iates numeri 47 metitur quare etiam E numerum 
44 secundum unitates numeri Z/ metitur. itaque 
4 »« E — 4. eadem de causa etiam Z »« Ζ — H 
et Z»5« H — B. et quoniam Z4 »« 4 — E οἱ 

42-989, erit (VII, 17] 4: Z— Ε:Θ. 
eadem de causa erit etiam Ζ : Z — 0 : H [VII, 18].)) 
quare etiam E:6 — 0: H. rursus quoniam 
2 ».«Ε- 4 οἱ 4 ».Θ Ξ Καὶ, αὐ E:0- 4:K 
[VII, 17]. uerum Εἰ: Θ — Ζ: Ζ. quare etiam 

4:Z-— 4: K. 


1) Cum habeamus 4 »« 2 — 6 et Z»« Z — H, proprie 
eitandà est VII, 18, non VII, 17, ut in praecedenti ratio- 
cinalione; sed cum AdxZ-—-ZL«4 (VII, 16), adparet, Eu- 
clidem sine errore dicere posse lin. 21 sq.: διὰ τὰ αὕτα. 


ἰσάκις --- 12: τὸν A] bis V (corr), φ. 14. καὶ ὃ E -- 15: 
μονάδας] mg. m. 1 P. 14. 41 in ras. m. 1 B. 16. πεποίηκε 
Vg. 17. πεποίηκε Vg. 18. πολλασιάσας φ. 19. πε- 
ποίηκε Vg. 24. τῶν E — ῶὅ: ξκάτερον)] mg. m. 1 P. 
25. τὸν A4, H g. 21. ἀλλά P. 


σι 


10 
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πρὸς τὸν K. πάλιν. ἐπεὶ ἑκάτερος τῶν 4, Z τὸν O 
πολλαπλασιάσας ἑκάτερον τῶν K, A4 πεποίηκεν, ἔστιν 
ἄρα ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν Ζ, οὕτως ὃ K πρὸς τὸν A. 
ἀλλ᾽ ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν Z, οὕτως ὁ Α πρὸς τὸν Kc 
καὶ ὡς ἄρα ὃ 4 πρὸς τὸν K, οὕτως ὁ Καὶ πρὸς τὸν 
Δ. ἔτι ἐπεὶ ὁ Ζ ἑκάτερον τῶν Θ, Η πολλαπλασιάσας 
ἑχάτερον τῶν 4, B πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὃ Θ 
πρὸς τὸν H, οὕτως ὁ Α πρὸς τὸν B. ὡς δὲ ó Θ 
πρὸς τὸν H, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν Z' καὶ ὡς ἄρα 
ὁ 4 πρὸς τὸν Z, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν B. ἐδείχϑη 
ὃΣ καὶ ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν Z, οὕτως ὅ τε 4 πρὸς τὸν 
K καὶ ὃ K πρὸς τὸν 4" καὶ ὡς ἄρα ὁ 4 πρὸς τὸν 
K, οὕτως ὁ K πρὸς τὸν 4 καὶ ὃ 4 πρὸς τὸν B. οἵ 
4, K, 4, B ἄρα κατὰ τὸ συνεχὲς ἑξῆς εἰσιν ἀνάλογον. 
ὅσοι ἄρα ἑκατέρου τῶν 4, B καὶ τῆς Γ μονάδος με- 
ταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπίπτουσιν ἀριϑμοί, 
τοσοῦτοι καὶ εἰς τοὺς 4, B μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς 
ἐμπεσοῦνται" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ια΄. 

Δύο τετραγώνων ἀριϑμῶν εἷς μέσος ἀνά- 
λογόν ἐστιν ἀριϑμός, καὶ ὃ τετράγωνος πρὸς 
τὸν τετράγωνον διπλασίονα λόγον ἔχει ἥπερ 
ἡ πλευρὰ πρὸς τὴν πλευράν. 

'᾿Ἑστωσαν τετράγωνοι ἀριϑμοὶ οἵ 4, B, καὶ τοῦ 
μὲν 4 πλευρὰ ἔστὼ ὁ DI, τοῦ δὲ B ὁ 41 λέγω, ὅτι 
τῶν 4, B εἷς μέσος ἀνάλογόν ἐστιν ἀριϑμός, καὶ o 
4 πρὸς τὸν B διπλασίονα λόγον ἔχει ἥπερ ὃ Γ πρὸς 
τὸν Z. 


1. καὶ πάλιν, deleto καί P. 4, Z] Ζ, 4 B. 8. Z] in 
788, φ. 10. ἐδείχθη δέ] mg. q. 12. καὶ ὡς ἄρα — 183: 
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rursus quonam 4f »« O0 — Καὶ et Z »« 0 — 4, enit 
4:Z-K:4 [VII, 18. uerum Z7:Z — 4: K. 
quare etiam 44: Καὶ — Καὶ : 4. praeterea quoniam 
Z »« 0 — 4 οἱ Z»« H — B, ent [VIL, 17] 9 : H — 4:8. 
uerum 0: H — 4:Z. quare eliam 21: Z — 4: B. 
demonstrauimus auiem, esse etiam 
4:Z—4:K-—K:4A. 
llaque erit 4: K'— Κα: 4 -— 4: B. itaque 4, K, 4, B 
deinceps in continua proporlione sunt. quot igitur 
inter singulos 44, B οὐ I' unitatem secundum pro- 
portionem continuam interponuntur numeri, totidem : 
etiam inter 4, B deinceps interponentur; quod erat 
demonstrandum. 


XI. 


Inter duos numeros quadratos unus medius est 
proportionalis numerus, et quadratus ad quadratum 
duplieatam rationem habet quam latus ad latus. 

Sint numeri quadrati 4, B, et numeri 4 latus 
sit I', numeri autem B latus 7. dico, inter 4, B 


I— — — —— 1 A 

p —————————————3À4B 
-Π.-- (4 
I———————— ——À E 


unum medium esse proportionalem numerum, et esse 
4: B —I":4 


πρὸς τὸν 4l. om. BV g. 15. D'] in ras. g. 17. Ànte καί 
ras. 1 litt. 26. τῶν] corr. ex τόν V. 


10 


15 


20 


304 ZTOIXEION η΄. 


Ὁ Γ γὰρ τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν E ποιείτω. 
καὶ ἐπεὶ τετράγωνός ἐστιν ὃ 4, πλευρὰ δὲ αὐτοῦ 
ἐστιν ὁ DI, ὁ I' ἄρα ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν Α 
πεποίηκεν. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁ 4 ἑαυτὸν πολλα- 
πλασιάσας τὸν B πεποίηκεν. ἐπεὶ οὖν ὃ I' ἑκάτερον 
τῶν Γ, 4 πολλαπλασιάσας ἑκάτερον τῶν 4, E πε- 
ποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὃ I' πρὸς τὸν 4, οὕτως o 
4 πρὸς τὸν E. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς ὃ Γ πρὸς 
τὸν 4, οὕτως ὁ E πρὸς τὸν B. καὶ ὡς ἄρα ὃ 4 
πρὸς τὸν E, οὕτως 0 E πρὸς τὸν B. vov Α, B ἄρα 
εἷς μέσος ἀνάλογόν ἐστιν ἀριϑμός. 

Aíyo δή, ὅτι καὶ ὃ 4 πρὸς τὸν B διπλασίονα 
λόγον ἔχει ἥπερ ὃ Γ πρὸς τὸν 42. ἐπεὶ γὰρ τρεῖς 
ἀριϑμοὶ ἀνάλογόν εἰσιν οἱ 4, E, B, ὃ 4 ἄρα πρὸς 
τὸν B διπλασίονα λόγον ἔχει ἧπερ ὁ .4 πρὸς τὸν 
E. ὡς ὃδὲ ὁ Α πρὸς τὸν E, οὕτως ó Γ πρὸς τὸν 
2. ὃ 4 ἄρα πρὸς τὸν Βὶ διπλασίονα λόγον ἔχει ἤπερ 
ἡ Γ πλευρὰ πρὸς τὴν 41 ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιβ. 

Z4vo κύβων ἀριϑμῶν δύο μέσοι ἀνάλογόν 
εἰσιν ἀριϑμοί, καὶ ὃ κύβος πρὸς τὸν κύβον 
τριπλασίονα λόγον ἔχει ἥπερ ἡ πλευρὰ πρὸς 
τὴν πλευράν. 

Ἔστωσαν κύβοι ἀριϑμοὶ οἵ 4, B καὶ τοῦ μὲν 4 
πλευρὰ ἔστω ὁ Γ, τοῦ δὲ B ὁ Af λέγω, ὅτι τῶν A, 
B δύο μέσοι ἀνάλογόν εἰσιν ἀριϑμοί, καὶ ὃ 4 πρὸς 
τὸν B τριπλασίονα λόγον ἔχει ἥπερ ὁ Γ πρὸς τὸν 4. 

1. γάρ] m. 2 B, post ras. 1 litt. V. 4. πεποίηκε V φ. 


8. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καί] P, πάλιν ἐπεὶ ὁ Τ' τὸν 4 πολλαπλα- 
σιώσας τὸν E πεποίηκεν, ὃ δὲ 4 ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν 
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810 enim I'»« 2) — E. οὐ quoniam quadratus est 4 
et latus eius I', erit l'»« I' — 4. eadem de causa 
eliam 4] »« 2 — B. iam quoniam I'»«I'— 4 et 
I'»« 4 — E, ent Γ: 4 — A: E [VII, 17]. eadem 
de causa!) erit etiam I': 2 — E: B. quare etiam 
A4A:E-— E:B. ergo inter 4, B unus medius est 
proportionalis numerus. | 

Jam dico, esse etiam 244: B — I?: 43, nam quo- 
niam ires numeri proportionales sunt 44, E, B, erit 
A: B-—4*?: E? [V def. 9. uerum 4: E— Γ: A. 
ilaque 4 : B — I? : 4?; quod erat demonstrandum. 

| e 
XII. 

Inter duos cubos numeros duo medii proportio- 
nales sunt numeri, οὗ cubus ad cubum triplicatam 
rationem habet quam latus ad latus. 

Sint cubi numeri 


A —————3 Ei 

B | 4, B, et latus nu- 
E ρ΄ . Φ e 

DP— € | Z meri 4 &it I; numeri 


I—H B autem 2f. dico, 
------------,-Ο inter 44, B duos me- 
dios proportionales esse numeros, et esse Δ : B Ξε Γῆ; 25, 


1) Nam I'»« 4d — E et 4»« 4 — B. ilaque proportio 
illa proprie per VII, 18 (non VII, 17) effceitur. sed cfr. 
p. 800, 21 sq. et p. 801 not. uerba lin. 8 interpolata etiam 
1psà orationis forma (ἕνα καὶ τὸν αὐτόν) redarguuntur. 


B πεποίηκεν (πεποίηκε V q), δύο δὴ ἀριθμοὶ oí Γ, 4 ἕνα καὶ 
τὸν αὐτὸν τὸν 4d πολλαπλασιάσαντες τοὺς E, B πεποι γκασιν" 
ἔστιν ἄρα Theon (BVg) 9. Post B add. Theon: ἀλλ΄ ὡς ὁ 


Γ πρὸς τὸν 4, οὕτως ὃ Α πρὸς τὸν E (BV 9). 10. τῶν] 
rov in ras. comp. V. — 11. ἀριϑμὸς ὁ E Theon (BVqg). 18. 
4 πλευράν Vg. 20. μέσους P, corr. τὰ. vec. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. X. 2A 
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Ὁ γὰρ Γ ἑαυτὸν μὲν πολλαπλασιάσας τὸν E ποιείτω, 
τὸν δὲ 44 πολλαπλασιάσας τὸν Z ποιείτω, ὃ δὲ 41 ἑαυτὸν 
πολλαπλασιάσας τὸν H ποιείτω, ἑκάτερος δὲ τῶν I 4 
τὸν Z πολλαπλασιάσας ἑκάτερον τῶν O, K ποιείτω. 

Καὶ ἐπεὶ κύβος ἐστὶν ὁ 4, πλευρὰ δὲ αὐτοῦ ὁ 
I, καὶ ὁ Γ ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν E πεποίηκεν, 
ὁ Γ ἄρα ἕξαυτὸν μὲν πολλαπλασιάσας τὸν E πεποίη- 
xsv, τὸν δὲ E πολλαπλασιάσας τὸν 44 πεποίηκεν. 
διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ Ó 4 ἑαυτὸν μὲν πολλαπλασιάσας 
τὸν Η πεποίηκεν, τὸν δὲ Η πολλαπλασιάσας τὸν B 
πεποίηκεν. καὶ ἐπεὶ o Γ ἑκάτερον τῶν I', 21 πολλα- 
πλασιάσας ἕκάτεϑον τῶν E, Z πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα 
ὡς ὁ Γ πρὸς τὸν 4, οὕτως ὁ Ε πρὸς τὸν Ζ. διὰ 
τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς ὁ Γ πρὸς τὸν 4, οὕτως ὁ Ζ 
πρὸς τὸν Η. πάλιν, ἐπεὶ ὃ Γ' ἑκάτερον τῶν Ε, Ζ 
πολλαπλασιάσας. ἑκάτερον τῶν 4,, Θ πεποίηκεν. ἔστιν 
ἄρα ὡς ὁ E πρὸς τὸν Ζ, οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν O. 
ὡς δὲ ὁ E πρὸς τὸν Ζ, οὕτως ὁ Γ πρὸς τὸν Zzf 
καὶ ὡς ἄρα ὃ Γ πρὸς τὸν 4,, οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν 
Θ. πάλιν, ἐπεὶ ἑκάτερος τῶν Γ, 4 τὸν Z πολλαπλα- 
σιάσας ἑκάτερον τῶν Θ, K πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς 
ὁ Γ πρὸς τὸν 4, οὕτως ὁ Θ πρὸς τὸν K. πάλιν, 
ἐπεὶ ὃ 4 ἑκάτερον τῶν Z, Η πολλαπλασιάσας ἕκάτε- 
ρον τῶν K, B πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὁ Z πρὸς 
τὸν H, οὕτως ὁ K πρὸς τὸν B. ὡς ὃὲ C Z πρὸς 
τὸν H, οὕτως ὁ Γ πρὸς τὸν “Τ᾽ καὶ ὡς ἄρα 0 Γ πρὸς 
τὸν 4, οὕτως ὅ τε 44 πρὸς τὸν Θ καὶ ὁ Θ πρὸς τὸν 
Κ καὶ ὃ K πρὸς τὸν B. τῶν 4, B ἄρα δύο μέσοι 
ἀνάλογόν εἰσιν oí O, K. 

4. Z] eras. V. 6. πεποίηκε Vq. 71. πεποίηκε Vg. 8. 
πεποίηκε Vq. — 10. πεποίηκε Vq. 11. πεποίηκε Vg. 17. 
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si& enim l'54«I'— E D'»«4—2,4»« 42H, 
I'»«Z20,245«Z- K. οὐ quoniam .4 cubus est, 
latus autem eius Γ et Γ»«Γ — E, erit ΓΕ Γ-Ξ E 
et Γ»ε E — 4. eadem de causa erit etiam 2] »« 2 -—H 
οὐ 2». Η — B: etquoniam I'5« D'— E et I'»« 4 —Z, 
erii D': 4s E:Z [VII, 17]. eadem de causa erit 
eliam Γ᾿ : 2 — Z:H [VII, 18].) rursus quoniam 
Γ»«Επ-πΞ 4 εἰ Γ»« Ζ-ΞΘ, εὐ E:Z— 4:09 
[VII, 17]. uerum E: Z— I': Z. quare etiam 
D:24-— 4:0. rursus quoniam I'»« Z — Θ et 
Z4» Z-K,ernt [VII, 18] Γ: 24 — 0: K. rursus 
quoniam Z/»« Z -Ξ- K οἱ 42) »« H — B, erit 
Z:H — K: B [VII, 11]. 
uerum Z: H —I': 2. quare etiam 
D:4—4:0—0:K-—kK:B. 
ergo inter 4, B duo medii proportionales sunt O, K. 


1) Nam I'»« 4d z Z et 4d »« 4 — Hi; u. p. 805 not. 

2) Euclides hic paullo breuior est, quam solet. sed re- 
cepto supplemento codicum deteriorum lin. 27 falsa illa effi- 
citur forma orationis, quam p. 302, 12—18 cum P sustulimus. 
cui ut mederetur, Augustus lin. 28 post rius K interposuit: ὡς 
ἄρα ὁ 4 πρὸς τὸν Ó οὕτως ὁ τὲ A4 πρὺς τὸν K (!); ego malui 
codd. PB sequi. 


οὕτως — 18: πρὸς τόν Z] m. 2 B. 420. ἐπεί] om. P. 36. 
B]H» 27. Post 4 add. Vg: οὕτως ὁ K πρὸς τὸν B: 
TA δὲ καὶ ὡς ὁ I' πρὸς τὸν 4; idem B mg. m. 2. 
ὅ ve] τε ὃ B. 28. τῶν] corr. ex τόν V. 29. οἵ] ἀριϑ- 
μοὶ of B. 


ἼΩΝ 
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Aéyo δή, ὅτι καὶ ὃ 4 πρὸς τὸν B τριπλασίονα 
λόγον ἔχει ἧπερ ὃ I' πρὸς τὸν 44. ἐπεὶ γὰρ τέσσα- 
oec ἀριϑμοὶ ἀνάλογόν εἰσιν οἱ A4, 0, K, B, ὃ .4 ἄρα 
πρὸς τὸν B τριπλασίονα λόγον ἔχει ἥπερ ὁ .4 πρὸς 


ὅ τὸν O. ὡς δὲ ὃ 4 πρὸς τὸν O, οὕτως ὁ Γ᾽ πρὸς 


10 


1ὅ 


20 


25 


τὸν Zl: xal ὃ 4 [ἄρα] πρὸς τὸν B τριπλασίονα λόγον 
ἔχει ἥπερ ὃ Γ πρὸς τὸν 2f: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιγ΄. 

Ἐὰν ὦσιν ὁσοιδηποτοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνά- 
Aoyov, καὶ πολλαπλασιάσας ἕκαστος ἕαυτὸν 
ποιῇ τινα, ol γενόμενοι ἐξ αὐτῶν ἀνάλογον 
ἔσονται" καὶ ἐὰν οἱ ἐξ ἀρχῆς τοὺς γενομένους 
πολλαπλασιάσαντες ποιῶσί τινας. καὶ αὐτοὶ 
ἀνάλογον ἔσονται [καὶ ἀεὶ περὶ τοὺς ἄκρους 
τοῦτο συμβαΐέν εἰ]. 

Ἔστωσαν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον. οἵ 
4, B, Γ, ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ B πρὸς τὸν 
I, καὶ οἵ 4, B, I' ἑαυτοὺς μὲν πολλαπλασιάσαντες 
τοὺς 4, E, Ζ ποιείτωσαν. τοὺς δὲ 4, E, Z πολλα- 
πλασιάσαντες τοὺς H, Θ, Καὶ ποιείτωσαν" λέγω, ὅτι οἵ 
τε 44, E, Z καὶ oí H, Θ, K ἑξῆς ἀναλογόν εἰσιν. 

Ὁ μὲν γὰρ 4 τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν 4 ποιεί- 
τῶ, ἑἕκάτερος δὲ τῶν 4, B τὸν 4 πολλαπλασιάσας 
ἑκάτερον τῶν M, Ν ποιείτω. καὶ πάλιν ὁ μὲν B τὸν 
I' πολλαπλασιάσας τὸν AM ποιείτω, ἑκάτερος δὲ τῶν B, 
Γ τὸν A πολλαπλασιάσας ἑκάτερον τῶν O, II ποιείτω. 


1. τριπλασίονα] τρ- e corr. V. ὅ. ὡς δὲ ὁ A πρὸς τὸν 
Θ] mg. y. 6θ. ἄρα] om. P, m. 2 B. 11. ποιεῖ Vg. τινας 
Vg. 12. γινομένους V. 18. ποιῶσιν B. 22. τὸν 4 — 28: 
πολλαπλασιάσας £-] mg. g. 26. τῶν] τόν P. ΟἽ in reas. 
m. 1 D. 
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Iam dico, esse etiam 44: B — I?: 25, nam quo- 
niam quattuor numeri proportionales sunt 4f, 9, K, B, 
erii 4: - 4?:09? [V def. 10]. uerum 4:9 -- Γ: 4. 
ergo 4: B τῷὸ I?: 4?; quod erat demonstrandum. 


XIII. 


Si quotlibetl numeri deinceps proportionales sunt, 
et singuli se ipsos multipliceantes numeros aliquos 
effecerint, numeri ex iis producti proportionales erunt; 
et si numeri ab initio sumpti numeros productos mul- 
liplieantes numeros aliquos effecerint, hi et ipsi pro- 
portionales erunt.!) | 

Sint quotlibet numeri deinceps proportionales 4, 
B, I, iia αὖ sit 4: B — Β.: Γ, οὐ sit 4 »« 4 — 4, 
B»«B-—E,I»x«I-—Z 4»«4-—H,B»«E-0, 
I'»«Z-K. dico, οὗ numeros Zl, E, Z ei H, O, Καὶ 
deinceps proportionales esse. 


A1——4 Hi——————À 
Bi | 61 
ΓῚ I Ki ———| 
441——— 1 Mi | 
Ei Ni ------- 
Ζι ι Οἱ | 
| iA 


nam sii 4 »« B — 4, 4»« 4— M, B»« A—N, 
et rursus sit B»2« Γ -- &, B»« 5 — O0, 2€ & — II. 


1) Uerba sequentia xol ἀεέ lin. 14 — συμβαίνει We. 3S 
subditiua uidentur; cfr. ad VII, 294. heek eo Cox oes NW, VS. 
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Ὁμοίως δὴ τοῖς ἐπάνω δείξομεν, ὅτι οἱ 4, A, E 
καὶ οἵ H, M, Ν, Θ ἑξῆς εἰσιν ἀνάλογον ἐν τῷ τοῦ A 
πρὸς τὸν B λόγῳ, καὶ ἔτι οἱ E, &, Z καὶ οἵ Θ, O, Il, 
K ἑξῆς εἰσιν ἀνάλογον ἐν τῷ τοῦ B πρὸς τὸν D 
b λόγῳ. καί ἐστιν ὡς Ó 4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ B 
πρὸς τὸν I" καὶ oí 2, 4, E ἄρα τοῖς E, Κα, Z ἐν τῷ 
αὐτῷ λόγῳ εἰσὶ καὶ ἔτι οἱ H, M, N, Θ τοῖς Θ, O, II, 
Κ. καί ἐστιν ἴσον τὸ μὲν τῶν 4, 4, E πλῆϑος τῷ 
τῶν E, Η, 2 πλήϑει, τὸ δὲ τῶν H, M, N, Θ τῷ τῶν 
10 Θ, O, II, Κ' δι᾿ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς μὲν ὁ 4 πρὸς τὸν 
E, οὕτως ὃ E πρὸς τὸν Z, ὡς δὲ ὁ H πρὸς τὸν Θ, 
οὕτως ὁ Θ πρὸς τὸν Κ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιδ΄. 
᾿ΕἘὰν τετράγωνος τετράγωνον μετρῇ, καὶ ἡ 
16 πλευρὰ τὴν πλευρὰν μετρήσει" καὶ ἐὰν ἡ πλευ- 
ρὰ τὴν πλευρὰν μετρῇ, καὶ ὃ τετράγωνος τὸν 
τετράγωνον μετρήδει. 
᾿Ἔστωσαν τετράγωνοι ἀριϑμοὶ οἵ 4, B, πλευραὶ 
δὲ αὐτῶν ἔστωσαν οἵ I, 4, ὁ δὲ 4 τὸν B μετρείτω" 
20 λέγω, ὅτι καὶ ὁ Γ τὸν 4 μετρεῖ. 
Ὁ Γ γὰρ τὸν 4) πολλαπλασιάσας τὸν E ποιείτω" 
of 4, E, B ἄρα ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν ἐν τῷ τοῦ D 
πρὸς τὸν 4 λόγῳ. καὶ ἐπεὶ οἵ A4, E, B ἐξῆς ἀνάλο- 


1. 4, E] e corr. V. 2. N] e corr. V; supra m. 2 B, 

id. mg. m. 2: καὶ oí H, M, N, 6. 8. B]Z g. A0y0] corr. 
ex λόγον qg. ὅὅ. καί ἐστιν — 6: τὸν ΓἾ mg. g. 7. εἰσίν 
8. τῶν] om. P. A, E] e corr. V. 10. καὶ δι᾽ 


ἴσου Ῥ. μὲν ὁ7 ὃ μὲν BVg. 14. Post τετράγωνος add. 
ἀριϑμός supra m. 1 B g, m. 2 V. Supra τετράγωνον add. 
ἀριϑμόν B m. 2. 18. πλευρά φ. 2388. λόγῳ] corr. ex 16- 
yov g. 
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iam eodem modo, quo supra!), demonstrabimus, 
numeros 4j, 4, E et H, M, N, 9 deinceps propor- 
lionales esse in ratione 4: B, et praeterea E, 5, Z 
οὐ 6, O, II, K deinceps proportionales esse in ratione 
B:I: et 4: B — B:I* quare etiam Ζ,, A4, E et 
E, &, Z in eadem ratione sunt et praeterea H, M, N, 
O et O, O, II, K. ei mulütudo numerorum Z, A4, E 
multitudini numerorum E, Κα, Z aequalis est et mul- 
titudo numerorum H, M, N, 9 multitudini numerorum 
0, O, Il, K. ex aequo igitur erib 44: E — E:Z et 
H:0 —909:K ΤΥ], 14]; quod erat demonstrandum. 


XIV. 


Si numerus quadmatus quadratum numerum meti- 
tur, etiam latus latus metietur; et si latus latus me- 
litur, eliam quadratus quadratum metietur. 

Sint numeri quadrati 4, B, latera autem eorum 


4I —— —4 sint I, Z1, οὐ 4 numerum B me- 
Bi—— — — — — ——4 diatur. dico, etiam I' numerum 
DPi— —4 4:1—————3À 2, metiri. 

EiI————————3À sit enim I'»« 4 — E; itaque 


.4, E, B deinceps proportionales sunt in ratione I': 24 , 
[prop. XI]. et quoniam 4, E, B deinceps proportionales 


1) Uelut in prop. 12, scilicet per VII, 17—18. cum 


enim 4 »« 4 — 2 et A »« B — 4, erit 4: B — 4:44. cum 
A» B τι ΛΜ οἱ B» B — E, erit 4: B A4: E. itaque 
4:Bc4:4- 4: E. et cum Α »« 4 — ἢ, 4A»« 4 -- M, 
erüí 4:42 H:M;cumA4»« 4— M, B»« A — N, erit 
A:iBeHM:N-—H:M. cum B »« 4 — N, Bx E- 8, 
eri 4: ΒΩ N:8—A:Bz— H:M-——M: N cett. 
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yov εἰσιν, καὶ μετρεῖ ὃ Α τὸν B, μετρεῖ ἄρα καὶ ὃ 
Α τὸν E. καί ἐστιν ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν E, οὕτως Ó 
Γ πρὸς τὸν 41 μετρεῖ ἄρα καὶ ὃ Γ τὸν 4. 

Πάλιν δὴ ὁ D τὸν zi μετρείτω" λέγω, ὅτι καὶ o 

5 4 τὸν B μετρεῖ. 

Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασκευασϑέντων ὁμοίως δείξο- 
μεν, ὅτι οἵ 4, E, B ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν ἐν τῷ τοῦ 
Γ πρὸς τὸν 2 λόγῳ. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ὃ Γ' πρὸς 
τὸν 4, οὕτως Ó 4 πρὸς τὸν E, μετρεῖ δὲ ὃ Γ τὸν 

10 Z1, μετρεῖ ἄρα καὶ ὁ 4 τὸν E. καί εἰσιν οἱ A, E, 
B ἕξῆς ἀνάλογον" μετρεῖ ἄρα καὶ ὃ 4 τὸν B. 

Ἐὰν ἄρα τετράγωνος τετράγωνον μετρῇ, καὶ ἡ 
πλευρὰ τὴν πλευρὰν μετρήσει᾽ καὶ ἐὰν ἡ πλευρὰ τὴν 
πλευρὰν μετρῇ, καὶ ὃ τετράγωνος τὸν τετράγωνον 

16 μετρήσει᾽ ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


ιε΄. 
Ἐὰν κύβος ἀριϑμὸς κύβον ἀριϑμὸν μετρῇ, 
καὶ ἡ πλευρὰ τὴν πλευρὰν μετρήσει" καὶ ἐὰν 
ἡ πλευρὰ τὴν πλευρὰν μετρῇ, καὶ ὃ κύβος τὸν 
20 κύβον μετρήσει. 
| Κύβος γὰρ ἀριϑμὸς ὁ Α κύβον τὸν B μετρείτω, 
καὶ τοῦ μὲν 4 πλευρὰ ἔστω ὁ Γ', vot δὲ B o f 
λέγω, ὅτι ὃ Γ τὸν 2 μετρεῖ. 
O Γ γὰρ ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν E ποιείτω, 
26 ὁ δὲ 4 ἑξαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν H ποιείτω, καὶ 
ἔτι o Γ τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν Ζ [ποιείτω], ἕκά- 
1. εἶσι Vg. 2.Ε] seq. ras. 1 litt. V. 8. μετρεῖ --- τόν 
4] om. P. 4. πάλιν δή] ἀλλὰ δὴ μετρείτω B V g. ὁ] 
καὶ ὁ Υφ. μετρείτω ] om. BV . μετρεῖ — 10: τὸν 


ΕἼ om. P. 10. ἄρα] post ras. 2 Ttt. B. 12. Supra τετρά- 
γωφος οὗ τετράγωνον in B scr. corp. ἀοιϑιός et. ἀριϑμόν. 
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sunt, οὖ 4 numerum B metitur, 4 etiam numerum 
E meüitur [prop. VII]. est autem 4: E-— Γ : 4. 
ergo etiam I' numerum 4 metitur (VII def. 20]. 

Rursus I' numerum Z/ metiatur. dico, etiam 4 
numerum B metiri. 

nam iisdem comparatis similiter demonsirabimus, 
numeros 44, E, B deinceps proportionales esse in 
ratione Γ΄: 4. et quoniam est Γ: 2 — 4: E, et Γ 
numerum 47 metitur, etiam 4 numerum E metitur 
[VII def. 20]. et 4, E, B deinceps proportionales - 
sunt. quare etiam 44 numerum B -metitur.!) 

Ergo si numerus quadratus quadratum numerum 
metitur, etiam latus latus metietur; et si latus latus 
metitur, etiam quadratus quadratum metietur. 


XV. 
Si eubus numerus cubum numerum metitur, etiam 
| latus latus metietur; et si latus 
B———————————4,  ]atus metitur, etiam cubus cu- 


ΓΙ--- νι , bum metietur. 

Zi — ——— οἱ Nam cubus numerus 4 cu- 
E! bum B meliatur, οὖ numeri 4 
Hi———————À latus sit I, numeri B autem ^f. 
Ζ:---- dico, Γ' numerum zf metiri. 


sit enim ΓΞ I'— E, 4»« 4 -— H, l'»€« 4 — Z, 


1) Nam E numerum B metitur (VII def. 20) et 4 numerum E. 


15. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] om. PB. 21. μετρησείω q. 22. ΓῚ 4g. 
23. ὁ I'] καὶ ὁ I'Vg. μετρήσει BV g. 26. ὁ δὲ 4 ἕαυ- 
τόν] καὶ ἔτι ὁ Γ' τὸν 4 BVg H] 2 BV. καὶ ἔτι ὁ 
Γ τὸν 4] ὁ δὲ 4 ἑαυτόν BY o. 26. Zl HBV«.. 1ovtuN 
om. 


b 


10 


15 


20 


2b 
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τερος δὲ τῶν D, 4 τὸν Ζ πολλαπλασιάσας ἑἕχάτερον 
τῶν Θ, K ποιείτω. φανερὸν δή, ὅτι o E, Z, H καὶ 
oí 4, Θ, K, B ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν ἐν τῷ τοῦ Γ' πρὸς 
τὸν 4 λόγῳ. καὶ ἐπεὶ οἵ 4, Θ, K, B ἑξῆς ἀνάλογόν 
εἰσιν, καὶ μετρεῖ ὃ 4 τὸν B, μετρεῖ ἄρα καὶ τὸν Θ. 
καί ἐστιν ὡς ὁ A4 πρὸς τὸν O, οὕτως ὁ Γ πρὸς τὸν 
4 μετρεῖ ἄρα καὶ ó Γ τὸν 4. 

᾿4λλὰ δὴ μετρείτω ὃ Γ τὸν 41 λέγω, ὅτι xal o 
4 τὸν B μετρήδει. 

Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασκχευασϑέντων ὁμοίως δὴ 
δείξομεν, ὅτε οἱ 4, €, K, B ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν ἐν 
τῷ τοῦ Γ' πρὸς τὸν 4 λόγῳ. καὶ ἐπεὶ ὁ Γ' τὸν 4 
μετρεῖ, καί ἐστιν ὡς ὁ Γ πρὸς τὸν Z4, οὕτως ὁ 4 
πρὸς τὸν O, καὶ ὃ 4 ἄρα τὸν Θ μετρεῖ" ὥστε καὶ 
τὸν B μετρεῖ ὁ 4 ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


(6. 

᾿Εὰν τετράγωνος ἀριϑμὸς τετράγωνον ἀριὃ- 
μὸν μὴ μετρῇ, οὐδὲ ἡ πλευρὰ τὴν πλευρὰν 
μετρήσει κἂν ἡ πλευρὰ τὴν πλευρὰν μὴ με- 
toy], οὐδὲ ὃ τετράγωνος τὸν τετράγωνον με- 
τρήσει. 

Ἔστωσαν τετράγωνοι ἀριϑμοὶ οἵ 4, B, πλευραὶ 
δὲ αὐτῶν ἔστωσαν οἵ D, 4, καὶ μὴ μετρείτω ὃ 4 τὸν 
B: λέγω, ὅτι οὐδὲ ὁ I τὸν 4 μετρεῖ. 

Εἰ γὰρ μετρεῖ ὁ Γ' τὸν 4,, μετρήσει καὶ ὃ 4 τον 
B. οὐ μετρεῖ δὲ ὁ 4 τὸν B: οὐδὲ ἄρα ὃ Γ τὸν 4 
μετρήσει. 


ς 
0 
e 

0 


8. of] om. V g. 6. iov V g. 6. 0] om. g. 1. 
μετρεῖ ἄρα καὶ o Γ' τὸν 47 mg. m. 1 P. 9. μετρείσει qq 
10. αὐτόν» g. δή] om. B. 12. τόν] om. P. καί] m. 
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I»«2-20,.1»« Z — K. manifestum igitur, nu- 
meros E, Z, H οἱ 4, O, K, B deinceps proportionales 
esse in ratione Γ΄: 7/ [prop. XIT]. et quoniam 4, 6, 
K, B deinceps proportionales sunt, οὐ 4 numerum B 
metitur, etiam numerum € metitur [prop. VII]. uerum 
4:0 —D:2. ergo etiam I' numerum 47 metitur. 

Rursus metiatur I' numerum 7f. dico, etiam 4 nu- 
merum JB melir. nam iisdem comparatis similiter 
demonstrabimus, numeros 4, 0, Καὶ, B deinceps pro- 
portionales esse in ratione Γ΄: 21. et quoniam Γ᾿ nu- 
merum 47 melitur, et. Γ΄ : 414 — 4: 0, eliam 4 nu- 
merum € metitur [VII def. 20]. quare etiam nume- 
rum B!) metitur 4; quod erat demonstrandum. 


XVI. 


S1 numerus quadratus quadratum numerum non 
metitur, ne latus quidem latus metietur; et si latus 
latus non metitur, ne quadratus quidem quadratum 
metietur. 


Ai—— ——À Sint numeri quadrati A4, B, latera 
BI—— —————, autem eorum sini I, 2, et 4 nume- 
Τ'.------ τ rum B ne metiatur. dico, ne I' qui- 
di —————À dem numerum 417 metiri. 


nam si I' numerum 47 melitur, etiam ^4 nume- 
rum B melietur [prop. XIV]. at 4 numerum B non 
metitur. ergo ne I' quidem numerum Z7 melietur. 


1) Cfr, p. 318 not. 


2 B, om. Vg. 19. μή] supra V. 22. ἀριϑμοί] m. 2 B, 
om. Vg. 28. μή} supra V. 24. λέγω δέ P. oS& X. 
μετρήσει Vg. μετρεῖ — 20: τὸν A| vag, va. λὺ. 9S. o Ἃ 
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Μὴ μετρείτω [δὴ] πάλιν ὁ Γ τὸν 4, λέγω, ὅτι οὐδὲ 
ὁ 4 τὸν Β μετρήσει. 
Εἰ γὰρ μετρεῖ ὃ 4 τὸν B, μετρήσει καὶ ὃ Γ τὸν 
24. οὐ μετρεῖ δὲ ὁ Γ τὸν 4 οὐδ᾽ ἄρα o Α͂ τὸν B 
ὅ μετρήσει" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιζ΄. 

Ἐὰν κύβος ἀριϑμὸς κύβον ἀριϑμὸν μὴ με- 
τροῇ, οὐδὲ ἡ πλευρὰ τὴν πλευρὰν μετρήσει" 
κἂν ἡ πλευρὰ τὴν πλευρὰν μὴ μετρῇ, οὐδὲ ὁ 

10 χύβος τὸν κύβον μετρήσει. 

Κύβος γὰρ ἀριϑμὸς ὁ 4 κύβον ἀριϑμὸν τὸν Β 
ἡ μετρείτω, καὶ τοῦ μὲν 44 πλευρὰ ἔστω ὁ I, τοῦ 
δὲ B ὁ 4 λέγω, ὅτι ὁ Γ τὸν 4 οὐ μετρήδει. 

Εἰ γὰρ μετρεῖ ὁ Γ τὸν 4, καὶ ὃ 4 vov B με- 

16 τρήσει. οὐ μετρεῖ δὲ ὁ 4 τὸν Β᾽ οὐδ᾽ ἄρα ὁ TD 
τὸν Z1 μετρεῖ. 

᾿4λλὰ δὴ μὴ μετρείτω ὁ Γ τὸν zr λέγω, ὅτι οὐδὲ 
ὁ 4 τὸν B μετρήσει. 

Εἰ γὰρ o Α τὸν B μετρεῖ, καὶ ó Γ τὸν 4 με- 

20 τρήσει. οὐ μετρεῖ δὲ ὁ Γ τὸν 4 οὐδ᾽ ἄρα ὁ A4 τὸν 
Β μετρήσει" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
ιη΄. 

Δύο ὁμοίων ἐπιπέδων ἀριϑμῶν εἷς μέσος 

ἀνάλογόν ἐστιν ἀριϑμός" καὶ ὃ ἐπίπεδος πρὲς 
265 τὸν ἐπίπεδον διπλασίονα λόγον ἔχει ἥπερ ἢ 
ὁμόλογος πλευρὰ πρὸς τὴν ὁμόλογον πλευράν. 


1. δή] om. P. 8. εἰ γὰρ μετρεῖ ὁ A τὸν B] mg. m. 1 P. 
μετρήσει] om. P. 4. 4] eras. V. οὐ Zen E ὁ Γ τὸν 
“7 m. 2 B. 6. ὅπερ ἔδει δεῖξαιλ om. 9. μετρῇ] -ἢ 
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Rursus I' numerum zf ne meliatur. dico, ne 4 
quidem numerum B metiri. 

nam si 44 numerum B metitur, etiam Γ᾽ numerum 
44 metietur [prop. XIV]. at I' numerum z/ non me- 
titur ergo ne 4 quidem numerum B metietur; quod 
erai. demonstrandum. 


XVII. 


S1 cubus numerus cubum numerum non metitur, 
ne latus quidem latus metietur; et si latus latus non 
metitur, ne cubus quidem cubum metietur. 

y Nam cubus numerus 4 cubum 

| numerum B ne metiatur, et nu- 

μ-Γ meri 4 latus sit I, numeri B autem 

------᾿-ἰὁδ 2. dico, l'numerum Z non metiri. 

nam si Γ᾽ numerum 47 metitur, eliam 4 numerum 

B melüietur [prop. XV]. at 4 numerum B non me- 
titur. ergo ne I' quidem numerum 47 metitur. 

Uerum I' numerum zf/ ne metiatur. dico, ne 4 
quidem numerum B metiri. 

nam si 44 numerum B metitur, etiam I' numerum 
441 meüietur [prop. XV]. at I' numerum z/ non me- 
titur. ergo ne 4 quidem numerum B metietur; quod 
erat demonstrandum. 


XVIII. 


Inter duos similes numeros planos unus medius 
est proportionalis numerus; et planus ad planum 


in ras. φ 118. ὁ] (prius) corr. ex τοῦ V. 14. μετρεῖ] με- 
τρήσει Vg. 1ὅ. οὐδὲ Vg. 20. ὁ A4]supra m. 2 V. 9t. 
ὅπερ ἔδει. δεῖξαι) om. BV φ. 
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Ἔστωσαν δύο ὅμοιοι ἐπίπεδοι ἀριϑμοὶ οἱ 4, B, 
καὶ τοῦ μὲν 4 πλευραὶ ἔστωδαν oí Γ, 4 ἀριθμοί, 
τοῦ δὲ B oí E, Ζ. καὶ ἐπεὶ ὅμοιοι ἐπίπεδοί εἰσιν 
οἱ ἀνάλογον ἔχοντες τὰς πλευράς, ἔστων ἄρα ὡς ὃ 

5 Γ πρὸς τὸν 4, οὕτως ὁ E πρὸς τὸν Z. λέγω οὖν, 
ὅτι τῶν 4, B εἷς μέσος ἀνάλογόν ἐστιν ἀριϑμός, καὶ 
ὃ 4 πρὸς τὸν B διπλασίονα λόγον ἔχει ἥπερ ὃ D 
πρὸς τὸν E ἢ ὁ 24 πρὸς τὸν Z, τουτέστιν ἥπερ ἡ 
ὁμόλογος πλευρὰ πρὸς τὴν ὁμόλογον [πλευράν]. 

10 Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ὃ Γ πρὸς τὸν 4, οὕτως ὃ E 
πρὸς τὸν Ζ, ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς ὃ Γ πρὸς τὸν 
E, ὃ 4 πρὸς τὸν Z. καὶ ἐπεὶ ἐπίπεδός ἐστιν ὃ A, 
πλευραὶ δὲ αὐτοῦ οἵ Γ, 4, ὃ 4 ἄρα τὸν Γ πολλα- 
πλασιάσας τὸν Α' πεποίηκεν. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὃ 

15 E τὸν Ζ πολλαπλασιάσας τὸν B πεποίηκεν. ὃ 4 δὴη 
τὸν Ε πολλαπλασιάσας τὸν Η ποιείτω. καὶ ἐπεὶ ὃ 
4 τὸν μὲν Γ πολλαπλασιάσας τὸν Α πεποίηκεν, τὸν 
ὃὲ E πολλαπλασιάσας τὸν Η πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα 
ὡς ὃ D πρὸς τὸν E, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν Η. ἀλλ᾽ 

20 ὡς ὁ Γ πρὸς τὸν E, [οὕτως] ὃ zi πρὸς τὸν Z' καὶ 
ὡς ἄρα ὃ 4 πρὸς τὸν Z, οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν H. 
πάλιν, ἐπεὶ ὃ E τὸν μὲν zi πολλαπλασιάσας τὸν H 
πεποίηκεν, τὸν δὲ Ζ πολλαπλασιάσας τὸν B πεποίη- 
κεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν Z, οὕτως ὁ H 

ο πρὸς τὸν B. ἐδείχϑη δὲ καὶ ὡς Ó 4 πρὸς τὸν Z, 
οὕτως Ó 4 πρὸς τὸν H' καὶ ὡς ἄρα ὃ 4 πρὸς τὸν 
H, οὕτως ὁ Η πρὸς τὸν B. οἱ 4, H, B ἄρα ἑξῆς 
ἀνάλογόν εἰσιν. τῶν 4, B ἄρα εἷς μέσος ἀνάλογόν 

ἐστιν ἀριϑμός. 


1. ἀριϑμοί) om. Vg. 9. πλευραν] om. P. 11. I'] 
in ras. g. 18. πολυπλασιάσας P. 14. πεποίηκε Vg. 16. Z] 
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duplieatam rationem habet quam latera correspon- 
dentia. 

Sint duo numeri plani similes 44, B, eti latera 
numeri 4 sini I Z4, numeri B autem E, Z. et quo- 
niam similes plani numeri ii sunt, qui latera pro- 
portionalia habent [VII def. 21], erit Γ: 41 — E:Z. 
dico, inter 4, B unum medium esse proporlionalem 
numerum, ei esse 4: BI": E? — 4": Z9 

iam quoniam est I':z/ — E:Z, permutando erit 
D:E-—.Z4:Z[VII, 13]. et quoniam 4 planus esit, 


AI——————À4 ----Γ' 


latera autem eius I', 2, erit z/»« Γ- 4. eadem 
de causa erit etiam E»2«Z — B. iam sit 4»2« E— H. 
οὗ quoniam Z7 »« Γ — 4 et 4»« E— H, ent D: E 
— 4:H [VII, 11]. uerum Γ΄: E— z:Z. quare 
etiam 27/:Z — 4: H. rursus quoniam 
E2d4-—H οἱ E»Z-B,ert:Z-—H:B 
[VIL 17]. demonstrauimus autem, esse etiam 
d:iZ-4:H. 
quare etiam 4: ἢ — MH: B. itaque 4, H, B deinceps 
proportionales sunt. ergo inter 4, B unus medius 
proportionalis est numerus. 


in ras. p. πολυπλασιάσας P. 16. πολυπλασιάσας P. 17. 
μέν] upra m. 2 V. πολυπλασιάσας P. πεποίηκε Vg. 18. 
πολυπλασιάσας P. 19. ἀλ g. 250. οὕτως] om. P. Z] 
seq. οὕτως ὁ 4 P, del. 2. 1. καὶ ὡς ἄρα ὁ 4 πρός] in 
ras. φ. 22. μέν om. P. πολυπλασιάσας P. 28. πεποΐχαν 
Vg. πολυπλασιάσας P. 24. Z| in v9. ῳ. Q9. eV Y tS. 
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Μέγω δή, ὅτι καὶ ὃ 4 πρὸς τὸν B διπλασίονα 
λόγον ἔχει ἥπερ ἢ ὁμόλογος πλευρὰ πρὸς τὴν Óuó- 
λογον πλευράν, τουτέστιν ἥπερ ὃ Γ' πρὸς τὸν E ἢ 
ὃ 4 πρὸς τὸν Ζ. ἐπεὶ γὰρ o( 4, H, B ἑξῆς ἀνά- 

5 λογόν εἰσιν, ὁ 4 πρὸς τὸν B διπλασίονα λόγον ἔχει 
ἥπερ πρὸς τὸν H. καί ἐστιν ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν H, 
οὕτως 0 τε Γ πρὸς τὸν E καὶ ὁ 4 πρὸς τὸν Z. καὶ 
ὁ 4 ἄρα πρὸς τὸν B διπλασίονα λόγον ἔχει ἥπερ ὃ 
Γ' πρὸς τὸν E ἢ ὁ 4 πρὸς τὸν Z' ὅπερ ἔδει δεῖξαι 


10 ι8'. 

Δύο ὁμοίων στερεῶν ἀριϑμῶν δύο μέσοι 
ἀνάλογον ἐμπίπτουσιν ἀριϑμοί, καὶ ὁ στερεὸς 
πρὸς τὸν ὅμοιον στερεὸν τριπλασίονα λόγον 
ἔχει ἥπερ ἡ ὁμόλογος πλευρὰ πρὸς τὴν ὃμό- 

18 λογον πλευρᾶν. 

Ἔστωσαν δύο ὅμοιοι στερεοὶ oí 4, B, καὶ τοῦ 
μὲν 4 πλευραὶ ἔστωσαν oí Γ, 4, E, τοῦ δὲ B oí Ζ, 
H, 0. καὶ ἐπεὶ ὅμοιοι στερεοί εἰσιν οὗ ἀνάλογον 
ἔχοντες τὰς πλευράς, ἔστιν ἄρα ὡς μὲν ὁ Γ᾽ πρὸς 

20 τὸν 4, οὕτως ὁ Ζ πρὸς τὸν H, ὡς δὲ ὁ 4 πρὸς τὸν 
E, οὕτως ὁ Η πρὸς τὸν O0. λέγω, ὅτι τῶν 4.8 
δύο μέσοι ἀνάλογον ἐμπίπτουσιν ἀριϑμοί, καὶ ὃ 4 
πρὸς τὸν B τριπλασίονα λόγον ἔχει ἥπερ ὃ Γ' πρὸς 
τὸν Ζ καὶ ὃ 4 πρὸς τὸν H καὶ ἔτι ὁ E πρὸς τὸν O. 

οὔ Ὁ Γ γὰρ τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν Καὶ ποιείτω, 


ς 


ὁ δὲ Ζ τὸν H πολλαπλασιάσας τὸν 4 ποιείτω. καὶ 


4. τόν] τήν P. 6. τόν] (alt.). corr. ex τό m. 2 P. 8. 
ἄρα διπλασίονα λόγον ἔχει πρὸς τὸν B Vg. ὁ Γ] ὅ τὲ Γ 
PBVg; corr. ed, Basil. 11. μέσοι] 0 ὁμοιοι V (corr. m. rec.), φ 
16. oí] ἀριϑμοὶ of g, Vm. 2. 17. μέν] om. B, supra m 
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Iam dico, esse etiam 4: B — I"? : E? — 45: 23. 
nam quoniam 44, H, B deinceps proportionales sunt, 
erit [V def. 9] 4:8 — 4?:H?*, 

el 4: H— DT: E-—4:Z. 
quare eliam 4 : B — I" : E? — 71? : 2", quod erat 
demonstrandum. 


XIX. 


Inter duos similes numeros solidos duo medi 
proportionales numeri interponuntur; et solidus ad 
solidum similem triplicatam ralionem habet quam 
latera correspondentia. 

Sint duo solidi similes 4, B et numeri 4 latera 
sint I, 42, E, numeri B autem Z, H, Θ. et quoniam 


similes solidi ii sunt, qui latera proportionalia habent 
[VII def. 21], erit DP: 4 — Z: HL, 4: E— Η :Θ. 
dico, inter 44, B duos medios proportionales numeros 
interponi, et esse 4: - Γῆ: Z? - 425: H* — E?:09?. 

sit enim I' »5« z/ — K, 2 »« ἢ — 4. et quoniam 


2 V. 18. ἀριϑμοὶ of V g. 19. μὲν ὁ ὁ viv Ny, S s. 
24. καί] (prius) om. B, mg. ἤ. ἔτιλ ἐστι ῳ. 
Euclides, edd. Heiberg et Menge. τι. "uS. 
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ἐπεὶ οἱ D, 4 τοῖς Z, H ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ εἰσίν, καὶ 
ἐκ μὲν τῶν I', 4 ἐστιν ὃ K, ἐκ δὲ τῶν Z, H ὁ A, 
οἱ K, A4 [ἄρα] ὅμοιοι ἐπίπεδοί εἰσιν ἀριϑμοί" τῶν K, 
4 ἄρα εἷς μέσος ἀνάλογόν ἐστιν ἀριϑμός. ἔστω ὁ 
M. ὃ M ἄρα ἐστὶν ὁ ἐκ τῶν 4, Ζ, ὡς ἐν τῷ πρὸ 
τούτου ϑεωρήματι ἐδείχϑη. καὶ ἐπεὶ ὁ 24 τὸν μὲν 
Γ πολλαπλασιάσας τὸν Καὶ πεποίηκεν, τὸν δὲ Ζ πολ- 
λαπλασιάσας τὸν M πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὁ D 
πρὸς τὸν Z, οὕτως ὃ Καὶ πρὸς τὸν M. ἀλλ᾽ ὡς ὃ K 
10 πρὸς τὸν M, ὁ M πρὸς τὸν A4. οἵ K, M, 4 ἄρα 
ἑξῆς εἰσιν ἀνάλογον ἐν τῷ τοῦ Γ' πρὸς τὸν Z λό- 
γῷ. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ὁ Γ πρὸς τὸν 44, οὕτως Ó 
Ζ πρὸς τὸν H, ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ Γ' πρὸς τὸν 
Ζ, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν H. διὰ τὰ αὐτὰ δὲ καὶ 
15 ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν H, οὕτως 0 E πρὸς τὸν Θ. ol 
K, M, 4 ἄρα ἑξῆς εἰσιν ἀνάλογον ἔν τὲ τῷ τοῦ D 
πρὸς τὸν Ζ λόγῳ καὶ τῷ τοῦ 4 πρὸς τὸν H καὶ 
ἔτι τῷ τοῦ E πρὸς τὸν Θ. ἕκατερος δὴ τῶν E,O0 
τὸν M πολλαπλασιάσας ἑκάτερον τῶν Ν, A ποιείτω. 
20 καὶ ἐπεὶ ἀτερεός ἐστιν ὃ 44, πλευραὶ δὲ αὐτοῦ εἰσιν 
oí Γ, 4, E, ὁ E ἄρα τὸν ἐκ τῶν Γ, 4 πολλαπλα- 
σιάσας τὸν 4 πεποίηκεν. ὁ δὲ ἐκ τῶν Γ, 4 ἐστιν ὃ 
Κ' ó E ἄρα τὸν K πολλαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηκεν. 
διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁ Θ τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν 
95 B πεποίηκεν. καὶ ἐπεὶ o E τὸν K πολλαπλασιάσας 
τὸν 4 πεποίηκεν, ἀλλὰ μὴν καὶ τὸν M πολλαπλα- 
σιάσας τὸν Ν πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὁ Καὶ πρὸς 
τὸν M, οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν N. ὡς δὲ ὁ K πρὸς 
τὸν M, οὕτως ὅ τε I' πρὸς τὸν Ζ καὶ ὁ 4 πρὸς 
80 τὸν Η καὶ ἔτι ὁ E πρὸς τὸν Θ' καὶ ὡς ἄρα o 


σι 


1. oí] corr. ex ὁ m. 9 P. εἰσί N φ. ὃ. &o9X o. V. 
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I, 24 et Z, H in eadem ratione sunt, et I'2« 4 — K, 
Z »« H — 4, numeri Καὶ, 4 similes plani sunt [VII 
def. 21] itaque inter K, 4 unus medius est pro- 
portionalis numerus [prop. XVIII]. sit M. itaque 
M -—24»«Z, ut in propositione praecedenti demon- 
stratum est [p. 318, 15; 26]. et quoniam 
Z4 xI-—kKoetiz42xZ2-—M,erntI:Z-—K:M 
[VII, 17]. uerum K: M— M: 4. ilaque K,M, A4 
deinceps proportionales sunt in ratione I': Z. et 
quoniam est Γ: 4 — Z: H, permutando erit 
D:Z—24:H [VII, 13]. 
eadem de causa erit etiam 7/1: H — E: 0. itaque 
K, M, A4 deinceps proportionales sunt in rationibus 
I:Z, 4:H, E:0. iam sit E2« M— Net Θ»« Μ--Ξ. 
et quoniam 44 solidus est, et latera eius sunt I 2, E, 
ert E»«I'»« 4 -— 4. uerum Γ᾿» 2 — Καὶ. aque 
E »« Κα — A4. eadem de causa eliam 9 »« 4 — B. 
el quonam E »« Καὶ — 4, et E »« M — N, erit 
K:M-—24:N [VII, 17]. uerum 
K:M—I:Z-—Z4:H-E:89. 


6. Post ἐδείχϑη add. Vg: ἔστιν ἄρα (ἔτι φ)ὴ ὡς ὁ Καὶ πρὸς τὸν 


M, o M πρὸς τὸν 4; idem B mg. m. 2. T. πεποίηκε V g. 
9. ἀλλ᾽ ὡς ὁ Καὶ πρὸς τὸν M] mg. g. 10. δ] οὕτως ὁ 1E 
11. εἶσιν] om. P, supra m. 1 V. 14. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καί) 


πάλιν ἐπεί ἐστιν ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν E, οὕτως ὁ Η πρὸς τὸν Θ, 
ἐναλλὰξ ἄρα ἐστίν Theon (BV φ) 16. K, A, M Vg. ἄρα 
ἔτι φ. ἀνάλογόν εἶσιν  φ 17. λόγῳ] om. V g. τῷ 
om.Vg. 21. I'| (prius) eras. V. 922, 4] 8eq. in P: πολλαπῖα- 
σιάσας, sed delet. 28. πεποίηκε V φ. 24. Post πολλαπλα- 
σιάσας add. Theon: τὸν ἐκ τῶν Z, H (BV 9). 95. πεποίηκε 
V g. 80. ἔτι] corr. ex ὅτι m. 1 P; ἔστιν φ, mg. £u. καὶ 
ὡς] ὡς BVg. 


ὯΔΕ 
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Γ πρὸς τὸν Z καὶ ὃ 4 πρὸς τὸν H καὶ ὃ E πρὸς τὸν 


0, οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν Ν. πάλιν, ἐπεὶ ἑκάτερος 


10 


15 


20 


25 


τῶν E, 09 τὸν M πολλαπλασιάσας ἑκάτερον τῶν N, 


| πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὃ E πρὸς τὸν O, οὕτως 
ὁ Ν πρὸς τὸν EK. ἀλλ᾽ ὡς 0 E πρὸς τὸν O, οὕτως 
ῦ τε Γ πρὸς τὸν Z καὶ ó 4 πρὸς τὸν Η' καὶ ὡς 


ἄρα ὁ Γ πρὸς τὸν Z καὶ ὁ 2 πρὸς τὸν H καὶ ὁ 
E πρὸς τὸν Θ, οὕτως ὃ τε Α' πρὸς τὸν Ν καὶ ὁ 
Ν πρὸς τὸν X. πάλιν, ἐπεὶ ὁ Θ τὸν M πολλαπλα- 
σιάσας τὸν M πεποίηκεν, ἀλλὰ μὴν καὶ τὸν 4 πολ- 
λαπλασιάσας τὸν B πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὃ 
πρὸς τὸν 4, οὕτως ὁ A πρὸς τὸν B. ἀλλ᾽ ὡς 
M πρὸς τὸν 4. οὕτως ὅ τε I' πρὸς τὸν Z καὶ ὃ 
πρὸς τὸν H καὶ ὃ E πρὸς τὸν O. καὶ ὡς ἄρα ὃ 
πρὸς τὸν Ζ καὶ ὁ 4 πρὸς τὸν H καὶ ὁ E πρὸς τὸν 
O, οὕτως οὐ μόνον ὁ X πρὸς τὸν B, ἀλλὰ καὶ ὃ 
4A πρὸς τὸν Ν καὶ ὁ Ν πρὸς τὸν X. οἵ 4, N,&, 
B ἄρα ἑξῆς εἰσιν ἀνάλογον ἐν τοῖς εἰρημένοις τῶν 
πλευρῶν λόγοις. 

Aéyo, ὅτι καὶ ὃ Α πρὸς τὸν B τριπλασίονα 16- 
γον ἔχει ἥπερ ἡ ὁμόλογος πλευρὰ πρὸς τὴν ὁμόλο- 
γον πλευράν, τουτέστιν ἥπερ ὃ Γ' ἀριϑμὸς πρὸς τὸν 
Ζ ἢ ὃ 4 πρὸς τὸν H καὶ ἔτι ὃ E πρὸς τὸν Θ. ἐπεὶ 
γὰρ τέσσαρες ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν oí 4, N, 
A, B, ὁ 4 ἄρα πρὸς τὸν B τριπλασίονα λόγον ἔχει 
ἥπερ ὃ Α' πρὸς τὸν N. ἀλλ᾽ ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν Ν, 
οὕτως ἐδείχϑη O τε Γ' πρὸς τὸν Ζ καὶ ὁ 4 πρὸς τὸν 


3 


H καὶ ἔτι ὃ E πρὸς τὸν O. καὶ ὃ Α ἄρα πρὸς τὸν 


Mà e 3 


2. N] corr. ex K V. — 6. Post H add. P: καὶ ὁ E πρὸς 
τὸν ΘΕ καὶ ὡς — 8: τὸν Θ] del. P et m. 1 et m. 2. 8. 


z£] om. P. 9. gS]Z«g. 1&4 Θ. wx ὡς ἄρα ὁ D" πρὸς τόν) 
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quare eliam erit Γ: Z — 4: He E:6-—4:N. 
rursus quoniam est E2« M— Net Θ »« M— ᾿Ξ, 
ent E:60 — N: X [VII, 18]. uerum 

E:09 2D:Z4:H. 
quare eliam I':Z— 4: H— Ε:Θ — A:N— NA. 
rursus quoniam est 9 »« M — A et 0 »« 4 — B, 
ert Μ: 4 τῷ 5: Βὶὲ [VII, 17]. uerum 

M:4-—I:Z-—24:H-Eb:80. 
quare etiam 
D:Z-—24:H— Ε:Θ -- ΚΕ: Β -- Α:Ν-- Ν᾽: 
ilaque 4, N, Καὶ, B deinceps proportionales sun ἢ in 
rationibus laterum, quas indicauimus. 
Dico, esse etiam 
4:B—1?:Z2?-— 4*5: H3 — E?:09?, 

nam quoniam uathzer i numeri deinceps proportionales 
sunt, 4, N, 5, B, erit 4 : B — 48: N? [V def. 10]. 
uerum 4: N— ID':Z —4:H — E:60, ut demon- 


mg. g. 16. E] Z g. 17. S] corr. ex Z g. 22. πλε- 
Qo» g. 28. ἄρα] om. g, πρός V. 


10 


15 


20 
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B τριπλασίονα λόγον ἔχει ἥπερ ἡ ouoAoyog πλευρὰ 
πρὸς τὴν ὁμόλογον πλευράν, τουτέστιν ἥπερ ὁ T 
ἀριϑμὸς πρὸς τὸν Ζ καὶ ὁ 4 πρὸς τὸν Η καὶ ἔτι 
ὁ E πρὸς τὸν Θ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


κ΄. 

Ἐὰν δύο ἀριϑμῶν εἷς μέσος ἀνάλογον ἐμ- 
πέπτῃ ἀριϑμός, ὅμοιοι ἐπέπεδοι ἔσονται οἵ 
ἀριϑμοί. 

Δύο γὰρ ἀριϑμῶν τῶν 4, Β εἷς μέσος ἀνάλογον 
ἐμπιπτέτω ἀριϑμὸς o Γ΄ λέγω. ὅτι ol 4, B ὅμοιοι 
ἐπίπεδοί εἰσιν ἀρυϑμοί. 

Εἰλήφϑωσαν [γὰρ] ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ τῶν τὸν 
αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς A4, Γ οἵ 4, E" ἰσάκις ἄρα 
ὁ 4 τὸν 4 μετρεῖ καὶ ὁ E τὸν I. ὁσάκις δὴ ὃ 4 
τὸν Α μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ Z 
ὁ Ζ ἄρα τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηκεν. 
ὥστε o 4 ἐπίπεδός ἐστιν, πλευραὶ δὲ αὐτοῦ oí 4, 
Ζ. πάλιν, ἐπεὶ οἵ 4, Ε ἐλάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν 
λόγον ἐχόντων τοῖς Γ, B, ἰσάκις ἄρα ὃ 24 τὸν T 
μετρεῖ καὶ ὃ E τὸν B. ὁσάκις δὴ ὁ E τὸν B με- 
τρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ H. ὁ E ἄρα 
τὸν B μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ Η μονάδας 0 Η ἄρα 

Β 


τὸν E πολλαπλασιάσας τὸν B πεποίηκεν. ὃ B ἄρα 
1. πλευρὰ πρὸς τὴν ὁμόλογον] mg. g. 6. ἐμπέπτει V, 
corr. m. 1. 9. μέσον B. ἀνάλογον] om. BVg. In B 


gupra ser. m. 2: εἷς μέσος ἀνάλογον ἐμπιπτέτω ὁ Γ' ἀριϑμός, 
ὡς ὁ A πρὸς τὸν Γ', ὁ Γ' πρὸς τὸν B. 12. γάρ] om. P. 18. 
A4, '] 4, D, B Bg, et V deleto B. Post E in Vg add. ἔστιν 
ἄρα ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν E, ὁ 4 πρὸς τὸν I. ὡς δὲ ὁ A πρὸς 
τὸν D', ὁ ΤΓ' πρὸς τὸν B (Θ q). καὶ ὡς ἄρα ὁ 4 πρὸς τὸν E, 
ὃ 1 πρὸς τὸν B; idem B mg. m. 2 (δή pro δέ). 16. πε- 
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sirauuimus. quare etiam 
A: B —]1?:Z? — 45: H3 — E?:109*5; 
quod erat demonstrandum. 


XX. 


Si inter duos numeros ünus tedius proportionalis 
interponitur numerus, numeri plani similes erunt. 
Nam inter duos numeros 4, B unus medius pro- 
portionalis interponatur numerus I. dico, 4, B esse 
similes numeros planos. 
sumantur 47, E minimi numeri eorum, qui ean- 
dem rationem habent ae 4, I'[VII, 33]. itaque. Z4 
numerum 74 el E numerum 


4:---͵- 41— aequaliter metitur [VII, 20]. 
Bi———————3À iam quoties ΖΓ numerum 4 
DTi—— — ——À4 , .P , metitur, tot unitates sint in 
Zi ! Z. itaque Z »« 4 — 4A [VII 


def. 15]. quare 4 planus est, 
latera autem eius Ζ, Z. rur- 
sus quoniam 41, E minimi sunt eorum, qui eandem ra- 
tionem habent ac I; B') 4 numerum I' et E nume- 
rum JB aequaliter metitur (VII, 20]. iam quoties E 
numerum JB metitur, tot unitates sint in H. itaque 
E numerum B metitur secundum unitates numeri H. 
itaque H »« E — B [VII def. 15]. itaque B planus 


1) Nam 4: Γ -- P: B. 


ποίηκε Vq. Seq. in Vg: τὸν δὲ E πολλαπλασιάσας τὸν Γ' 
πεποίηκεν; idem B m. 2. 17. ἐστι Vg. 18. εἰσιν P. 19. 
ΙΓ, ΒΊ Β, Τὶ φ. 20. δή] δέ P, et B (corr. m. 1). 21. 
ἔστωσαν] bis p, sed corr. ὁ E] e corr. V, καὶ ὁ E P. 
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ἐπίπεδός ἐστι. πλευραὶ ὃὲ αὐτοῦ εἰσιν oí E, H. oi 
A, B ἄρα ἐπίπεδοί εἰσιν ἀριϑμοί. λέγω δή. ὅτι καὶ 
ὅμοιοι. ἐπεὶ γὰρ ὃ Ζ τὸν μὲν 4 πολλαπλασιάσας τὸν 
A πεποίηχεν, τὸν dà E πολλαπλασιάσας τὸν Γ᾽ πε- 

δ ποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὁ εἴ πρὸς τὸν Ε, οὕτως ο 
Α πρὸς τὸν I', τουτέστιν ὁ Γ πρὸς τὸν B. πάλιν, 
ἐπεὶ ὁ E ἑκάτερον τῶν Ζ, Η πολλαπλασιάσας τοὺς 
I, B πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὁ Ζ πρὸς τὸν H, οὔ- 
τως ὁ Γ πρὸς τὸν B. ὡς δὲ ὁ Γ πρὸς τὸν B, οὕτως 

10 ὁ 4 πρὸς τὸν E" καὶ ὡς ἄρα ὁ 4 πρὸς τὸν E, ov- 
τως Ó Z πρὸς τὸν H. καὶ ἐναλλὰξ ὡς o 21 πρὸς 
τὸν Ζ, οὕτως ὁ E πρὸς τὸν H. oí 4, B ἄρα ὅμοιοι 
ἐπίπεδοι ἀριϑμοί εἰσιν" αἴ γὰρ πλευραὶ αὐτῶν ἀνά- 
λογόν εἰσιν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


15 κα. 

Ἐὰν δύο ἀριϑμῶν δύο μέσοι ἀνάλογον ἐμ- 
πίπτωσιν ἀριϑμοί, ὅμοιοι στερεοί εἰσιν οἵ 
ἀριϑμοί. 

Δύο γὰρ ἀριϑμῶν τῶν 4, B δύο μέδοι ἀνάλογον 

20 ἐμπιπτέτωσαν ἀριϑμοὶ οἵ D', z^ λέγω, ὅτι οἱ Α. B 
ὅμοιοι στερεοί εἰσιν. 

Εἰλήφϑωσαν γὰρ ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ τῶν τὸν «v- 
τὸν λόγον ἐχόντων τοῖς 4“, Γ, 4 τρεῖς οἵ E, Z, H: 
οἱ ἄρα ἄκροι αὐτῶν οἵ E, H πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 

26 εἰσίν. καὶ ἐπεὶ τῶν E, Η εἷς μέσος ἀνάλογον ἐμ- 
πέπτωκεν ἀριϑμὸς ὁ Ζ, ol E, H ἄρα ἀριϑμοὶ ὅμοιοι 

1. ἐπίπεδος] in ras. p. 8. ἐπεὶ γάρ — 4: Γ πεποέηκεν 
del. B; ἐπεὶ γὰρ ξκάτερον (ex ἑκάτερος V) τῶν 4, Ε ὃ Ζ (4, 
E ὁ Z in ras. V) πολλαπλασιάσας ἑκάτερον τῶν A, I'(in ras. V) 


πεποίηκεν Vo; ἐπεὶ γὰρ ἑκάτερος τῶν Z, Η τὸν E πολλαπλα- 
σιάσας ἑκάτερον τῶν I', B πεποίηκεν mg. B. In P mg. m. 1 
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est, et latera eius sunt E, H. ergo 4, B plani sunt 
numeri. 

Iam dico, eos etiam similes esse. nam quoniam 
est Z5»« d — 4 οὐ Z5 E — I5, erit 

Z4:E-—4:I-I:B. 

. rursus quoniam E »« Ζ — DI, E »« H — B, eril 
Z:H-—I:B [VII 17]. uerum I: B— z4:E. quare 
eliam 7: E-—Z:H. οὐ permutando 4:Z — E:H 
[VII, 13]. ergo 4, B similes sunt numeri plani; 
latera enim eorum proportionalia sunt [VII def. 21]; 
quod erat demonstrandum. 


XXI. 


Si inter duos numeros duo medii proportionales 
numeri interponuntur, numeri similes sunt solidi. 

Nam inter duos numeros 44, B duo medii pro- 
portionales interponantur numeri Jj, Ζ. dico, nume- 
ros 4, B similes esse solidos. 

sumantur enim E, Z, H numeri minimi eorum, 
qui in eadem ratione sunt ac 4, Γ, Z4 [prop. II]. 
ilaque extremi eorum £, H inter se primi sunt [prop. III]. 
οὐ quoniam inter E, H unus medius proportionalis 
interponitur numerus Z, numeri E, H similes plani 


1) Nam 4:4 -—1:Z-E:I. 


add. ^ ἐσάκις ἄρα ὃ ὁ 4 τὸν A pevosi καὶ ὁ E τὸν Τ' (signo c 
nullum in textu respondit. ^ 65. ὡς] om. P. T. ἑκάτερον 
τῶν Ζ ΗΕ Υφ. Z,H πολλαπλασιάσας τούς] om. B. 
τούς ἑκάτερον τῶν Vg. 10. καὶ ὡς — E] mg. φ. ἄρα] 
om. 11. καὶ ἐναλλάξ — 12: τὸν ΗΠ om. "Theon (BV 9). 
13. εἶσιν ἀρυϑμοί P. 16. ἐμπίπτουσιν q, sed corr. 17. ἀριϑ- 
μοὶ, ὅμοιοι) bis p. — of] om. P. 20. D, 4] 4, lg. λέγω 
γάρ V, deleto yag. 28. 4] 4, B Vg. 95. εἰσί Vg. ἀνά- 
Aoyog P. 26. 0 Z] om. g. 


b 
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ἐπίπεδοί εἰσιν. ἔστωσαν οὖν τοῦ μὲν E πλευραὶ ol 
Θ, K, τοῦ δὲ H oí 4, M. φανερὸν ἄρα ἐστὶν ἐκ τοῦ 
πρὸ τούτου, ὅτι oí E, Z, H ἑξῆς εἰσιν ἀνάλογον ἔν 


41————4 Ei1— 1i 
Bi D 01——áÀÓZ 
I' | Hi! 
4 e—4 
| UN Ki—34 
I———————ÀMA Ai 
Mi 


vt tQ τοῦ Θ πρὸς τὸν 4 λόγῳ καὶ τῷ τοῦ K πρὸς 
τὸν M. καὶ ἐπεὶ οἵ E, Z, Η ἐλάχιστοί εἰσι τῶν τὸν 
αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς 4, D, 4, καί ἐστιν ἴσον 
τὸ πλῆϑος τῶν E, Ζ, H τῷ πλήϑει τῶν 4, I, 4, δι᾽ 
ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ E πρὸς τὲν H, οὕτως ὁ Α͂ πρὸς 
τὸν 4. οἷ δὲ E, Η πρῶτοι, oí δὲ πρῶτοι καὶ ἐλά- 


10 χιστοι, οἱ δὲ ἐλάχιστοι μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λό- 


15 


20 


yov ἔχοντας αὐτοῖς ἰσάκις 0 τὲ μείξων τὸν μείζονα 
καὶ ó ἐλάσσων τὸν ἐλάσσονα, τουτέστιν ὅ vs ἡγού- 
μενος τὸν ἡγούμενον καὶ ὃ ἑπόμενος τὸν ἑπόμενον᾽ 
ἰσάκις ἄρα ὃ E τὸν 4 μετρεῖ καὶ ὁ Η τὸν 4. ὁσά- 
κις δὴ ὁ E τὸν A4 μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν 
ἐν τῷ N. ὃ Ν ἄρα τὸν E πολλαπλασιάδας τὸν 4 
πεποίηκεν. o δὲ E ἐστιν ὃ ἐκ τῶν Θ, Κ' ὁ Ν ἄρα 
τὸν ἐκ τῶν Θ, K πολλαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηκεν. 
στερεὸς ἄρα ἐστὶν Ó 4, πλευραὶ δὲ αὐτοῦ εἰσιν οἵ 
O, K, N. πάλιν, ἐπεὶ οἵ E, Z, Η ἐλάχιστοί εἰσι τῶν 
τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς Γ, 4, B, ἰσάκις ἄρα 
ὁ E τὸν Γ μετρεῖ καὶ ὃ Η τὸν B. ὁσάκις δὴ ὁ E 

2, τοῦ πρό] om. BV q. 8. ἀνάλογόν εἶσιν V g. 4. 
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sunt [prop. XX]. sint Θ, K latera numeri E, et 4, 
M latera numeri H. itaque ex praecedenti propo- 
sitione manifestum est, numeros E, Z, H deinceps 
proportionales esse in ratione 9 : 4 et Κα: M.) et 
quoniam E, Z, H minimi?) sunt eorum, qui eandem 
rationem habent ac 4, Γ, 41, et multitudo numerorum 
E, Z, H aequalis est multitudini numerorum 4, Γ, 2, 
ex aequo erii E: H — 4: [ΝΠ], 14]. sed E, H 
primi sunt, primi autem etiam minimi [VII, 21], 
minimi autem eos, qui eandem rationem habent, 
aequaliter metiuntur, maior maiorem eií minor mino- 
rem [VII, 20], h. e. praecedens praecedentem et se- 
quens sequentem. itaque E numerum 4 et H nume- 
rum 4 aequaliter metitur. iam quoties E numerum 
-4 melitur, tot unitates sint in N. itaque N»« E — 4 
[VII def. 15]. uerum E — 0 »« K. itaque 
N »« 0 »« K — A. | 

ergo 44 solidus est, latera autem eius O9, K, N. rur- 
sus quoniam E, Z, H minimi sunt eorum, qui eandem 
ralionem habent ac I' 4f, B?, E numerum I' et H 
numerum B aequaliter metitur [VIT, 20]. iam quoties 


1) Nam in prop. 20 demonstratum e est 
A:iI'—D::B-Z4: : H. 
2) Hoc solum utitur, quod numeri i E, Ζ, Ἡ οὗ 4,Γ, 4 
proportionales sunt. 
8) Nam 4: I'—TDT:d—24:B-—E:Z-2:H, et E, 
Z, H minimi sunt in ratione 4: I' et I': 4. 


τόν om. B. 5. (5. om. B. εἰσιν P. 6. καί ἐστιν — 1: A, 
I, 4| om. Theon n (B 15.05] ó0£ Vg. 18. πεποίηκε V g. 
20. N] in ras. V. 2. H] in ras. g. 05] δέ BV g. 


10 


1ὅ 


20 


2ὅ 
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τὸν Γ' μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ A. 
H ἄρα τὸν B μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ ΚΞ μονάδας" 
E ἄρα τὸν H πολλαπλασιάσας τὸν DB πεποίηκεν. 
δὲ Η ἐστιν ὃ ἐκ τῶν 4, M: ὃ Ηὶ ἄρα τὸν ἐκ τῶν 
4, Μ πολλαπλασιάσας τὸν Β πεποίηκεν. στερεὸς ἄρα 
ἐστὴν ὁ B, πλευραὶ δὲ αὐτοῦ εἰσιν οἵ 4, M, A οἵ 
4, Β ἄρα στερεοί εἰσιν. 

Aiyo [δή], ὅτι καὶ o ὅμοιοι. ἐπεὶ γὰρ οὗ Ν, ὶ τὸν 
E πολλαπλασιάσαντες τοὺς 4, Γ πεποιήκασιν. ἔστιν 
ἄρα ὡς ὁ NN πρὸς τὸν X, ὃ 4 πρὸς τὸν Γ, τουτέστιν 
ὁ E πρὸς τὸν Ζ. ἀλλ᾽ ὡς ὁ E πρὸς τὸν Z, o Θ 
πρὸς τὸν 4 καὶ ὁ K πρὸς τὸν Μ' καὶ ὡς ἄρα ὃ Θ 
πρὸς τὸν 4, οὕτως ὃ Καὶ πρὸς τὸν Μ καὶ ὃ Ν πρὸς 
τὸν 3. καί εἰσιν οὗ μὲν Θ, K, N πλευραὶ τοῦ A, οἵ 
ὃὲ E, 4, M πλευραὶ τοῦ B. οἵ 4, Β ἄρα ἀριϑμοὶ 
ὅμοιοι στερεοί εἰσιν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κβ΄. 

Ἐὰν τρεῖς ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον ὦσιν, o 
δὲ πρῶτος τετράγωνος rf, καὶ ὃ τρίτος τετρά- 
yovoc ἔσται. 

Ἔστωσαν τρεῖς ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον. οἵ 4,. B, 
I, ὃ δὲ πρῶτος ὁ 4 τετράγωνος ἔστω" λέγω, ὅτι καὶ 
ὁ τρίτος ὃ Γ τετράγωνός ἐστιν. 

Ἐπεὶ γὰρ τῶν 4. Γ εἷς μέσος ἀνάλογόν ἐστιν 
ἀριϑμὸς O0 B, οἵ 4, Γ' ἄρα ὅμοιοι ἐπίπεδοί εἰσιν. 
τετράγωνος δὲ ὃ 4, τετράγωνος ἄρα καὶ c I" ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


2. δ καὶ ὁ Ῥ. κατά] insert. postea V. 4, τόν] corr. 
ex τῶν b. πεποίηκε V q. Seq. in Vg: τὸν δὲ E πολλα- 
πλασιάσας τὸν Γ' πεποίηκε; idem B m. 2. 7. εἰσι Vg. 8. 
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E numerum I' metitur, tob unitates sint in A. itaque 

H numerum B melitur secundum unitates numeri 

A.) itaque A »« H — B. uerum H — 4 »« M. 

itaque 5 »« 4»« M — B. ergo B solidus est, latera 

autem eius sunt 4, M, ΚΞ. ergo 4, B solidi sunt. 

Dico, eos etiam similes esse. nam quoniam 
N»«E-4et 5» EI", ent 
Ν:Ξ το ΑἸ ΓΙΝΙΗ, 18] — E:Z. 
uerum E:Z — 0:4 — Κα: M. quare etiam 
0:4— K:M—N:&. 

et Θ, Καὶ N latera sunt numeri 4,et 5, 4, M?) latera 

numeri B. ergo 4, B similes sunt numeri solidi 

[VII def. 21]; quod erat demonstrandum. 


XXII. 
ΟἹ tres numeri deinceps proportionales sunt, et pri- 
mus quadratus est, etiam tertius quadratus erit. 
Sint tres numer1 deinceps propor- 


41 
n" Üionales 4, B, I', οὗ primus 44 qua- 
r dratus sit. dico, etiam tertium Γ 


quadratum esse. 
nam quoniam inter 4, I' unus medius est propor- 
tionalis numerus B, 4 et Γ᾽ similes plani sunt [prop. 
XX]. uerum 4 quadratus est. ergo etiam Γ᾽ quadra- 


tus est [VII def. 21]; quod erat demonstrandum. 
1) Nam E: ΓΞΞ Ὶ : Ξ ΞΞ Η: 8. 
2) Nam E:I'—1:5. 
8) Debuit dici 4, M, X. sed respicit ad. p. 332, 4. 
δή om. P. NN? e corr. V. 10. A] corr. ex Z g. 19. . 
καὶ 0] ὁ insert. m. 2 P. 24. ἀνάλογος X , τοῦ ex. τὰ. Ve 
25. εἰσι Vg. 86. I'] in ras. P. 


10 


1ὅ 


20 


25 
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, 


κγ΄. 

Ἐὰν τέσσαρες ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον ὦσιν, 
ó δὲ πρῶτος κύβος y, καὶ ὁ τέταρτος κύβος 
ἔσται. 

Ἔστωσαν τέσσαρες ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον οἵ Α, 
B,D,4, ὁ δὲ A xvfo; ἔστω λέγω, ὅτι καὶ o 4 
κύβος ἐστίν. 

Ἐπεὶ γὰρ τῶν Α, 4 δύο μέσο: ἀνάλογόν εἰσιν 
ἀριϑμοὶ of B, Γ, οἱ 4, 4 ἄρα ὅμοιοί εἰσι στερεοὶ 
ἀριϑμοί. κύβος δὲ ὁ ^ κύβος ἄρα καὶ ὁ 4" ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 

κδ΄. 

Ἐὰν δύο ἀριϑμοὶ πρὸς ἀλλήλους λόγον ἔχω- 
σιν, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον 
ἀριϑμόν, ὁ δὲ πρῶτος τετράγωνος y, καὶ ὃ 
δεύτερος τετράγωνος ἔσται. 

Ζύο γὰρ ἀριϑμοὶ οἵ 4, B πρὸς ἀλλήλους λύγον 
ἐχέτωσαν, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς ὃ I' πρὸς τετράγω- 
νον ἀριϑμὸν τὸν Zi, ὁ δὲ A4 τετράγωνος ἔστω" λέγω, 
ὅτι καὶ ὁ Β τετράγωνός ἐστιν. 

᾿Επεὶ γὰρ οἵ Γ, 4 τετράγωνοί εἰσιν, οἵ Γ, 41 ἄρα 
ὅμοιοι ἐπέπεδοί εἰσιν. τῶν Γ, 4 ἄρα εἷς μέσος ἀνά- 
λογον ἐμπίπτει ἀριϑμός. καί ἐστιν ὡς ὁ Γ πρὸς τὸν 
4, ὃ 4 πρὸς τὸν B: καὶ τῶν A4, B ἄρα εἷς μέσος 
ἀνάλογον ἐμπίπτει ἀριϑμός. καί ἐστιν ὃ 4 τετρά- 
γωνος" καὶ ὁ B ἄρα τετράγωνός ἐστιν ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


T. ἔσται , BVg. 9.-B, ΓῚ P, B φ. εἶσιν P. 11. 
τετράγωνος ἀριϑμος πρός] mg. . τετράγωνος q, Sed corr. 
15. ἀριϑμός φ, Sed corr. ἦ τετράγωνος BVq. 16. δεύτερος 
λοιπός Ῥ. 22. εἰσι V g. 28. καί) καὶ ἐπεί P. es 
om, B. 24. τὸν om. B 26. ὁ] ὡς ὁ P 


X 
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| XXIII. : 

Si quattuor numeri deinceps propio sunt, 
ei primus cubus est, etiam quartus cubus erit 

Sint quattuor numeri deinceps proportionales A, 
B, I, 4, eb 4 cubus sit. dico, etiam 21 cubum esse. 

nam quoniam inter 4, 24 duo 
medii proportionales sunt numeri B, 
I, .4 et 4 similes sunt solidi numeri 
[prop. XXI]. uerum 74 cubus est. 
ergo etiam 4] cubus est (VII def. 21]; 
quod erat demonstrandum. 


XXIV. 


$1 duo numeri inter se rationem habent, quam 
quadratus numerus ad quadratum numerum, et pri- 
mus quadratus est, eliam secundus quadratus erit. 

Duo enim numeri 4, B inter se rationem habe- 
ant, quam quadratus numerus Γ᾽’ ad quadratum nu- 
merum Z1, οὐ 44 quadratus sit. dico, etiam B qua- 
dratum esse. | 

nam quoniam I, 4 quadrati sunt, Γ, 4 similes 
sunt plani. itaque inter I, 4 unus 
medius proportionalis interponitur 
numerus [prop. XVIII]. est autem 
D:24-— 4:B. quare etiam inter 
.-4, B unus medius proportionalis 
interponitur numerus [prop. VIII] et 44 quadratus 
es. ergo eiiam B quadratus est [prop. XXII]; quod 
erat demonstrandum. 


A4 1I——————41 
j-—————————4À B 
E———À4I 
1————————3 ed 
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, 


κε΄. 

Ἐὰν δύο ἀριϑμοὶ πρὸς ἀλλήλους λόγον ἔχω- 
όιν, ὃν κύβος ἀριϑμὸς πρὸς κύβον ἀριϑμόν, 
ὁ δὲ πρῶτος κύβος ἧἦ, καὶ ὁ δεύτερος κύβος 
ἔσται. 

Δύο γὰρ ἀριϑμοὶ οἵ 4, B πρὸς ἀλλήλους λόγον 
ἐχέτωσαν, ὃν κύβος ἀριϑμὸς ὁ Γ πρὸς κύβον ἀριϑ- 
μὸν τὸν Z4, κύβος δὲ ἔστω ὁ 4' λέγω [δή], ὅτι καὶ 
ὁ Β κύβος ἐστίν. 

1. Ἐπεὶ γὰρ οἵ Γ, 4 κύβοι εἰσίν, ot Γ, 44 ὅμοιοι 
στερεοί εἰσιν τῶν Γ, 4 ἄρα δύο μέδοι ἀνάλογον 
ἐμπίπτουσιν ἀριϑμοί. ὅσοι δὲ εἰς τοὺς I, 4 μεταξὺ 
κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπίπτουσιν, τοσοῦτοι καὶ 
εἰς τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας αὐτοῖς᾽ ὥστε καὶ 

15 τῶν 4, B δύο μέσοι ἀνάλογον ἐμπίπτουσιν ἀριϑ- 
μοί. ἐμπιπτέτωσαν οἵ E, Ζ. ἐπεὶ οὖν τέσσαρες ἀριϑ- 
μοὶ οὗ 4, E,Z, B ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν, καί ἐστι 
κύβος ὁ 4, κύβος ἄρα καὶ ὃ Β᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


σι 


, 


XS. 

90 — Ol ὅμοιοι ἐπίπεδοι ἀριϑμοὶ πρὸς ἀλλήλους 
λόγον ἔχουσιν, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς 
τετράγωνον ἀριϑμόν. 

Ἔστωσαν ὅμοιοι ἐπίπεδοι ἀριϑμοὶ ol 4, B* λέγω, 
ὅτι ὁ 4 πρὸς τὸν B λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑ- 


οὔ μὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν. 


ox 


3. πρὸς κύβον ἀριϑμόν] bis y, sed corr. 8. δή7 om. P. 
10. ὅμοιοι] ἄρα ὅμοιοι BV φ. 11. εἰσί V g. 12. δέ] ox? 
18. ἐμπίπτουσι PV g. — 15. τῶν] τόν q. — 1T. εἰσιν] εἰσι V φ. 
ἐστι] ἐστιν P. 24. ΑΔ wea. vas. 3 Mk. V.— ἀρφιϑμός om. V g. 
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XXV. 


Si duo numeri inter se rationem habent, quam 
cubus numerus ad cubum numerum, et primus cubus 
est, eliam secundus cubus erit. 

Duo enim numeri 4, B inter se rationem habeant, 
quam cubus numerus Γ ad cubum numerum 4], οὗ 
cubus sit 4. dico, etiam B cubum esse. 

nam quoniam I, 4 cubi sunt, I, 4 similes solidi 
sunt. itaque inter I 24 duo medi proportionales 
interponuntur numeri [prop. XIX]. iam quot inter 
I, secundum proportionem continuam interponun- 


lur numeri, totidem etiam inter eos, qui eandem 
rationem habent, interponuntur [prop. VIII] quare 
eliam inter 4, B duo medii proporüonales interpo- 
nuntur numeri. inlerponantur E, Z. iam quoniam 
quattuor numeri 4, E, Z, B deinceps proportionales 
sunt, et cubus est 4, etiam B cubus est [prop. XXIII]; 
quod erat demonstrandum. 


XXVI. 


Similes numeri plani inter se eam rationem ha- 
bent, quam quadratus numerus ad quadratum numerum. 
Sint similes numeri plani 4, B. dico, 4 ad B 
eam rationem habere, quam quadratus numerus ha- 


beat ad quadratum numerum. 
Euclides, edd. Heiberg et Menge. X. ἝΝ 
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ἘἘπεὶ γὰρ oí 4, B ὅμοιοι ἐπίπεδοί εἰσιν, τῶν A, 
B ἄρα εἷς μέσος ἀνάλογον ἐμπίπτει ἀριϑμός. ἐμ- 
πιπτέτω καὶ ἔστω ὃ I, καὶ εἰλήφϑωσαν ἐλάχιστοι 
ἀριϑμοὶ τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς Α͂, I', B 


ὅ οὗ 4, E, Z: οἵ ἄρα ἄκροι αὐτῶν οἵ 4,, Z τετράγω- 


10 


15 


20 


25 


νοί εἰσιν. xal ἐπεί ἐστιν ὡς ὃ 41 πρὸς τὸν Z, οὕτως 
ὁ 414 πρὸς τὸν B, καί εἰσιν ol 4, Ζ τετράγωνοι, ὦ 
4 ἄρα πρὸς τὸν B λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑ- 
μὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


xf. 

Οἵ ὅμοιοι στερεοὶ ἀριϑμοὶ πρὸς ἀλλήλους 
λόγον ἔχουσιν, ὃν κύβος ἀριϑμὸς πρὸς κύβον 
ἀριϑμόν. 

Ἔστωσαν ὕμοιοι στερεοὶ ἀριϑμοὶ of 4, Β' λέγω, 
ὅτι Ó .4 πρὸς τὸν B λόγον ἔχει, ὃν κύβος ἀριϑμὸς 
πρὸς κύβον ἀριϑμόν. 

Ἐπεὶ γὰρ oí 4, B ὅμοιοι στερεοί εἰσιν, τῶν A, 
Β ἄρα δύο μέσοι ἀνάλογον ἐμπίπτουσιν ἀριϑμοί. ἐμ- 
πιπτέτωσαν οἵ I, 4, καὶ εἰλήφϑωσαν ἐλάχιστοι ἀριϑ- 
μοὶ τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς 4, Γ, 4, B 
ἴσοι αὐτοῖς τὸ πλῆϑος οἱ E, Z, H, Θ' οἵ ἄρα ἄκροι 
αὐτῶν ol E, Θ κύβοι εἰσίν. καί ἐστιν ὡς ὁ E πρὸς 
τὸν O, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν B' καὶ ὁ 4 ἄρα πρὸς 
τὸν B λόγον ἔχει, ὃν κύβος ἀρυϑμὸς πρὸς κύβον ἀριϑ- 
μόν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

1. εἰσι Ma 4. roig] corr. ex vo. m. 2 P. I, B] 
B, Γ P. 6. εἰσι V g. 11. of] om. P. 17. εἰσι V y. 
18. pie τον e corr. m. 1 P. 19. ἀριϑμοί] om. B. 20. 
B]Z 22. εἰσί V g. 28. xal ὁ A ἄρα πρὸς τὸν B] 


mg. ^i ,25. ὅπερ ἔδει δεῖξαι} om. B. In fine Εὐκλείδου 
στοιχείων» η΄ 
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nam quoniam .4, B similes plani sunt, inter 4, 
B unus medius proportionalis interponitur numerus 
[prop. XVIII]. inter- 
ponatur, et sit Γ᾽, et 
sumantur numeri Zi, E, 
4 7. minimi eorum, qui 
eandem rationem habent ac 4, I, B [prop. II]. itaque 
exiremi eorum Z/, Z quadrati sunt [prop. II coroll.]. 
οὐ quoniam est 71: Z — 44: B, et 4, Z quadrati sunt, 
Α ad B rationem habet, quam quadratus numerus 
ad quadratum numerum; quod erat demonstrandum. 


Αἱ ΓΙ 
------.-. .-- 


“1ν--------... ECL————4 l 


XXVII. 

Similes numeri solidi inter se rationem habent, 
quam cubus numerus ad eubum numerum. 

Sint similes numeri solidi 4, B. dico, 4 ad B 
eam rationem habere, quam cubus numerus habeat ad 
cubum numerum. 

nam quoniam .4, B similes sunt solidi, inter 4, 
B duo medii proportionales interponuntur numeri 


Αι | » (0 D'——— ——————4 
BiI——————————4 441 ————————————4 
E—34 Zi [EH I——————4 Θ.------.-...--.- " 


[prop. XIX]. interponantur I; 4j, et sumantur minimi 
numeri eorum, qui eandem rationem habent ac 4, 
I, 4, B 18 aequales multitudine E, Z, H, 9 [prop. II]. 
itaque extremi eorum E, € cubi sunt [prop. II coroll.]. 
el E:09 — 4:B. ergo 4 ad B eam rationem habet, 
quam cubus numerus ad ecubum numerum; quod erat 
demonsirandum. | 


SR 


10 


15 


9. 


, 


e. 


Ἐὰν δύο ὅμοιοι ἐπίπεδοι ἀριϑμοὶ πολλα- 
πλασιάδαντες ἀλλήλους ποιῶσί τινα, ὃ γενόμε- 
νος τετράγωνος ἔσται. 

Ἔστωσαν δύο ὅμοιοι ἐπίπεδοι ἀριϑμοὶ οἵ 4, B, 
καὶ ὃ 4 τὸν Β πολλαπλασιάδας τὸν Γ ποιείτω" λέγω, 
ὅτι ὃ Γ' τετράγωνός ἐστιν. 

Ὁ γὰρ 4 ἕαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν 21 ποιείτω. 
ὃ 4 ἄρα τετράγωνός ἐστιν. ἐπεὶ οὖν ὃ 4 ἑαυτὸν 
μὲν πολλαπλασιάσας τὸν 41 πεποίηκεν, τὸν δὲ B πολ- 
λαπλασιάσας τὸν I' πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὃ 4 
πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν I. καὶ ἐπεὶ οἵ A, 
Β ὅμοιοι ἐπίπεδοί εἰσιν ἀριϑμοί, τῶν 4, Β ἄρα εἷς 
μέσος ἀνάλογον ἐμπίπτει ἀριϑμός. ἐὰν δὲ δύο ἀρυϑ- 
μῶν μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπίπτωσιν 


 ἀριϑμοί, ὅσοι εἰς αὐτοὺς ἐμπίπτουσι, τοσοῦτοι καὶ εἰς 


20 


k 


τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας: ὥστε xol τῶν 4, Γ 
εἷς μέσος ἀνάλογον ἐμπίπτει ἀριϑμός. καί ἐστι τε- 
τράγωνος ὃ 421 τετράγωνος ἄρα καὶ ὃ I" ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 


9'] eorr. ex ἡ V. Post titulum, ante prop. L in textu 
scholium habent Vg, u. app. 9. ἐπεὶ οὖν] καὶ ἐπεί Vg. 


10. μέν om. B. 47 in ras. P. πεποίηκε Y g. 11. ΓῚ 
inras.P. 14. δέ] supra m. 2 V. μεταξὺ ἀριϑμῶν Vg. 16. 
ἐριϑμοί, ὅσοι εἰς αὐτοὺς ἐμπίπτουσι] mg. m. 2 B. 11. 


ΙΧ. 


1. 
Si duo similes numeri plani inter se mulüplican- 
tes numerum aliquem effecerint, numerus ex lis pro- 
ductus quadratus erit. 


4.--- οἱ Sint duo similes numeri 

Bi ! plani 4, B, et sit 

n A » B —I: 

y | dico, numerum Γ᾽ quadratum 
esse. 


sit enim 4 »« 4 — 2. 44 igitur quadratus est. 
iam quoniam 4 »« 4 — 2 ei 4 ».«Β - Γ, eni 
4:B- 4:0' [VII 17]. et quoniam 4, B similes 
sunt numeri plani, inter .4, B unus medius propor- 
tionalis interponitur numerus [VIII, 18]. sin inter 
duos numeros secundum proportionem continuam nu- 
meri aliquot interponuntur, quot inter eos interpo- 
nuntur, totidem etiam inter eos interponuntur, qui 
eandem rationem habent [VIII, 8]. quare etiam inter 
44, Γ᾿ unus medius proportionalis interponitur nume- 
rus. et quadratus est 4f. ergo etiam Γ᾽ quadratus 
est [VIII, 22]; quod erat demonstrandum. 


ἔχοντας αὐτοῖς p, αὐτοῖς mg. 2 V. 18. ἐστιν P. 19. 
ὁ d rere yamog] mg. m. 1 B p ἔδει δεῖξαι] m. 2 V, 
om. B. 
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β΄. 

Ἐὰν δύο ἀριϑμοὶ πολλαπλασιάσδσαντες ἀλλή- 
λους ποιῶσι τετράγωνον. ὅμοιοι ἐπίπεδοί εἰ- 
σιν ἀριϑμοί. 

δ ὋἜστωσαν δύο ἀριϑμοὶ οἱ 4, B, καὶ ὃ 4 τὸν B 
πολλαπλασιάσας τετράγωνον τὸν Γ ποιείτω" λέγω, ὅτι 
οἱ 4, B ὅμοιοι ἐπίπεδοί εἰσιν ἀριϑμοί. 

Ὁ γὰρ 4 ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν 4] ποιείτω" 
ὁ Zl ἄρα τετράγωνός ἐστιν. καὶ ἐπεὶ ὃ 4 ἑαυτὸν μὲν 

10 πολλαπλασιάσας τὸν 4| πεποίηκεν, τὸν δὲ B πολλα- 
πλασιάσας τὸν Γ πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὁ 4 πρὸς 
τὸν B, ὃ 4 πρὸς τὸν I. καὶ ἐπεὶ ὃ 41 τετράγωνός 
ἐστιν, ἀλλὰ καὶ ὃ D, οἱ 4, I' ἄρα ὅμοιοι ἐπίπεδοί 
εἰσιν. τῶν 4, I' ἄρα εἷς μέσος ἀνάλογον ἐμπίπτει. 

15 καί ἐστιν ὡς o 2 πρὸς τὸν D, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν 
B: καὶ τῶν 4, B ἄρα εἷς μέσος ἀνάλογον ἐμπίπτει. 
ἐὰν δὲ δύο ἀριϑμῶν εἷς μέσος ἀνάλογον ἐμπίπτῃ, 
ὅμοιοι ἐπίπεδοί εἰσιν [οἱ] ἀριϑμοί" οἱ ἄρα 44, B ὅμοιοί 
᾿εἰσιν ἐπίπεδοι' ὕπερ ἔδει δεῖξαι. ΄ 

20 y. 

'E&v κύβος ἀριϑμὸς ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας 
ποιῇ τινα, ὃ γενόμενος κύβος ἔσται. 

Κύβος γαρ ἀριϑμὸς ὁ Α΄ ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας 
τὸν B ποιείτω" λέγω, ὅτι ὁ B κύβος ἐστίν. 

οὔ Εἰλήφϑω γὰρ τοῦ 4 πλευρὰ ὃ D, καὶ ὁ Γ ἑαυτὸν 
πολλαπλασιάσας τὸν 4 ποιείτω. φανερὸν δή ἐστιν, 


8. εἶσι V g. 4. ἀριϑμοί] om. BVg. — b. ἔστωσαν — 6: 
ποιείτω] δύο γὰρ ἀριϑμοὶ of 4, B πολλαπλασιάσαντες (m. 9 B) 
ἀλλήλους τετράγωνον τὸν I' ποιείτωσαν Theon (BV 9). 9. 
ἔστε Vg.  A]sSuprà m. AV. uív| om. x. 10. πεποέηκε Vg. 
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II. 


Si duo numeri inter se multiplicantes quadratum 
effecerint, similes erunt numeri plani. 

&int duo numeri 4, B, οὐ 4 numerum B multi- 
plieamss numerum Γ΄ quadratum efficiat. dico, 4, B 
similes esse numeros planos. 

nam sib 4 »« 4 — Z1. itaque 7/ quadratus est. 
el quoniam 44 »« 4 — Z4Z et 4 »« B - I, erit 


14 4: B -—24:I[VII, 17]. οὐ quoniam 
I—————4 B 44 quadratus est, uerum etiam I; nu- 
I"'—— — —— ——4, meri Z/,l'similes plani sunt. itaque 
4:— — — ——4 — inter Z1, I' unus medius proportionalis 


interponitur (VIII, 18]. est autem 21: Γ — 4: B. quare 
eliam inter 4, B unus medius proportionalis interponi- 
tur [VIIT, 8]. sin inter duos numeros unus medius pro- 
portionalis interponitur, similes plani sunt numeri 
[VIII 20]. ergo .4, B similes plani sunt; quod erat 
demonstrandum. | 


III. 


$i cubus numerus se ipsum multiplieans nume- 
rum aliquem effecerit, numerus productus cubus erit. 

Cubus enim numerus 44 se ipsum multiplicans B 
numerum efficiat. dico, B numerum cubum esse. 

sumatur enim Γ᾽ latus numeri 4, et sit I' »5« I'— 4. 


12. τόν] om. B. οὕτως ὁ B. τόν] om. B. 14. εἶσι V g. 
Post ἐμπίπτει in Vg: ἀριϑμός; idem B m. 2. 16. τῶν] 
cOrr. ex τόν g. ἀνάλογος V, sed corr. 17. ἐὰν δέ — ἐμ- 
πίπτῃ) mg. m. 2 B, addito ἀριϑμός ante ἐάν. ἐμπίπτει B; 
et Vg, sed corr. m. 1. 18. of] (prius) om. P. 19. ἐπίπεδοι) 
om. P. 26. 4] corr. ex B m. 1 P. 


10 


1ὅ 


20 


2b 
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ὅτι ὁ Γ τὸν 44 πολλαπλασιάσας τὸν 4 πεποέηκεν. καὶ 
ἐπεὶ ὁ Γ ἑαυτὸν πολλαπλασιάδας τὸν 4 πεποίηκεν, ὃ 
Γ ἄρα τὸν 44 μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν αὑτῷ μονάδας. 
ἀλλὰ μὴν καὶ ἡ μονὰς τὸν Γ μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν 
αὐτῷ μονάδας" ἔστιν ἄρα ὡς ἡ μονὰς πρὸς τὸν Γ, ὃ 
Γ πρὸς τὸν Z4. πάλιν, ἐπεὶ ὁ Γ' τὸν 4 moAAxzAa- 
σιάσας τὸν .4 πεποίηκεν, ὃ 4] ἄρα τὸν 4 μετρεῖ κατὰ 
τὰς ἐν τῷ Γ μονάδας. μετρεῖ δὲ καὶ ἡ μονὰς τὸν Γ 
κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας" ἔστιν ἄρα ὡς ἦ μονὰς 
πρὸς τὸν I ὃ Z1 πρὸς τὸν 4. ἀλλ᾽ ὡς ἡ μονὰς πρὸς τὸν 
D, ὃ Γ πρὸς τὸν 4 καὶ ὡς ἄρα ἡ μονὰς πρὸς τὸν 
I, οὕτως ὁ Γ πρὸς τὸν 41 καὶ ὃ 2 πρὸς τὸν 4. τῆς 
ἄρα μονάδος καὶ τοῦ 4 ἀριϑμοῦ δύο μέσοι ἀνάλογον 
κατὰ τὸ συνεχὲς ἐμπεπτώκασιν ἀριϑμοὶ οἵ Γ, Z1. πά- 
Aw, ἐπεὶ ὃ 4 ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν B πεποίη- 
κεν, ὁ 4 ἄρα τὸν B μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν αὑτῷ μονά- 
δας. μετρεῖ δὲ καὶ ἡ μονὰς τὸν Α χατὰ τὰς ἐν αὐτῷ 
μονάδας" ἔστιν ἄρα ὡς ἡ μονὰς πρὸς τὸν 4, ὃ Α 
πρὸς τὸν B. τῆς δὲ μονάδος καὶ τοῦ 4 δύο μέδοι 
ἀνάλογον ἐμπεπτώκασιν ἀριϑμοί" καὶ τῶν 4, B ἄρα 
δύο μέσοι ἀνάλογον ἐμπεσοῦνται ἀριϑμοί. ἐὰν δὲ δύο 
ἀριϑμῶν δύο μέσοι ἀνάλογον ἐμπίπτωσιν, ὃ δὲ πρῶ- 
τος κύβος 5, καὶ ὁ δεύτερος κύβος ἔσται. καί ἐστιν 
ὁ 4 κύβος" καὶ ὃ B ἄρα κύβος ἐστίν" ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 
δ΄. 
Ἐὰν κύβος ἀριϑμὸς κύβον ἀριϑμὸν πολ- 


1. πεποίηκε Vg. 2. πεποίηκε Vg. o0 I'] postea in- 
sert. B. ὅ. τόν] om. B. οὕτως ὃ B. 6. vov] (prius) orh. B. 
7T. 4] seq. ras. 1 litt. g. 18. καὶ vov] bis p, sed corr. 18. 
οὕτως ὃ B. 19. τόν] om. B. 20. &veAoyov q. ἀριϑμοὶ ἐμ- 
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manifestum igitur, esse Γ »« 2 — 4. οὐ quoniam 
I'»« I — 4, I' numerum 27 se- 
cundum unitates suas metitur [VII 
def. 15]. uerum etiam unitas nu- 
merum I' secundum unitates ipsius 
metitur. itaque [VII def. 20] 1: I' — Γ΄: zt rursus 
quoniam I'2« Z4 — 4,41 numerum 44 secundum uni- 
tates numeri Γ᾽ metitur. uerum etiam unitas nume- 
rum lI'sécundum unitates ipsius metitur. erit igitur 
]1:I'—2:4. uerum 1: I'— I": A. 
itaque 1: ΓΞ D:24 2:4. itaque inter unitatem 
ei numerum ;4 duo medii proportionales interponun- 
tur numeri I, 4/ secundum proportionem continuam. 
rursus quoniam est 4 »« 4 — B, 4 numerum B 
secundum unitates suas melitur. uerum etiam unitas 
numerum Α΄ secundum unitates ipsius metitur. erit 
igitur 1: 4 — 4: B. sed inter unitatem et .4 duo 
medii proportionales interponuntur numeri. itaque 
eliam inter 44, B duo medii proportionales inter- 
ponentur numeri (VIII, 8].!) sin inter duos numeros 
duo medii proportionales interponuntur, et primus 
cubus est, eliam secundus cubus erit (VIII, 23]. et 
ΑἹ cubus est. ergo etiam B cubus est; quod erat 
demensirandum. | 


I———————34.A 
-————————— ——3À4 B 
I—4I' ι--------Ζ 


IV. 
Si eubus numerus cubum numerum multiplicans 
1) VIII, 8 de duobus numeris proportionalibus demon- 


stratur; sed demonstratio eadem tum quoque ualet, si alter 
unitas est. 


πεπτώκασιν P. τῶν] corr. ex vo» V. 22. ἐμπίπτωσιν] 
e corr. V. 28. δεύτερος] τέταρτος Theon (ὮΝ s). 
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λαπλαδιάδας ποιῇ τινα, ὃ γενόμενος κύβος 
ἔσται. 

Κύβος γὰρ ἀριϑμος ὃ 4 κύβον ἀριϑμὸν τὸν B 
πολλαπλασιάσας τὸν Γ' ποιείτω" λέγω, ὅτι ὁ I' κύβος 

ὅ ἐστίν. 

Ὁ γὰρ 44 ἑαυτὸν πολλαπλασιάδας τὸν 4 ποιείτω" 
ὃ 4 ἄρα κύβος ἐστίν. καὶ ἐπεὶ ὃ 44 ἑαυτὸν μὲν 
πολλαπλασιάσας τὸν 4] πεποίηκεν, τὸν δὲ B πολλα- 
πλασιάσας τὸν Γ πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὃ 4 πρὸς 

10 τὸν B, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν I. καὶ ἐπεὶ oí Α͂, B 
κύβοι εἰσίν, ὅμοιοι στερεοί εἰσιν οἵ 4, B. τῶν A4, B 
ἄρα δύο μέσοι ἀνάλογον ἐμπίπτουσιν ἀρυϑμοί' ὥστε 
καὶ τῶν 4, Γ δύο μέσοι ἀνάλογον ἐμπεσοῦνται ἀριϑ- 
μοί. καί ἐστι κύβος ὃ 4 κύβος ἄρα καὶ ἡ I" ὅπερ 

16 ἔδει δεῖξαι. 

ε΄. 

Ἐὰν κύβος ἀριϑμὸς ἀριϑμόν τινα πολλα- 
πλασιάδσας κύβον ποιῇ. καὶ ὃ πολλαπλασιασ- 
ϑεὶς κύβος ἔσται. 

90 ΑΚΚύβος γὰρ ἀριϑμος ὁ .4 ἀριϑμόν τινα τὸν B 
πολλαπλασιάσας κύβον τὸν Γ ποιείτω λέγω, ὅτι ὁ B 
κύβος ἐστίν. 

εὖ Ὁ γὰρ 4 ἕαυτὸν πολλαπλασιάδας τὸν 41 ποιείτω" 
κύβος ἄρα ἐστίν ὃ 4. καὶ ἐπεὶ ὃ 4 ἑαυτὸν μὲν πολλα- 
οὔ πλασιάσας τὸν 4 πεποίηκεν, τὸν δὲ B πολλαπλασιά- 
δας τὸν Γ' πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν Β, 
ὃ 4 πρὸς τὸν I. καὶ ἐπεὶ oí 4, D' κύβοι εἰσίν, 
ὅμοιοι στερεοί εἶσιν. τῶν 4, Γ ἄρα δύο μέδοι ἀνά- 


6. γὰρ 4] 4 γάρ BVg. 7. 4] seq. ras. 1 litt. φ. ἐστί 
Vg. 8. πεποίηκε Vg. 10. τόν] bis om. B. 11. εἰσι 
Vg. οἵ A, B] om. BVg. 13. τῶν] e corr. V. 14. 
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numerum aliquem effecerit; numerus productus cu- 
bus erit. | 
4 Cubus enim numerus «4 cubum 
! BO T, numerum B multiplicans efficiat I* 
I—————À44 dico, I' cubum esse. 

sit enim d »« 4 — 7f. 1 igilur cubus est [prop. 
III]. et quoniam 4 »« 4 -— 4 et 4 »« B — I, erit 
4:B-—.4:I[VII, 17]. et quoniam 4, B cubi sunt, 
4, B similes sunt solidi. itaque inter 4, B duo medii 
proportionales interponuntur numeri (VIII, 19]. quare 
eliam inter 71, I' duo medii proportionales interpo- 
nuntur numeri (VIII, 8]. et cubus est 7f. ergo etiam 
I' cubus est [VIII, 23]; quod erat demonstrandum. 


V. 


S1 eubus numerus numerum aliquem multiplicans 
! y cubum effecerit, etiam numerus 
! ΙΒ multiplieatus cubus erit. 
ι------------- Cubus enim numerus 74 nu- 
d merum aliquem B multiplicans 
cubum I' efficiat. dico, etiam B cubum esse. 

nam sib 4 »«.4-— 7. itaque zZf cubus est [prop. 
III]. et quoniam 4»«€.4-— Zet 4»« B— I, erit 
4A:B-—A4:I' [VII 11]. et quoniam Z, I' cubi sunt, 
similes sunt solidi. itaque inter 7/, I' duo medii 
proportionales interponuntur numeri [VIII, 19]. est 


ἐστιν P. — Prop. ὅ in Vg bis scribitur, secundo loco (V, 9 3) 
sine numero. τὸ δὶς ἐγράφη κατὰ λήϑην τοῦ γραφέως 
V mg. 21. B] supra V. s 4]inras V,. 34. μέν] 
om. g. 25. πεποίηκε Vo Va 95. 27. οὕτως ó V. Z, 
I'] eras. V. 28. ὁμοιοῖ ol φ. n Vo V, 9g,. 4, ri] 
eras. V. 


10 


15 


20 


2b 
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Aoyov ἐμπίπτουσιν ἀριϑμοί. καί ἐστιν ὡς ( 4 xoóg 
τὸν I, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν Β' καὶ τῶν 4“, B ἄρα 
δύο μέσοι ἀνάλογον ἐμπίπτουσιν ἀριϑμοί. καί ἐστι 
κύβος ó 4: κύβος ἄρα ἐστὶ καὶ ὁ Β' ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


S. 

Ἐὰν ἀριϑμὸς ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας xv- 
βον ποιῇ, καὶ αὐτὸς κύβος ἔσται. 

᾿Δριϑμὸς γὰρ ὁ 4 ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας κύβον 
τὸν B ποιείτω" λέγω, ὅτι καὶ ὁ 4 κύβος ἐστίν. 

Ὁ γὰρ 4 τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν Γ' ποιείτω. 
ἐπεὶ οὖν ὃ A4 ἑαυτὸν μὲν πολλαπλασιάσας τὸν B πε- 
ποίηκεν, τὸν δὲ Βὶ πολλαπλασιάσας τὸν Γ πεποίηκεν, 
ὁ Γ ἄρα κύβος ἐστίν. καὶ ἐπεὶ ὃ 4 ἑαυτὸν πολλα- 
πλασιάσας τὸν B πεποίηκεν, ὃ Α ἄρα τὸν B μετρεῖ 
κατὰ τὰς ἐν αὑτῷ μονάδας. μετρεῖ δὲ καὶ ἡ μονὰς 
τὸν Α κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας. ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 
μονὰς πρὸς τὸν Α, οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν B. καὶ ἐπεὶ 
ὁ 4 τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν Γ πεποίηκεν, ὃ B ἄρα 
τὸν Γ μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ .4 μονάδας. μετρεῖ δὲ 
καὶ ἡ μονὰς τὸν Α κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας. ἔστιν 
ἄρα ὡς ἡ μονὰς πρὸς τὸν 4, οὕτως ὃ Β πρὸς τὸν Γ. 
ἀλλ᾽ ὡς ἡ μονὰς πρὸς τὸν 4, οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν B: 
καὶ ὡς ἄρα ὃ .4 πρὸς τὸν B, ὁ B πρὸς τὸν I. καὶ 
ἐπεὶ οἱ B, I' κύβοι εἰσίν, ὅμοιοι στερεοί εἰσιν. τῶν 
B, Γ ἄρα δύο μέσοι ἀνάλογόν εἰσιν ἀριϑμοί. καί 


1. καί ἐστιν — 8: ἀριϑμοί] mg. m. 2 V; in textu ὥστε 
καὶ τῶν 4d, Γ' δύο μέσοι ἀνάλογον ἐμπεσοῦνται ἀριϑμοί, sed 
delet. V. 2. ἄρα] ἔτι φ. 3. ἐμπίπτουσιν ἀριϑμοὶ ἀνάλο- 
γον BVg, V, g,. ἐστιν P. 4. 4] eras. V. κύβος] m. 
2 B. ἐστί) om. Vo, ἐστίν ,. B| eras. V. 6. ς΄] 
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autem 2/:1'z 4.: B. ilaque etiam inter 4, B duo 
medii proportionales interponuntur numeri [VIII, 8]. 
et cubus est 44. ergo etiam B cubus est [VIII, 23]; 
quod erat demonstrandum. 


VI. 


Si numerus se ipsum multiplicans cubum effecerit, 
et ipse cubus erit. 

Numerus enim .4 se ipsum multiplicans efficiat 
eubum B. dico, etiam 44 eubum esse. 

sib enim 4 »« B — I: iam quoniam 4 »« 4 — B 
id et 4 »« B— Γ, Γ cubusest. et quo- 
I— — ——'8 miam 4 »« 4 — B, 4 numerum B se- 
T eundum unitates suas metitur. uerum 
eliam unitas numerum .4 secundum unitates ipsius 
melitur. itaque 1:44 — 4: B. et quoniam “4 »« B — I, 
B numerum I'secundum unitates numeri 4 metitur. 
uerum eliam unitas numerum 4΄ secundum unitates 
ipsius metitur. itaque 1:.4 — B:I. sed 

1:3 — 4A: B. 

quare etiam 4: B — B :'I: et quoniam B, Γ cubi 
sunt, similes sunt solidi. itaque inter B, I' duo medii 
proportionales sunt numeri [VIIT, 19]. est autem 


eic V g. 11. πεποίηκε Vg. 18. ἐστί V g. ἑαυτὸν μέν 
BY g. 14. πεποίηκε Vg ὃ 4 ἄρα — 99: οὕτως ὁ 4 
πρὸς τὸν B] P, τὸν δὲ B  χολλαπλασιάσας τὸν Τ' πεποίηκεν 
Theon (BV φ). 29. B] in ras. P. 28. καί] om. BVg. 
ó B] supra g. 24. εἶσι V φ. 26. B, ΓῚ 4, B P. 


350 EZTOIXEION ϑ΄. 


ἐστιν ὡς ὃ B πρὸς τὸν I, ὃ 4 πρὸς τὸν B. καὶ τῶν 
4, B ἄρα δύο μέσοι ἀνάλογόν εἰσιν ἀριϑμοί. καί 
ἐστι κέβος 6 B: κύβος ἄρα ἐστὶ καὶ ὃ 4 ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 

b ξ΄. 

Ἐὰν σύνϑετος ἀριϑμὸς ἀριϑμόν τινα πολ- 
λαπλαδσιάσας ποιῇ τινα, ὁ γενόμενος στερεὸς 
ἔσται. 

Σύνϑετος γὰρ ἀριϑμὸς ὁ 4 ἀριϑμόν τινα τὸν B 

10 πολλαπλασιάσας τὸν I' ποιείτω" λέγω, ὅτι ὁ Γ' στε- 
θεός ἐστιν. 

"Ems γὰρ ὃ 4 σύνϑετός ἐστιν, ὑπὸ ἀριϑμοῦ τι- 
vog μετρηϑήσεται. μετρείσϑω ὑπὸ τοῦ 4, καὶ ὁσάκις 
ὁ 2 τὸν 4 μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ 

18 Ε. ἐπεὶ οὖν ὃ 4 τὸν Α μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ Ε 
μονάδας, ὃ E ἄρα τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν Α πε- 
ποίηκεν. καὶ ἐπεὶ ὃ Α τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν Γ 
πεποίηκεν, ὃ δὲ 4 ἐστιν ὁ ἐκ τῶν A, E, ὃ ἄρα ἐκ τῶν 
4, E τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν Γ' πεποέηκεν. ὃ I 

20 ἄρα στερεός ἐστιν, πλευραὶ δὲ αὐτοῦ εἰσιν οἵ 4, E, B 
ὕπερ ἔδει δεῖξαι. . 

η΄. 

Ἐὰν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς 
ἀνάλογον ὦσιν, ὃ μὲν τρίτος ἀπὸ τῆς μονάδος 

26 τετράγωνος ἔσται καὶ οἱ ἕνα διαλείποντες. ὃ 
δὲ τέταρτος κύβος καὶ οἱ δύο διαλείποντες 


1. οὕτως ὁ 4 BVg. 8. ἐστιν P. κύβος] (alt.) om. φ. 
ἐστίν P. 1. ἐπεὶ ovy» — 16: μονάδας] om. Vg. [16. πε- 
ποίημε Vg. 18. 6] (alt.) om. BV g. 19. Post πεποίηκεν 
add. p, VB mg. m. 2: καὶ (om. B) à B ἄρα (ἔτι g) τὸν ἐκ τῶν 
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B:I'-—4:B. quare etiam inter 4, B duo medii 
proportionales sunt [VIII, 8]. et cubus est B. quare 
eliam .4 cubus est; quod erat demonstrandum. 


VII. 


Si compositus numerus numerum aliquem multi- 
plieans alium aliquem effecerit, numerus productus 
solidus erit. 

E— — —314 Compositus enim numerus Z4 
I——3 B numerum aliquem B multiplicans 
— — — ——J4I' gumerum Γ᾽ efficiat. dico, nume- 
4——1 E |! rum I' solidum esse. 

nam quoniam .4 compositus est, numerus aliquis 
eum melietur. metiatur numerus z/, et quolies Ζ΄ 
numerum .4 metitur, tot unitates sini in E. iam 
quoniam 4 numerum .4 secundum unitates numeri 
E meütur, erit E 2« 4 — 4 [VII def. 15]. et quo- 
niam 4 »« B — I, et 4 — 4 »« E, erii 

4 ExB--I. 
ergo Γ᾽ solidus est, latera autem eius sunt 44, E, B; 
quod erat demonstrandum. 


M 
Li 


VIII. 


Si quotlibe& numeri inde ab unitate deinceps pro- 
pertionales sunt, tertius ab unitate quadratus erit et 


1) Nam 4: e y —9: B, siue (VII, 13) 
:y—:12——m1: 
tum ἃ. VIII, 23. 


4, E πολλαπλασιάσας τὸν A (τὸν A om. PE τὸν Τ' πεποίηκεν. 
90. ἐστι Υ͂ ,4]e cor. V. E]om. B. 26. ἔσται] ἐστι 
BVg δ] πάντες, 0 BV g. 
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πάντες, 0 δὲ ἕβδομος κύβος ἅμα καὶ τετράγω- 
νος καὶ οἱ πέντε διαλείποντες. 
Ἔστωσαν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ξξῆς 
ἀνάλογον οἵ 4, B, I', 4, E, Ζ' λέγω, ἔτι ὃ μὲν 
ὅ τρίτος ἀπὸ τῆς μονάδος ὁ Β τετράγωνός. ἐστι καὶ 
oí ἕνα διαλείποντες πάντες, ὃ δὲ τέταρτος ὁ Γ κύ- 
Bog καὶ οἱ δύο διαλείποντες πάντες, ὃ δὲ ἕβδομος 
ὁ Ζ κύβος ἅμα καὶ τετράγωνος καὶ οἱ πέντε διαλεί- 
ποντὲς πάντες. 

10 Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς ἡ μονὰς πρὸς τὸν 4, οὕτως ὃ 
A4 πρὸς τὸν B, ἰσάκις ἄρα ἡ μονὰς τὸν A4 ἀριϑμὸν 
μετρεῖ καὶ ὁ 4 τὸν B. ἡ δὲ μονὰς τὸν Α' ἀριϑμὸν 
μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδαξ᾽ καὶ ὁ 4 ἄρα τὸν 
B μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ 4 μονάδας. Ó 4 ἄρα ἕαυ- 

16 τὸν πολλαπλασιάσας τὸν DB πεποίηκεν᾽ τετράγωνος 
ἄρα ἐστὶν ὁ B. καὶ ἐπεὶ οἱ B, DI, 4 ἑξῆς ἀνάλογόν 
εἶσιν, ( δὲ B τετράγωνός ἐστιν, καὶ ὃ 4 ἄρα τετρά- 
γωνός ἐστιν. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὃ Z τετράγωνός 
ἐστιν. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ οὗ ἕνα διαλείποντες 

20 πάντες τετράγωνοί εἰσιν. λέγω δή, ὅτι καὶ ὁ τέταρτος 
ἀπὸ τῆς μονάδος ὃ Γ κύβος ἐστὶ καὶ oí δύο διαλεί- 
ποντὲς πάντες. ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς ἡ μονὰς πρὸς τὸν 
4, οὕτως ὁ Β πρὸς τὸν Γ, ἰσάκις ἄρα ἡ μονὰς τὸν 
4 ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ ὃ B τὸν I. ἡ δὲ μονὰς τὸν A4 

35 ἀριϑμὸν μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ .4 μονάδας" καὶ ὁ B 


1. πάντες) om. BV g. 9. διαλείποντες πάντες BV g. 
4. ὅτι] om. Vg. 6. πάντες] om. BV g. T. πάντες] om. g. 
9. ἅπαντες V g. 12. ἀρυϑμόν] om. BVg. 14. vo 4] 
αὐτῷ g. 15. πεποίηκε V et -xe in ras. g. 17. ἐστι 
PV g. 18. ἐστι V. διὰ τώ — 19: ἐστιν] om. g. 20. 
πάντες} om. ΒΥ͂φ. εἰσι Vg. 21. ἐστίν P. 925. và 4] 


αὐτῶ g. 
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ilem, qui!) uno loco distant, quartus autem cubus et 
item omnes, quicunque duobus locis distant, septi- 
mus uero simul et cubus et quadratus et item, qui 
quinque locis distant. 

Sint quotlibet numeri inde ab unitate deinceps 


4i i proportionales 44, B, Γ, Z1, E, 
Bi—————4À Z. dico, tertium ab unitate B 
T— —————4 quadratum esse et item omnes, 
----.-.-., quicunque uno loco distent, quar- 
E——— —., tum autem I' cubum et item 


I————————————————4 ommes, quieunque duobus locis 

distent, septimum uero Z si- 
mul et cubum et quadratum et item omnes, qui- 
cunque quinque locis distent. nam quoniam est 
1:.4 — 4: B, unitas numerum 4 et .4 numerum B 
aequaliter metitur [VII def. 20]. sed unitas numerum 
ΑΙ secundum unitates ipsius metitur. quare eliam 4 
numerum B secundum unitates numeri 44 metitur. 
itaque [VII def. 15] 4»5« .4 — B. ergo B quadratus 
est. et quoniam B, Γ, 4 deinceps proportionales sunt, 
et B quadratus est, etiam 7/ quadratus est [VIII, 22]. 
eadem de causa etiam Z quadratus est. similiter 
demonstrabimus, etiam omnes, quicunque uno loco 
distent, quadratos esse. iam dico, quartum ab uni- 
tate I' cubum esse et item omnes, quicunque duobus 
locis distent. nam quoniam est 1:44 -— B: Γ, un- 
las numerum 4 et B numerum Γ΄ aequaliter metitur. 


1) Cum πάντες post διαλείποντες [acilime  intercidere 
potuerit, nec in hoc uocabulo uel omittendo uel ponendo con- 
stans sib codicum P et Theoninorum consensus aut dissensus, 
fortasse πάντες ubique recipiendum. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. Τί. "S 
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ἄρα τὸν Γ μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ .4 μονάδαρ' ὃ Α 
ἄρα τὸν Β πολλαπλασιάσας τὸν Γ πεποίηκεν. ἐπεὶ οὖν 
ὁ 4 ἑαυτὸν μὲν πολλαπλασιάσας τὸν B πεποίηκεν, 
τὸν δὲ Β πολλαπλασιάσας τὸν Γ πεποίηκεν, κύβος ἄρα 
5 ἐστὶν ὁ I. καὶ ἐπεὶ οἵ I, 4, E, Z ἑξῆς ἀνάλογόν 
εἰσιν, ὁ δὲ Γ κύβος ἐστίν, καὶ ὁ Ζ ἄρα κύβος ἐστίν. 
ἐδείχϑη δὲ καὶ τετράγωνος ὃ ἄρα ἕβδομος ἀπὸ τῆς 
μονάδος κύβος τέ ἐστι καὶ τετράγωνος. ὁμοίως δὴ 
δείξομεν. ὅτι καὶ oí πέντε διαλείποντες πάντες κύβοι 
10 τέ εἰσι καὶ τετράγωνοι" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


9'. 

Ἐὰν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἑξῆς κατὰ τὸ 
συνεχὲς ἀριϑμοὶ ἀνάλογον ὦσιν, ὁ δὲ μετὰ τὴν 
μονάδα τετράγωνος n, καὶ οἵ λοιποὶ πάντες τε- 

15 τράγωνοι ἔδονται. καὶ ἐὰν ó μετὰ τὴν μονάδα 
κύβος 7, καὶ oí λοιποὶ πάντες κύβοι ἔσονται. 

Ἔστωσαν ἀπὸ μονάδος ἑξῆς ἀνάλογον ὁσοιδηποτ- 
οὖν ἀριϑμοὶ οἱ 4, B, Γ, 4, E, Z, ὃ δὲ μετὰ τὴν 


[-------------- -΄ ——————4E Ζ 
MENS 
μονάδα ὃ 44 τετράγωνος ἔστω λέγω, ὅτι xal οἵ λοι- 
90 ποὶ πάντες τετράγωνοι ἔσονται. 
Ὅτι μὲν οὖν ὁ τρίτος ἀπὸ τῆς μονάδος ὁ Β τε- 
τράγωνός ἐστι καὶ oí ἕνα διαπλείποντες πάντες, δέ- 


1. τῷ 4] αὐτῷ, supra scr. 4 q«. 8. μέν] om. P. πε- 
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unitas autem numerum .;4 secundum unitales numeri 
.4 metitur. quare etiam B numerum I' secundum 
unitates numeri 4 melitur. itaque 4 »« B — I: iam 
quoniam 44 »« 4 — B ei 4 »« B — D, I' cubus est. 
et quoniam I, 4, E, Z deinceps proportionales sunt, 
et I'cubus est, etiam Z cubus est [ὙΠ], 25]. de- 
monsirauimus autem, eundem etiam quadratum esse. 
ergo septimus ab unitate et cubus et quadratus est. 
similiter demonstrabimus, eliam omnes, quicunque 
quinque locis distent, ei cubos et quadratos esse; 
quod erat demonstrandum. 


IX. 

ΟῚ quotlibet numeri deinceps in proportione con- 
iinua proportionales sunt inde ab unitate, et unitati 
proximus quadratus est, etiam reliqui omnes quadrati 
erunt. et si proximus unitali cubus est, eliam reliqui 
omnes cubi erunt. 

Sint quotlibet numeri inde ab unitate deinceps 
proportionales 44, B, I, 24, E, Z, ei unitati proximus 
.4 quadratus sit. dico, etiam reliquos omnes quadratos 
esse. lertium quidem ab unitate B quadratum esse 
el omnes, qui uno loco distent, demonstratum. est 
(prop. VIII]. dico, etiam reliquos omnes quadratos esse. 


1) Et similiter de omnibus, qui duobus locis distant, quod 
uix opus est, ut cum Augusto diserte addamus. 


σοΐίηκε Vg. 4. πεποίηκε V g. 6. éovív] (prius) ἐστί V φ. 
7. καί] om. g. 8. vé] suprà m. 1 P. ἐστιν P. δή] in 


ras. P; δέ g. 10. cé] om. P. εἶσιν P. 19. ἑξῆς κατὰ 
τὸ συνεχὲς ἀριϑμοί] ἀριϑμοὶ ἑξῆς Theon (ΒΥ͂ φ. 17. ὁσοιδη- 
zoro9v|] PBV φ; ὁποσοιοῦν edd. 21. B] δεύτερος V, del. et 
ins. β m. 2; f δεύτερος φ. 

SS 
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δεικται λέγω [δή], ὅτι καὶ οἵ λοιποὶ πάντες τετράγω- 
voí εἰσιν. ἐπεὶ γὰρ οἱ 4, B, Γ ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν, 
καί ἐστιν ὁ A4 τετράγωνος, καὶ ὁ Γ' [ἄρα] τετράγωνος 
ἐστιν. πάλιν, ἐπεὶ [καὶ] o( B, DL, 4 ἑξῆς ἀνάλογόν 

ὅ εἰσιν, καί ἐστιν ὃ B τετράγωνος, καὶ ὁ 4 [ἄρα] τε- 
τράγωνός ἐστιν. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ οἵ λοι- 
ποὶ πάντες τετράγωνοί εἰσιν. 

AAA δὴ ἔστω ὃ 4 κύβος" λέγω, ὅτι καὶ οἵ λοι- 
ποὶ πάντες κύβοι εἰσίν. 

10 Ὅτι μὲν οὖν ὁ τέταρτος ἀπὸ τῆς μονάδος ὁ Γ κύ- 
poc ἐστὶ καὶ oí δύο διαλείποντες πάντες, δέδεικται" 
λέγω [δή], ὅτι καὶ oi λοιποὶ πάντες κύβοι εἰσίν. ἐπεὶ 
γάρ ἐστιν ὡς ἡ μονὰς πρὸς τὸν A, οὕτως ὁ 4 πρὸς 
τὸν B, ἰσάκις ἄρα ἡ μονὰς τὸν Α μετρεῖ καὶ ὃ 4 τὸν 

15 B. ἡ δὲ μονὰς τὸν A4 μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μο- 
νάδας᾽ καὶ ὁ 4 ἄρα τὸν B μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν αὑτῷ 
μονάδας᾽ ὃ. Α΄, ἄρα ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν B 
πεποίηκεν. καί ἐστιν ὁ Α κύβος. ἐὰν δὲ κύβος ἀριϑ- 
μὸς ἑαυτὲν πολλαπλασιάσας ποιῇ τινα, Ó γενόμενος 

20 κύβος ἐστίν: καὶ ὁ B ἄρα κύβος ἐστίν. καὶ ἐπεὶ τέδ- 
σαρες ἀριϑμοὶ οἵ 4, B, Γ, 4 ἕξῆς ἀνάλογόν εἰσιν, 
καί ἐστιν ὁ 4 κύβος, καὶ ὃ 4 ἄρα κύβος ἐστίν. δια 
τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὃ E κύβος ἐστίν, καὶ ὁμοίως οἵ λοι- 
ποὶ πάντες κύβοι εἰσίν ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

26 | ι΄. 

E&v ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ [ξξῆ-ς] 


1. δή] om. P. ἃ. εἰσιν] (alt) εἶσι Vg. 8. τετράγωνος" 
καὶ ὁ Τ' ἄρα] mg. p. ἄρα] om. P. 4. ἐστίν] P et V sed ν 
delet.; éozw g. | xat|om.P.  b.sícw]-vdelet. V. — 4]eras. V. 
ρα] om. P. 19. δὴ} om. P. τ. Bi B μετρεῖ Vg. — &y] 
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nam quoniam 4, B, I' deinceps proportionales sunt, et 4 
quadratus est, etiam I' quadratus est [VIII, 22]. rur- 
sus quoniam B, I, 4 deinceps proportionales sunt, et 
B quadratus est, etiam Ζ quadratus est [VIII, 22]. 
siftiliter demonstrabimus, etiam reliquos omnes qua- 
draios esse. 

ab rursus 44 cubus sit. dico, etiam reliquos omnes 
cubos esse. 

quartum quidem ab unitate I' cubum esse et item 
omnes, qui duobus locis distent, demonstratum est 
[prop. VIII]. dico, etiam reliquos omnes cubos esse. 

nam quoniam est 1 : 4 — 44: B, unitas numerum 4 
el 4 numerum B aequaliter metitur. unitas autem 
numerum .4 secundum unitates ipsius metitur. quare 
eliam 44 numerum B secundum unitates suas metitur. 
ilaque 4 »« 4 — B. et 4 cubus est. sin cubus nu- 
merus se ipsum multiplicans numerum aliquem effi- 
cit, numerus productus cubus est [prop. III]. ergo 
eliam B cubus est. et quoniam quattuor numeri 4, 
B, Γ, 4 deinceps proportionales sunt, et 44 cubus est, 
eliam 4 cubus est [VIIT, 22]. eadem de causa etiam 
E cubus est, et similiter reliqui omnes cubi suni; 
quod erai demonstrandum. 


X.. 
Si quotlibet numeri &b unitate deinceps proportio- 


ἐν τῷ Vg. 16. καὶ ὁ 4 — 17: μονάδας] mg. m. 1 P. 
16. αὑτῷ 4 Supra scr. αὐτῷ V; τῷ αὐτῷ 18. πεποίηκε 
Υφ. ὡς ὃ P, sed corr. m. 1. Ὁ, ἐστί Vg καὶ ὃ 
Β ἄρα ΜΝ ἐστίν] om. P. ἐστί V g. ^al εἶσι V o. 22.- 
ἐστίν} (alt.) ἐστί Vg. 28. ἐστί Vq. 34. ὅπερ] 0- 1n ras. φ. 
26. ἑξῆς] om. P. 
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ἀνάλογον ὦσιν, ὃ δὲ μετὰ τὴν μανάδα μὴ T 
τετράγωνος, οὐδ᾽ ἄλλος οὐδεὶς τετράγωνος 
ἔσται χωρὶς τοῦ τρίτου ἀπὸ τῆς μονάδος καὶ 
τῶν ἕνα διαλειπόντων πάντων. καὶ ἐὰν ὁ μετὰ 
τὴν μονάδα κύβος μὴ ἧ, οὐδὲ ἄλλος οὐδεὶς πύ- 
βος ἔσται χωρὶς τοῦ τετάρτου ἀπὸ τῆς μονά- 
δος καὶ τῶν δύο διαλειπόντων πάντων. 

Ἔστωσαν ἀπὸ μονάδος ἕξῆς ἀνάλογον ὁσοιδη- 
ποτοῦν ἀριϑμοὶ οἵ 4, B, I', 4, E, Z, ὃ δὲ μετὰ τὴν 
μονάδα ὁ .4 μη ἔστω τετράγωνος" λέγω, ὅτι οὐδὲ 
ἄλλος οὐδεὶς τετράγωνος ἔσται χωρὶς τοῦ τρίτου ἀπὸ 
τὴς μονάδος [καὶ τῶν ἕνα διαλειπόντων]. 

Εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω ὃ Γ' τετράγωνος. ἔστι δὲ 
καὶ ὃ B τετράγωνος" οἱ Βι Γ᾽ ἄρα πρὸς ἀλλήλους 
λόγον ἔχουσιν, ὃν “ετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τδερά- 
yovov ἀριϑμόν. καί ἐστιν ὡς ὃ B πρὸς τὸν I', ὁ 
Α πρὸς τὸν B: oí 4, B ἄρα πρὸς ἀλλήλους λόγον 
ἔχουσιν, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον 
ἀριϑμόν: ὥστε οἱ 4, B. ὅμοιοι ἐπίπεδοί εἰσιν. καί 
ἐστι τετράγωνος ὁ B: τετράγωνος ἄρα ἐστὶ καὶ Ó 4 
ὅπερ οὐχ ὑπέκειτο. οὐκ ἄρα ὁ I' τετράγωνός ἐστιν. 
ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι οὐδ᾽ ἄλλος οὐδεὶς τετρά- 
γωνός ἐστι χωρὶς τοῦ τρίτου ἀπὸ τῆς μονάδος καὶ 
τῶν ἕνα διαλειπόντων. 

᾿4λλὰ δὴ μὴ ἔστω ὁ 4 κύβος. λέγω, ὅτι οὐδ᾽ 


8. ἔστωσαν ydo P. ἑξῆς] in ras. φ. ὁσοιδηποτοῦν] P; 
ὁποσοιδηποτοῦν BVqg. 10. ὁ 4] om. Vg. λέγω] ó ὃ Α. λέγω 
V g. 11. χωρίς] πλήν V φ. 12. καὶ τῶν ἕνα διαλειπόντων] 
om. P. 18. ἔστι] ἔστιν P. — 16. πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν m. 
rec. P. 16. ὁ 47 οὕτως 0:4 Β. 17. τόν} om.B. 18. ἀριϑμόν P, 
corr. m. 1. 19. ὥστε --- εἰσιν] in V deleta (εἰσι); om. p. 21. 
ὑπόκειται Vg. 2322. τετράγωνός ἐστι] om. Vg. — 26. οὐδέ V. 
οὐδὲ ἄλλος mg. g. 
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nales sunt, et unitati proximus quadratus non est, ne 
alius quidem ullus quadratus erit praeter tertium ab 
unitaie et omnes, quicunque uno loco distant. et si 
unitati proximus cubus non est, ne alius quidem ullus 
cubus erit praeter quartum ab unitate et omnes, qui- 
cunque duobus locis distant. 

Sint quotlibet numeri ab 


Á | | unitate deinceps proportiona- 
les 4, B, I 4, E, Z, et uni- 

| T iati proximus .4 quadratus 
ERN ne sit. dico, ne alium qui- 


££ dem ullum quadratum esse 
praeter tertiium ab unitate. 

nam si fieri polest, I' quadratus sit. est autem 
eliam B quadratus (prop. VIII]. itaque B, I' inter se 
rationem habent, quam quadratus numerus ad quadra- 
ium numerum. ei esb B:I'— 4: B. itaque 4, B 
inter se rationem habent, quam quadratus numerus 
ad quadratum numerum. quare 44, B similes plani 
sunt [VIIT, 26]. et B quadratus est. itaque etiam .4 
quadratus est. quod est contra hypothesim. ergo I' 
quadratus non est. similiter demonstrabimus, ne alium 
quidem ullum quadratum esse praeter tertium ab uni- 
tate, οὐ quicunque uno loco distent. 
ab ΑΔ cubus ne sil. dico, ne alium quidem ullum 


1) Fortasse lin. 14: of B, Τ' --- 16: ἀριϑμόν et lin. 19: 
ὥστε — εἰσίν spuria sunt. poterat enim uti VIII, 24 melius 
quam VIII, 26 conuersa; efr. p. 360, 7. 
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ἄλλος οὐδεὶς κύβος ἔσται χωρὶς τοῦ τετάρτου ἀπὸ 
τῆς μονάδος καὶ τῶν δύο διαλειπόντων. 

Εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω ὃ 21 κύβος. ἔστι δὲ καὶ 
ὃ Γ κύβορ᾽ τέταρτος γάρ ἐστιν ἀπὸ τῆς μονάδος. καί 
ἐστιν ὡς ὁ Γ πρὸς τὸν 4, ὁ B πρὸς τὸν I" καὶ ὁ 
B ἄρα πρὸς τὸν Γ λόγον ἔχει, ὃν κύβος πρὸς κύβον. 
καί ἐστιν ὃ Γ κύβος" καὶ ὁ B ἄρα κύβος ἐστίν. καὶ 
ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ μονὰς πρὸς τὸν 4, ὁ 4 πρὸς τὸν 
B, ἡ δὲ μονὰς τὸν .4 μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μο- 
νάδας, καὶ ó 4 ἄρα τὸν B μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν αὖ- 
τῷ μονάδας" ὁ Α ἄρα ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας κύβον 
τὸν B πεποίηκεν. ἐὰν δὲ ἀριϑμὸς ἑαυτὸν πολλα- 
πλασιάσας κύβον ποιῇ, καὶ αὐτὸς κύβος ἔσται. κύβος 
ἄρα καὶ ὁ 4’ ὅπερ οὐχ ὑπόκειται. οὐκ ἄρα ὁ 4 
κύβος ἐστίν. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι οὐδ᾽ ἄλλος 
οὐδεὶς κύβος ἐστὶ χωρὶς τοῦ τετάρτου ἀπὸ τῆς μονά- 
δος καὶ τῶν δύο διαλειπόντων᾽ ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


ια΄. 

Ἐὰν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς 
ἀνάλογον ὦσιν, ὃ ἐλάττων τὸν μείξονα μετρεῖ 
κατά τινα τῶν ὑπαρχόντων ἐν τοῖς ἀνάλογον 
ἀριϑμοῖς. 

Ἔστωσαν ἀπὸ μονάδος τῆς 44 ὁποσοιοῦν ἀριϑ- 
μοὶ ἑξῆς ἀνάλογον οἵ B, I', 4, E" λέγω, ὅτι τῶν B, 
Γ, 4, E ὃ ἐλάχιστος ὃ B τὸν E μετρεῖ κατά τινα 
tov I, 4. 

Ἐπεὶ ydo ἐστιν ὡς ἡ 4 μονὰς πρὸς τὸν B, οὔ- 
τῶς ὁ 4 πρὸς τὸν E, ἰσάκις ἄρα ἡ 4 μονὰς τὸν B 


8. ἔστι] -ἰ in ras. V, ἔστιν P. ὅ. τόν] bis om. B. I7] 
(alt. supra g. 6. ἄρα] supra m. 1 P. 7. ἐστί V φ. 8. 
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cubum esse praeter quartum ab unitate, el quicunque 
duobus locis distent. 

nam si fieri polest, sit 41 cubus. est autem etiam 
I'cubus [prop. VIIT]; quartus enim est ab unitate. et 
I': 24 — B:I. quareetiam B ad I' rationem habet, quam 
cubus ad cubum. et I'cubus est. itaque etiam B cubus 
est [VII, 13. VIII, 25]. et quoniam est 1 : 4 — 4: B, 
et unitas numerum 4 secundum unitates ipsius meti- 
tur, eliam “Ἢ numerum B secundum unitales suas me- 
titur. itaque erit 4 »« 4 — B. sin numerus se ipsum 
multiplieans cubum effecerit, et ipse cubus erit [prop. 
VI]. itaque 44 cubus est; quod est contra hypothesim. 
ergo 4, cubus non est. similiter demonstrabimus, ne 
alium quidem ullum cubum esse praeter quartum ab 
unitate, et quicunque duobus locis distent; quod erat 
demonstrandum. 


XI. 


Si quotlibet numeri deinceps proportionales sunt 
ab unitate, minor maiorem secundum aliquem eorum 
metitur, qui inter numeros proportionales exstant. 

Sint quotlibet numeri ab unitate 4 deinceps pro- 
portionales B, I, 4, E. dico, ex numeris B, I, 4, E 
minimum B numerum E secundum aliquem numero- 
rum I, 4 melüri. 

nam quoniam est 4: B — 4: E, 4 unitas nume- 


τόν] om. B. οὕτως ὁ B. 14. καί] supra m. 1 P. 15. 
οὐδέ Vg 90. ἐλάσσων P. 98. ὁποιοιοῦν P; corr. m. rec. 
24. B, Tj (prius) in ras. g. 386. ἐλάσσων Theon (BVg). ὁ] 
e corr. V. 
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ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ ὃ zf τὸν Ε΄ ἐναλλὰξ ἄρα ἐσάκις 

ἡ 4 μονὰς τὸν 4 μετρεῖ καὶ ὁ B τὸν E. ἡ δὲ 4 

μονὰς τὸν 4 μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας" καὶ 

ὃ B ἄρα τὸν E μετρεῖ xarà τὰς ἐν τῷ 4 μονάδας" 

ὅ ὥστε ὃ ἐλάσσων ὁ B τὸν μείξονα τὸν E μετρεῖ κατά 

τινα ἀριϑμὸν τῶν ὑπαρχόντων ἐν τοῖς ἀνάλογον ἀριϑ- 
μοῖς. 

Πόρισμα. 

Καὶ φανερόν, ὅτι ἣν ἔχει τάξιν ὃ μετρῶν ἀπὸ 

10 μονάδος, τὴν αὐτὴν ἔχει καὶ ὁ xc9' ὃν μετρεῖ ἀπὸ 

τοῦ μετρουμένου ἐπὶ τὸ πρὸ αὐτοῦ. --- ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιβ. 

Ἔπν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς 

ἀνάλογον ὦσιν, ὑφ᾽ ὅσων ἂν ὁ ἔσχατος πρώ- 
16 τῶν ἀριϑμῶν μετρῆται, ὑπὸ τῶν αὐτῶν καὶ 
ὁ παρὰ τὴν μονάδα μετρηϑήσεται. 

Ἔστωσαν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιδηποτοῦν ἀριϑμοὶ 
ἀνάλογον ol 4, B, DL, 41 λέγω, ὅτι ὑφ᾽ ὅσων ἂν 0 
4 πρώτων ἀριϑμῶν μετρῆται, ὑπὸ τῶν αὐτῶν καὶ 

40 ὁ 4 μετρηϑήσεται. 

Μετρείσϑω γὰρ ὁ 4“ ὑπό τινος πρώτου ἀρεϑμοῦ 
vov E" λέγω, ὅτι ὁ E τὸν 4 μετρεῖ. μὴ γάρ᾽ καί 
ἐστιν ὁ E πρῶτος, ἅπας δὲ πρῶτος ἀρυϑμὸς πρὸς 


2. δὲ 4] 06 φ. 4. τῷ 4) αὐτῷ φ. 8. πόρισμα --- 11: 
πρὸ αὐτοῦ} om. Theon (BV). 8. πόρισμα] om. P. 11. 
ἐπὶ τό] scripsi; κατὰ τόν P. αὐτοῦ] scripsi; αὐτοῦ ὡς τὸν 
4 P. 14. 000v] corr. ex ὧν m. rec. P. 15. μϑερεῖται 
B V g. 17. ὁσοιδηποτοῦν BY g. 18. ὑπὸ ὅσω P, » add. 
m. rec. 19. μετρεῖται Vg. 22. τόν] καὶ τόν Ve et, αἱ 
uidetur, B m. rec. μὴ γὰρ μετρείτω ὃ E τὸν A "T'heon 


(B V 9). 


ELEMENTORUM LIBER IX. 263 


rum B οὐ 4) numerum E aequaliter metitur. itaque 
permutando 44 unitas numerum 4 
et B numerüm E aequaliter meti- 
iur [VII, 15]. uerum 4“ unitas 
numerum 47 secundum unitates ip- 
sius metitur. itaque etiam B nu- 
merum E secundum unitates nu- 
meri z/ melitur. ergo minor B maiorem E secundum 
aliquem numerum metitur eorum, qui inter numeros 
proportionales exstant. 


Corollarium. 


Et manifestum est, quem obtineat locum metiens 
ab unitate, eandem etiam eum, secundum quem me- 
liatur, ante eum, quem metiatur, obtinere. — quod erat 
demonstrandum. 


XII. 


8i quotlibei numeri ab unitate deinceps proportio- 
nales sunt, quicunque numeri primi ulüimum metiun- 
tur, üdem étiam unitati proximum metientur. 

Sint quotlibet numeri ab unitate proportionales 


4i ' Zi—— — — ——34 4, B, I, 4. dico, quiceun- 
BI—— —— —1  1—— — —4ÀH que numeri primi nume- 
I'—— ————3 i———3À8 rum 4 metiantur, eosdem 
Ζι-------------- eliam numerum .4 mensu- 
E——3 IOS es8se. 


nam primus numerus E numerum 4 meltiatur. dico, 
E numerunr 44 metiri. nam ne meliatur. et E pri- 
mus esi, omnis autem primus numerus ad omnem 
numerum, quem non metitur, primus est (VII, 291. 
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ἅπαντα, ὃν μὴ μετρεῖ, πρῶτός ἐστιν οἱ E, 4 ἄρα 
πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. καὶ ἐπεὶ ὃ E τὸν 4 
μετρεῖ, μετρείτω αὐτὸν κατὰ τὸν Z: ó E ἄρα τὸν Ζ 
πολλαπλασιάσας τὸν 4, πεποίηκεν. πάλιν, ἐπεὶ Ó Α 
τὸν 4 μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ I' μονάδας, ὃ A4 ἄρα 
τὸν Γ πολλαπλασιάσας τὸν 24 πεποίηκεν. ἀλλὰ μὴν 
καὶ ὁ E τὸν Ζ πολλαπλασιάσας τὸν Z1 πεποίηκεν" ὁ 
ἄρα ἐκ τῶν Α, Γ ἴσος ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν E, Ζ. ἔστιν 
ἄρα ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν E, ὁ Z πρὸς τὸν I. οἱ δὲ 
A, E πρῶτοι, oí δὲ πρῶτοι καὶ ἐλάχιστοι, οἵ δὲ ἐλά- 
χιστοι μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας ἰσάχις 
0 τε ἡγούμενος τὸν ἡγούμενον καὶ ὁ ἑπόμενος τὸν 
ἑπόμενον᾽ μετρεῖ ἄρα ὁ E τὸν I. μετρείτω αὐτὸν 
κατὰ τὸν H: ὃ E ἄρα τὸν Η πολλαπλασιάσας τὸν 
Γ πεποίηκεν. ἀλλὰ μὴν διὰ τὸ πρὸ τούτου καὶ ὁ 
A4 τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν Γ' πεποίηκεν. ὃ ἄρα 
ἐκ τῶν 4. B ἴσος ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν E, H. ἔστιν ἄρα 
ὡς 0 4 πρὸς τὸν E, ὃ H πρὸς τὸν B. o( δὲ A, E 
πρῶτοι, oí δὲ πρῶτοι καὶ ἐλάχιστοι, οἵ δὲ ἐλάχιστοι 
ἀριϑμοὶ μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας αὖ- 
τοῖς ἰσάκις ὅ τε ἡγούμενος τὸν ἡγούμενον καὶ ὁ 
ἑπόμενος τὸν ἑπόμενον μετρεῖ ἄρα ὃ E τὸν B. με- 
τρείτω αὐτὸν κατὰ τὸν Θ' ὃ E ἄρα τὸν O πολλα- 
πλασιάσας τὸν B πεποίηκεν. ἀλλὰ μὴν καὶ ὃ 4 ἕαυ- 
τὸν πολλαπλασιάσας τὸν B πεποίηκεν᾽ ὁ ἄρα ἐκ τῶν 
E, 0 ἴσος ἐστὶ τῷ ἀπὸ τοῦ Α. ἔστιν ἄρα ὡς ὃ E 
πρὸς τὸν 4, ὃ Α πρὸς τὸν O. οἵ δὲ 4, E πρῶτοι, 
of δὲ πρῶτοι καὶ ἐλάχιστοι, οἵ δὲ ἐλάχιστοι μετροῦσι 
τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας ἰσάκις ὅ τε ἡγούμενος 


9. εἶσι Vg. 4. πεποίηκε Vg. 9. οὕτως ὁ 2 B. 10 
oí δὲ ἐλάχιστοι) m. 9 B. 11. τόν] om. B. 12. τε] in ras. φ. 
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itaque E, .4 inter se primi sunt. et quoniam E nu- 
merum 47 melitur, eum secundum Ζ metiatur. itaque 
E»«Z- Z4. rursus quoniam 44 numerum Z2 secun- 
dum unitates numeri I' metitur!), erit 4 »« Γ — 4f. 
uerum E »« Z — Z4. itaque 4»«I'— E»«Z. ita- 
que 4: E — Z:T'[VII, 19]. uerum 4, E primi, primi 
autem etiam minimi [VII, 21], minimi autem eos, qui 
eandem rationem habent, aequaliter metiuntur [VII, 
20], praecedens praecedentem et sequens sequentem. 
ilaque E numerum Γ᾽ metitur. metiatur eum secun- 
dum H. itaque E»« H — I: uerum propter propo- 
sitionem praecedentem etiam 4 »« B — I'[prop. XI 
eorocll] itaque 4»« B — E»«H. quare 
A: E — H: B (VII, 19]. 
uerum 4, E primi, primi autem etiam minimi [VII, 21], 
minimi autem numeri eos, qui eandem rationem habent, 
aequaliter metiuntur [VII, 20], praecedens praeceden- 
iem et sequens sequentem. itaque E numerum B me- 
titur. metiatur eum secundum O0. itaque E»« 0 — B. 
uerum etiam 44 »« 4 — B [prop. VIII]. itaque 
E »« 0 — 4A x A. 

ilaque Ε: 4- 4:60 [VII, 19]. uerum 4, E prini 
sunt, primi autem etiam minimi [VII, 21], minimi 
aulem eos, qui eandem rationem habent, aequaliter 


1) Ex coroll prop. XI, quod omnino necessarium est ad 
definiendum, secundum quotum quisque numerum alium quem- 
piam metiatur. 


ἡγούμενον φ, sed corr. τὸν ἡγούμενον) mg. φ. 18. αὖ- 
τῷ V, sed corr. 20. τόν] in ras. g. 26. ὁ ἄρα] ἔστιν 
ἄρα ὃ Vg. 26. Θ, E B. ἐστί] om. Vg. 397. E, AP. 29. 
ἔχοντας αὐτοῖς Theon (B V 9). 
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τὸν ἡγούμενον καὶ ὁ ἑπόμενος τὸν ἑπόμδνον᾽ μετρεῖ 
ἄρα ὁ E τὸν 4 ὡς ἡγούμενος ἡγούμενον. ἀλλὰ μὴν 
καὶ οὐ μετρεῖ" ὅπερ ἀδύνατον. οὐκ ἄρα οἵ Ε,Α 
πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. σύνϑετοι ἄρα. οἱ δὲ 
σύνϑετοι ὑπὸ [πρώτου] ἀρυϑμοῦ τινος μετροῦνται. 
καὶ ἐπεὶ ὁ E πρῶτος ὑπόκειται. ὁ δὲ πρῶτος ὑπὸ 
ἑτέρου ἀριϑμοῦ οὐ μετροῖται ἢ ὕφ᾽ ἑαυτοῦ, ὁ E ἄρα. 
τοὺς Α΄, E μετρεῖ: ὥστε ὃ E τὸν 4 μετρεῖ. μετρεῖ , 
ὃς καὶ τὸν 4 ὃ E ἄρα τοὺς A4, 4 μετρεῖ. ὁμοίως 
10 δὴ δείξομεν, ὅτι ὑφ᾽ ὅσων ἂν ὁ 4 πρώτων ἀριϑ- 
μῶν μετρῆται, ὑπὸ τῶν αὐτῶν καὶ ὃ 44 μετρηϑήσε- 
ται" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


σι 


4 


ιγ΄. 

Ἐὰν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς 

15 ἀνάλογον ὦσιν, ὁ δὲ μετὰ τὴν μονάδα πρῶ- 

5 e / e 3 3 M » 

τος ἢ: 0 μέγιστος vx ovÓsvog [ἄλλου] μετρη- 

ϑήσεται παρὲξ τῶν ὑπαρχόντων ἐν τοῖς &v«- 
λογον ἀριϑμοῖς. 

Ἔστωσαν ἀπὸ μονά- 


------:“ E! | : . , 
20 E—— ——34 B ILIL——————142 δὸς ὁποσοιοῦν αριϑμο 
iT L-——H ἑξῆς ἀἄναλογον oí A, B, 

e MI 1 4 
[Lud vag T5 4,0 δὲ μετὰ τὴν uo- 


e 


νάδα 0 4 πρῶτος &cvar 
λέγω, ὅτι ὃ μέγιστος αὐτῶν ὁ 4) ὑπ᾽ οὐδενὸς ἄλλου 

26 μετρηϑήσεται παρὲξ τῶν A, B, Γ. 
Εἰ γὰρ δυνατόν, μετρείσϑω ὑπὸ τοῦ E, καὶ ὃ E 


2. ὡς] ὡς ὁφ. τὸν ἡγούμενον BV g. 8. A, E B. 4. εἰοὶ 
Vg. ἄρα’ of δὲ σύνϑετοι) mg. S. 5 πρώτου] om. P. Pos 
μετροῦνται add. V mg. m. 2: oí 4, E ἄρα ὑπὸ πρώτου τινὸς 
ἐριϑμοῦ μετροῦνται: idem B mg. m. 2. 6. καὶ éms/ — T: 
ἑαυτοῦ} m. 2 V.  ". μετρῆται P, corr. m. rec. — 8. Posi 


“ΜΙ Wurm 
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xretiuntur [VII, 20], praecedens praecedentem et se: 
quens sequentem. itaque E numerum 4 metitur, ut 
praecedens praecedentem. uerum etiam non metitur; 
quod fieri non potest. itaque E, 4 inter se primi non 
sunt. ergo compositi. compositos autem numerus ali- 
quis metitur [VII def. 14]. et quoniam suppositum 
est, E primum esse, primum autem nullus alius nu- 
merus metitur praeter ipsum [VII def. 11], E nume- 
ros 4, E melitur. quare E numerum 4 metitur. ue- 
rum eliam ΖΓ numerum melitur!) ergo E numeros 
-4, 44 metitur. similiter demonstrabimus, quicunque 
primi numeri numerum Z/ meliantur, eosdem etiam 
numerum 44 mensuros esse; quod erat demonstrandum. 


XIII. 


Si quollibel numeri ab unitate deinceps proportio- 
nales sunt, et unitati proximus primus est, maximum 
nullus metietur numerus praeter eos, qui inter pro- 
portionales exstant. 

Sint quotlibet numeri ab unitate deinceps propor- 
tionales 4, B, I; 241, ei unitati proximus 4 primus 
Sit. dico, maximum eorum Z/ nullos alios mensuros 
esse praeler 4, B, I: 

nam si fieri potest, metiatur numerus E, neu E 


1) Propter expositionis genus (p. 362, 22) uerba lin. 8: 
petosé δὲ xol — 9: μετρεῖ superuacua sunt, et fortasse sub- 
ditiua. 


ὥστε add. καί in ras B. 9. καί] supra g. — 44] (alt.) in 
rag. V. 11. μετρεῖται V φ. 16. ἄλλου] om. P. 
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μηδενὶ τῶν 4, B, I' ἔστω ὃ αὐτός. φανερὸν δή, ὅτι 
o E πρῶτος οὔκ ἐστιν. εἰ γὰρ ὁ E πρῶτός ἐστι καὶ 
μετρεῖ τὸν 4, καὶ τὸν 44 μετρήσει πρῶτον ὄντα μὴ 
ὧν αὐτῷ ὁ αὐτός" ὅπερ ἐστὴν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα ὃ 
5 E πρῶτός ἐστιν. σύνϑετος ἄρα. πᾶς δὲ σύνϑετος 
ἀριϑμὸς ὑπὸ πρώτου τινὸς ἀριϑμοῦ μετρεῖται" ὃ E 
ἄρα ὑπὸ πρώτου τινὸς ἀριϑμοῦ μετρεῖται. λέγω δύ, 
ὅτι ὑπ᾽ οὐδενὸς ἄλλου πρώτου μετρηϑήσεται πλὴν 
τοῦ 4. εἰ γὰρ v9 ἑτέρου μετρεῖται ( E, ὁ δὲ E 
10 τὸν 4) μετρεῖ, κἀκεῖνος ἄρα τὸν 4 μετρήσει" ὥστε 
καὶ τὸν .4 μετρήσει πρῶτον ὄντα μὴ ὧν αὐτῷ ὁ 
αὐτός" ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. ὁ 4 ἄρα τὸν E μετρεῖ. 
καὶ ἐπεὶ ὁ E τὸν 44 μετρεῖ, μετρείτω αὐτὸν κατὰ 
τὸν Z. λέγω, ὅτι ὁ Z οὐδενὶ τῶν 4, Β, Γ' ἐστιν 
16 ὁ αὐτός. εἰ γὰρ ὃ Ζ ἕνὶ τῶν A,B,I' ἐστιν ὁ 
αὐτὸς καὶ μετρεῖ τὸν 4] κατὰ τὸν E, καὶ εἷς ἄρα 
τῶν Α, B, Γ' τὸν 4 μετρεῖ κατὰ τὸν E. ἀλλὰ εἷς 
τῶν 4, B, Γ τὸν 4 μετρεῖ κατά τινα τῶν 4, B,T* 
καὶ ὃ E ἄρα ἑνὶ τῶν 4, B, Γ ἐστιν ó αὐτός" ὅπερ 
90 οὐχ ὑπόκειται. οὐκ ἄρα ὁ Ζ ἑνὶ vOv A4, B,I' ἐστιν 
ὃ αὐτός. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι μετρεῖται ὃ Ζ 
ὑπὸ τοῖ 4, δεικνύντες πάλιν, ὅτι ὁ Ζ οὔκ ἐστι πρῶ- 
τος. εἰ γάρ, καὶ μετρεῖ τὸν Z1, καὶ τὸν Α΄ μετρήσει 
πρῶτον ὄντα μὴ ὧν αὐτῷ ὁ αὐτός" ὕπερ ἐστὴὲν ἀδύ: 


, 32. ἐστι] ἐστιν P. 8. μή] καὶ μή φ. b. ἐστι Ve. 
απας B. 6. ὁ E ἄρα — 1: μετρεῖται] om. BV g. 7. δη] 


om. Vg. 8. πλήν] e corr. V. 10. μετρεῖ] om. Vg. 
18. καί] m. 2 V. αὐτῶν «, sed corr. 15. εἰ γάρ — 16: 
αὐτός m. rec. B. 21. ὅτι — 22: πάλιν] mg. m. 2 B. 93. 


ὅτι] ὅτι οὔκ ἐστι BVg. ὃ Z -- 238: τὸν 4] m. 2 V. 8 
οὔκ ἐστι] om. B Vg. 28. ei γάρ] εἰ γάρ ἐστι πρῶτος BY. 
idem g in mg. 94. ἐστίνλ om. V q. 
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uli numerorum 4, B, I' aequalis sit. manifestum est 
igitur, E primum non esse. nam si E primus est et 
numerum Z/ melitur, etiam numerum .4 metietur [prop. 
XII], qui primus est, quamquam ei aequalis non est; 
quod fieri non polest. itaque E primus non est. com- 
positus igitur. quemuis autem numerum compositum 
primus aliquis numerus metitur [VII, 32]. itaque 
numerum E primus aliquis numerus metitur. dico, 
nulum alium E numerum meliri praeter 2.4. nam 
$i alius numerum E metitur, E autem numerum 
4 metitur, ille quoque numerum Z/ meüietur. quare 
eiiam numerum .4 melietur, qui primus est [prop. 
XII], quamquam ei aequalis non est!); quod fieri 
non potest. itaque ^4 numerum Εἰ metitur. et quo- 
niam E numerum Z1 metitur, secundum Z metia- 
tur. dico, Z nulli numerorum 4, B, I' aequalem esse. 
nam si Z alicui numerorum 44, B, I' aequalis est, et 
numerum Z/ secundum E metitur, eiiam aliquis nu- 
merorum 44, B, I' numerum zf secundum E metitur. 
uerum quiuis numerorum .4, B, I' numerum 41 secun- 
dum aliquem numerorum 4, B, Γ᾽ metitur [prop. XI]. 
quare E alicui numerorum .4, B, I' aequalis est; quod 
est contra hypothesim. ergo Z nulli numerorum Δ, 
B, I'aequalis est. similiter demonstrabimus, nume- 
rum 44 numerum Z melirij rursus demonstrantes, nu- 
merum Z primum non esse. nam si primus est et 
numerum 47 metitur, etiam .4 metietur [prop.. XII], 
qui primus est, quamquam ei aequalis non est; quod 


1) Nam si numerus numeros E, 41 metiens alicui numero- 
rum 4, B, I'aequalis esset, constaret propositum. idem de 
p. 370, 8 dicendum. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. Yi. S 
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νατον᾽ οὐκ ἄρα πρῶτός ἐστιν ὁ Z' σύνθετος ἄρα. 
ἅπας δὲ σύνϑετος ἀριϑμὸς ὑπὸ πρώτου τινὸς ἀριϑ- 
μοῦ μετρεῖται᾽ ὁ Ζ ἄρα ὑπὸ πρώτου τινὸς ἀριϑμοῦ 
μετρεῖται. λέγω δή, ὅτι ὑφ’ ἑτέρου πρώτου οὐ με- 
τρηϑήσεται πλὴν τοῦ .4. εἰ γὰρ ἕτερός τις πρῶτος 
τὸν Ζ μετρεῖ, ὁ δὲ Ζ τὸν 4 μετρεῖ, κἀκεῖνος ἄρα 
τὸν Zi μετρήσει" ὥστε καὶ τὸν Α μετρήσει πρῶτον 
ὄντα μὴ ὧν αὐτῷ ὁ αὐτός" ὕπερ ἐστὶν ἀδύνατον. 
ὁ 4 ἄρα τὸν Z μετρεῖ. καὶ ἐπεὶ ὁ E τὸν 4 μετρεῖ 
κατὰ τὸν Ζ, ὁ E ἄρα τὸν Z πολλαπλασιάσας τὸν 4 
πεποίηκεν. ἀλλὰ μὴν καὶ ὁ 4 τὸν Γ πολλαπλασιάσας 
τὸν 44 πεποίηκεν᾽ ὃ ἄρα ἐκ τῶν Α, I' ἴσος ἐστὶ τῷ 
ἐκ τῶν E, Z. ἀνάλογον ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν 
E, οὕτως ὃ Ζ πρὸς τὸν I. ὁ δὲ A4 τὸν E μετρεῖ" 
καὶ ὃ Ζ ἄρα τὸν Γ' μετρεῖ. μετρείτω αὐτὸν κατὰ 
τὸν H. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι ὁ H οὐδενὶ τῶν 
A, Β ἐστιν ὁ αὐτός, καὶ ὅτι μετρεῖται ὑπὸ τοῦ A. 
καὶ ἐπεὶ ὃ Ζ τὸν Γ' μετρεῖ κατὰ τὸν Η, ὃ Ζ ἄρα 
τὸν Η πολλαπλασιάσας τὸν Γ' πεποίηκεν. ἀλλὰ μὴν 
καὶ ὃ .4 τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν Γ᾽ πεποίηκεν" 
ὁ «ga ἐκ τῶν 4, B ἴσος ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν Z, Η. ἀνα: 
λογον ἄρα ὡς ὁ Α πρὸς τὸν Ζ, ὁ H πρὸς τὸν B. 
μετρεῖ δὲ ὃ .4 τὸν Ζ' μετρεῖ ἄρα καὶ ὁ H τὸν B. 
μετρείτω αὐτὸν κατὰ τὸν O. ὁμοίως δὴ δείξομεν, 
ὅτι ὁ Θ τῷ Α οὐκ ἔστιν Ó αὐτός. καὶ ἐπεὶ ὁ Η τὸν 
B μετρεῖ κατὰ τὸν Θ, ὃ H ἄρα τὸν Θ πολλαπλασιάσας 
τὸν B πεποίηκεν. ἀλλὰ μὴν καὶ ὃ 44 ἑαυτὸν πολ- 


€ — 


2. ἅπας δέ — 8: μετρεῖται) om. Theon (BV). 8. ὁ Ζ 
ἄρα ὑπὸ πρώτου] ὁ ἄρα Ζ ὑπὸ πρώτου Vg; ὑπὸ πρώτου 
ἄρα B. Α. v] insert. m. 1 B. 6. δέ Z] corr. ex Z ἄρα 
m. 2 V. Z] in ras. P. 41 in ras. P. 7. 4] seq. ras. 
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fieri non potest. ergo Z primus non est. compositus 
igitur. quemuis aulem numerum compositum primus 
aliquis numerus metitur [VIT, 32]. itaque numerum 
Z primus aliquis numerus metitur. dico, nullum alium 
eum metiri praeter 44. nam si alius numerus primus 
numerum Z melitur, ei Z numerum Z/ metitur, ille 
quoque numerum z/ melietur. quare etiam numerum 
ΑἹ melietur [prop. XII], qui primus est, quamquam 
ei aequalis non est; quod fieri non potest. ergo 4 
numerum Z metitur. et quoniam E numerum 47 se- 
eundum Z metitur, erii E »« Z — 7f. uerum eliam 
AxI-Z£4([prop XI]. iiaque 4»5« I' — E»«Z. 
itaque 4: E — Z:I'[VII, 19]. uerum 4 numerum E 
metitur. itaque eliam Z numerum Γ᾽ metitur. me- 
tiatur secundum H. similiter demonstrabimus, nume- 
rum H null numerorum 44, B aequalem esse, et nu- 
merum .4 eum metir. et quoniam Z numerum I' 
secundum H metitur, erit Z »« H — I'. uerum etiam 
A» B-—I [prop XI]. itaque 4»5« B — Z»«H. 
quare 4:Z — H: B [VII, 19]. uerum 4 numerum 
Z metitur. itaque etiam H numerum B melitur. me- 
tiatur secundum O. similiter demonstrabimus, nume- 
rum Θ᾽ numero 744 aequalem non esse. et quoniam 
H numerum B secundum Θ᾽ metitur, erit 
H » 0 — B. 


1 lit. p. 12. ἐστ P. 15. μετρεῖ, insert. m. 29 B. 16. 
οὐδετέρῳ Theon (BVqg). 21. ἐστίν 229. ΑἹ in ras. V. 


quA 
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λαπλασιάσας τὸν B zxsxoíqxev: ὁ ἄρα ὑπὸ O, Η ἴσος 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ τοῦ 4 τετραγώνῳ. ἔστιν ἄρα ὡς ὃ O 
πρὸς τὸν 4, ὁ Α πρὸς τὸν H. μετρεῖ δὲ ὃ 4 τὸν 
Η' μετρεῖ ἄρα καὶ ὃ € τὸν 4 πρῶτον ὄντα μὴ ὧν 

δ αὐτῷ ὃ αὐτός" ὅπερ ἄτοπον. οὐκ ἄρα ὃ μέγιστος 
ὃ 4 ὑπὸ ἑτέρου ἀριϑμοῦ μετρηϑήσεται παρὲξ τῶν 
4, B, Γ' ὅπερ ἔδει δεῖξαι." 


ιδ΄. 
᾿Εὰν ἐλάχιστος ἀριϑμὸς ὑπὸ - πρώτων ἀριϑ- 
10 μῶν μετρῆται, 0x οὐδενὸς ἄλλου πρώτου ἀριϑ- 
μοῦ μετρηϑήσεται παρὲξ τῶν ἐξ ἀρχῆς με- 
τρούντων. 

Ἐλάχιστος γὰρ ἀριϑμὸς ὁ Α ὑπὸ πρώτων ἀριϑ- 
μῶν τῶν B, I, 4 μετρείσϑω᾽ λέγω, ὅτι ὁ 4 ὑπ᾽ οὐ- 

15 δενὸς ἄλλου πρώτου ἀριϑμοῦ μετρηϑήσεται παρὲξ 
τῶν B, DL, 4. 

Εἰ γὰρ δυνατόν, μετρείσϑω ὑπὸ πρώτου τοῦ E, 
καὶ 0 E μηδενὶ τῶν B, D, ἔστω ὃ αὐτός. καὶ 
ἐπεὶ ὁ E τὸν 4 μετρεῖ, μετρείτω αὐτὸν κατὰ τὸν Ζ᾽ 

80 ὁ E ἄρα τὸν Z πολλαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηκεν. 
καὶ μετρεῖται ὃ 4 ὑπὸ πρώτων ἀριϑμῶν τῶν B, I, 
4. ἐὰν δὲ δύο ἀριϑμοὶ πολλαπλασιάσαντες ἀλλή- 
λους ποιῶσί τινα, τὸν δὲ γενόμενον ἐξ αὐτῶν μετρῇ 
τις πρῶτος ἀριϑμός, καὶ ἕνα τῶν ἐξ ἀρχῆς μετρήσει" 

26 οἱ B, I', 4 ἄρα ἕνα τῶν Ε, Z μετρήσουσιν. τὸν 


1. ὑπό] ἐκ τῶν Theon (BVg). 8. .9] (prius) supra m. 1 P. 
4. τὸν 4] τὸν τὸν A q, sed corr. — 7. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] om. B. 
10. πρώτου] om. B. 14. B] post ras. 1 litt. V. 15. za- 
ρέξ] in hoc uocabulo incipit aris. 2344 fol. 166 (q). 19. 
καὶ κατά V qp, καί del. V. 20. ἄρα τὸν Z] insert. m. 1 B. 
πεποίηκε Vgaq. 21. ὑπό] ὑπὸ τῶν P. 22. πολυπλασιά- 
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uerum eliam 4 »« 4 -Ξ B [prop. VIII] itaque 
6 5 H — 4A A. 

quare erit [VIT, 19] 6: 4 — 4: H. uerum 44 nume- 
rum H metitur. quare eliam Θ᾽ numerum .4 metitur, 
qui primus est, quamquam ei aequalis non est; quod 
absurdum est. ergo maximum Zf/ nullus alius nume- 
rus melietur praeter!) 4, B, I'; quod erat demon- 
strandum. 


XIV. 


S1 primi aliqui numeri numerum quendam mini- 
mum meliuntur, nullus alius primus numerus eum 
metielur praeter eos, qui ab initio metiuntur. 

Nam primi numeri B, Γ, 4 numerum 4 mini- 
mum meliantur. dico, nullum alium primum nume- 
rum 4.4 numerum mensurum esse praeter B, I, 4. 

nam si fieri potest, metiatur primus numerus E, 


i 14. I—4ÀB neue E ulli numerorum B, I, 4 
L———ÀE  . w—AÀTI aequalis sit. et quoniam E nu- 
μ---τ I———4 merum 4 metitur, secundum Z 


meliatur. itaque E »« Z — 4. οὐ numerum 4 primi nu- 
meri B, Γ, 4 metiuntur. sin duo numeri inter se multi- 
plieantes numerum aliquem efficiunt, e& numerum ex 
118 productum primus aliquis numerus melitur, etiam 
unum eorum, qui ab initio sumptüi sunt, metietur 
[VII, 30]. itaque B, I, 41 alterutrum numerorum E, 


1) li autem metiuntur propter prop. XI. 


σαντες ᾳᾷ. 2328. μετρεῖ q. 25. 4| m. 2 V. τῶν] corr. ex 
τῶ V. μετρήσουσι P V φα. 


10 


15 


20 


2 
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μὲν οὖν E οὐ μετρήσουσιν᾽ ὁ yàg E πρῶτός ἐστι 
καὶ οὐδενὶ τῶν B, D, 41 ὃ αὐτός.. τὸν Ζ ἄρα μετροῦ- 
σιν ἐλάσσονα ὄντα τοῦ 4: ὅπερ ἀδύνατον. ὁ γὰρ 
A ὑπόκειται ἐλάχιστος ὑπὸ τῶν B, I, 4 μετρούμενος. 
οὐκ ἄρα τὸν .4 μετρήσει πρῶτος ἀριϑμὸς παρὲξ τῶν 
B, D, 4: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


LE*. 

'"Eàv τρεῖς ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον ὦσιν ἐλά- 
χιστοι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς, 
δύο ὁποιοιοῦν συντεϑέντες πρὸς τὸν λοιπὸν 
πρῶτοί εἰσιν. 

Ἔστωσαν τρεῖς ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον ἐλάχιστοι 
τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς οἵ 4, Β. Γ' 
λέγω, ὅτι τῶν 4, Β, Γ δύο ὁποιοιοῦν συντεϑέντες 
πρὸς τὸν λοιπὸν πρῶτοί εἰσιν, οἵ μὲν Α, B πρὸς τὸν 
I, oí δὲ B, Γ πρὸς τὸν 4 καὶ ἔτι οἵ 4, Γ πρὸς τὸν B. 

Εἰλήφϑωσαν γὰρ ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ τῶν τὸν αὐὖὐ- 
τὸν λόγον ἐχόντων τοῖς 4, Β. Γ' δύο oí AE, EZ. 
φανερὸν δή, ὅτι ὁ μὲν AE ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας 
τὸν .4 πεποίηκεν, τὸν δὲ ΕΖ πολλαπλασιάσας τὸν 
B πεποίηκεν, καὶ ἔτι ὁ ΕΖ ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας 
τὸν Γ πεποίηκεν. καὶ ἐπεὶ οἵ 44 E, ΕΖ ἐλάχιστοί εἰσιν, 
πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. ἐὰν δὲ δύο ἀριεϑμοὶ 
πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους ὦσιν, καὶ συναμφότερος πρὸς 
ἑκάτερον πρῶτός ἐστιν᾽ καὶ ὁ 412 ἄρα πρὸς ἑκάτερον 


1. μετρήσουσι V φ; μετροῦσιν B. ἐστιν P. 2. μετρή- 
σουσιν Vg. ὃ. ὕπερ ἐστίν ΒΦ. — 7. w'] om. φ. 9. τῶν] 
om. g. 10. ὁποσοιοῦν q et Supra scripto ὁποιοῦν B. 18 
ἐχόντων λόγον g. 14, λέγω, ὅτι τῶν 4, Β, ΓῚ mg. m. 1 g. 
τῶν 4, B, ΓῚ om. B, m. 2 V. δύο] om. B. ὁποσοιοῦν q 
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Z melientur, E quidem numerum non metientur; 
nam E primus est nec ulli numerorum B, I, 4f aequa- 
lis. itaque numerum Z metiuntur, qui minor est 
numero 74; quod fieri non potest. nam suppositum 
esti, numerum 74 minimum metiri numeros B, I', 4f. 
ergo nullus primus numerus numerum .4 metlietur 
praeter B, Γ, 44; quod erat demonstrandum. 


XV. 


Si tres numeri deinceps proportionales sunt mini- 
mi eorum, qui eandem rationem habent, duo quilibet 
coniuncti ad reliquum primi sunt. 

Sint ires numeri deinceps proportionales minimi 
eorum, qui eandem rationem habent, 4, B, I. dico, 
numerorum .4, B, I' duos quoslibet coniunctos ad 
reliquum primos esse, 4 -J- B ad Γ, B - l'ad 4, 
4 -]- Dad B. 

4 ! B sumantur enim minimi eo- 
rum, qui eandem rationem ha- 

I————AÀI' 

4 E bent ac 4, B, I; duo numeri 4“ E, 
| z EZ [VII 2]. manifestum igi- 


iur esi, esse 

AE x AE — 4, AEX EZ — B, ΕΖ». EZ -- Γ 
[VIII, 2]. et quoniam 4E, EZ minimi sunt, inter 
se primi sunt [VII, 22]. sin duo numeri inter se 
primi sunt, etiam uterque simul ad utrumuis pri- 
mus est [VII, 28]. quare etiam 42 ad utrumque 


ei supra scr. ὁποιοῦν B. 16. 4] corr. ex 4 g. A, ΓῚ 
I, AP. 90. πεποίηκε Vgq. — 21. πεποίηκε φα. ἔτι 0| 
in ras. V. 232. πεποίηκε ἵφα. εἰσι Vgq. — 24. ὦσι Vgq. 
25. ἐστι V qq. 

E 
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τῶν 4Ε, ΕΖ πρῶτός ἐστιν. ἀλλὰ μὴν καὶ ὁ AE 
πρὸς τὸν ΕΖ πρῶτός ἐστιν" ol 42, 4E ἄρα πρὸς 
τὸν ΕΖ πρῶτοί εἰσιν. ἐὰν δὲ δύο ἀριϑμοὶ πρός τινα 
ἀριϑμὸν πρῶτοι ὦσιν, καὶ ὁ ἐξ αὐτῶν γενόμενος 
δ πρὸς τὸν λοιπὸν πρῶτός ἐστιν ὥστε Ó ix τῶν ZA, 
ΖΕ πρὸς τὸν ΕΖ πρῶτός dóvw' ὥστε καὶ ὁ ἐκ τῶν 
Z4, 4E πρὸς τὸν ἀπὸ τοῦ ΕΖ πρῶτός ἐστιν. [ἐὰν 
γὰρ δύο ἀριϑμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους ὦσιν, ὁ ἐκ 
τοῦ ἑνὸς αὐτῶν γενόμενος πρὸς τὸν λοιπὸν πρῶτός 
10 ἐστιν] ἀλλ᾽ ὁ ἐκ τῶν Z4, AE ὁ ἀπὸ τοῦ 4 Ε ἐστι 
μετὰ τοῦ ἐκ τῶν 4Ε, EZ: ὁ ἄρα ἀπὸ τοῦ 4Ε μετὰ 
τοῦ ἐκ τῶν 4Ε, ΕΖ πρὸς τὸν ἀπὸ τοῦ ΕΖ πρῶτός 
ἐστιν. καί ἐστιν ὃ μὲν ἀπὸ vov 4E ὁ 4, ὃ δὲ ἐκ 
τῶν 4Ε, ΕΖ ὁ B, ὁ δὲ ἀπὸ τοῦ ΕΖ ὃ I" οἵ A, B 
15 ἄρα συντεϑέντες πρὸς τὸν Γ' πρῶτοί εἰσιν. ὁμοέως 
δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ οἵ B, D' πρὸς τὸν Α' πρῶτοί 
εἰσιν. λέγω δή, ὅτι καὶ οἵ 4, Γ πρὸς τὸν B πρῶτοί 
εἰσιν. ἐπεὶ γὰρ ὁ 4Ζ πρὸς ἑκάτερον τῶν 4Ε, EZ 
πρῶτός ἐστιν, καὶ Ó ἀπὸ τοῦ 4Ζ πρὸς τὸν ἐκ τῶν 
20 4E, ΕΖ πρῶτός ἐστιν. ἀλλὰ τῷ ἀπὸ τοῦ 412 loo 
εἰσὶν οἵ ἀπὸ τῶν 4 E, ΕΖ μετὰ τοῦ δὶς ἐκ τῶν ΖΕ, 
EZ: καὶ οἵ ἀπὸ τῶν 4Ε, EZ ἄρα μετὰ τοῦ δὶς 
ὑπὸ τῶν 4E, ΕΖ πρὸς τὸν ὑπὸ τῶν 4Ε, EZ πρώῶ- 
τοί [εἰσι]. διελόντι oí ἀπὸ τῶν 4Ε, ΕΖ μετὰ τοῦ 


2. πρῶτοί εἰσι πρὸς τὸν EZ Vq. πρὸς τὸν EZ]om.B. 8. 
εἶἰσιᾳ. ἐὰν δέ --- b: πρῶτός ἐστιν} om. Theon (ΒΥ͂ φᾳ). ὅ. ὥστε] 
καί Theon (BVgq) ZZ] 4Ζφᾳ etin ras. V. 6. ΖῈ ἄρα 
Theon (BVgq). 6. ὥστε καί — 1: πρῶτός ἐστίν } om. Theon 

Vgq). 8. yao] δέ Theon (BV 4). ix] ἀπό Theon 
(BV gq). 10. ἐστιν] add. Theon: ὥστε ὁ ἐκ τῶν Z4, 4E 
καὶ πρὸς τὸν ἀπὸ τοῦ EZ πρῶτός ἐστιν (ΒΥ φα). ἀλλα P. 
ἐστιν PVg. 11. ἐκ] ὑπό q et supra scr. m. 2 V. ὁ 
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ΖΕ, EZ primus est. uerum etiam Z/E ad EZ pri- 
mus est. itaque 7/Z, 4 ad EZ primi sunt. sin 
duo numeri ad numerum aliquem primi sunt, etiam 
numerus ex iis productus ad reliquum primus est 
[VII, 24]. quare Zz »« 4E ad EZ primus est. 
quare etiam Ζ 4 »« ΖΕ ad EZ? primus est [VIT, 25].)) : 
uerum Z4 »« 4E — 4E? - A4E »κ EZ (II, 3]. 
ilaque ZE?-- 4E »« EZ ad EZ? primus est. et 
Z4 E? — 4, AE ». EZ — B, EZ* — I: itaque 
44 -- B ad I' primi sunt. similiter demonstrabimus, 
etiam B -]- T' ad 4 primos esse. iam dico, etiam 
4 -]- I'ad B primosesse. nam quoniam Z/Z ad utrum- 
que ZE, EZ primus est, eliam ZZ? ad 4E»« EZ 
primus est [VII, 25]. uerum [1], 4] 

4Z? — 485 -ἰ EZ? - 2442E »« EZ. quare etiam 
erii 4E? -- EZ? --24E»« EZ ad A4E»« EZ pri- 
mus. subtrahendo 4E? -- EZ? -- AE »« EZ ad 


1) Lin. 7: ἐάν — 10: ἐστιν suspecta sunt, quia praepostere 
causam subiiciunt; praeterea iis deletis id quoque adipiscimur, 
ut origo scripturae 'Theonis facilius explicari póssit. 


— 


ἄρα — 19: 4E, EZ] m. 2 B. 12, τῶν] corr. ex τοῦ g. 
18. ἐστι») (prius) ἐστε V qq; seq. in 9: καί ἔστι, sed delet. 
17. εἰσι V g. λέγω — 18: εἶσιν] om. q. 19. καί] August; 
ὥστε καὶ PBVg; ὁ ἀπὸ τοῦ 4Z ἐστιν ὁ KE ὁ δὲ ὑπὸ τῶν 
A4E, EZ ὃ € ὥστε καία. ἐκ] P; ὑπό Theon (BVgq). 21 
ἐκ] P; ὑπό Theon (ΒΥ φῳ. 229. καὶ of] καὶ ὁ q; οἵ ἄρα 
φ et οἴᾶ8ο ε V. ἄρα μετά — 38: τὸν ὑπὸ τῶν 4E, ΕΖ 

m. 9 B. 32. ἄρα] om. Vg. 2328. ὑπό] ἐκ Bq. ὑπὸ cl 
ὑπό Βα. πρῶτός ἐστιν q. 824. i om. P. oí] ὁ Βα. 
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ἅπαξ ὑπὸ 4Ε, ΕΖ πρὸς τὸν ὑπὸ 4E, ΕΖ πρῶτοί 
εἰσιν. ἔτι διελόντι οἱ ἀπὸ τῶν 4Ε, ΕΖ ἄρα πρὸς 
τὸν ὑπὸ 4Ε, ΕΖ πρῶτοί εἰσιν. καί ἐστιν ὃ μὲν 
ἀπὸ τοῦ 4E ὁ 4, ὁ δὲ ὑπὸ τῶν 4Ε, ΕΖ ὁ B, ὃ 

5 δὲ ἀπὸ τοῦ ΕΖ ὁ I. οἵ A4, Γ ἄρα συντεϑέντες πρὸς 
τὸν B πρῶτοί εἰσιν ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ι5΄. 

Ἐὰν δύο ἀριϑμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 

ὦσιν, οὐκ ἔσται ὡς ὁ πρῶτος πρὸς τὸν δεύτε- 
10 ρον, οὕτως 0 δεύτερος πρὸς ἄλλον τινά. 

Δύο γὰρ ἀριϑμοὶ οἵ 4, B πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
ἔστωσαν" λέγω, ὅτι οὐκ ἔστιν ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν B, 
οὕτως ὁ Β πρὸς ἄλλον τινά. 

Εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω ὡς ὁ 4 mgóg τὸν Β, ὃ 

15 B πρὸς τὸν I. οἱ δὲ 4, B πρῶτοι, oí δὲ πρῶτοι 
καὶ ἐλάχιστοι, οἱ δὲ ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ μετροῦσι τοὺς 
τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας ἰσάκις ὅ τε ἡγούμενος τὸν 
ἡγούμενον καὶ ὁ ἑπόμενος τὸν ἑπόμενον᾽ μετρεῖ ἄρα 
ὁ 4 τὸν Β ὡς ἡγούμενος ἡγούμενον. μετρεῖ δὲ καὶ 

20 ἑαυτόν᾽ ὁ .4 ἄρα τοὺς 4, B μετρεῖ πρώτους ὄντας 
πρὸς ἀλλήλους" ὅπερ ἄτοπον. οὐκ ἄρα ἔσται ὡς ὁ 4 
πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ B πρὸς τὸν I" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιζ΄. 


Ἐὰν ὦσιν ὁσοιδηποτοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνά- 


1. ὑπό] ὑπὸ τῶν V φ (018). πρῶτός ἐστιν Vgq. 2. ef) ὁ q. 
8. ὑπὸ τῶν V. πρῶτός ἐστι Voq 5. ἀπό] ὑπό Bg, V m. 1 
(corr. m. 23). τοῦ] τῶν Vg. — 7. ιθ΄ hinc rursus incipit F. 
8. δύο) m.2F. 14, ὁ] (prius) ἡ φ (non F). 17. ἔχοντας aw- 
τοῖς V. 0 τε — 18: ἑπόμενον] om. Theon (ΒΕ ᾳ). 18. 
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4E »« EZ primus est." οὐ rursus subirahendo 

ΖΕ" J- EZ? ad AE »« EZ primus est. et 
AE! — 4, AE» EZ — B, EZ! —TD. 

ergo 4 -]- I' ad B primi suni; quod erat demon- 

strandum. 


XVI. 


Si duo numeri inter se primi sunt, non erit ut 
primus ad secundum, ita secundus' ad alium aliquem. 

Nam duo numeri 4, B inier se primi sint. dico, 
non esse, ub 4“ ad B, ita B ad alium aliquem nu- 
merum. 

Nam si fieri potest, sit 4: B — B: I: uerum 
4, B primi sunt, primi autem etiam minimi [VII, 21], 
I— 4 minimi autem numeri eos, qui eandem 
|—————14B ralionem habent, aequaliter metiuntur 
1— — —-À4I' [VII, 20], praecedens praecedentem et se- 
quens sequentem. itaque ;.4 numerum B metitur ut 
praecedens praecedentem. uerum etiam se ipsum me- 
litur. itaque 44 numeros 44, B metitur, qui inter se 
primi sunt; quod absurdum est. ergo non erit 
4 : B — Β: Γ᾿ quod erat demonstrandum. 


1) Hoc ita demonstrat Commandinus fol. 114: si 
A4 E? - EZ? -- 4E »« EZ ad A4E »« EZ 
primus non est, meüiatur eos ἃ. ergo etiam metietur 
AE? -- EZ? -- 24E »« EZ et AE »« ZE. at ii inter se 
primi sunt. eodem modo de lin. 2 — 3 ratiocinandum. 


μετρεῖ] om. F. ἄρα ὃ 4] ἄρα BA g. 19. τὸν B μετρεῖ F. 
τὸν ἡγούμενον EF. καί] insert. m. 1 V. — 920. ἑαυτόν] corr. 
ex αὐτόν B. 21. ἄτοπόν ἐστιν V. ἔσται om. V, ἐστίν Βα. 
29, τὸν B ἐστιν V. 234. ὁσοιδηποται q (non F). 


1 


ς 


15 


20 


25 
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Aoyov, οὗ δὲ ἄκροι αὐτῶν πρῶτοι πρὸς ἀλλή- 
λους ὦσιν, οὐκ ἔσται ὡς ὁ πρῶτος πρὸς τὸν 
δεύτερον, οὕτως ὁ ἔσχατος πρὸς ἄλλον τινά. 

Ἔστωσαν ὁδοιδηποτοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον 
oí 4, B, Γ, 4, o( δὲ ἄκροι αὐτῶν οἵ 4, 4 πρῶτοι 
πρὸς ἀλλήλους ἔστωσαν: λέγω, ὅτι οὐκ ἔστιν ὡς ὁ 
4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ 4 πρὸς ἄλλον τινα. 

Εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω ὡς ὁ Α πρὸς τὸν B, οὔ- 
τως ὃ 4 πρὸς τὸν E" ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ 4 
πρὸς τὸν 4, ὁ B πρὸς τὸν E. ol δὲ A, 4 πρῶτοι, 
oí δὲ πρῶτοι καὶ ἐλάχιστοι. οἵ δὲ ἐλάχιστοι ἀρυϑμοὶ 
μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας ἰσάκις O τε 
ἡγούμενος τὸν ἡγούμενον καὶ ὁ ἑπόμενος τὸν émó- 
μενον. μετρεῖ ἄρα ὁ 4 τὸν B. καί ἐστιν ὡς o 4 
πρὸς τὸν B, ó B πρὸς τὸν I. καὶ ó B ἄρα τὸν Tl 
μετρεῖ" ὥστε καὶ ὃ Α τον I' μετρεῖ. καὶ ἐπεί ἐστιν 

6 B προς τον Γ, ó Γ πρὸς τὸν 4, μετρεῖ δὲ ὁ 
B vov DI, μετρεῖ ἄρα καὶ ὁ Γ τὸν 4. ἀλλ᾽ ὃ A 
vov Γ ἐμέτρει" ὥστε ὁ Α' καὶ τὸν 4] μετρεῖ. μετρεῖ 
ὃὲ xol ἑαυτόν. ὃ Α' ἄρα τοὺς 4“, 4 μετρεῖ πρώτους 
ὕντας προς ἀλλήλους" ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα 
ἔσται ὡς ὁ .4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὃ 4 πρὸς ἄλλον 
τινά" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


νη΄. 
Δύο ἀριϑμῶν δοθέντων ἐπισκέψασθαι, εἰ 


5. 4] (alt) corr. ex B F. 8. τόν] om. F. 9. ἐστίν 
om. V. 11. ἀριϑμοί] om. V. — 12. ἔχοντας αὐτοῖς V. 186. 
καί] τη. ἢ F. 16. 47 69 corr. V. 17.0] (tert) τό g. 19. 
ἐμέτρει] P, μετρεῖ Theon (BFVq). Deinde add. B: ὥστε ὁ Α 
τὸν Γ' μετρεῖ, sed del m. 1. ὁ A καΐ καὶ ὃ 4 Ε; ὃ A q. 
μετρεῖ) (prius om. F. 22. 4] Bg (non F). 
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XVII. 
Si quotlibet numeri deinceps proportionales sunt, 
el extremi eorum inter se primi sunt, non erii ut 
primus ad secundum, ita extremus ad alium aliquem. 


.-----4 .--- 8 Sint quotlibet numeri 
1 ir deinceps proportionales 4, 
j[———— ———4A4 pg B,lI, 4, et eorum extremi 


t — 7 4, 4 inter se primi sint. 
dico, non esse, ut 44 ad B, ita 71 ad alium aliquem. 
Nam si fieri potest, sit 4: B -—— Δ: E. itaque 
permutando 4:21 — B: E [VII, 13]. uerum 4, Z4 
primi sunt, primi autem etiam minimi [VII, 21], 
minimi autem numeri eos, qui eandem rationem ha- 
bent, aequaliter metiuntur [VII, 20], praecedens prae- 
cedentem et sequens sequentem. itaque 44 numerum 
B melütur. est autem 4: B — B:I-. quare eliam 
B numerum I' metitur [VII def. 20]. itaque etiam 
.4 numerum Γ΄ metitur. et quoniam est B: I'—I": 4, 
οὐ B numerum Γ΄ metitur, etiam I' numerum 4] me- 
titur [VII def. 20]. uerum 4 numerum I' metiebatur. 
quare eliam numerum Z/ metitur. uerum etiam se 
ipsum metitur. itaque 4 numeros 4, 7/ metitur, qui 
inter se primi sunt; quod fieri non potest. ergo non 
erii ui 4 ad B, ita 4 ad alium aliquem; quod erat 
demonstrandum. 


XVIII. 
Datis duobus numeris, num fieri possit, ut tertius 
eorum proportionalis inueniatur, inquirere. 


ὅ 
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(e. 

Τριῶν ἀριϑμῶν δοθέντων ἐπισκέψασϑαι., 
πότε δυνατόν ἐστιν αὐτοῖς τέταρτον ἀνάλογον 
προσευρεῖν. 

Ἔστωσαν οἵ δοϑέντες τρεῖς ἀριϑμοὶ οἵ 4, B, T, 


᾿ καὶ δέον ἔστω ἐπισκέψασϑαι, πότε δυνατόν ἐστιν αὖ- 


10 


16 


τοῖς τέταρτον ἀνάλογον προδευρεῖν. 

Ἤτοι οὖν οὔκ εἰσιν ἑξῆς ἀνάλογον, καὶ οἵ ἄκροι 
αὐτῶν πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν, ἢ ἑξῆς εἰσιν 
ἀνάλογον, καὶ oí ἄκροι αὐτῶν οὔκ εἰσι πρῶτοι πρὸς 
ἀλλήλους, ἢ οὔτε ἑξῆς εἰσιν ἀνάλογον, οὔτε ol ἄκροι 
αὐτῶν πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν, ἢ καὶ ἑξῆς εἰσιν 
ἀνάλογον, καὶ of ἄκροι αὐτῶν πρῶτοι πρὸς ἀλλήλου 
εἰσίν. “ 

Εἰ μὲν οὖν οἱ 4, B, I ἕξῆς εἰσιν ἀνάλογον. καὶ 
οἱ ἄκροι αὐτῶν οἵ 4, Γ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσέν, 
δέδεικται, ὅτι ἀδύνατόν ἐστιν αὐτοῖς τέταρτον ἀνάλο- 
γον προσευρεῖν ἀριϑμόν. μὴ ἔστωσαν δὴ οἵ 4, B, T 
ἑξῆς ἀνάλογον τῶν ἀκρῶν πάλιν ὄντων πρώτων πρὸς 


8. πότε] εἰ Theon (BFVq). 6. πότε] εἰ Theon (BF Vq). 
8. ἤτοι οὖν] scripsi; 7 P; οἵ δὴ 4, B, Τ' Theon (ΒΕ α), 
P mg. m. rec. οὔκ εἰσιν ἑξῆς] ἤτοι ξξῆς εἰσιν Theon (BF V q). 
oí] om. V. 9. αὐτῶν oí 4, I Theon (BFVq). ἢ ἕξῆς — 13: 
πρὸς ἀλλήλους εἰσίν] ἢ οὔ Theon (BFq, in ras. V) In V in 
mg. magna ras. est. 16. καὶ εἰ F. καί} m. 2 V. 16. 
εἰσί V q. 18. μὴ ἔστωσαν — p. 886, 19: ὁ γὰρ B] si δὲ οὔ, 
ὁ B Theon (Fq; idem B (οὐκ supra) et V (εἰ δὲ οὔ eras.) 
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XIX. 


Daüs tribus numeris, quando fieri possit, ut quar- 
ius eorum proportionalis inueniatur, inquirere. 

Sint dati tres numeri 4, B, I, et propositum sil, 
ut inquiramus, quando quartus eorum proportionalis 
inueniri possit. 

Itaque aut non sunt deinceps proportionales et 
exiremi eorum inter se primi sunt, aut deinceps pro- 
portionales sunt et extremi eorum inter se primi non 
sunt, aut neque deinceps proportionales sunt nec 
extremi eorum inter se primi, aut et deinceps pro- 
portionales et extremi eorum inier se primi. 

Jam si 4, B, I' deinceps proportionales sunt et 
exiremi eorum .4, I' inter se primi, demonstratum 
est, quartum eorum proportionalem inueniri non posse 
[prop. XVII]. ne sint igitur 4, B, I' deinceps pro- 
portionales extremis rursus inter se primis manenti- 
bus. dico, ne sic quidem quartum eorum proportio- 
nalem inueniri posse. nam si fieri potest, inueniatur 


1) Hoc quidem falsum esse, quis non uidet? uerum dedit 
scholiasta Uaticanus (u. adn. crit.); erroris originem indicauit 
August II p. 851. neque enim E inueniri potest (p. 886, 4) 
inuento 2. sed quod idem scripturam Theonis recepit, male 
rem egit; ea enim propositioni plene minime respondet. equi- 
dem ut adfirmare non ausim, Euclidem talem errorem com- 
misisse, ita scripturam codicis P retinendam puto, quia aper- 
tissime sic iam Theonis temporibus ferebatur (ideo enim ipsum 
eam mutauit) nec habemus, quo modo aliqua saltem probabili- 
tate restituatur. nam Campanus (siue potius Arabes) liberrime, 
ut solet, locum mutauit. habet IX, 20: ,datis tribus nume- 
ris continue proportionalibus, an sib aliquis quartus eis con- 
iinue proportionalis inquirere". deinde: ,jidem potes perscru- 
tari quotlibet continue proportional. propositis." 


Euclides, edd. Heiberg οἱ Menge. XI. SX 
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ἀλλήλους. λέγω, ὅτι xal οὕτως ἀδύνατόν ἐστιν αὐὖὐ- 
τοῖς τέταρτον ἀνάλογον προσευρεῖν. εἰ γὰρ δυνατόν, 
προδσευρήσϑω ὁ 4, ὥστε εἶναι ὡς τὸν Α͂ πρὸς τὸν B, 
τὸν Γ προς τὸν 4, καὶ γεγονέτω ὡς ὁ B πρὸς τὸν 
5 D, ὃ 4 πρὸς τὸν E. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς μὲν ὃ A 
πρὸς τὸν B, ὁ Γ πρὸς τὸν 4, ὡς δὲ ὁ B πρὸς τὸν 
D, ó 4 πρὸς τὸν E, δι᾿ ἴσου ἄρα ὡς ὁ Α πρὸς τὸν 
Γ, ὃ Γ πρὸς τὸν E. oí δὲ 4, Γ πρῶτοι, οἵ δὲ πρῶ- 
τοι καὶ ἐλάχιστοι, οἵ δὲ ἐλάχιστοι μετροῦσι τοὺς τὸν 
10 αὐτὸν λόγον ἔχοντας ὅ τε ἡγούμενος τὸν ἡγούμενον 
καὶ ὁ ἑπόμενος τὸν ἑπόμενον. μετρεῖ ἄρα ὃ 4 τὸν 
Γ ὡς ἡγούμενος ἡγούμενον. μετρεῖ δὲ καὶ ἑαυτόν᾽ 
ὁ 4 ἄρα τοὺς 4, Γ μετρεῖ πρώτους ὄντας πρὸς ἀλλή- 
λους᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα τοῖς 4, B,T 
16 δυνατόν ἐστι τέταρτον ἀνάλογον προσευρεῖν. 
᾿4λλὰ δὴ πάλιν ἔστωσαν οἱ 4, B,I' ἑξῆς ἀνά- 
Aoyov, oí δὲ Α, Γ μὴ ἔστωσαν πρῶτοι πρὸς ἀλλή- 
λους. λέγω, ὅτι δυνατόν ἐστιν αὐτοῖς τέταρτον ἀνά- 
λογον προσευρεῖν. ὁ γὰρ Β τὸν Γ πολλαπλασιάσας 
20 τὸν Z1 ποιείτω" ( 4 ἄρα τὸν 4] ἤτοι μετρεῖ ἢ οὐ 
μετρεῖ. μετρείτω αὐτὸν πρότερον κατὰ τὸν E" ὁ Α 
ἄρα τὸν E πολλαπλασιάσας τὸν 4] πεποίηκεν. ἀλλὰ 
μὴν καὶ ó B τὸν Γ πολλαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηκεν" 
ὁ ἄρα ἐκ τῶν 4, E ἴσος ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν B, I. ἀνά- 
25 λογον ἄρα [ἐστὶν] ὡς Ó .4 πρὸς τὸν B, ὁ Γ πρὸς 
τὸν Ε' τοῖς 4, B, I' ἄρα τέταρτος ἀνάλογον προσ- 
ηύρηται ó E. 
᾿Αλλὰ δὴ μὴ μετρείτω ὁ Α τὸν Z4: λέγω, ὅτι ἀδύ- 


1. Post ἀλλήλους add. in P: σ᾽ λέγω, ὅτι καὶ οὕτως δυνατόν᾽ 
εἰ “γὰρ ὁ A τὸν ὑπὸ B, D μετρεῖ, προβήσεται UI δεῖξις ὁμοέως 
br ἑξῆς. εἰ δὲ οὐ ᾿μετρεῖ ὃ Α τὸν ὑπὸ B, Γ,, ἀδύνατον 
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4, ia ubi sil 4: B — Γ: 4d, et fiat B: I'— 4: Ε. 
el quoniam est. 4: B — Γ: 4, ei B: I'— 4: E, ex 
aequo erit 4: I'— DP: E[VII, 14]. 
Sed 44, I' primi sunt, primi autem 
eliam minimi sunt (VIT, 21], mi- 
nimi aulem eos, qui eandem ralti- 
onem habent, metiuntur [VII, 20] 
praecedens praeceddntem et se- 
quens sequentem. itaque AZ numerum I" metitur ut prae- : 
cedens praecedentem. uerum etiam se ipsum metitur. 
itaque 44 numeros 44, I' metitur, qui inter se primi 
suni; quod fieri non potest. ergo numerorum A4, B, 
I'quartus proportionalis inueniri non potest. at rur- 
sus numeri 4, B, I' deinceps proportionales sint, ne 
sint autem .4, I' inter se primi. dico, fieri posse, 
ut quartus eorum proportionalis inueniatur. sii enim 
Β»«Γ -- 2. 4igitur numerum Z/ aut metitur aut 
non metitur prius eum meliatur secundum E. ita- 
que 4 »« E — 2. uerum eliam B »« I' — 2. quare 
erii 4»5« E — B»« I. ilaque 4: Β-- Γ: E [VII, 19]. 
ergo numerorum 44, B, Γ᾽ quarius proportionalis in- 
uentus est E. ai ne meliatur 4 numerum 7f. dico, 


αὐτοῖς τέταρτον ἀνάλογον προσευρεῖν. οἷον ἔστω ὁ μὲν A 
τριῶν τινων, ὃ δὲ B ἕξ, ὃ δὲ Γ' ἕπτα. καὶ δῆλον, ὅτι δυνα- 
τόν. εἰ δὲ ὃ A εἴη πέντε, οὐκέτι δυνατόν. καὶ ἁπλῶς, ὅτε 
μὲν ὁ B πολλαπλάσιός ἐστι τοῦ A, δυνατόν ἐστι τέταρτον dvd- 
Aoyov εὑρεῖν" εἰ δὲ μή, ἀδύνατον 67; mg. m. 1: ἰστέον, ὅτι 
τὰ ὀβελισμένα σχόλιά εἶσιν. 1. ἐστιν P. 16. I'] om. P. 
20. Α ἄρα] P; δὴ 4 Theon (BFVq). ἤτοι om. V. 21. 
αὐτόν] PF; om. BVq. 26. ἐστέν) om. P. 26. ἀνάλογον 
εἷς P. προσεύρηται B. 


ΟΣ 
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νατόν ἐστι τοῖς 4. B, I' τέταρτον ἀνάλογον προῦ- 
ευρεῖν ἀριϑμόν. εἰ γὰρ δυνατόν, προσευρήσϑω ὁ E: 
ὁ ἄρα ἐκ τῶν A4, E ἴσος ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν B, Γ. ἀλλὰ 
“ὃ ἐκ τῶν B,I' ἐστιν ὃ 4 καὶ ὃ ἐκ τῶν 4, E ἄρα 


Pd 


ἴσος ἐστὶ τῷ 21. ὁ Α ἄρα τὸν E πολλαπλασιάσας 
τὸν 2 πεποίηκεν᾽ ὃ Α' ἄρα τὸν 4 μετρεῖ κατὰ τὸν 
E: ὥστε μετρεῖ ὃ .4 τὸν 4. ἀλλὰ καὶ οὐ μετρεῖ" 
ὅπερ ἄτοπον. οὐκ ἄρα δυνατόν ἐστι τοῖς 4, Β, Γ' τέ- 
ταρτον ἀνάλογον προσευρεῖν ἀριϑμόν, ὅταν ὁ Α τὸν 
10 4 μὴ μετρῇ. ἀλλὰ δὴ oí 4, B, Γ' μήτε ἑξῆς ἔστω- 
σαν ἀνάλογον μήτε οἵ ἄκροι πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους. 
καὶ ὃ Β τὸν Γ' πολλαπλασιάσας τὸν 4 ποιείτω. ὁμοίως 
δὴ δειχϑήσεται, ὅτι εἰ μὲν μετρεῖ ὁ Α τὸν Z1, δυνα- 
τόν ἐστιν αὐτοῖς ἀνάλογον προσευρεῖν, εἰ δὲ οὐ με- 
16 τρεῖ, ἀδύνατον᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


e 


, 


κ΄. 
Οἱ πρῶτοι ἀριϑμοὶ πλείους εἰσὶ παντὸς τοῦ 
προτεϑέντος πλήϑους πρώτων ἀριϑμῶν. 
Ἔστωσαν oí προτεϑέντες πρῶτοι ἀριϑμοὶ οἱ 4, 
40 B, I" λέγω, ὅτι τῶν A4, B, Γ πλείους εἰσὶ πρῶτοι 
ἀριϑμοί. 
Εἰλήφϑω γὰρ ὁ ὑπὸ τῶν 4, B, Γ ἐλάχιστος με- 


e 


τρούμενος καὶ ἔστω ὁ 44 E, καὶ προδκείσϑω τῷ 4E 


e 


μονὰς ἡ 4Z. ὃ δὴ EZ ἤτοι πρῶτός ἐστιν ἢ oU. 


1. ἐστιν P. 2. προσηυρήσϑω ΕΥ̓͂. 8. ἀλλ᾽ BFV. 10. 
μή] supra m. 1 F, οὔ supra m. 2 V. μετρήσῃ ΒΕ, eret q. 
ἀλλὰ δή — 16: ἀδύνατον] om. BVq. 10. δή] μήτε ἑξῆς] 
of ἑξῆς F 12 ποιήτω φ (non F). 14. αὐτοῖς} αὐτοῖς τε- 
τάρτοις F. εἰ δέ] οὐδ᾽ F. 15. ὅπερ ἔδει δεῖξαι) om. Βᾳ. 
11. πρῶτοι ἀριϑμοί] del. οὐ supra scr. πρώτων ἀρυϑμῶν m. 
2 B. 18. προστεϑέντος F. 28. καί] m. 2 B, om. V. 24. 
22] 42}. 
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numerorum 4, B, I' quartum proportionalem inueniri 
non posse. nam si fieri potest, inueniatur E. ilaque 
Ax E-—B»I[VI,19] uerum B »« Γ — A. 
quare 4 »« E 4. itaque 4 numerum E multipli- 
cans numerum 42 effecit. Α΄ igitur numerum 47 se- 
eundum E metitur. itaque 4 numerum Z/ metitur. 
uerum etiam non melitur; quod absurdum est. ergo 
numerorum 4, B,I' quartus proportionals inueniri 
non potest, ubi 44 numerum 4 non metitur uerum 
-4, B, I' ne sint deinceps proporüonales neu ex- 
tremi inter se primi. et siti B»«I'— 4. similiter 
demonstrabimus, si ^4 numerum Z/ meliatur, fieri 
posse, ut eorum quartus!) inueniatur proportionalis, 
sin non metliatur, fieri non posse; quod erat demon- 
strandum. i 


XX. 


Primi numeri plures sunt quauis data multitudine 
primorum numerorum. 

Sint dati numeri primi .4, B, I: dico, plures esse 
primos numeros quam 4, B, I. sumatur enim, quem 


--------᾿ ---- ἢ 
ι-------.---- Β΄ 
.------.----.-.-.---Ὄὄἕ ΚΓ 
4i——————————————1l 


minimum metiuntur 44, B, Γ [VII, 36] et sit ΔΕ, et 
numero Z/E adüciatur unitas 7/Z. EZ igitur aut pri- 
mus est aut non primus. prius sit primus. ergo in- 


1) Uidetur scribendum esse lin. 14: αὐτοῖς τέταρτον ἀνά- 
Aoyo»; cfr. F. 
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ἔστω πρότερον πρῶτος" εὑρημένοι ἄρα εἰσὶ πρῶτοι 
ἀρυϑμοὶ ol 4, B, Γ, ΕΖ πλείους τῶν 4, B, I. 
᾿Αλλὰ δὴ μὴ ἔστω ὃ ΕΖ πρῶτος" ὑπὸ πρώτου 
ἄρα τινὸς ἀριϑμοῦ μετρεῖται. μετρείσϑω ὑπὸ πρώ- 
5 του τοῦ H: λέγω, ὅτι ὃ Η οὐδενὶ τῶν 4, B, I^ ἐστιν 
ὁ αὐτός. εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω. οἵ δὲ 4, B, Γ τὸν 
4E μετροῦσιν: καὶ ὁ Η ἄρα τὸν 4E μετρήσει. 
μετρεῖ δὲ καὶ τὸν EZ: καὶ λοιπὴν τὴν 4Z μονάδα 
μετρήσει 6 H ἀριϑμὸς ὦν᾽ ὅπερ ἄτοπον. οὐκ ἄρα ὁ 
10 H évi τῶν 4, B, Γ ἐστιν ὁ αὐτός. καὶ ὑπόκειται 
πρῶτος. εὑρημένοι ἄρα εἰσὶ πρῶτοι ἀριϑμοὶ πλείους 
τοῦ προτεϑέντος πλήϑους τῶν 4, B, Γ οἵ A, B, T, 
Η᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


κα΄. 

15 — Eàv ἄρτιοι ἀριϑμοὶ ὁποσοιοῦν συντεθῶσιν, 
ὁ ὅλος ἄρτιός ἐστιν. 

Συγκείσϑωσαν γὰρ ἄρτιοι ἀριϑμοὶ ὁποσοιοῦν οἵ 
AB, BI, I4, AE: λέγω, ὅτι ὅλος ὁ AE ἄρτιός 
ἐστιν. 

20 ἘἘπεὶ γὰρ ἕκαστος τῶν 4B, ΒΓ, ΓΖ, 4E ἄρτιός 
ἐστιν, ἔχει μέρος ἥμισυ ὥστε καὶ ὅλος ὁ AE ἔχει 
μέρος ἥμισυ. ἄρτιος δὲ ἀριϑμός ἐστιν ὁ δίχα διαι- 
ρούμενος" ἄρτιος ἄρα ἐστὶν ὁ AE ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

1. Supra πρῶτος add. ἡ EZ m. rec. V. εἰσίν P, εἰσὶν 
οὗ q. 83. ἀριϑμοί] om. F. — I'] (prius) ΓΖ F, z del. m. 1. 6. 
“δυνατόν, ἔστω] ὁ H ἕνὶ τῶν A, B, I' ἔστιν ὁ αὐτός Theon 
(BF Y ῳ. *. dE] ZE EF. μετροῦσι BF VQ. 4E] ZE F. 
8. καί] καὶ o0 H F. | EZ] 4E F. 10. καί] ὁ αὐτὸς δὲ 
καί P. 11. εἰσί] εἰσὶν of V. 18. Η] Η ἄρα ante ras. 6 
litt. F. 15. συν — supra scr. B. 16. ἐστί Vq, comp. F. 
17. ὁποσοιοῦν} e corr. V. 18. ΒΓ in ras. P. — D'4] m. 


2 V. 21. καί] supra lac. pergam. m. rec. F. 28. 0 4E 
ἔρα ἐστίν F. ὅπερ ἔδει δεῖξαι} om. B. 
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uenti sunt primi numeri 4, B, I, EZ plures numeris 
-4, B, I. uerum ne sii EZ primus. itaque primus 
aliquis numerus eum metitur [VII, 31]. metiatur pri- 
mus numerus H. dico, numerum H nulli numerorum 
-4, B, I' aequalem esse. nam si fieri potest, sit. uerum 
A, B, I' numerum Z/E metiuntur. itaque etiam H 
numerum Z/E metitur. uerum etiam numerum EZ 
melitur. quare eliam!) quae relinquitur, unitatem 7/Z 
metietur H, qui numerus est; quod absurdum est. ergo 
H null numerum .4, B, I' aequalis est. et supposi- 
ium est, H primum esse. ergo inuenti sunt primi 
numeri 4, B, I, H plures data mulütudine 4, B, Γ᾽ 
quod erat demonstrandum. 


XXI. 


Si quotlibe& numeri pares componuntur, totus 
par erit. 

Componantur enim quotlibet numeri pares 4.8, 
BI, ΓΖ, 4E. dico, etiam totum 44 E parem esse. 


A B I 4 E 


l ! l I——À 


nam quoniam singulh numeri 4B, BI, LZ, 4E 
pares sunt, partem dimidiam habent [VII def. 6]. 
quare eliam totus “Εἰ partem dimidiam habet. par 
autem numerus is est, qui in duas partes aequales 
diuiditur [id.]. ergo 4E par est; quod erat demon- 
strandum. 


1) U. ad VII, 98. 


10 


15 
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κβ΄. 

Ἐὰν περισσοὶ ἀριϑμοὶ ὁποσοιοῦν συντε- 
ϑῶσιν, τὸ δὲ πλῆϑος αὐτῶν ἄρτιον ἦ, ὁ ὅλος 
ἄρτιος ἔσται. 

Συγκείσϑωσαν γὰρ περισσοὶ ἀριϑμοὶ ὁσοιδηποτοῦν 
ἄρτιοι τὸ πλῆϑος ol 48, ΒΓ, LZ, AE: λέγω, ὅτι 
ὅλος ὁ AE ἄρτιός ἐστιν. 

Ἐπεὶ γὰρ ἕκαστος τῶν 48, ΒΓ, ΓΖ, AE περιτ- 
τός ἐστιν, ἀφαιρεϑείσης μονάδος ἀφ᾽ ἑκάστου ἕκα- 
στος τῶν λοιπῶν ἄρτιος ἔσται ὥστε καὶ ὁ συγκείμε- 
νος ἐξ αὐτῶν ἄρτιος ἔσται. ἔστι δὲ καὶ τὸ πλῆϑος 
τῶν μονάδων ἄρτιον. καὶ ὅλος ἄρα ὃ AE ἄρτιός 
ἐστιν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κγ΄. 

Ἐὰν περισσοὶ ἀριϑμοὶ ὁποσοιοῦν δυντε- 
ϑῶσιν, τὸ δὲ πλῆϑος αὐτῶν περισσὸν ἧ, καὶ 
ὁ ὅλος περισσὸς ἔσται. 

Συγκείσϑωσαν γὰρ ὁποσοιοῦν περισσοὶ ἀριϑμοί, 


ὧν τὸ πλῆϑος περισσὸν ἔστω, οἵ 48, ΒΓ, ΓΖ" λέγω, 


20 ὅτε καὶ ὅλος ὃ 44 περισσός ἐστιν. 


᾿ἀφῃφρήσϑω ἀπὸ τοῦ ΓΖ μονὰς ἡ 4Ε᾿ λοιπὸς 
ἄρα ὁ DE ἄρτιός ἐστιν. ἔστι δὲ καὶ ὁ ΓΑ͂ ἄρτιος" 
καὶ ὅλος ἄρα ὃ 4Ε ἄρτιός ἐστιν. καί ἐστι μονὰς ἡ 
4 E. περισσὸς ἄρα ἐστὶν ὃ 4.41 ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


2. συντεθῶσι FVq. 3. ὁ] om. PVq. 4. ἐστιν Ἐ.. 


ὅ. γάρ] m. 2 F. 6. ἄρτιοι] om. F. 8. ἑκάτερος Εἰ, corr. 
m. 9. 11. ἔστι] ἔστω P. 13. Inter ἐστιν et ὅπερ aliam 
demonsir. habet Εἰ; ἃ. app. 15. ὁποσοιοῦν] om. V. συν- 


τεϑῶσι Vq. 171. ὁ] om. PBFVq; corr. August. 18. πε- 
ρισσοὶ ἀριϑμοὶ ὁποσοιοῦν V. 19. οἵ] ὁ F. 92. ἐστιν] ἐστιν 
δὲ τῶν πρὸ αὐτοῦ Ἐ. TAY ΑΤ BVa. 23. ἐστιν] P, 
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XXII. 
$i quotlibet numeri impares componuntur, et mul- 
titudo eorum par est, totus par erit. 
Componantur enim quotlibet numeri impares nu- 
mero pares 48, BI, ΓΖ, 4E. dico, totum AE pa- 
rem esse. 


4A B I 4 E 
--------ἰ 


nam quoniam singulh numeri 48, BI, ΓΖ, 4E 
impares sunt, unitate a singulis subtracta, qui relin- 
quuntur, singuli pares erunt [VII def. 7]. quare etiam 
numerus ex iis compositus par erit [prop. XXI]. ue- 
rum eliam multitudo unitatum par est. ergo etiam 
totus 4E par est [1d.]]; quod erat demonstrandum. 


| XXIII. 
Si quotlibet numeri impares componuntur, et mul- 
titudo eorum impar est, eliam totus impar erit. 
Componantur enim quotlibet numeri impares, quo- 
rum multitudo impar sit, 4B, BI, I'4. dico, etiam 
totum 4,2] imparem esse. 


I—————34 I—4 
A B Dr E24 


subtrahatur a ΓΖ unitas ΖΕ. itaque qui relin- 
quitur, I'E par est [VII def. 7]. uerum etiam I'4 
par est [prop. XXIIJ. quare etiam totus 4E par est 
[prop. XXI]. et ZE unitas est. ergo 42/ impar est 
[VII def. 7]; quod erat demonstrandum. 


comp. F; ἔστι V 3. ἐστι] seq. ras. 1 litt. V, ἐστιν B. 24. 
ἄρα | om. q. ὅπερ ἔδει δεῖξαι} om. B Ea. 
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κδ΄. 
Ἐὰν ἀπὸ ἀρτίου ἀριϑμοῦ ἄρτιος ἀφαιρεϑῇ; 
ὁ λοιπὸς ἄρτιος ἔσται. 
“πὸ γὰρ ἀρτίου τοῦ 48 ἄρτιος ἀφῃρήσϑω ὁ ΒΓ' 
5 λέγω, ὅτι ὃ λοιπὸς ὁ ΓΑ͂ ἄρτιός ἐστιν. 

. Ἐπεὶ γὰρ ὃ AB ἄρτιός ἐστιν, ἔχει μέρος ἥμισυ. 
διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὃ ΒΓ ἔχει μέρος ἥμισυ: ὥστε 
καὶ λοιπὸς [ὁ I'4 ἔχει μέρος ἥμισυ] ἄρτιος [ἄρα] 
ἐστὶν ὁ AI* ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


L0 κε΄. 
Ἐὰν ἀπὸ ἀρτίου ἀριϑμοῦ περισσὸς ἀφαιρε- 
97, ὁ λοιπὸς περισσὸς ἔσται. 
"4zó γὰρ ἀρτίου τοῦ 48 περισσὸς ἀφῃρήσϑω ὁ 
BI* λέγω, ὅτι ὃ λοιπὸς ὃ I4 περισσός ἐστιν. 
ι6 ἀφῃρήσϑω γὰρ ἀπὸ τοῦ ΒΓ μονὰς ἡ Lt: ὃ AB 
ἄρα ἄρτιός ἐστιν. ἔστι δὲ καὶ ὁ AB ἄρτιος" καὶ 
λοιπὸς ἄρα ὁ 4441 ἄρτιός ἐστιν. καί ἐστι μονὰς ἡ 
I'd: ὁ DA ἄρα περισσός ἐστιν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


XS. 
9 Ἐὰν ἀπὸ περισσοῦ ἀριϑμοῦ περισσὸς ἀφαι- 
ρεϑῇ, ὁ λοιπὸς ἄρτιος ἔσται. 
᾿4πὸ γὰρ περισσοῦ τοῦ 48 περισσὸς ἀφῃρήσϑω 
ὁ BI* λέγω, ὅτι ὁ λοιπὸς ὁ ΓΑ ἄρτιός ἐστιν. 


ὦ ἄρτιος P. ὅ. ΓΑῚ TP. ἔσται F. 7. 
Br 8. ὁ ΓΑ --- ἥμισυ] om. P. — I'4] e corr. V. 
E om. P. 9. ὕπερ ἔδει δεῖξαι) om. BVq. 11. Post 
περισσός &dd. F: ἀριϑμός (comp.). 14. ὅτι] ὅτε καί V. 10. 
0] seq. ras. 2 litt. P. 16. ἔστι δέ — 17: ἐστιν] bis F, corr. 
m. 1. 16. ἔστι] ἔστιν P. 17. ἐστιν} P; comp. Εἰ; ἐστι VQ. 


4. ἀφῃρήσϑ 
I'BFr. 
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XXIV. 


S1 ἃ numero pari par subtrahitur, reliquus par erit. 
Nam a pari numero 4B par subtrahatur BI. dico, 
reliquum I'4 parem esse. 


E, I B 
---- :-.: ..-----. 
nam quoniam 4B par est, partem dimidiam habet 
[VII def. 6]. eadem de causa etiam BI' partem di- 
midiam habet. ergo etiam reliquus ΖΝ Γ᾽ par est; quod 
erat demonstrandum. 


XXV. 
S1 ἃ numero pari impar subirahitur, reliquus im- 
par erit. 
Nam a pari numero 4B impar subtrahatur BI. 
dico, reliquum I'4 imparem esse. 


I ——————— 
4A I 4 B 


subtrahatur enim à BI' unitas ΓΖ. itaque 4B 
par- est [VII def. 7]. uerum etiam 4B par est. quare 
eliam reliquus 4.2] par est [prop. XXIV]. et unitas 
est ΓΖ. ergo I'4 impar est [VII def. 7]; quod erat 
demonstrandum. 


XXVI. 
Si & numero impari impar subirahitur, reliquus 
par erit. 
----.----.-  ὕ.ὄἌ 
A I 4 B 
Nam ab impari numero 4B impar subirahatur 
BI. dico, reliquum I'4 parem esse. 


996 ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ 8". 


Ἐπεὶ γὰρ ὁ AB περισσός ἐστιν, ἀφῃρήσθω μο- 
νὰς ἡ ΒΖ4 λοιπὸς ἄρα ὃ 44 ἄρτιός ἐστιν. διὰ τὰ 
αὐτὰ δὴ καὶ ó ΓΖ ἄρτιός ἐστιν ὥστε καὶ λοιπὸς ὁ 
ΓΑ ἄρτιός ἐστιν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ὄ κζ΄. 
Ἐὰν ἀπὸ περισσοῦ ἀριϑμοῦ ἄρτιος ἀφαι- 
ρεϑῇ,. ὁ λοιπὸς περισσὸς ἔσται. 
'"4mxó γὰρ περισσοῦ τοῦ 48 ἄρτιος ἀφῃρήσϑω ὁ 
BI* λέγω. ὅτι ὁ λοιπὸς ὁ D'4 περισσός ἐστιν. 
10 «φῃρήσϑω [γὰρ] μονὰς ἡ 44 ὁ 48 ἄρα ἄρτιός 
ἐστιν. ἔστι ὃὲ καὶ ὃ BI' ἄρτιος" καὶ λοιπὸς ἄρα ὁ 
“ΓΖ ἄρτιός ἐστιν. περισσὸς ἄρα ὁ I4: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κη΄. 
᾿Εὰν περισσὸς ἀριϑμὸς ἄρτιον πολλαπλα- 
16 σιάσας ποιῇ τινα, ὁ γενόμενος ἄρτιος ἔσται. 
Περισσὸς γὰρ ἀριϑμὸς ὁ Α' ἄρτιον τὸν B πολλα- 
πλασιάδας τὸν Γ' ποιείτω" λέγω, ὅτε ὃ I' ἄρτιός 
ἐστιν. 
Ἐπεὶ γὰρ ὃ 44 τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν Γ' πε- 
20 ποίηκεν, ὁ I' ἄρα σύγκειται ἐκ τοσούτων ἴσων τῷ B, 
ὅσαι εἰσὶν ἐν τῷ Α μονάδες. καί ἐστιν ὁ B ἄρτιος" 
ὁ Γ' ἄρα σύγκειται ἐξ ἀρτίων. ἐὰν δὲ ἄρτιοι ἀριϑ- 
μοὶ ὁποσοιοῦν συντεθῶσιν, ὁ ὅλος ἄρτιός ἐστιν. ἄρ- 
τιος ἄρα ἐστὺν ὁ I" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


2. ἐστιν] P, comp. F; ἐστι Vq. | 4. I4] AP BVq. 1. 
erat] ἐστιν comp. F. 9. 6] (alt.) om. ΓΑ] e corr. V. 
10. γάρ] om. P. , ἄρα] om. q. 2. ἔστι q. Seq. in V: 
ἔστι δὲ wol μονὰς ἡ 4A. ἄρα ἐστίν Υ.. 14. περισσός] 
supra F. 16. περισσὸς γὰρ ἀριϑμός  ἀριϑμὸς γάρ F. 23. 
τεϑῶσιν P. δ om. q. 
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nam quoniam 4B impar est, subirahatur unitas 
BA. itaque reliquus 47/1 par est. eadem de causa 
eliam ΓΖ par est (VII def. 7].,/) ergo etiam qui re- 
linquitur, I4 par est [prop. XXIV]; quod erat de- 
monstrandum. 


XXVII. 


Si a numero impari par subirahitur, reliquus im- 
par erit. 
Nam a numero impari 4B par subirahatur BI. 
dico, reliquum I'4 imparem esse. 
μ--π;π͵;.ιτ-----τ-.Ξ----τπτιἷῖγςι---.-.-.-.-.-.-- 
4 4 Γ Β α΄. 
nam subirahatur unitas 442. itaque ΖΒ par esi 
[VII def. 7] uerum etiam BI' par est. quare etiam 
reliquus ΓΖ, par est [prop. XXIV]. ergo I4 impar 
est [VII def. 7]; quod erat demonstrandum. 


XXVIIL 


Si numerus impar parem multiplieans numerum 
aliquem effecerit, numerus productus par erit. 
| 4 Nam impar numerus 4 parem B 
FE— — —34B multiplicans numerum Γ᾽ efficiat. dico, 
I—— —— — ——J4lI' numerum Γ΄ parem esse. 

nam quoniam 4 »« B — I numerus Γ᾽ ex totidem 
numeris numero B aequalibus compositus est, quot sunt 
unitates in 44 [VII def. 15]. et B par est. I'igitur ex 
paribus compositus est. sin quotlibel numeri pares 
componuntur, totus par est [prop. XXI]. ergo I' par 
est; quod erat demonstrandum. 


1) Nam supposuimus, I'B imparem esae. 
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κϑ'. 

Ἐὰν περισσὸς ἀριϑμὸς περισσὸν ἀριϑμὸν 
πολλαπλασιάσας ποιῇ τινα, Ó γενόμενος πε- 
ρισσὸς ἔσται. 

5 Περισσὸς γὰρ ἀριϑμὸς ὃ 4 περισσὸν τὸν B πολ- 
λαπλασιάσας τὸν Γ' ποιείτω᾽ λέγω, ὅτι 0 Γ' περισσός 
ἐστιν. | 

Ἐπεὶ γὰρ ὁ 44 τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν I' πε- 
ποίηκεν, 0 I' ἄρα σύγκειται ἐκ τοσούτων ἴσων τῷ 

10 B, ὅσαι εἰσὶν ἐν τῷ 44 μονάδες. καί ἐστιν ἑκάτερος 

Qv 4, B περισσός' 0 Γ ἄρα σύγκειται ἐκ περισσῶν 
ἀριϑμῶν, ὧν τὸ πλῆϑος περισσόν ἐστιν. ὥστε ὃ Γ 
περισσός ἐστιν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


λ΄. 
15 ἘἘὰν περισσὸς ἀριϑμὸς ἄρτιον ἀριϑμὸν με- 
toj, καὶ τὸν ἥμισυν αὐτοῦ μετρήσει. 
Περισσὸς γὰρ ἀριϑμὸς ὃ A4 ἄρτιον τὸν B με- 
τρείτω᾽ λέγω, ὅτι καὶ τὸν ἥμισυν αὐτοῦ μετρήσει. 
Ἐπεὶ γὰρ ὃ 4 τὸν B μετρεῖ, μετρείτω αὐτὸν κα- 
90 τὰ τὸν I" λέγω. ὅτι ὃ Γ οὐκ ἔστι περισσός. εἶ γὰρ 
δυνατόν, ἔστω. καὶ ἐπεὶ ὁ 4 τὸν Βὶ μετρεῖ κατὰ 
τὸν I', ὃ Α ἄρα τὸν Γ πολλαπλασιάσας τὸν B πε- 
ποίηχεν. ὁ B ἄρα σύγκειται ἐκ περισσῶν ἀριϑμῶν, 
ὧν τὸ πλῆϑος περισσόν ἐστιν. ó B ἄρα περισσός 
25 ἐστιν᾽ ὅπερ ἄτοπον" ὑπόκειται γὰρ ἄρτιος. οὐκ ἄρα 


8. ποιεῖ Ε΄, sed corr. 12. ὧν om. B, περισσῶν V τὴ. ῶ 
e corr. τό] m. 2 V. περισσὸν ἐστιν) ὁ δὲ συγκείμενος 
ἐκ περισσῶν ἀριϑμῶν περισσῶν (add. m. 2) τὸ πλῆϑος περισσός 
ἐστιν V. 16. ἥμισυ Y a. 3A. περιοσὸς — 18: μετρήσει] 
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XXIX. 


Si impar numerus imparem numerum multiplicans 
numerum aliquem effecerit, numerus productus im- 
par eri. | 

I— —344 Nam impar numerus 4 impa- 

i—————4B . rem numerum B mulüplieans nu- 

I—— —————————3 merum Γ᾽ efficiat. dico, numerum 

r I' imparem esse. 

. nàm quoniam 44 »« B — I, numerus I' ex totidem 

numeris numero B aequalibus compositus est, quot uni- 

tates sunt in 4 [VII def. 15]. et uterque 44, B impar est. 

itaque I' compositus est ex imparibus numeris, quo- 

rum multitudo impar est. ergo I' impar est [prop. 
XXIII]; quod erat demonstrandum. 


XXX. 


Si numerus impar parem numerum metitur, etiam 
dimidium eius metietur. 
Nam impar numerus 4 parem B metiatur. dico, 
eum etiam dimidium eius metiri. 
1 nam quoniam 44 numerum B metitur, me- 
liatur secundum I: dico, I' imparem non esse. 


b tI-—-—1 


nam si fieri potest, impar sit. et quoniam 4 
I numerum B secundum Γ᾽ metitur, erit 
4 »« T — B. 
B 


ilaque B compositus est ex numeris impari- 
bus, quorum multitudo impar est. itaque B impar est 
[prop. XXIII]; quod absurdum est; nam supposuimus, 


mg. m. 1 F. 18. τόν} corr. ex τό m. 1 F. 21. ἔσται g. 
29. ἄρα] om. V.. 98. ἄρα B V. 
um 
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ὁ Γ περισσός ἐστιν᾽ ἄρτιος ἄρα ἐστὶν ὁ I. ὥστε ὁ 
4A τὸν B μετρεῖ ἀρτιάκις. διὰ δὴ τοῦτο καὶ τὸν 
ἥμισυν αὐτοῦ μετρήσει᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


λα΄. 

6 Ἐὰν περισσὸς ἀριϑμὸς πρός τινα ἀριϑμὸν 
πρῶτος ἧ; καὶ πρὸς τὸν διπλασίονα αὐτοῦ πρῶ- 
τος ἕσται. 

Περισσὸς γὰρ ἀριϑμὸς ὃ 4 πρός τινα ἀριϑμὸν 
τὸν B πρῶτος ἔστω, τοῦ δὲ B διπλασίων ἔστω ὁ I* 

10 λέγω, ὅτι ὁ 4 [καὶ] πρὸς τὸν Γ' πρῶτός ἐστιν. 

Εἰ γὰρ μή εἰσιν [οἵ 4, I'] πρῶτοι, μετρήδει τις 
αὐτοὺς ἀριϑμός. μετρείτω, καὶ ἔστω ὃ 4. καί ἐστιν 
ὁ 4 περισσός" περισσὸς ἄρα καὶ ὃ 2. καὶ ἐπεὶ ὁ 
4 περισσὸς ὧν τὸν Γ μετρεῖ, καί ἐστιν ὁ Γ᾽ ἄρτιος, 

16 καὶ τὸν ἥμισυν ἄρα τοῦ Γ μετρήσει [ὃ 47. τοῦ δὲ 
Γ ἥμισύ ἐστιν ὁ Β' ὃ 4 ἄρα τὸν B μετρεῖ. μετρεῖ 
0b καὶ τὸν 4. ὁ 4 ἄρα τοὺς 4, B μετρεῖ πρώτους 
ὄντας πρὸς ἀλλήλους" ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα 
ὁ 4 πρὸς τὸν I' πρῶτος οὔκ ἐστιν. oí 4, Γ ἄρα 

20 πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


λβ΄. . 
Τῶν ἀπὸ δύαδος διπλασιαξομένων ἀριϑμων 
ἕκαστος ἀρτιάκις ἄρτιός ἐστι μόνον. 
“πὸ γὰρ δύαδος τῆς 4 δεδιπλασιάσϑωσαν ὅσοι- 


1. ἐστὶν o ΓῚ ὁ Γ V, ἐστίν F. 2. τοῦτον φ. τὸν] 
vó P. 8. ἥμισυ PF. ὄπερ ἔδει δεῖξαι m. 2 V, om. BFq. 
6. διπλάσιον BV. — 9. διπλάσιος VQ. — 10. καί] om. P. 11. 
oí 4, ΓῚ supra m. 1 P. 19. καί ἐστιν — 18: ὃ 47 mg. m. 
2 V. 12. ἐστιν] ἐπεί ἐστιν F; ἔστω q. 18. πεῤισσὸς ἄρα] 
ἔστιν ἄρα περισσός F. — 15. T wow V. ὁ 47 om. P. 16. 
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eum parem esse. itaque I'impar non est. par igitur 
est I. quare 4 numerum B secundum parem nume- 
rum metitur. ergo!) etiam dimidium eius metietur; 
quod erat demonstrandum. 


XXXI. 


Si impar numerus ad numerum aliquem primus 
est, etiam ad duplicem eius primus erit. 

Nam impar numerus 4 ad numerum aliquem B 
primus sit, et sit 1'— 2B. dico, 4 ad I' primum 
--- "4 esse. nam si non suni primi, nu- 
B p merus aliquis eos metietur. metiatur, 

! elisit 7j. οὐ 4 impar est. itaque etiam 


1— —14 4 impar est. et quoniam 27 impar 


numerum I' metitur, et I' par est, eliam dimidium nu- 


meri I' metietur. uerum B — ,I. itaque z/ numerum 
B metitur. uerum eliam numerum 4 metitur. 47 igiiur 
numeros 4, B melitur, qui inter se primi sunt; quod 
fieri non potest. itaque fieri non polest, ut 4 ad I' 
primus non sii. ergo 24, l'inter se primi sunt; quod 
erat demonstrandum. 


XXXII. 


Qui inde ἃ binario semper conduplieando produ- 
cuntur numeri, singuli solum pariter pares sunt. 
Nam a binario 4 quotlibet numeri semper condu- 


1) Nam dimidium secundum numerum dimidium metietur 
quam totum. 


ἥμισυς BVq. 19. τόν] τό F. — D']corr ex B V. — Post 
4 in F del. B. 22. δι- in ras. 6 litt. V. — 28. ἐστιν P. 24. 
4] non liquet F. 


Euclides, edd. Heiberg οἱ Menge. YI. 2S 


"S 


-» 
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δηποτοῦν ἀριϑμοὶ οἵ B, Γ, 4t: λέγω, ὅτι οἱ B, I, 4 
ἀρτιάκις ἄρτιοί εἰσι μόνον. 
Ὅτι μὲν οὖν ἕκαστος [τῶν B, DI, 4] ἀρτιάκις ἄρ- 
τιός ἐστιν, φανερόν" ἀπὸ γὰρ δυάδος ἐστὶ διπλασιασ- 
ὅ ϑείς. λέγω, ὅτι καὶ μόνον. ἐκκείσϑω γὰρ μονάς. 
ἐπεὶ οὖν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνά- 
λογόν εἰσιν, ὃ δὲ μετὰ τὴν μονάδα ὁ 4 πρῶτός 
ἐστιν, ὃ μέγιστος τῶν Α, B, D, 4 ὁ 4 ὑπ’ οὐδενὸς 
ἄλλου μετρηϑήσεται παρὲξ τῶν 4, B,l. καί ἐστιν 
10 ἕκαστος τῶν 4, B, Γ ἄρτιος" ὁ 4 ἄρα ἀρτιάκις ἄρ- 
, / € , 1 e ^" ᾿ 
- τιός ἐστι μόνον. ὑμοίως δὴ δείξομεν, Or, [καὶ] éxa- 
τερος τῶν B, Γ ἀρτιάκις ἄρτιός ἐστι μόνον" ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. “ 
λγ΄. 
15 Ἐὰν ἀριϑμὸς τὸν ἥμισυν ἔχῃ περισσόν, ἀρ- 
τιάκις περισσός ἐστι μόνον. 
᾿Φριϑμὸς γὰρ ὁ Α τὸν ἥμισυν ἐχέτω περισσόν" 
λέγω, ὅτι ὁ .4 ἀρτιάκις περισσός ἐστι μόνον. 
Ὅτι μὲν οὖν ἀρτιάκις περισσός ἐστιν, φανερόν" 
40 0 γὰρ ἥμισυς αὐτοῦ περισσὸς ὧν μετρεῖ αὐτὸν ἀρ- 
τιάκις. λέγω δή, ὅτι καὶ μόνον. εἰ γὰρ ἔσται ὃ A 
καὶ ἀρτιάκις ἄρτιος, μετρηϑήσεται ὑπὸ ἀρτίου κατὰ 
ἄρτιον ἀριϑμόν᾽ ὥστε καὶ ὁ ἥμισυς αὐτοῦ μετρηϑήσεται 
ὑπὸ ἀρτίου ἀριϑμοῦ περισσὸς ὦὥν᾽ ὅπερ ἐστὶν ἄτοπον. 
26 ὁ Α' ἄρα ἀρτιάκις περισσός ἐστι μόνον᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
1. B] (bis) 4, B F. 3. οὖν] om. P. τῶν B, Τ', 4] 
om. P. A4, BF. ἄρτιον, -ov eras. V. ἀ4. ἐστιν] comp. 
Fq; ἐστι PV. ἀπὸ γάρ] αὐτό (e corr.) γὰρ ἀπό F. ἐστί) 
ἐστίν ἕκαστος F. 5. λέγω δὴ BVq. μονὰς ἡ E Vq;m E 
postea insert. B. 11, καί] om. P. ἕκαστος P. 16. ἥμισυ 
F. 16. ἐστιν P. 17. ἥμισυ F.. 18. ἐστιν P. 19. ἐστιν] 
P, comp. F; ἐστι γα. 20. ἥμισυ F. αὐτός q (non F). 


22. καί] om. F. ^ Post ἄρτιος add. V: ὁ ἥμισυς αὐτοῦ ἄρτιός 
ἐστε καί; idem B m. rec. 93. qu6v V. 
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plicando producantur B, I, 2. dico, numeros B, I) 4 
solum pariter pares esse. 

iam smgulos numeros B, 
I, 24 pariter pares esse, 
manifestum est. nam a bina- 
| ro semper conduplicando 
producti sunt [VII def. 8]. dico, eos etiam solum 
pariter pares esse. sumatur enim unitas. iam quo- 
niam ab unitate quotlibet numeri deinceps proportio- 
nales sunt, et unitati proximus 4 primus est, maxi- 
mum numerorum 4, B, Γ, 4 numerum 7 nullus alius 
metietur praeter 4, B, I'[prop. XIII]. et singuli nu- 
meri 4, B, I' pares sunt. ergo 47 solum pariter par 
est [VII def. 8]. similiter demonstrabimus, etiam utrum- 
que B, I' solum pariter parem esse; quod erat demon- 
strandum. 


1——344 


I ——————————————— —3À «4 


XXXIII. ! 
Si numerus aliquis dimidium imparem habet, so- 

lum pariter impar est. 
Nam numerus 4 dimidium habeat imparem. dico, 

I ——————2À 
A4 

numerum 44 solum pariter imparem esse. jam pariter 
imparem eum esse, manifestum est; nam dimidius eius, 
qui impar est, eum pariter metitur [VII def. 9]. dico, 
eum eliam solum pariter imparem esse. nam si 4 
eliam pariter par erit, par eum numerus secundum 
parem numerum metietur [VII def. 8]J. quare etiam 
dimidium eius, qui impar est, par numerus metietur; 
quod absurdum est. ergo 24 solum pariter impar est; 


quod erai demonstrandum. 


15 


20 
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λδ΄. 

Ἐὰν ἀριϑμὸς μήτε τῶν ἀπὸ δυάδος διπλα- 
σιαξομένων T μήτε τὸν ἥμισυν ἔχῃ περισσόν, 
ἀρτιάκις τε ἄρτιός ἐστι καὶ ἀρτιάκις περισσός. 

ριϑμὸς γὰρ Ó 4 μήτε τῶν ἀπὸ δυάδος διπλα- 
σιαξομένων ἔστω μήτε τὸν ἥμισυν ἐχέτω περισσόν᾽ 
λέγω. ὅτι ὃ .4 ἀρτιάκις τέ ἐστιν ἄρτιος καὶ ἀρτιάκις 
περισσός. 

Ὅτι μὲν οὖν ὁ 4 ἀρτιάκις ἐστὶν ἄρτιος, φανερόν᾽ 
τὸν γὰρ ἥμισυν οὐκ ἔχει περιόσόν. λέγω δή, ὅτι 
καὶ ἀρτιάκις περισσός ἐστιν. ἐὰν γὰρ τὸν A4 τέμνω- 
μὲν δίχα καὶ τὸν ἥμισυν αὐτοῦ δίχα καὶ τοῦτο ἀεὶ 
ποιῶμεν, καταντήσομεν εἴς τινα ἀριϑμὸν περισσόν, 
ὃς μετρήσει τὸν 4 κατὰ ἄρτιον ἀριϑμόν. εἰ γὰρ οὔ, 
καταντήσομεν εἰς δυάδα, καὶ ἔσται ὃ 4 τῶν ἀπὸ 
δυάδος διπλασιαξομένων' ὅπερ οὐχ ὑπόκειται. ὥστε 
ὃ .4 ἀρτιάκις περισσός ἐστιν. ἐδείχϑη δὲ καὶ ἀρ- 
τιάκις ἄρτιος. ὃ Α ἄρα ἀρτιάκις τε ἄρτιός ἐστι καὶ 
ἀρτιάκις περισσός" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


λε΄. 
Ἐὰν ὦσιν ὁσοιδηποτοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνά- 
3 " X 3 d —- , 
Aoyov, ἀφαιρεϑῶώσι δὲ ἀπό τε τοῦ δευτέρου 


2. ἐάν] ἄν q. Deinde add. ἄρτιος B m. rec., V in ras. m. 2. 
διπλασιαξόμενον Ρ. 8. τόν] τό F m. 1, corr. m. 2; τὸ g. 
ἥμισυ F. 4. ἐστιν P. 6. ἥμισυ F. ἔχων V. 7. ὅτι} 
m. 2 V. τε] om. q et P, (u. p. 408, 5 adn. crit). ἄρτιός 
ἐστι V. — 9. ἄρτιός dou V. φανερόν in ras. m. 1 10. 
ἥμισυ F, et q, sed corr. m. 1. 11. τέμωμεν BVq. 12. ἥμισυ F. 
ποιῶμεν ἀεί F. 18. ποιοῦμεν P, P,. καταντήσωμεν P,.. σε- 
ρισσύόν] om. q. 14. κατὰ τόν V, 'sed τόν del. εἰ γὰρ οὔ] 
om. P,. Post οὔ add. Theon: καταντήσομεν εἴς τινα ἀριϑμὸν 
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XXXIV. 


Si numerus aliquis nec ex iis est, qui a binario sem- 
per eonduplieando producuntur, nec dimidium imparem 
habet, et pariter par est οὖ pariter impar.) 

Nam numerus 44 ne sit ex iig, qui a binario 
p—————— 4 semper eonduplieando producuntur, neue 
4 dimidium imparem habeat. dico, nume- 
rum .4 ei pariter parem eti pariter imparem esse. 

iam numerum .4 pariter parem esse, manifestum 
est [VII def. 8]; nam dimidium imparem non habet. 
dico, eundem pariter imparem esse. nam si 4 in duas 
partes aequales diuiserimus et rursus dimidium et 
idem semper deinceps fecerimus, aliquando ad nume- 
rum perueniemus, qui numerum 44 secundum numerum 
parem metitur nam si minus, ad binarium peruenie- 
mus, eb 4 ex iis erit, qui a binario semper condupli- 
cando producuntur; quod est contra hypothesim. quare 
4 pariter impar ert [VII def. 9]. sed demonstratum 
est, eundem pariter parem esse. ergo 4 el pariter 
par et pariter impar est; quod erat demonstrandum. 


XXXV. 


Si quotlibel numeri deinceps proportionales sunt, 
ei a secundo et ultimo numeri primo aequales sub- 


1) Propp. 883—834 aliter citat Iamblichus in Nicom. p. 88. 
de hoc loco et de Euclidis diuisione numerorum u. Studien 
p. 197 8q. 


περισσόν, ὃς μετρήσει τὸν Α κατὰ ἄρτιον ἀριϑμόν (BF V q). 
15. καταντήσωμεν P, καταν- in ras. m. 2 V. 16. ὥστε] 
ὥσπερ P,. 17. 4 καί BVq. περισσός — ἀρτιάκις m. rec. B. 
18. 4] 4 g. te]om. VB, — 22. τε τοῦ « (ges Vy, e B Ὸς 
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e 


καὶ τοῦ ἐσχάτου ἴδοι τῷ πρώτῳ, ἔσται ὡς ἡ 
τοῦ δευτέρου ὑπεροχὴ πρὸς τὸν πρῶτον, οὔ- 
τῶς ἡ τοῦ ἐσχάτου ὑπεροχὴ πρὸς τοὺς πρὸ 
ἑαυτοῦ πάντας. 

ὅ Ἔστωσαν ὁποσοιδηποτοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον 
oí 4, ΒΓ, 4, EZ ἀρχόμενοι ἀπὸ ἐλαχίστου τοῦ 4, 
καὶ ἀφῃφρήσϑω ἀπὸ τοῦ ΒΓ καὶ τοῦ EZ τῷ 4 ἴσος 
ἑκάτερος τῶν BH, 2Θ' λέγω, ὅτι ἐστὶν ὡς ó ΗΓ 
πρὸς τὸν 4, οὕτως ὁ EO πρὲς τοὺς 4, ΒΓ, 4. 

10 Κείσϑω γὰρ τῷ μὲν ΒΓ ἴσος ὃ ΖΚ, τῷ δὲ 4 
ἔσος o Z4. καὶ ἐπεὶ ὁ ΖΚ τῷ ΒΓ ἴσος ἐστέν, ὧν 

ὁ ΖΘ τῷ BH ἴσος ἐστίν, λοιπὸς ἄρα. 0 OK λοιπῷ 

τῷ HI' ἐστιν ἴσος. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ὁ ΕΖ πρὲς 

τὸν 4, οὕτως Ó 4 πρὸς τὸν ΒΓ xol ó BI' πρὸς 

16 τὸν 4, ἴσος δὲ 0 μὲν 4 và Ζ4, ὁ δὲ ΒΓ τῷ ΖΚ, 
ὁ δὲ 4 τῷ ZO, ἔστιν ἄρα ὡς ὃ ΕΖ πρὸς τὸν ZA, 
οὕτως 0 AZ πρὸς τὸν ΖΚ καὶ ὁ ΖΚ πρὸς τὸν ΖΘ. 
διελόντι, ὡς ὃ ΕΑ πρὸς τὸν AZ, οὕτως ὃ AK πρὸς 
τὸν ΖΚ καὶ ó ΚΘ πρὸς τὸν ΖΘ. ἔστιν ἄρα καὶ ὡς 

20 εἷς τῶν ἡγουμένων πρὸς ἕνα τῶν ἑπομένων, οὕτως 
ἅπαντες of ἡγούμενοι πρὸς ἅπαντας τοὺς ἑπομένους" 
ἔστιν ἄρα ὡς ὁ ΚΘ πρὸς τὸν ΖΘ, οὕτως οἱ EA, 
AK, ΚΘ πρὸς τοὺς 42, ΖΚ, ΘΖ. ἴσος δὲ ὃ μὲν 
ΚΘ τῷ ΓΗ, ὃ δὲ ΖΘ τῷ A, οἵ δὲ 42, ΖΚ, ΘΖ 


1. τοῦ | om. V. 2. τὸν τό q (non F). 4. ἅπαντας F, 
ὕπαντας q. b. ὁσοιδηποτοῦν V, in F -δη- à g in -óe- mu- 
tat. 6. ἀπὸ τοῦ φ, post ἀπό ras. 8 litt. B. 4] 4φ 


(non F). 7. vov | (alt. postea insert F. 8. BH] P; ΓΗ 
F, HI'BVq. ἐστίν} om. F. AHI]P, BH BFVq. 10. 
to] rov Βα. μέν] om. ΒΥ; ἴῃ Bm. 2 ex τῶν fecit τῷ pév. 
ΖΚ) ZH φ (no F) 12. BH] P, PH F, ΗΓ BVq.. éotí α. 
13. ΗΓῚ P, HB BFVq. ἐπεί] om. F. 14. τόν] (alt.) 
z0 g (non P). 16. EZA QZ y (uon F). ZA] AZ Bq. 
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trahuntur, erit ut excessus secundi ad primum, ita 
ekeessus ullimi ad omnes praecedentes. 

Sint quotlibet numeri deinceps proportionales 4, 
BI, 4, EZ ab 4 minimo incipientes, οὐ ab BI, EZ 


numero 44 aequales subirahantur B H, ZO. dico, esse 
HI:4- EO0:4-- ΒΓ 4 A. 
ponatur enim ZK — BI'et Z4 — 4. et quoniam 
esí ZK — ΒΓ et ZO — BH, ert ΘΚ — ΗΓ. et 
quoniam esbí EZ: — 4: BI'— BI': 4 (VII, 13], 
el 41 — Z4, BI'—ZK, 4 -— Z0, erit 
EZ:Z4A-—AZ:ZK-—ZzZK:Z0. 
subtrahendo [VIT, 11. 13] erit 
EA: AZ — AK: ZK — ΚΘ: ΖΘ. 
itaque eliam αὖ unus praecedentium ad unum sequen- 
lium, ita omnes praecedentes ad omnes | sequentes [VII, 
12]. itaque erit 
K0:Z0 — EA -- 4K -- KO:4Z -- ZK 4- ΘΖ. 
uerum est ΚΘ — ΓΗ͂, Z6 — 4 
AZ -- ZK 4 0Z — 4-- ΒΓ 4 A. 


170. ΛΖ] ZA ΒΥ.  ZK](alt) KZ P. 18. ἄρα ὡς V. τόν; 
om. q. 19. ZK] KZ F. Ke) O e corr. m. 1 q. καί 
om. V. 22. τόν] om. F. oí] ὁ F. 28. AZ] corr. ex 
AZ m. 1 q. ZK| KZ BVq. ΘΖ] ze P. 24. I'H] 
P, BH BFVq. δέ] (prius m. 2 V. ZK] KZBVq. ΘΖ) 
ZO P. 


σι 


10 


15 


20 


2b 
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τοῖς 241, ΒΓ, 4* ἔστιν ἄρα ὡς ὁ ΓΗ͂ πρὸς τὸν A, 
οὕτως ὁ ΕΘ πρὸς τοὺς 4, ΒΓ, Α. ἔστιν ἄρα. ὡς ἡ 
τοῦ δευτέρου ὑπεροχὴ πρὸς τὸν πρῶτον, οὕτως ἡ 
τοῦ ἐσχάτου ὑπεροχὴ πρὸς τοὺς πρὸ ἑαυτοῦ. πάντας" 
ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 
' λς΄. 

Ἐὰν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς 
ἐκτεϑῶσιν ἐν τῇ διπλασίονι ἀναλογίᾳ, ἕως 
οὗ ὁ σύμπας συντεϑεὶς πρῶτος γένηται, καὶ 
ὁ σύμπας ἐπὶ τὸν ἔσχατον πολλαπλασιασϑεὶς 
ποιῇ τινα, ὃ γενόμενος τέλειος ἔσται. | 

"nó γὰρ μονάδος ἐκκείσϑωσαν ὁσοιδηποτοῦν ἀριϑ- 
μοὶ ἐν τῇ διπλασίονι ἀναλογίᾳ, ἕως οὗ ὃ σύμπας 
συντεθεὶς πρῶτος γένηται, οἵ 4, Β. Γ, 4, καὶ τῷ 
σύμπαντι ἴσος ἔστω ὁ E, καὶ ὁ E τὸν 4 πολλα- 
πλασιάσας τὸν ΖΗ ποιείτω. λέγω, ὅτι 0. ZH τέλειός 
ἐστιν. 

Ὅσοι γάρ εἰσιν οἵ Α, B, I, 4 τῷ πλήϑει, τοσοῦ- 
τοι ἀπὸ τοῦ E εἰλήφϑωσαν ἐν τῇ διπλασίονι ἀναλο- 
γίᾳ οἵ E, ΘΚ, 4, M: δι᾽ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ Α͂ 
πρὸς τὸν 2, οὕτως ὁ E πρὸς τὸν M. ὁ ἄρα ἐκ τῶν 
Ε, 4 ἴσος ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν 4, Μ. καί ἐστιν ὁ ἐκ 
τῶν E, 4 ὁ ΖΗ: καὶ ὁ ἐκ τῶν 4, M ἄρα ἐστὶν ὃ 
ΖΗ. ὃ 4 ἄρα τὸν M πολλαπλασιάσας τὸν ZH πε- 
ποίηκεν᾽ ὁ M ἄρα τὸν ΖΗ μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ 

1. ἔστιν ἄρα — ῶ: 4, ΒΤ', 4] om. q. 1. ΓΗ] P; ΗΒῈ:; 
BH BV. 2. EO] E postea insert. F. τούς] om. F. 4. 
ἅπαντας F. 6. ὅπερ ἔδει δεῖξαι) om. Bq. Post δεῖξαε 
in P add. lin. 7 —21: τὸν M cum quibusdam discrepantiis 
(P,), dein περιττὸν ἐχέτω, et deinde p. 404, 7 — 19 (P,), in 


mg. περιττόν et in fine τὸ περιττὸν τοῦτο σφάλμα ἐστίν. 9. 
σύμπας σὺν τῇ μονάδι F. — 11. ἔσται τέλειος ᾳ. 12. ὁσοιδη- 
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ilaque ΓΗ͂: 4 -- ΕΘ: 4 -ἰ ΒΓ -Ἐ A4. ergo est ut ex- 
cessus secundi ad primum, ita excessus ultimi ad omnes 
praecedentes; quod erat demonstrandum. 


XXXVI. 
Si &b unitate quotlibet numeri deinceps in propor- 
. tione duplieata proponuntur, donec 


I—14 I—1 . . . 
totus ex omnibus compositus primus 


fiat, et totus ullimum multiplicans 
numerum aliquem effecerit, numerus 
inde productus perfectus erit. 

Nam ab unitate proponantür quotlibet numeri in 
proportione duplieata, donec totus ex omnibus com- 


---ΑΟ' 
i 


M ! 


Z oW ect5rnct] t| n. H o N RH | 


I ——————————40 I——————— —41II 


positus primus fiat, 4, B, Γ, 4, et toti aequalis sit 
E, ei 8 E»« 4 — ZH. dico, ZH perfectum esse. 

nam quot sunt 4, B, I, z/ multitudine, totidem 
ab E sumantur in proportione duplicata E, ΘΚ, 4, 
M. itaque ex aequo erit (VII, 14] 4:24 — E: M. 
ilaque E »« 4 — 4»« M[VII, 19]. et Ε »« 4 — ZH. 
quare 4», M — ZH. .4 igiiur numerum M multi- 
pliceans numerum ZH effecit. quare M numerum ZH 


zoro0v] P, BFVq, ὁποσοιοῦν P. 18. 0$] om. P,. σύμπας 
σὺν τῇ μονάδι F. 14. Γ, 4] οι. Ρ.. 1. σύμπαντι σὺν τῇ 
μονάδι F. 19. ἀναλογίαν φ (non F). 20. OX] K in ras. 
m. 2 V. 
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4 μονάδας. καί ἐστι δυὰς ὃ 4 διπλάσιος ἄρα ἐστὶν 
ὁ ΖΗ ,ντοῦ M. εἰσὶ δὲ καὶ oí M, 4, OK, E ἕξῆς 
διπλάσιοι ἀλλήλων" ob E, ΘΚ, 4, M, ZH ἄρα ἑξῆς 
ἀνάλογόν εἰσιν ἐν τῇ διπλασίονι ἀναλογίᾳ. ἀφῃρήσϑω 
8. δὴ ἀπὸ τοῦ δευτέρου τοῦ OK xol τοῦ ἐσχάτου τοῦ 
ΖΗ τῷ πρώτῳ τῷ E ἴδος ἑκάτερος τῶν ΘΝ, ZA 
ἔστιν ἄρα ὡς ἡ τοῦ δευτέρου ἀριϑμοῦ ὑπεροχὴ πρὸς 
τὸν πρῶτον, οὕτως ἡ τοῦ ἐσχάτου ὑπεροχὴ πρὸς τοὺς 
πρὸ ἑαυτοῦ πάντας. ἔστιν ἄρα ὡς ὁ NK πρὸς τὸν E, 
10 οὕτως ὁ EH πρὸς τοὺς M, 4, ΚΘ, E. καί ἐστιν ὁ 
NK ἴσος τῷ E" καὶ ὁ ΞΗ ἄρα ἴσος ἐστὶ τοῖς M, A, 
OK, E. ἔστι δὲ καὶ ὁ Z5 τῷ E ἴσος, ὃ δὲ E τοῖς 
4, B, I, 4 καὶ τῇ μονάδι. ὅλος ἄρα ὁ ZH ἴδος ἐστὶ 
τοῖς τε E, ΘΚ, 4, M καὶ τοῖς 4, B, Γ, 4 καὶ τῇ 
16 μονάδι" καὶ μετρεῖται vx αὐτῶν. λέγω, ὅτι καὶ ὃ 
ZH vm οὐδενὸς ἄλλου μετρηϑήσεται παρὲξ τῶν A, 
B, I, 4, E, OK, 4, M καὶ τῆς μονάδος. εἰ γὰρ δυ- 
νατόν, μετρείτω τις τὸν ΖΗ ὃ O, καὶ ó Ο μηδενὶ 
τῶν 4, B, Γ, 4, E, OK, A, M ἔστω ὁ αὐτός. καὶ 
20 ὁσάκις ὁ O τὸν ZH μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστω- 
σαν ἐν τῷ IL ὁ II ἄρα τὸν O πολλαπλασιάσας τὸν 
ΖΗ πεποίηκεν. ἀλλὰ μὴν καὶ ὃ E τὸν 4 πολλαπλα- 
σιάσας τὸν ZH πεποίηκεν" ἔστιν ἄρα ὡς Ó E πρὸς 
τὸν II, o O πρὸς τὸν 4. καὶ ἐπεὶ ἀπὸ μονάδος ἕξῆς 
26 ἀνάλογόν εἰσιν οἵ Α, B, Γ, 4, ὃ 4 ἄρα ὑπ᾽ οὐδενὸς 


2. E] om. F. 8. Post E in F insert, 9 m. 2. ἕξῆς] 
om. F. 5. δή] corr. ex δέ m. 1 F. 6. τῶν] ὃ in ras. P. 
10. 0] (alb) ὡς ὁ F. 11. τῷ E ἴσος F. ἐστίν P. 1. ἔστιν P. 
ZE]EZP. 18. ἴσος ἐστί suprà m. 1 F. 18. ὁ ΟἹ (alt.) 
supra m. 1 F. 19.0] om. B. 21. ΠῚ (1) ΟΡ. ΟἿ ΠΡ. 
22. ZH] H supra m. 1 F. 23. ZH) Z eras. V. Post 
πεποίηκεν add, F: ὃ ἄρα ἐκ τῶν E, Δ (coq ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν 
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secundum unitates numeri 44 metitur. et 4 binarius 
est. ergo ZH — 2M. uerum etiam M, 4, OK, E 
deinceps inter se duplices sunt. quare E, OK, 4, M, 
ZH deinceps proportionales sunt in proportione dupli- 
caia. iam a secundo O K et uliimo ZH primo E ae- 
quales subtrahantur ΘΝ, Z/&. itaque erit ut excessus 
secundi ad primum, iia excessus ultimi ad omnes prae- 
cedentes [prop. XXXV]. erit igitur 
NK:E-—AH:M--4-- ΚΘ 4 E. 
est autem NK — E!) quare etiam 
SH--—M-d-24-4-9K E. 
uerum etiam 
ΖΞ -—EetE-A4-r-B--U-24-1. 
quare erit totus 
ZH —E--0K--4--M--E4-4- B-4- DT-4- 44-1. 
et hi eum metiuntur. dico, etiam nullum alium Z H nu- 
merum meliri praeter 4, B, I, 71, E, ΘΚ, 4, M et 
unitatem. nam si fieri potest, metiatur O numerum 
ΖΗ, neu O ulli numerorum .4, B, I, 4, E, OK, 4, M 
aequalis sit. et quoties O numerum ZH metitur, tot 
unitates sint in Jl. ergo 12 2« O — ΖΗ. uerum etiam 
E«4-ZH. quare est (VII, 19] E:1II — Οἱ: Ζ. 
ei quoniam ab unitate deinceps proportionales sunt 
4, B, I', 4, numerum Z nullus alius metietur nume- 


1) Nam OK — 2E et ON — E. 


II, O. ἄρα om. F. 25. εἰσιν ἀνάλογον BV. ἀρυϑμοὶ 
í'Theon (BFVq). Post Γ, 4 add. BV: ὁ δὲ μετὰ τὴν μονάδα 


0 
ὃ A πρῶτός ἐστι" δυὰς γάρ. 


10 


15 
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ἄλλου ἀρυϑμοῦ μετερηϑήσεται παρὲξ τῶν 4, B, Γ. καὶ 
ὑπόκειται ὁ O οὐδενὶ τῶν 4, B, Γ' ὃ αὐτός" οὐκ ἄρα 
μετρήσει ὁ Ο τὸν 4. ἀλλ᾽ ὡς ὃ O πρὸς τὸν 24,6 
E πρὸς τὸν Il: οὐδὲ ὃ E ἄρα τὸν Il μετρεῖ. καί 
ἐστιν ὁ E πρῶτος" πᾶς δὲ πρῶτος ἀριϑμὸς πρὸς 
ἅπαντα, ὃν μὴ μετρεῖ, πρῶτός [ἐστιν]. οἱ E, II ἄρα 
πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσέν. οἵ δὲ πρῶτοι καὶ ἐλά- 
χιστοι, οἵ δὲ ἐλάχιστοι μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον 
ἔχοντας ἰσάκις ὅ τε ἡγούμενος τὸν ἡγούμενον καὶ 
ὁ ἑπόμενος τὸν ἑπόμενον᾽ καί ἐστιν ὡς ὁ E πρὸς τὸν 


JI, ὃ O πρὸς τὸν 4 ἰσάκις ἄρα ὁ E τὸν Ο μετρεῖ 


καὶ ó II τὸν 4. ὃ δὲ 4 vx οὐδενὸς ἄλλου μετρεῖται 
παρὲξ τῶν 4, B, I* ὁ II ἄρα évi τῶν 4, B, I ἐστιν 
ὁ αὐτός. ἔστω τῷ B ὃ αὐτός. καὶ ὅσοι εἰσὶν οἵ 
Β. Γ, 4 τῷ πλήϑει τοσοῦτοι εἰλήφϑωσαν ἀπὸ τοῦ 
E oí E, OK, 4. καί εἰσιν οὗ E, OK, 4 τοῖς B, 
I, 4 ἐν và αὐτῷ λόγω" δι’ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ B 
πρὸς τὸν 4, ὃ E πρὸς τὸν Δ. ὃ ἄρα ἐκ τῶν B, 4 
ἴσος ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν 4, E: ἀλλ᾽ ὃ ἐκ τῶν 4, E ἔσος 


290 ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν II, O* καὶ ὁ ἐκ τῶν II, O ἄρα ἴσος 


25 


ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν B, 4. ἔστιν ἄρα ὡς ὁ II πρὸς τὸν 
B, ὁ A4 πρὸς τὸν O. καί ἐστιν ὁ II τῷ B ὁ αὐτός" 


καὶ ὃ 4 ἄρα τῷ O ἐστιν ὃ αὐτός" ὅπερ ἀδύνατον" 
ὁ γὰρ Ο ὑπόκειται μηδενὶ τῶν ἐχκειμένων ὁ αὐτός. 


οὐκ ἄρα τὸν ΖΗ μετρήσει τις ἀριϑμὸς παρὲξ τῶν 


1, καὶ ὑπόκειται 0] ὃ δέ BFVq. 2. ΓῚ Γ' ἐστιν FVq. 
8. ΟἹ (prius) Π B. 4. τὸν (prius) om. F. μετρήσει V. ὅ. 
πᾶς] ἅπας ΒΥ ᾳ. πᾶς δὲ πρῶτος] om. F. 6. μετρῇ F. ἐστιν 
om. P. 9. ἔχοντας αὐτοῖς V. 11. ΟἹ Π ῳφ (non F) E 
corr. ex O m. 1 F. O] e corr. F. 18. B] (alt.) om. q. 
16. B] E B. — 19. 4, E| E, 4q. dà P. — 4, E] E, 


ELEMENTORUM LIBER IX. 413 


rus praeter 4, B, Γ (prop. XIII]. et suppositum est, 
O nulli numerorum 4, B, I' aequalem esse. quare O 
numerum 4 non melietur. est aulem O: 71 —E:Il. 
itaque ne E quidem numerum Π metitur [VII def. 20]. 
eb E primus est. omnis autem primus numerus ad 
omnem, quem non metitur, primus est [VII, 29]. ergo 
E, II inter se primi sunt. primi autem etiam minimi 
sunt [VII, 21], minimi autem eos, qui eandem ratio- 
nem habent, aequaliter metiuntur [VII, 20], praecedens 
praecedentem et sequens sequentem; et est 
E:II —0:4. 
itaque E numerum O et I] numerum 2] aequaliter 
metitur. 7/ autem numerum nullus alius metitur prae- 
ler 4, B, Γ. itaque I7 alicui numerorum 4, B, I" ae- 
qualis est. sit I] — B. οἱ quot sunt multitudine B, 
I, 4, totidem sumantur ab E numeri E, ΘΑ, 4. et 
E, ΘΚ, 4 in eadem ratione sunt ac B, I, 4. itaque 
ex aequo erit [VIT, 14] B: 4 — E: 4. quare 
B »« 4 — 4 x E [VII, 19]. 
sed 4»« E— I1 »« O. quare eliam 
Il »« O — B x 4. 
ilaque 77: B — 4:0 [VII, 19]. et I1 — B. itaque 
eliam 4 — O; quod fieri non potest. nam suppo- 
situm est, O nulli numerorum propositorum aequa- 
lem esse. itaque nullus numerus numerum ZH me- 


4 q. 232. B] (prius) e corr. q. 23. 4] O ῳ (non F). OJ] 
49 


(non F.) 84. ἐγκειμένων FV. — 25. μετρεὶ P. 
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4, B, Γ, 4, E, ΘΚ, 4, M καὶ τῆς μονάδος. καὶ 
ἐδείχϑη ὃ ZH τοῖς 4, B, T, Δ, E, ΘΚ. 4, M καὶ 
τῇ μονάδι ἴδος. τέλειος ὃὲ ἀριϑμός ἔστιν ó τοῖς ἑαυ- 
τοῦ μέρεσιν ἴσος Qv' τέλειος ἄρα ἐστὶν ὁ ZH: ὅπερ 
ὅ ἔδει δεῖξαι. 


1. 4, M] insert. m. 2 in fine lin. F; leg. m. 1 in init. seq., 
del. m. 9. Post , uovaóos add. Theon: oí 4, B, FP, 4, E, 
ΘΑ, 4, M ἄρα μόνοι καὶ ἡ μονὰς μετροῦσι τὸν ΖΉ (BF. 
In fine: Εὐκλείδου στοιχείων 9' P, Εὐκλείδου στοιχεέων τῆς 
Θέωνος ἐκδο. 8᾽ FE. 
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litur praeler 4, B, I, 4, E, OK, 4, M et unitatem.!) 
ei demonstratum est, esse 
ZH-—4--B--DI-4d-Z-J-E-J-9K--4-4-M-1. 
perfectus autem numerus is est, qui partibus suis ae- 
qualis est [VII def. 22]. ergo ZH perfectus est; quod 
erai demonstrandum. 


1) Ili autem metiuntur numerum ZH; p. 410, 16. 
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16 


V, 19 πόρ. 

Γεγόνασι δὲ οἱ λόγοι καὶ ἐπὶ τῶν ἰσάκις πολλα- 
πλασίων καὶ ἐπὶ τῶν ἀναλογιῶν, ἐπειδήπερ ἐὰν πρῶ- 
τον δευτέρου ἰσάκις ἡ πολλαπλάσιον καὶ τρίτον τε- 
τάρτου, ἔσται καὶ ὡς τὸ πρῶτον πρὸς τὸ δεύτερον, 
οὕτως τὸ τρίτον πρὸς τὸ τέταρτον. οὐκέτι δὲ καὶ 
ἀντιστρέφει" ἐὰν ἦ ὡς πρῶτον πρὸς δεύτερον, οὕτως 
τρίτον πρὸς τέταρτον, οὐ πάντως ἔσται καὶ τὸ μὲν 
πρῶτον τοῦ δευτέρου ἰσάκις πολλαπλάσιον τὸ δὲ τρί- 
τον τοῦ τετάρτου, καϑάπερ ἐπὶ τῶν ἡμιολίων ἢ ἐπι- 
τρίτων λόγων ἢ τῶν τοιούτων ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


VI, 20. 


Ἄλλος. 
ΖΔείξομεν δὴ καὶ ἑτέρως προχειρότερον ὁμόλογα 
τὰ τρίγωνα, 
᾿Εχκείσϑωσαν γὰρ πάλιν τὰ ABIAE, ZHOKA 
πολύγωνα, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἱ BE, ΕΓ, HA, 496. 
λέγω, ὅτι ὡς τὸ ABE τρίγωνον πρὸς τὸ ZH A, οὔ- 
τῶς τὸ EBI' πρὸς τὸ ΛΗΘ καὶ τὸ ΓΖΕ πρὸς τὸ 


1. In textu post δεῖξαι p. 56, 3 habent BF Vp, ed. Basil; 
mg. m.1P. 8. ἐπί] om. F. πρῶτος P. 4. πολλαπλάσιον 
ἦ F. — 5. ἔσται καί] corr. ex xol ἔσται m. 1 V. τό] (alt) 
om. F. ἢ. ἀναστρέφει P. ἐὰν ydo ed. Basil. ὡς τό P, ed. 
Basil. πρὸς τό P. 8. τὸ τρέτον πρὸς τό P. 10. ἡμιολίων 
λόγων p. 11. λόγων) φ, om. ἢ τῶν τοιούτων, sed in lin. 
seq. leg. a m. 1: λόγων ἢ τῶν τοιούτων (euan.); om. P. ὅπερ 


ἔδει δεῖξαι] ὅπερ F; om. P. — 19. VSWN v4 cfr. Campanus, 


V, 19 coroll. 


Hae rationes autem et de aeque multiplicibus et 
de proportionibus ualent, quoniam 51 primum secundi 
aeque multiplex est ac tertium quarti, erit etiam ut 
primum ad secundum, ita tertium ad quartum. uerum 
conuerli non potesi; neque enim si est ut primum ad 
secundum, ita tertium ad quartum, ideo semper erit 
primum secundi aeque multiplex et terlium quarti, 
uelut in rationibus sesqualteris uel sesquitertiis uel 
similibus; quod erat demonstrandum. 


VI, 20. 


Aliter.?) 


Iam aliter quoque promptius demonstrabimus, iri- 
angulos correspondentes esse. | 

ponantur enim rursus polygona 4 BI'Z1 E, ZH K A, 
οὗ ducantar BE, EI, H4, 46. dico, esse 

ABE: ZHA-—EBI:A4HO0 -—IA4E:0kK A. 


1) Campanus VI, 18: ,,aliter potest demonstrari secundum.*^ 
deinde eodem modo, quo hic fit, demonstrat, triangulos corre- 
Spondentes esse, et inde concludit de polygonis totis. 


18. ἄλλως] om. B, m. 2 FV; κβ΄ p, F mg. m. 1. ἄρ] 
τὰ. 2 F. Post O ras. ilitt. V. 18. Post ὅτι &dd. lovis BV 
F m. 3. ΖΛΗ F, A in ràs. m, 9 N. 

qe 
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GK.A. ἐπεὶ γὰρ ὅμοιόν ἐστι τὸ ABE τρίγωνον τῷ 
ΖΗ 4 τριγώνῳ, τὸ ABE ἄρα τρίγωνον πρὸς τὸ ZH 4 
διπλασίονα λόγον ἔχειν ἥπερ ἡ ΒΕ πρὸς τὴν H A. 
διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ ΒΕΓ τρίγωνον πρὸς τὸ Η 40 

5 τρίγωνον διπλασίονα λόγον ἔχει ἧπερ ἡ BE πρὸς 
τὴν ΗΔ. ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ABE τρίγωνον πρὸς τὸ 
ΖΗ 4 τρίγωνον, οὕτως τὸ BEI' πρὸς τὸ HAGO. πά-. 
λιν ἐπεὶ ὅμοιόν [ἐστι] τὸ EBI' τρίγωνον τῷ 4ΗΘ 
τριγώνῳ, τὸ ΕΒΓ ἄρα πρὸς τὸ 1ΗΘ διπλασίονα 

10 λόγον ἔχει ἥπερ ἡ ΓΕ εὐϑεῖα πρὸς τὴν ΘΑ͂. διὰ τὰ 
αὐτὰ δὴ καὶ τὲ ΕΓΖ τρίγωνον πρὸς τὸ 40 K τρί. 
yovov διπλασίονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ ΓΕ πρὸς τὴν 
Θ.. ἔστιν ἄρα ὡς τὲ ΒΕΓ τρίγωνον πρὸς τὸ 4H6, 
οὕτως τὸ ΓΕΖ πρὸς τὸ 4ΘΚ. ἐδείχϑη δὲ καὶ ὡς 

15 τὸ ΕΒΓ πρὸς τὸ ΛΗΘ, οὕτως τὸ ABE πρὸς τὸ 
ZHA. καὶ ὡς ἄρα τὸ ABE πρὸς τὸ ZH A, οὕτως 
τὶ ΒΕΓ πρὸς τὸ H 40 καὶ τὸ ΕΓΖ πρὸς τὸ 4ΘΚ' 
ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


VI, 21. 


90 | "AAAog. 
Ἔστω γὰρ πάλιν ἡ AB τμηϑεῖσα δίχα κατὰ τὸ Γ 


1. ἐστι] m. 2 F. 2. ἄρα] om. V. 4. ΒΕΓῚ "ΕΒΓ. 
7. Post ΒΕΤ' add. τρίγωνον Bp, m. 2 FV. 8. ἐστι om. P. 
10. εὐθεῖα τὰ. 2 V. 11. EDI'4] corr. ex DEZ m. 1 p. 
πρὸς τὸ ΛΘΚ, τρίγωνον] mg. m. 2 B, om. p; διπλασέονα λόγον 
ἔχει πρός in ras. m. 2 F; seq. τὸ 40 K τρέγωνον m. 1. 19. 
διπλασίονα λόγον ἔχει] in. ras. m. rec. F. 13. ΒΕΓ EBT' PF. 
14. ΓΕ 4] EDT'4A PF. 15. ABE πρός] in ras. m. 2 V, seq. 
πρός m. 1. 16. xal ὡς ἄρα — 17: BET' πρός] in ras. É 
17. BET'] B in ras. m. 2 V. Post 46 K add. BVp: καὶ 
ὡς ὥρα ἕν τῶν ἡγουμένων πρὸς ἕν τῶν ἑπομένων, οὕτως ἅπαντα 
τὰ ἡγούμενα πρὸς ἅπαντα τὰ ἑπόμενα καὶ τὰ λοιπά ὡς ἐν τῇ 
προτέρᾳ δείξει; idem YF, wed owes YnsexX. im τα. 19. Post 
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nam quonim 4BECOZH A, erit (VI, 19] 
ABE:ZHA-— BE?:H 45. 
eadem de causa erit eliam 
BEDI:HAO0 — BE?: H 43. 


Θ HA 


-jilaque 4BE:ZHA— BEDI':H.0. rursus quoniam 
EBI'coAHO, ert ΕΒΓ: 4H0 — ΓΕ":Θ 453, eadem 
de causa eliam erit EI: 40K —I'E*:0.f. ita- 
que ΒΕΓ: 4HO — ΓΕΔ: 40K. sed demonstratum 
esti eliam ΒΓ: 4HO — ABE:ZH.A. ergo etiam 

ABE: ZHA — ΒΕΓ: HAO — EDA: 40K; 
quod erat demonstrandum. 


VI, 27. 


Aliter.!) 
Nam rursus 4B in Γ in duas partes aequales di- 


1) Est alter casus prop. 27. locum interpolatum esse, 
supra demonstraui cum in P in mg. m. rec. addatur, ueri 
simile est, eum ἃ Theone profectum esse. Campanus VI, 26: 
"idem etiam esset, si superficies af (— AE) fieret altior 
superficie cd (Ξε 44), ut uidere potes in secunda figura". 


δεῖξαι VI, 27 extr. BFVp; mg. m. rec. P; similia habet Cam- 
panus VI, 26. 21. λα΄ mg. p. 


—— 
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καὶ παραβληϑὲν τὸ 4.4 ἐλλεῖπον εἴδει τῷ 48. xal 
παραβεβλήσϑω πάλιν παρὰ τὴν 48 τὸ AE παραλλη- 
λόγφαμμον ἐλλεῖπον τῷ EB ὁμοίῳ vs καὶ ὁμοίως 
κειμένῳ τῷ ἀπὸ τῆς ἡμισείας τῷ 48. λέγω, ὅτι 

5 μεῖξόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς ἡμισείας παραβληϑὲν τὸ 44 
tov AE. 

"msi yàg ὅμοιόν ἐστι τὸ EB τῷ AB, περὶ τὴν 
αὐτήν εἰσι διάμετρον. ἔστω αὐτῶν διάμετρος ἡ ΕΒ 
καὶ καταγεγράφϑω τὸ σχῆμα. καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ 

10 4Z τῷ 40, ἐπεὶ καὶ ἡ ΖΗ τῇ ΗΘ, μεῖξον ἄρα τὸ 
AZ τοῦ ΚΕ. ἴσον δὲ τὸ AZ τῷ 44. μεῖξον ἄρα 
καὶ τὸ 4.44 τοῦ EK. κοινὸν [προσκχείσϑω)] τὸ ΚΩ͂. 
ὅλον ἄρα τὸ 4.4 ὅλου τοῦ AE μεῖξόν ἐστιν ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. ] 

16 VI, 30. 


"AAA 0g. 
Ἔστω ἡ δοϑεῖσα εὐθεῖα ἢ 48. δεῖ δὴ τὴν AB 
ἄκρον καὶ μέσον λόγον τεμεῖν. 
Τετμήσϑω γὰρ ἡ 48 κατὰ τὸ Γ ὥστε τὸ ὑπὸ 
20 τῶν 48, ΒΓ ἴσον εἶναι τῷ ἀπὸ τῆς I'4 τετραγώνῳ. 
ἐπεὶ οὖν τὸ ὑπὸ τῶν 48, ΒΓ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς 
ΓΑ, ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΒΑ πρὸς τὴν 4Γ, οὕτως ἡ 
ΑΓ πρὸς τὴν ΓΒ. ἡ 48 ἄρα ἄκρον καὶ μέσον 
λόγον τέτμηται κατὰ τὸ I" ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 
. AB] 48 φ (non F). 2. 4E] 40 corr. ex 460 FV. 
8. " vo E. 4. τῷ 48] PBp; mutat. in τῆς 4B m. 2 F; 
τῆς BA (supra est ras.) vo AB V. 10. 4Z] corr. ex AZ 
m. rec. F. 11. KE] in ras. m. 2 V. ἴσον δέ — 12: vov 
EK] bis Bp et V mg. m. 2. 12. καί] supra m. i p (priore 
loco, in repetitione in textu est). “προσκείσθω Pp; om. BF; 


ἔστω V. 15. PBFVp. 16. ἄλλως] mg. Fp, iidem add. 
4s' (ín F del. m. rec). — 11. τὴν AB εὐθεῖαν FV. 20. I4] 
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uidatur, et adplicelur 44/4 deficiens figura 4 B, et rur- 

sus reciae 4318 adplicetur parallelogrammum AE de- 

ficiens figura EB simili et similiter posita quadrato 
dimidiae 4B. dico, esse 44 — AE. 

nam quoniam EB Co 4B, circum eandem diame- 

irum sunt [VI, 26]. eorum diame- 

5. «αὶ d irus sit EB, ei describatur figura 

[p. 161 not. 1]. et quoniam est 

— AZ — 46, quoniam ZH — ΗΘ, 

eri 4Z-— KE. uerum 4Z — 414 

4 4:1 B [I, 43]. quare etiam 244 ^ EK. 

commune adiiciatur K 7f. ergo 4.4» AE; quod erat 

demonstrandum. 


VI, 30. 
Aliter.!) 
Sit data recta 44B. oportet igitur rectam 4B se- 


cundum rationem extremam et mediam secare. 
secetur enim 4B in I' ita, αὖ sit 


4 I' B 
E ——————À— —3À 


AB » ΒΓ — [42 [IL, 11]. 
iam quoniam 4B »« BI'— I4, erit (VI, 17] 
BA: 4Γ -Ξ-Ξ- 4Γ: ΓΒ. 
itaque 4B in I' βοουπθυτη extremam οὗ mediam ra- 
tionem secta est; quod oportebat fieri. 


1) Habet Campanus VI, 29: ,idem etiam potest demon- 
Strari ex 11 secundi." 


Α e corr, F; ADT P. 22. B4] AB FF. 23. ἄρα] om. B 
ἄρα AB V. 


424 APPENDIX. 


VI, 31. 
"Ἄλλως. 

᾿Επεὶ τὰ ὅμοια σχήματα ἐν διπλασίονι λόγῳ ἐστὶ 
τῶν ὁμολόγων πλευρῶν, τὸ ἀπὸ τῆς BI' ἄρα εἶδος 
ὅ προς τὸ ἀπὸ τῆς B.4 εἶδος διπλασίονα λόγον ἔχει 
ἥπερ ἡ ΓΒ πρὸς τὴν ΒΑ͂. ἔχει δὲ καὶ τὸ ἀπὸ τῆς 
ΒΓΙΓ τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΒΑ τετράγωνον 
διπλασίονα λόγον ἥπερ ἡ ΓΒ πρὸς τὴν ΒΑ. καὶ ὡς 
ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ΓΒ εἶδος πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΒΑ͂ 
10 εἶδος, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΓΒ τετράγωνον πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς ΒΑ͂ τετράγωνον. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς 
τὸ ἀπὸ τῆς BI' εἶδος πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς I'4 εἶδος, 
οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς BI' τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
ΓΑ τετράγωνον. ὥστε καὶ ὡς τὸ ἀπὸ τῆς ΒΓΓ εἶδος 
15 πρὸς τὰ ἀπὸ τῶν Β4. 4Γ εἴδη, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 
ΒΓ' τετράγωνον πρὸς τὰ ἀπὸ τῶν ΒΑ, AI' τετράγω- 
να. ἴσον δὲ τὸ ἀπὸ τῆς BI' τετράγωνον τοῖς ἀπὸ 
τῶν BA, 4Γ τετραγώνοις. ἴσον ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς 
ΒΓ εἶδος τοῖς ἀπὸ τῶν B4, 4Γ εἴδεσι τοῖς ὁμοίοις 

40 [τε] καὶ ὁμοίως ἀναγραφομένοις [ὅπερ ἔδει δεῖξαι]. 


ΥΙ, 88. 
Aéyo, ὅτι καὶ ὡς ἡ ΒΓ περιφέρεια πρὸς τὴν ΕΖ 
περιφέρειαν, οὕτως 0 HBl'evousvg πρὸς τὸν ΘΕΖ 
τομέα. | 


1. PBFVp. 8. À£' Fp. ἐστί εἰσί V. ὅ. ἔχῃ φ. 
6. ΓΒῚ in ras. V m. 2. 7. 16] τήν φ. 8. l'B] mut. in 
BD'm. 2 V. B4. καί] BI' φ (non F). 9. DB] in ras. 
m. 9 V, ΓΑ φ (non F). εἶδος — 10: ΓΒ mg. m.1F. 10. 
εἶδος) om. V. | DB]in ras. m. 2 V.  11.ó5]om.P. 18. 
εἶδος ] (al) om. V. 18. BT'Aecore. xa. 3 y. 14. ΓΑ] e corr. 


APPENDIX. 425 


. VI, 31. 
Aliter.) 


Quoniam similes figurae in duplicata ratione sunt 
laterum correspondentium [7], 20] figura in BI' de- 
seripta ad figuram in B.4 descriptam duplicatam ra- 
tionem habebit quam ΓΒ: B.4. uerum etiam quadra- 
tum in BI'descriptum ad quadratum in B.4 descriptum 
duplieatam rationem habebit quam ΓΒ ad B.4. quare 
etiam figura in I'B descripta ad figuram in B.4 de- 
Scripbam eandem rationem habebit quam I'B?: B4. 
eadem de causa eliam figura in BI' descripta ad figu- 
ram in I4 descriptam eandem rationem habebit quam 
BI*?:I'?. quare etiam ut figura in BI' descripta 
ad figuras in B.4, AT' descriptas, ita erit 

BI":B.4f? -|- AI". 
uerum BI" — B4? -]- AI* [T, 41]. ergo etiam figura 
in BI' descripta aequalis est figuris in B4, A4I' simi- 
libus et similiter descriptis; quod erat demonstrandum. 


VI, 33.7?) 
Dico, esse etiam 
arc. BI :are. EZ — sect. ΗΒΓ : sect. O EZ. 


1) U. fig. VI, 31. 
2) Additamentum est Theonis post finem VI, 33; u. 
ibid. not. 


m. 1 p. ὡς} insert. m. 1 p. 15. εἴδη] εἶδος φ (non F). 
16. 2 τετράγων F, τετράγωνον φ. 19. εἴδεσιν BF p. 
Toig] om. Bp. 20. ve] om. BFVp. ὅπερ ἔδει δεῖξαι) 
om. BFVp. 21. BF Vp, P mg. m. rec. 29. u' mg. p. 
καί) om. p. 28. O EZ] litt, EZ in res. m. τ V. 
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᾿Επεξεύχϑωσαν γὰρ αἱ ΒΓ, ΓΚ. καὶ ληφϑέντων 
ἐπὶ τῶν BI, DK περιφερειῶν τῶν A, Ο σημείων 
ἐπεξεύχϑωσαν καὶ αἱ B3, SI, ΓΟ, OK. 

Καὶ ἐπεὶ δύο αἱ ΒΗ, HI' δυσὶ ταῖς ΓΗ͂, HK 
ἴσαι εἰσὶ καὶ γωνίας ἴσας περιέχουσιν, καὶ βάσις ἡ ΒΓ 
τῇ ΓΚ ἐστιν ἴση, ἴσον ἄρα [ἐστὶ] καὶ τὸ HBI' τρί- 
yovov τῷ HI'K τριγώνῳ. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν 5 ΒΓ 
περιφέρεια τῇ DI'K περιφερείᾳ, καὶ ἡ λοιπὴ εἰς τὸν 
ὅλον κύκλον περιφέρεια ἴση ἐστὶ τῇ λοιπῇ εἰς τὸν 
ὅλον κύκλον περιφερείᾳ" ὥστε καὶ γωνία ἡ ὑπὸ ΒΓ 
τῇ ὑπὸ D'OK ἐστιν ἴση ὅμοιον ἄρα ἐστὶ τὸ BEL 
τμῆμα τῷ D'OK τμήματι. καί εἰσιν ἐπὶ ἴσων εὐθειῶν 
τῶν ΒΓ, ΓΚ. τὰ δὲ ἐπὶ ἴσων εὐθειῶν ὅμοια τμή- 
ματα κύχλων ἴσα ἀλλήλοις εἰσίν ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ 
BAD τμῆμα τῷ ΓΟΧΑ͂ τμήματι. ἔστι δὲ καὶ τὸ ΗΒΓ 
τρίγωνον τῷ HI'K τριγώνῳ ἴσον" καὶ ὅλος ἄρα ὁ 
ΒΗΓ τομεὺς ὅλῳ τῷ HI'K vousi ἴσος ἐστίν. διὰ τὰ 
αὐτὰ δὴ καὶ 0 ΗΚ. τομεὺς ἑκατέρῳ τῶν ΗΒΓ, 
HI'K ἴσος ἐστίν. οἵ τρεῖς ἄρα τομεῖς οὗ HBI', ΗΓΚΑ, 
HAK ἴσοι ἀλλήλοις εἰσίν. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ οἵ 
ΘΕΖ, ΘΖΜ, OMN τομεῖς ἴσοι ἀλλήλοις εἰσίν. ὃσα- 
πλασίων ἄρα ἐστὴὲν ἢ AB περιφέρεια τῆς ΒΙ᾽' πε- 
ριφερείας, τοσαυταπλασίων ἐστὶ καὶ ὁ ΗΒ. τομεὺς 
τοῦ ΗΒΓ τομέως. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁσαπλασίων 


2. Ante ἐπέ del. τῶν p. DK] D corr ex K m. 1 p. 
4. HK] K e corr. m. 2 V. 6. εἰσίν BF. περιέχουσι PF p; 
περιέχουσαι V, corr. m. 2. 6. ἐστί] om. BVp, insert. m. A F. 
BHTI'P. 7. Post τριγώνῳ add. Bp: καὶ ἡ BI περιφέρεια 
τῇ ΓΑ περιφερείᾳ. 8. ἡ λοιπή] F; λοιπή Bp; ἡ λοιπὴ ἡ P V. 
9. ὅλον] ABT PT. icn] ἡ KAT ἴση F. ἐστί] om. P, 
ἐστίν B. τῇ om. V. λοιπῇ] om. P; λοιπῇ τῇ 10. 
ὅλο» Bp, «vro» ΑΒΓ PV, om. ὥστε] post ras, 1 litt. V, 
τῇ IA4B' ὥστε Ἐ. 11. γωνίᾳ τῇ π. Ὁ DK| KT' m. 2 V. 
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Ducantur enim BI) DK?) et in arcubus BI; ΓΚ 
sumptis punclis $9, O ducantur etiam ΒΡ, AI, ΓΟ, 
OK. el quoniam BH — HK ei ΗΓ — HI, et aequa- 
les angulos comprehendunt, et ΒΓ — I'K ΠΗ͂, 29], 
erit eliam Δ ΗΒΓ — HI'K [I 4]. et quoniam 
| arc. BI' — arc. ΓΚ, 
erit etiam arc. B.4I' — arc. I4 K. quare etiam 

LBAI-—LI'OK [ΠῚ, 21]. 
ergo segmentum B,54I'simile est segmento I'OK [III 
def. 11]. et-in aequalibus sunt rectis BI, ΓΚ. quae 
autem in aequalibus rectis sunt segmenta circulorum 
similia, inter se aequalia sunt [III, 24]. ergo 
segm. BXT' — segm. ΓΟ K. 
uerum eliam A HBI'— A HI'K. itaque 
sect. ΒΗΓ — sect. HI'K. 

eadem de causa etiam sect. Η Καὶ 4 — sect. H BI' — sect. 
HI'K. itaque tres sectores HBI,, HI'K, H AK inter 
se aequales sunt. eadem de causa etiam sectores 
OEZ,0ZM,0MN inter se aequales sunt. itaque 
quoties arcus //B multiplex est arcus BI, toties etiam 
sector H B.4 sectoris HBI' multiplex est. eadem: de 


1) U. fig. VI, 33. 


δέ] δ᾽ F. 14. ἀλλήλοις] -Aorg in ras. F. ἐστίν F. 16. 
HBI]HBinras.m.9 V. 16. -γωνον τῷ H IK τριγώνῳ ἴσον 
in ras. m. 2 F. 17. ΒΗΓ] HBIl'P, Vm.2. HKTP, 
V m. 9. ἐστί B V, comp. Pp. 18. HBI, HI'K] prius I 
et Kecorr.m. 2 V, BT, HK Bp. 19. éez/ V. of] (alt.) ὁ P. 
HBI'| HB corr. ex BH V m. 2, in ras. F. EPEO HI 
corr. ex ΓΗ m. 2 V. 920. HAK] KHKA P, HKA corr. ex 
KHA m. 2 V. εἰσί Vp. διά — 21: εἰσίν] om. P. 290. of] 
corr. ex ó m. 1 F. 21. G9ZM] M insert. m. 1 F. 292. 
AB] 4 in ras. V. BI'] in ras. m. 2 V. 28. HBA] B 
add. m. recentiss. P; HAB Bp, V in ras. m. 3. 
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ἐστὶν ἡ ΝΕ περιφέρεια τῆς ΕΖ περιφερείας. voGav- 
ταπλασίων ἐστὶ καὶ ( ΘΕΝ τομεὺς τοῦ ΘΕΖ τομέως. 
εἰ ἄρα ἴση ἐστὶν ἡ Β. περιφέρεια τῇ ἘΝ περιφερείᾳ, 
ἴσος ἐστὶ καὶ ὁ BH. τομεὺς τῷ ΕΘΝ τομεῖ, καὶ 
εἰ ὑπερέχειν ἡ Β΄. περιφέρεια τῆς ΕΝ περιφερείας, 
ὑπερέχει καὶ ὁ BH. τομεὺς τοῦ ΘΕΝ τομέως. καὶ 
εἰ ἐλλείπει, ἐλλείπει. τεσσάρων δὴ ὄντων μεγεϑῶν 
δύο μὲν τῶν BI, ΕΖ περιφερειῶν, δύο δὲ τῶν ΗΒΓ, 
ΕΘΖ τομέων εἴληπται ἰσάκις πολλαπλάσια τῆς μὲν 
ΒΓ περιφερείας καὶ τοῦ ΗΒΓ τομέως ἥ τε ΒΑ πε- 
ριφέρεια καὶ ὃ ΗΒ. τομεὺς, τῆς δὲ EZ περιφερείας 
καὶ τοῦ ΘΕΖ τομέως ἰσάκις πολλαπλάσια ἥ τε ΕΝ 
περιφέρεια καὶ ὁ ΘΕΝ τομεύς" καὶ δέδεικται, ὅτι εἰ 
ὑπερέχει ἡ B.A περιφέρεια τῆς ΕΝ περιφερείας, ὑπερ- 
ἕχει καὶ 0 BHA τομεὺς τοῦ ΕΘΝ τομέως, καὶ εἰ 
ἴση, ἴσος, καὶ εἰ ἐλλείπει. ἐλλείπει. ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 
ΒΓ περιφέρεια πρὸς τὴν EZ, οὕτως ὁ ΗΒΓ τομεὺς 
πρὸς τὸν ΘΕΖ τομέα. 


[Πόρισμα.] 
Καὶ δῆλον, ὅτι καὶ ὡς ὁ τομεὺς πρὸς τὸν τομέα, 
οὕτως καὶ ἡ γωνία πρὸς τὴν γωνίαν. 


Uulgo VII, 20. 
'"Eàv τρεῖς ἀριϑμοὶ ἀνάλογον ὦσιν, ὁ ὑπὸ τῶν 
ἄκρων ἴσος ἐστὶ τῷ ἀπὸ τοῦ μέσου. καὶ ἐὰν ὁ ὑπὸ 


1. τοσαυταπλάσιος PBp. 8. περιφερείᾳ ] om. V. 4. 
EON] ΒΕ», EH φ et e corr. PV. δ. BA] B eras. B. 
e. BHA] BH in ras. m. 2 V, HBA P. GEN] ΕΘΝ Fp. 
7. 0p] δὲ p. 8. μέν] m. 2 F. 10. BI'] B e corr. m. 1 p. 
12. πολλαπλάσιον V. ὃ. εἰλ eov. ex (V wm. 2. 14. B.A4] 
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causa eliam quoties arcus N E multiplex est arcus EZ, 
toties etiam sector € EN sectoris 9 EZ multiplex est. 
ergo si arc. Β. 2 — arc. EN, erii sect. BH 14 — sect. 
E N, et 8i arc. B 4 — arc. EN, erit sect. BH A4 7 sect. 
GEN, ei si arc. BA « arc. EN, erit. eliam sect. 
ΒΗ Α «sect. EON. datis igitur quattuor magnitudi- 
nibus duobus arcubus BI, EZ et duobus sectoribus 
HBI, ΕΘΖ, arcus BI' et sectoris HBI' sumpti sunt 
aeque multiplices arcus B.4 et sector H BA, arcus 
aulem EZ et sectoris 9 EZ aeqíe multiplices arcus 
EN et sector € EN. et demonstratum est, si arc. 
BA — arc. EN, esse etiam sect. BH A4 7 sect. ΕΘΝ, 
si aequalis sit, aequalem, si minor, minorem. ergo 
arc. BI': arc. EZ — sect. HBI': sect. OEZ (V def. 5]. 
— Corollarium. — et adparet, esse etiam, ut sector 
ad.sectorem, ita angulum ad angulum.!) 


Uulgo VII, 90. 


Si tres numeri proportionales sunt, productum 
extremorum aequale est quadrato medii. et si pro- 
ductum extremorum aequale est quadrato medii, tres 
numeri illi proportionales sunt. 


1) Hoc corollarium, quod e genuina propositione Euclidis 
facile deriuatur, iam ^ Zenodoro usurpatur (ap. Theonem in 
Ptolem. p. 12 ed. Basil.: ὡς δ᾽ ὃ τομεὺς πρὸς τὸν τομέα, ἡ 
ὑπὸ ΕἘΘΑ γωνία πρὸς τὴν ὑπὸ MO), nisi ibi Theon ipse 
p. 12, 4 sq. addidit. 


A in ras. m. 9 V. 16. ἴσος] ἴση V. 18. S EZ) ΘΕ P. 
19. πόρισμα ] om. PBFVp. 29. F Vp, B mg. m. 1, P mg. 
m. rec. x' FVp. 24. 0] supra P. 


10 


1ὅ 


2 


2 


e 


Q 
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τῶν ἄκρων ἴσος ἦ τῷ ἀπὸ τοῦ μέσου, οἱ τρεῖς ἀριϑ- 
μοὶ ἀνάλογόν εἰσιν. ἔστωσαν τρεῖς ἀριϑμοὶ ἀνάλογον 
of 4, B, Γ, ὡς ὃ Α πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ B πρὸς 
τὸν I. λέγω, ὅτι ὃ ἐκ τῶν 4“, Γ ἴσος ἐστὲ τῷ ἀπὸ 
τοῦ B. κείσϑω γὰρ τῷ B ἴσος ὃ 4. ἔστιν ἄρα ὡς 
ὁ 4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν I. ὃ ἄρα ἐκ 
τῶν 4, Γ ἴσος ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν B, 4. ὁὃ δὲ ix τῶν 
B, 4 ἴδος ἐστὶ τῷ ἀπὸ τοῦ B: ἴσος γὰρ ὁ B τῷ 4. 
ὁ ἄρα ἐκ τῶν Α, Γ ἴσος τῷ ἀπὸ τοῦ Β. 

AM& δὴ ὃ ἐκ τῶν A, Γ ἴσος ἔστω τῷ ἀπὸ τοῦ 
B. λέγω, ὅτι ἐστὴν ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ 
Β πρὸς τὸν Γ. ἐπεὶ γὰρ ὁ ἐκ τῶν 4, Γ' ἴσος ἐστὶ 
τῷ ἀπὸ τοῦ B, ὁ δὲ ἀπὸ τοῦ B ἴσος τῷ ὑπὸ [τῶν] 
B, 4, ἔστιν ἄρα ὡς Ó Α πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ 4 
πρὸς τὸν I. ἴσος δὲ ὁ B τῷ A4. ἔστιν ἄρα ὡς ὁ 
A4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ B πρὸς τὸν I" ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 

Uulgo VII, 22. 


Ἐὰν ὦσι τρεῖς ἀριϑμοὶ xal ἄλλοι αὐτοῖς ἴδοι τὸ 
πλῆϑος σύνδυο λαμβανόμενοι καὶ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, 
ἦ δὲ τεταραγμένη αὐτῶν ἡ ἀναλογία, καὶ δι᾽ ἴσου ἐν 
τῷ αὐτῷ λόγῳ ἔσονται. 

Ἔστωσαν τρεῖς ἀριϑμοὶ οἱ 4. B, Γ καὶ ἄλλοι 
αὐτοῖς ἴσοι τὸ πλῆϑος οἱ 4, E, Z σύνδυο λαμβανό- 
μενον ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, ἔστω δὲ τεταραγμένη αὐτῶν 
ἡ ἀναλογία, ὡς μὲν ὁ Α πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ E 
πρὸς τὸν Ζ, ὡς ὃὲ ὁ B πρὸς τὸν Γ, οὕτως ὃ Zl πρὸς 


τὸν E. λέγω, ὅτι καὶ δι’ ἴσου ἐστὶν ὡς ὁ A4 πρὸς 
τὸν Γ, οὕτως ὁ 2 πρὸς τὸν Z. 


2. of τρεῖς ΕΥ͂. ἀνάλογοι y. $. οἷ ὃ SE V. ó B] 


mit... 
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Sint tres numeri proportionales 44, B, I', ita ut 
sibi 4:B- B:I. dico, esse 4»« I'— B*. pona- 


I—————À4 — ————34 
I 4 
ι------------Ι------------ἰ 
lur enim 2) — B. est igitur 4: B — 21: Γ. ilaque 
A» I'— B4 [VII 19]. sed B »« z — B*; nam 
B — 4. ergo 4»« I'— B*. 
Tam uero sit 4)» « I'— B?. dico, esse 4: B — Β.:Γ. 
Nam quoniam 4 »« Γ -Ξ-Ξ B?, οἱ B* — B »« 4, 
erii [VII, 19] 4: B — 4: Γ. sed B — 4. ergo 
4: B — Β. Γι, quod erat demonstrandum. 


Uulgo VII, 22. 


Si tres numeri dati sunt οὖ alii iis multitudine 
aequales, duo simul coniuncti eti in eadem ratione, 
et proportio eorum perturbata est, eliam ex aequo 
in eadem ratione erunt. 

Dati sint tres numeri 44, B, I' et alii iis multi- 
tudine aequales Ζ,, E, Z, duo simul coniuncti in eadem 
ratione, οὖ proportio eorum perturbata sit, ita αὖ sit 
4A: B-—E:Zet B:I'—24:E. dico, etiam ex 
aequo esse 4: I'— z:Z. 


ὁ δεύτερος supra scr. p P. 4. 0] supra P. 7. ἐστίν V, 
comp. B. *x τῶν] ἀπὸ τοῦ p. 8. ἐστίν V, comp. B. 
γάρ] corr. ex ἄρα V. 9. ἴσος ἐστί F V. 10. ἔστω] ἐστι 


comp. p. 12. yo. ὑπὸ ΕΖ mg.F. 18. ἴσος ἐστί FV. ὑπό] 
ἀπό p,om. B. τῶν] τοῦ p,om. BFV. 14. B] (prius) AF, ΓΒ. 
16. ὅπερ ἔδει δεῖξαι) om. Pp. 17. BFVp, P mg. m. rec., 
add. ἃ Theone post VII, 20. κβ΄ PBFEVp. 19. ὦσιν F'V. 
25. καὶ iv P. 29. τὸν I'] corr. ex τὸ I' V. 


? Am 
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Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς o 4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ E 
πρὸς τὸν Ζ, ὁ ἄρα ἐκ τῶν Α, Z ἴδος ἐστὶ τῷ ἐκ 
τῶν B, E. πάλιν ἐπεί ἐστιν ὡς ὁ B πρὸς τὸν I, 
οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν E, ὁ ἄρα ἐκ τῶν 4, I' ἴσος 

ὅ ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν B, E. ἐδείχϑη δὲ καὶ ὁ ἐξ τῶν A, 
Ζ ἴσος τῷ ἐκ τῶν B, E. καὶ ὃ ἐκ τῶν 4, Z ἄρα 
ἴσος ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν 4, I. ἔστιν ἄρα ὡς ὁ 4 πρὸς 


τὸν Γ, οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν Z' ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


VII, 31. 
10 "AAA mg. 

Ἔστω σύνθετος ἀριϑμὸς ὃ 4. λέγω, ὅτι ὑπὸ 
πρώτου τινὸς ἀριϑμοῦ μετρεῖται. ἐπεὶ γὰρ σύνϑετός 
ἐστιν ὁ 4, μετρηϑήσεται ὑπὸ ἀριϑμοῦ, καὶ ἔστω 
ἐλάχιστος τῶν μετρούντων αὐτὸν ὃ Β. λέγω, ὅτι ὃ 

15 B πρῶτός ἐστιν. εἰ γὰρ μή, συνϑετός ἐστιν. μετρη- 
ϑήσεται ἄρα ὑπὸ ἀριϑμοῦ τινος. μετρείσϑω ὑπὸ τοῦ 
I. ὃ Γ ἄρα vov B ἐλάσσων ἐστίν. καὶ ἐπεὶ ὁ D 
τὸν B μετρεῖ, ἀλλ᾽ ὁ B τὸν Α μετρεῖ, καὶ ὃ Γ' ἄρα 
τὸν 4 μετρεῖ ἐλάσσων ὧν τοῦ B: ὅπερ ἄτοπον. οὐκ 

90 ἄρα ὁ B σύνϑετός ἐστι. πρῶτος ἄρα᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Seholium ad VII, 39. 


Τοῦ λϑ΄. πολλῶν ἀριϑμῶν ὄντων “καὶ ἐχόντων tà 


2. τῷ ἐκ] τῷ ὑπό Dr Y 3. ὡς] om. p. 4. 4, I] T, 


4 B. 6. ὁ ἐκ] ὁ 6. καί] om. p. δ] ὁ ἄρα F V. 
ἄρα] om. FV. 9. BY po. ante prop. 31; add. "Theon. 10. 
ἄλλως: om. Hu ἄλλως τὸ Ag τὸ ἑξῆς B mg. m. 1. 11. 
ἔστω — 12: στιν ὁ 4] om. p. 18. καί] τινος" μετρείσϑω, 
καί B. ἔστω ὃ p. 15. σύνθετός ἐστιν) ἐστιν ὁ B mod- 
τος Bg, V in ras. 16. ἄρα] om. B. ὑπὸ τοῦ I'] in 
ras. V, seq. ras. magna. 17. ἐστίν] ἐστί Vg, comp. p. 


18. ἀλλά V g. 90. ὕπερ ἔδει δεῖξανλ, Gm. Bo. 21. Post 
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Nam quoniam est 4: B — E:Z, erii 


AI————4 A »« Z — B» E (VII, 19]. rur- 
Bi— ————3 sus quoniam est B : I' — 4 : E, 
Ii—————————— erii Z»«I'— B»« E [id] de- 
I—14 monstratum est autem, esse etiam 
Ei 4A»xZ-—B»E quare eliam 
Zi—————4 A»xZ-—2Z4-I. ergo erit 


Δ: Γ-- 4:2 [VH, 19]; 
quod erat demonstrandum. 


VII, 31. 


Aliter. 
Sit numerus compositus 4. dico, primum nume- 
rum eum metiri. | 
Nam quoniam 244 compositus est, numerus aliquis 
eum metietur, et. minimus eorum, qui eum metiuntur, 
sib B. dico, numerum B primum esse. nam si mi- 
ΙΓ 


nus, compositus est. itaque numerus aliquis eum 
metietur. metiatur numerus I. itaque Γ᾽ « B. et 
quoniam I' numerum B metitur, B autem numerum 
.4 metitur, etiam Γ΄ numerum 44 metitur, quamquam 
I'- B; quod absurdum est. itaque B compositus 
non est. ergo primus; quod erat demonstrandum. 


Seholium ad VII, 39. 
Propositions XXXIX. Cum multi numeri sint, 


I ———M————— ———À4 4 I——————3ÀB l - 


1) Ergo hoc scholium scriplum. est ante VII, 20 et 22 
interpolatas. 


titulum libri VIII V g p (in V in spatio uacuo inter libb. VII et 

VIII postea insert.) 29. α΄ p (qui numeros rogo. Wo. NN 

uno maiores deinceps habet). . 
$ δ 
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0 


15 


20 
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αὖτα μέρη, olov εἰ τύχοι δίδοσθαι ς΄ γ΄ δ΄ ε΄, εὑρεῖν 
τον ἐλάχιστον ἀριϑμὸν πάντων τῶν τὰ αὐτὰ μέρη 
ἐχόντων αὐτοῖς. ἀριϑμὸν διρεῖν, ὃς ἐλάχιστος ὧν 
ἕξει τὰ δοϑέντα μέρη τὸ “ς΄ y' δ' ε΄ ς΄ ζ΄ η΄ 9' v 
ια΄ ιβ΄ καὶ εἰς ἄπειρον. δεῖ οὖν λαβεῖν τοὺς ὁμωνύ- 
μους αὐτῶν ἀριϑμούς, τουτέστε τοῦ μὲν ἥμισυ το 
ἃ, τοῦ δὲ y' va y, τοῦ δὲ δ' τα ὃ καὶ ξε΄ καὶ ξ. 
καὶ ξη 9 v τὰ if καὶ πολλαπλασιάσαι τον ἃ ἐπὶ τα 

* γίνονται 7 τα y ἐπὶ τὰ δ à γένονται if" τὰ iB ἐπὶ 
τα ξ᾿ γίνονται E τα E ἐπὶ τὰ S' γένονται TÉ: τὰ τὲ 
ἐπὶ va £* γένονται βφκ᾽ οὗτος ἔχει τα & μέρη vo 
s' y' δ' ε΄ ς΄ καὶ τα λοιπά. πάλιν αὐτον πολλαπλα- 
σιάσαι ἐπὶ vov ix γίνονται u"B ἔψκ᾽ οὗτος ὁ ἀριϑ- 
μὸς ἔχει τα δοϑέντα μέρη vo ς΄ y' δ' ε΄ ς΄ E η΄ 9" 
νι ια΄ ιβ΄. ἐπὶ πάντων τῶν διδομένων οὕτως δεῖ 
πολλαπλασιάξειν καὶ εὑρίσκειν τὸν ἀριϑμον vov ἐλά- 
χιότον ἔχοντα ταῦτα τὰ μέρη. 


ΙΧ init. 

Εὐρίδκομεν τὸν συγκείμενον λόγον ἐκ λόγων διὰ 
ε΄ τοῦ η΄ τὴν δὲ διαίρεσιν τοῦ λόγου εὑρίσκομεν 
οὕτως᾽ ἔστω o 4 τοῦ B διπλοῦς, καὶ ἀπ᾽ αὐτοῦ 
ἀφελεῖν τριπλοῦν. ἔστω ὃ .4 Γ τριπλοῦς. λοιπος 
ἄρα ὃ Γ B. λέγω, ὅτι ὃ Γ B ἡμιόλιός ἐστιν. μη 


1. τύχῃ p. 5] Θ΄ p. 2. ἀρυϑμόν comp. V; καί φ. 
τῶν] τόν φ. αὐτά] ἡ — V g. 8. ἔχοντά φ. ἀριθμόν] 
comp. V; καέφ. og] ὡς Vg. — 4. ΕΣ τώ p. 57] ἴῃ ras. 
m.1p. 6. αὐτῶν] ἢ τῶν V y^ "Y. a] πρῶτον Vpg. καὶ 


S8 καί] τὰ Ἔ καὶ τὰ $ p. 8. 1] om. V g. πολλαπλασιάσας 
Vpg. x] πρῶτον Vpg. 9. y] τρία Vpg. ; Toren 
semper comp. Vo, γίνεται p. y τα] ton" τά p y 


τρέχα p. γένεται p. — vB (prios) ἵν φ. Δ. sov (prius) 
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qui easdem paries habeant, uelut '/, !/, !/, 1/4, inuenire 
minimum numerum omnium, qui easdem partes habent. 

numerum inuenire minimum, qui daias partes 
M/s Mu a s en o hio hi a cett. habeat. oportet 
igitur numeros iis cognomines sumere, h. e. parti dimi- 
diae numerum 1, ierliae 3, quartae 4, quintae ὅ et 6, 
1, 8, 9, 10, 11, 12; et multiplieare 1 » « 8 —3,3»«4 
— 12, 12 »« 5 — 60, 60 »« 6 — 360, 360 »« 1 — 2520, 
qui habet decem partes Y, !, !/, V. Y, cett. rursus 
2520 »« 11 — 271120, qui habet datas partes 'j V, V, 
᾿ς» Vs Ἧι, MS MS Va MÀ, f 1n ommibus datis ita oportet 
multiplieare e& numerum minimum inuenire, qui has 
habeat partes. 

Scholium. IX init.!) 

Rationem ex rationibus compositam per VIII, 5 
inuenimus, rationis autem diuisionem ila inuenimus. 

Sit 4: B — 2:1, et ab ea oporteat auferre 3: 1.7?) 
sib 4:1'—3:1. relinquitur igitur Γ΄: B. dico, esse 
I:B-2:93. ne sit enim, sed si fieri potest, sit 


1) Uidetur esse scholium ad VIII, 6. 
2) H. e. 2:1 per 3: 1 diuidere. 


γίνεται p. 11. ,8gx] ugm φ. οὕτως Vg. — 1] δέκα p. 
12. y' à ε΄ 51 yy8d φ. πολλαπλασιάσας Vpg. 18. τόν] 
τῶν p. β ἔφκ)] μβῴκν, P γξψκ g. ovrog] οὗ τό p. 
15. !]om. g. δεδομένων p. 16. ἀριϑμόν] comp. V, καί g. 
ἐλάττονα Vpq. 18. Vg post titulum libri ΙΧ (in V in spatio 
uacuo inter libb. VIII et IX postea insert.). 


Ox 


10 


15 
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γάρ, ἀλλ᾽ εἰ δυνατόν, ἔστω διπλοῦς ὃ Γ τοῦ B. ἔστι 
δὲ καὶ o Α τοῦ I' τριπλοῦς" γενήσεται ἄρα καὶ ὃ Α 
τοῦ B ἑξαπλοῦς. ὑπόκειται δὲ διπλοῦς" ὅπερ ἄτοπον. 
οὐκ ἄρα ἔσται ὃ Γ᾿ vot B διπλοῦς. ὁμοίως δὴ δείξομεν, 
ὅτι οὐδ᾽ ἄλλον λόγον ἔχει ὁ B πρὸς τὸν Γ παρὶξ 
τοῦ ἡμιολίου. 


IX, 29. 
"AAA og. 


Ἢ καὶ οὕτως" ἐπεὶ ovv ὃ AB περιττός dovw, 
ἀφῃρήσϑω ἀπ᾽ αὐτοῦ μονὰς ἡ ZB* λοιπὸς ἄρα ὁ AZ 
ἄρτιός ἐστιν. πάλιν ἐπεὶ ὃ BI' περιττός ἐστιν, καί 
ἐστι μονὰς ἡ ZB, ἄρτιος ἄρα ὃ ZI. ἔστι δὲ καὶ ὃ 
AZ ἄρτιος. καὶ ὅλος ἄρα ὃ ΑΓ ἄρτιός ἐστιν. διὰ 
τὰ αὐτὰ δη καὶ ὃ ΓΕ ἄρτιός ἐστιν. ὥστε καὶ ὅλος 
ὁ AE ἄρτιός ἐστιν. 


4. ἄρα], πτι q. διπλοῦς] τριπλοῦς Vg. 1. Ε solus post 
ἐστιν, ante ὅπερ p. 392, 18. 8. ἄλλως] om. E 
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I'— 2B. esi autem etiam 44 — 3I: erit igitur 
44 — 6B. sed supposuimus, esse 4 — 2B; quod 
absurdum est. ergo non erii I' — 2B. similiter 
demonstrabimus, ne aliam quidem rationem habere 
B ad I' praeter 2:3. 


IX, 22. 

Uel etiam ita: quoniam 4B impar est, ab eo 
auferatur unitas ZB. itaque qui relinquitur, 4Z par 
est, rursus quoniam BI' impar est, et unitas est 
ZB, par est ZI. uerum etiam 4Z par est. itaque 
eliam totus 4I' par est [IX, 21]. eadem de causa 
eliam I'E par est. ergo etiam totus 4E par est 
ΠΣ, 21]. 


Α Z B I 4 E 
I-———3——3 | 


1) De figura cfr, IX, 22. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. Τί. s: 
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